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I  frcpojstion  dont  il  s* agit. 
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f8i.77. 


^xo. 8^. 

^Î9.9J. 
^^9.04. 
^98.1). 

717.11. 


7fé. )0. 

78r.}9- 
814.48. 

843*f7- 
871.  <îf. 


'74.  f>* 

10}^.  ^1» 

i}i;7u 
1^1.  80. 
190.  89. 

^197^8. 

f49--07. 
578.  16. 
407.  if. 

4^f.4i. 
494.  fi. 
fi;. ^o. 
ffi.69. 
f8i-78. 
^10.  87, 

^39.  9^. 
669.  Of. 
^98.  14. 
717.15. 


7f^.  3*- 
78f.4i- 
814.  fO. 
845.^0. 
871.  ^9. 
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6,  4^371^1. 
tf.  7^47  r<?i. 
<î.  94084^5; 

7.  o6f78/Jo. 
7.    réi59^o. 


7.  1418771. 
7.  }©88i59, 
7.  ^66%is7. 
7.   4179(^81. 

7.  4d57îff. 


7.  fOfiîâ'ï. 

7.  f4i9o<îf 
7.   f77^<î84. 
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7.  ^398160. 

7.  6e?7844f. 
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7.  7^47f^7- 
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7.  8o^i4f8. 
7.  8if4f07. 
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59 
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5f 

H- 
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^99999- 98  • 
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99599- 
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999^99- 
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99998. 
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9999^- 
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?7- 
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9T» 
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9f   .S94999f 


djes 


10.-  qoooooD 


?i  '9999993 
9;  ^9J999'- 
■9;  9999988. 
9i  99^998 f. 
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M* 
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If- 

17* 
x8. 
19. 

10. 

II. 
11. 
»3. 
*4- 

r?. 

»7 
i8. 

»9- 

ÎO. 
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,44- 
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4«. 
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n- 
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• 
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X.  •8990x1» 
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X.  x8i05j^ 

11;. 
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If». 

î3o. 
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IXt. 
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If  t. 

X*    XXOI08I. 

X99- 
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C. 

B 
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A. 

D. 

C 

D. 
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C. 

O. 
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E. 

D. 
G. 
F. 

G? 
H. 
F. 

H. 
I. 
F. 

H. 
K. 

I. 

k! 

L. 
I. 

k! 

M. 

L. 

kI 

N. 
M. 

k! 
o. 

N. 

ô! 

p. 

N. 
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^ 
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r 
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—M 

O. 
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t. 
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H. 
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HZ: 

7^î- 

IC33'. 

1307. 
X319. 

1^09. 

iô)9. 

U13. 

7«9. 

1049. 

,. 

X3XI. 

1^19. 

. 

773. 

lOft. 

1317. 

i^ii. 

. 

787. 

lOét, 

136T. 

1^27. 

797. 
809, 

106^, 

13^7* 
1375- 

xé37. 

10^9. 

I6y7- 

«II. 

10S7. 

y 

1381. 

1^63. 

«1.1. 

109I. 

Ï399. 

1667. 

* 

Ka,. 

1095. 

1    i 

1409. 

1669. 

1097.. 

XIOJ. 

1413- 
1417. 

1^93- 

1^97^ 

«39- 

II09. 

14*9. 

1(599. 

«r.3-- 

III7. 

H3  3- 

1709. 

i^rr. 

1123. 

1459. 

I7ZI. 

«r9. 

xrzj. 

1447. 

1715. 

SU,. 

iifi. 

Hp. 

I733' 

877. 

un. 

, 

un- 

1741. 

-»«r. 

11^3. 

•* 

X4f9. 

1747. 

883. 

H71. 

1471. 

X7T3. 

S87. 
907. 

Ii8i, 

I4«I. 
1483. 

I7f9. 

1187. 

1777. 

911. 

1195 

1487. 

1783. 

919. 

IlOI. 

1489. 

1787. 

9*9 

1113. 

I495» 

1789. 

957. 

1117. 

1499- 

1801. 

^abU  àis  Opérations  qui  l  on  a  jattes  pour  trouver  te  Logarithme  A 

nombre  i.    [Les  lettres  A .  B  ,  C ,  &c.  indiquent  l'ordre  des  Opérations  1 

— '       ï    ^  *-* 


A. 
C. 
B 

AÎ 
D. 
C 

51 
E. 
C. 

O. 
F. 

E. 

D. 
G. 

F. 

gT 

H. 
F. 

— ♦ 
H. 
L 

F. 

^"^ 
H. 

K. 

I. 

îc! 

L. 
I. 

K. 
M. 

L. 

N. 
M. 

k! 
o. 

N. 

a 

p. 

N. 


Nomb.  nat. 


J 'looooooe* 


!•  778*795^ 


'•^778i79î« 


b../ij»oooooû, 

b^^'j^fodoftO. 
■H- 


!•  9209fi8.  jo.  fiiifçpo. 


^•-ûfjfZ49- 


1.  9i09Jli?î 
i«  9So9f^iC 


J^  9869  fé^. 
i.701^914^. 
.*•  Of5fH9 


,  U   98b9j^'rf. 

;  ^•  99'88Tf^  i 
•  1"  01^9144 


X.  007 8^4 1.; 
li  oiiî,9ï4+. 


I.  9988f46: 
i.  003  5  f 41, 
!•  0078^41. 


I.  99«»f4^. 
s.  OOtlO)I. 

r.  003  U4^. 


I.  9988f4^ 
ï-  999978f 
I.  001  rou. 


!•  999978/ 
z.  ooo;407, 
X.  0011051 


Logarithmes. 


o.''''ooa*^aoooi* 
f ©000000 • 
\.    Qpo<55fOOO.  ' 


XfOOOÔOO, 
<  '.  -fODOGOOTT 


>.Vh:fpooix>o, 
>.  '.^Tà-oocào. 
p*.  '.jîojoooodô. 
u  i  I  I       Ml  II 


iq^^^^oocjooo. 


o.    .^tlfOOÛO. 


o.  2  h  If 000. 
o.-jL>^87fOO. 
o*-  3  [ifOopo. 


cr.*'  19^87^00. 
Qrr73b4687jo. 
oV  5îiifodQO. 


o..    119 6  87  f  00.-  * 
ô..,  ^0078! if, 

ô.'    104^87  fO, 


0..  ^007811^» 

<^-  îoi754î7. 

o.  ^04<37ro. 
*       ■  ■  l 'i'  I  » 

o.  30078 J if « 

o.  3oi7f78i. 

o.  3017x4^7, 


qé    300^8 iif. 
Si*    30ii^9f5. 

pi    .30:7 f78r. 


o.  »30078ixj. 
9.  ,'3oioif39. 
o.  1 ;oii69f V 


Q: 


^,519997^;. 

cip.ôocK)r>fr 
vV  <foco485v 

■rf- 


P-  ;X-  t99f7fef.' 


Y. 

T. 


V.  • 


•i'.  |)oooiyy^  ^"'.L°^^13.?' 


i-  999^9  r9..; 
;i.  t>oooo4)î  ' 
£.  poobr : f 
•     \      .j 


*AAv 
-Y. 

M, 
M. 

•Y: 


•  »   k. 


Içç. 

:Y, 


o,    30101x39. Jlli,j.  9999999 

o.    3011474^.  EE.     1,  0000000. 

o.    3oi259f3.  y,      1.  0000001 


Nomb.  nat. 


i0999^^8<.pt>.    3oio2f39. 
o.    30108^41. 


1.  0001  f9f. 


J.-:;999978fr 
!..  'oboi|i89. 
>«^-opoi:f^4v 


fT'T' 


97^ 


i-  .9^99i7.!f-^3jaip£f.39; 


%^  .qooq486. 


^r.oî?JP^c^4*' 


^^^QOori59,^  r^î:r35è^?!lf?^ 


ti  ^99p^r9* 
t;  X3oob( 


•V..; 

1-T       -  - 

X#     i:  000004^.^ 

;1^-V L-cIfiJ 


c^.'  30 1019  lé. 
H"  5oiotiïJ. 
oryô^ôtj^t 


ï'  .999^^f*. 
ti.  99999^9* 

2A.  oododoi. 


».  99999«o* 
^  99?99^o» 

1.    OOQOODX, 


*•    999999O/ 

^-*«  99#9Mf- 

^l;  oo^çsooa.;. 


!•  99999^  j;. 
ic«  999999^. 
*.  ooooqqt. 


I.  9999999 

i.   OOOOOQX. 


Logarithmes. 


9--io;Qin9. 
o.  30105-590. 
•Or— 5^i<>8«4i; 


O.     JOîpif-Jj, 

o.  .3Qib!4«»é4 


o.^3X>i.oi929. 


-^yoîojr^if. 


Oc^  309(7x9^7. 
Oii    33!>ia3.Qr5. 


:Q«.  .J.oi0i9tf7. 
Oc  .Jpi 01-991. 

♦•^    Î.OI0  3QI5-. 


-4. 


^  ^^  30 10199 K 
CÙ.4Q103003. 
oi  .30x03015-. 


A-  '30103003. 

,Q*  301030C9. 
o.  30ioioif  ' 


1,  99999^8"^  or'30T03op9 


,,  Q.   30105011.1 

d.  30io.30if.l 

-i j 

o.  3010^011^ 
o.  30103013. 
o.  30io}oif. 


TABLE 
Des  Nimtbrts  Premiers  cempris  entre  i.  (^  iSoo. 
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197* 
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x£5. 
^>7« 
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*7'- 

}07- 

îi>- 
J^7. 

5)7. 
Î49. 

î*7- 

Î79. 
,8,. 

»»7. 
401. 


409. 

<J9. 

941. 

111). 
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6<îï. 

947- 
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4il. 

<7î. 

9fJ. 
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4r« 

«77. 
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1*37. 
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433-1 
459* 
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Ilf9. 

Uf3* 

443*- 

704. 
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1177. 

Iff9. 

449- 

70>. 

991. 
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4f7- 

7»», 

, 

997. 

1185. 
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4^ 
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7J}. 

- 
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- 
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ïf97. 

479- 
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• 

1301. 

Ï^OI. 
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1031. 

1305. 

1^07. 

49/ « 
499. 

' 

7f7. 
7<I. 

io)v 

1507. 
1519. 

1^09. 

ÏOJ9. 

i^i). 

f05. 

7<9. 

1049. 

• 

1311. 

1^19. 

f09. 

77}. 

io;j. 

1317. 

itfii. 

SU. 

, 

7!57. 

lOél. 

1361. 

ï6iy. 

r4i. 

' 

7>7. 
809. 

lOtfj. 

'  • 

13^7. 

1637e 

1069. 

1373. 

I^f7. 

f47. 

811. 

1087, 

»  '. 

I38i, 

1663, 

^f7- 

811. 

109I, 

.  . 

1399. 

1667. 

f^3* 

.«: 

Kaj. 

1095. 

i 

1409. 

1669. 

f^9* 

1097.. 
,1105. 

1413. 
1417- 

1^93- 

1^97. 

;77i 

«»9'. 

1109. 

Ï419. 

1699. 

f«7^ 

■* 

«y.r. 

1117. 

H33* 

1709. 

^93- 

»r7. 

IIZJ. 

1439. 

1711. 

r99. 

• 

«ry. 

irz9. 

1447. 

1715. 

601.; 

8<,. 

UfX. 

X4n. 

1733. 

607. 

877. 

un. 

• 

un- 

1741. 

^tj. 

■Mr. 

11^5. 

■'•* 

Uf9. 

1747. 

^17. 

88j. 

1x71. 

I47I. 

X7r3. 

tfi9. 

887. 
507. 

1181. 

1481. 

1483. 

Ï7f9. 

1187. 

1777. 

^41. 

911. 

II9Î 

1487* 

178). 

^43. 

919. 

I20I. 

1489. 

1787. 

^47. 

9*9 

1113. 

1495* 

1789. 

^f3- 

JÎ7- 

III7. 

»I499« 

1801. 

TABLE 

P^s  Ofiratimt  que  Vph  a  faites  feur  trùuvetk  LêgéertUn 
du  Namire  54059. 


A.. 
C- 

B. 

B. 
D. 
C. 

c! 

E. 
D. 

c! 

F. 

E. 

c! 

G 
F. 

C. 
H. 
G. 

c! 

U 
H. 


Nombr.  naturels. 


40y8. 
4©f8. 
40^0. 


ai 


lOÔ" 


ftOOOO* 


4060. 

40f  9.  49999ÎO. 

40fS.  9999907 


40f 8.  9999907. 
40f9«  *4999ï»' 
40f9.  49.99950. 


40;8.  99^9907- 
40f9.  1149908. 
40f9.  149991*- 


40f 8. 9999907* 
40^9.0^14907. 

4o;9-  1149^08, 


40f 8.  9999907* 
40f 9. 051140^. 
40^9.0^14907. 


40f  8.  9999907. 
:40f9.oif^Xftf. 
r40f9.>o^Ti40^. 


Logarichm.' 


4.7518^99. 

4.  7Ji8^79' 
4.  75187^0. 


4.75*87^0. 
4.7îi«7i9- 
4*7518^79' 

4. 75*8^79. 
4.75*8^99. 
4' 7318719. 

4.7)i8<î79. 
4.7)18^89. 

4«7îi8£99. 

4.75i8<î79. 
4.7J*8(J84, 
4.7518689, 

4.75*8679 

4.7518681. 

4.7518684. 


4.75*8679, 
4.7518680. 
4.7518681, 


TABLE 

Foitr  rédmre  m  Tmps  Ut  Partkt 
DE    L'EQUATEUR. 


De«ç- 

Heur. 

Min. 

Deg. 

Min. 

HeûT 

Min. 

• 

S 

s* 
s 

Min. 

Min. 

Sec. 

Min. 

5ec. 

S^ 

Sec. 

Tierc. 

Sec. 

Tierc. 

70. 

M 

I. 

0. 

4- 

1. 

4« 

4. 

40: 

£• 

o. 

8. 

)*• 

t. 

8. 

80. 

f- 

20. 

î- 

o. 

II. 

55* 

1. 

12. 

90. 

^. 

O. 

4- 

o. 

16. 

54* 

X. 

I^. 

lOO. 

^. 

40. 

f- 

0. 

zo. 

5f- 

X. 

20. 

IlO. 

7* 

20. 

6, 

o. 

*4. 

5^- 

X.. 

14. 

120. 

8. 

0. 

7- 

o* 

28. 

57. 

2. 

.     28. 

IJO. 

8. 

40. 

S. 

o. 

5*- 

j8. 

X. 

3i- 

.140 

9- 

20. 

9- 

o. 

j^. 

}?• 

i.. 

3^. 

Ifô. 

10. 

0. 

lo* 

o» 

40. 

40. 

2. 

40. 

1^0. 

10. 

40. 

II. 

o. 

44. 

41- 

2« 

44- 

17b. 

II. 

20. 

IX. 

48. 

4*. 

i.  * 

48. 

180. 

li* 

0. 

»3- 

fi. 

4J. 

2. 

Ji- 

190. 

IX. 

40* 

14- 

Se. 

44. 

2. 

^6. 

200. 

M- 

20. 

ïf- 

0. 

4f. 

J. 

0. 

210. 

14. 

0. 

Itf. 

* 

4. 

4^- 

5- 

4. 

220. 

14- 

40. 

17. 

8. 

47. 

5- 

8. 

MO. 

^î- 

20. 

IS. 

IX. 

48. 

?• 

12. 

240. 

16. 

O. 

'9- 

i^. 

49. 

î* 

16. 

2fO. 

U. 

40. 

lO. 

xo. 

fO. 

î- 

20. 

2^0 

ï7- 

20. 

XI. 

M. 

fi. 

$. 

14- 

170. 

18. 

0. 

XX. 

x8. 

;i. 

î* 

28. 

180. 

18. 

40. 

»î- 

31- 

f3. 

3- 

3^- 

290. 

19- 

2a. 

14. 

5^. 

f4. 

3 

3^- 

;oo. 

2Q. 

0. 

«^y- 

40. 

;;• 

3- 

40. 

îio. 

lO. 

40. 

x^. 

44. 

f^. 

3- 

44- 

320. 

AU 

2  a. 

*7- 

48. 

57- 

î- 

48. 

ÎJO. 

22. 

0. 

xS. 

f*- 

f». 

3* 

fi- 

fî40.    22. 

40. 

*9. 

1^ 

f^ 

î* 

S6. 

Iho.  25. 

20.1 
o.| 

^0. 

0. 

^Q.    i 

4. 

0. 

1 

}6o.' 

14 

TABLE 

tntr  réébtire  U  Ttmfs  tn  Fartier 

DE    L'EQ^UjitEUR. 


U 


^ 

Degrés* 

% 

• 

I. 

IT. 

1. 

30. 

''  V 

4r. 

4- 

^0. 

T^ 

7f. 

«. 

90. 

?• 

lOf, 

«. 

XIO. 

9- 

IJf- 

fo. 

IfO. 

«!• 

Uf. 

11. 

i8o. 

*î- 

ï5f. 

14. 

210. 

*T- 

2ty. 

««• 

140. 

«7- 

^y. 

i<. 

270. 

«^. 

28f. 

*o. 

JOO. 

^x. 

îlf. 

XX. 

îjo. 

M. 

34r. 

14. 

5^0.    ^ 

»f- 

Î7f.    ' 

liî. 

î^o- 

*7. 

40f. 

18. 

4x0. 

19- 

45f- 

^0. 

4fO. 

Min. 

Deg. 

Mim 

Sec. 

Min. 

w^ec. 

Tierc. 

Sec. 

Tierc. 

X. 

o. 

If. 

t. 

0. 

JQ- 

5-   = 

0« 

4f* 

4- 

I* 

0. 

r- 

x« 

ïf. 

^. 

X. 

30. 

7- 

X. 

4^. 

«• 

2. 

a, 

9- 

2. 

If. 

ID. 

2. 

50.. 

II. 

2. 

4-f. 

IX. 

3» 

o.^ 

13. 

J* 

I.;. 

14. 

$• 

J«.; 

If. 

$• 

4-^.^ 

i«. 

4- 

A. 

17. 

4» 

X.f. 

IB. 

4* 

5^. 

I'9- 

4* 

4f. 

ID.    • 

f« 

o». 

21. 

f- 

If.r 

2a. 

f- 

3^- 

13- 

f* 

4'fW 

H.  : 

^. 

o.( 

^y. 

^. 

xr.i 

2,^.  - 

^. 

50.: 

27. 

<^* 

+f.' 

28. 

29. 

50. 


7- 
7. 
7. 


IfJ 

50. 


Min. 

Deg. 

Min. 

Sec. 

Min. 

Sec. 

Tkrc. 

Sec. 

Tierc 

51' 

7» 

-4f- 

3*. 

8. 

Q. 

53. 

8.   . 

If. 

34. 

8. 

3^^ 

3f. 

8. 

4f 

3^- 

$. 

0. 

37. 

9« 

If. 

3»- 

9. 

30. 

8f' 

9. 

4f- 

40. 

10. 

Q. 

4Ï- 

lO.   . 

If- 

4*- 

lO.   . 

30. 

45. 

10.  . 

4f- 

44- 

II. 

0., 

4f« 

II.  . 

If. 

4^. 

II.  . 

50. 

47- 

IX. 

4f. 

48. 

12. 

0. 

49. 

12. 

If. 

fO. 

12.    . 

30. 

fi- 

12* 

4f. 

y*- 

ï3- 

0. 

f5. 

^3- 

*f. 

f4- 

13- 

30. 

ff- 

ï3- 

4f. 

f^. 

14* 

0. 

f7. 

14. 

f«. 

'4. 

30. 

ft- 

14- 

4f. 

60. 

If.  . 

o.| 

TABLR   dfs  R^raSîpftf. 
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c  2i 
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TRAITE    COMPLET 
DE   TRIGONOMETRIE. 

[M  donne  ie  nom  de  Trigonométrie  à 
lia  fciencedentefurer  les  Angles  &  les 

]  Côtes  des  Triangles  qui  peuvent  être 

unis  à  des  principes  conftans  ;  &commeces' 
Triantes  (ont  ou  redili^nes  ou  iphériques , 
œ  dîvifë  la  Trigonométrie  en  Trigonaméfrie*^ 
réliUgne^  &  en  Trigonoméme-fpkérique.  Je  me 
propoie  ici  de  traiter  de  chacune  en  parcicu- 
uer  )  après  que  j'aurai  enfeigné  TOrigine  ^  It 
Confixuâîon ,  &  TUiâge  des  Tables  qui  fonê 
Qcceâàires  pour  la  pratique  de  cette  fcience*' 


LIVRE    PREMIER. 

De  tOrigint  y  de  la  Conjlruâion  yéC  de  PUfagt 

des  Tables  qui  font  néceffaires  pour  la 

pratique  de  la  Trigonométrie. 

SECTION     PREMIERE;       > 
DES    SINUS.  ' 

CHAPITRIB     PREMIER. 

De  VOrigine  de  la  Table  dé  Sinus. 
No.  I .  T    Orsque  Ton  connoît  chaque  angle 

L'  d*un  triangle  f  quelconque  ABC  % 
Hcft  toujours  poflible  d'înfcrire  dans  un  cercle 

t  Ce  oue  nous  difons  des  triangles  dAns  le  premier  livre  de  dans 
kkco&d ,  ne  dou  t'emeadre  que  des  triangles  reailignes. 


Kg-ïi 


[ 


t  Traite^  complet 

qiielconqrue  Z  un  triangle  DEF  équîangle   i 

WB.L4.  ce  triangle  ABC  (^).  Et  comme  les  côtés  DE 

P-  *•        DF  ,  &  FE  d'un  triangle  qui  eft  infcrît  dans 

un  cercle  ^deviennent  des  cordes  de  ce  même 

cercle,  qui  tendent  des  arcs  doubles  de  ceux 

{h)  EA.  j.  qui  font  les  mefures  des  angles  de  ce  triangle  (i?)i 

8*  **•       fi  j^on  avoir  une.Table  des  valeurs  de  toutes  les 
cordes  d'un  cercle  quelconque  Z  dont  on  au- 
roit  ruppofë  le  diamètre  divifé  en  un  certain* 
nombre  de  parties  égaler  encr'elles  ,  lorfque 
Ion  connolçrtok  la  valeur  de  chaque  angle 
d'un  triangle  quelconque  ABC ,  on  trouveroic 
Êicilemenf  celle  de  chaque  coté  d'un  triangle 
DEF  équîangle  à  ce  triangle  ABC-  Car  eu 
cherchant  dans  cette  Table  la  valeur  de  la 
corde  qui  foûtendroit  un  arc  double  de  celui 
qui  feroit  la  mefure  de  TAngle  A  égal  à  l'an- 
gle D,on  auroît  la  valeur  du  coté  EF  de  ce 
triangle  j  en   cherchant  de  même  la  valeur 
de.  la  corde  qui  fodcendroît  un  arc  double  de 
celui  qui  feroit  la  mefure  de  Tangle  B  égal  à 
l'angle  E  ,  on  auroît  la  valeur  du  côté  DF  5 
en  cherchant  enfin  la  valeur  de  la  corde  qui 
foûtendroit  un  arc  double  de  celui  qui  feroit  la 

•^  mefure  de  Fangle  C  égal  à  Tangle  F,  on  auroît 

la  valeur  du  côté  DE.  Or,lorfque  deux  trian- 
gles font  équiangleSjôc;  que  l'on  connoît  chaque 
côté  de  Tim  avecTun  des  côtés  de  Tautre,  on 
peut  trouver  par  la  régie  de  proportion  chacun 

(c)  B.  l.  4.  des  deux  côtés  inconnus.(^)Donc,(î Ion  cormoif- 

p.  4. 


5)B  TiifcoNOMiritifi  } 

fclt  anffî  l'un  des^ôcés  du  rriangie  ABC,  on 
trwveroic  par  la  régie  de  proporcion  chacuB 
éCts  autres  côtés. 

2.  Reci  p  iL.oc^U£ii£NT,lor(que  Ton 
CDonoîtroic  la  valeur  de  chaque  cocé  d'un 
criaugie  quelconque  D£¥  înfcrkdansle  même 
cercle  précédent  Z ,  on  trouveroît  par  le 
moyen  de  cette  même  Table^la  valeur  de  pha- 
<|ue  angle  d'un  triangle  quelconque  ABC 
éqmangle  à  ce  triangle  DEf  s  puifqu'en  cher-  . 
dunt  dans  cette  Table  de  au«l  arc  le  côté  £F 
feroit  la  corde  ,  on  auroit  la  valeur  d'un  arc 
£MF  double  de  celui  qui  feroit  la  mefiire  de 
fân^  D  égal  i  l'angle  A  de  ce  triangle  ABC  : 
<{uen  cherchant  de  même  de  quel  arc  le  côté 
DF  (èroic  la  corde,  on  auroit  la  valeur  d'un 
arcDLF  double  decelui  qui  feroit  lamefiire  de 
f angle  E  égal  à  l^anele  »:  &  qu'en  cherchant 
afin  de  quel  arc  le  coté  DE  feroit  la  corde ,  on 
mroit  la  valeur  d'un  arc  DKE  double  de  celui 
qui  feroit  la  mefure  de  Pa^le  F  égal  à  Taiir 
«IcC. 

Aind,  lorfqœ  Ton  connpîjTQÎt  1*  valeur  de 
fan  quelconque  A  des  angles  d-un  triangle 
[|aelconque  ABC»  ^n  trouvergif  (a)  çeîle  du{if)N.i. 
coté  £  F  d'un  triangle  D  E  F  équianjgle  à  ce 
triangle  ABC  &  înfcftt  ji^ns  Iç  cercle  Z.  Or, 
krfque  Ton  connoic  la  valeur  de  chaque  côté 
d'un  triangle  quelconque  ABC,  avec^^Ie  dç 
fon  quelconque  £F  y  des  côtés  d'un  triangle 
DEF  équiangle  àce  triangle  ABC^  oi)  trouve 
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par  la  r<fgle  de  propordon  la  valeur  de  chacun 
des  autres  côtes  DE  &  D  F  de  ce  triangle 
M  H. }.  tf,  pE  V  (a).  Donc ,  lorfque  Ton  connoitroic  U 
^'**  valeur  de  chaque  côte  d'un  triangle  quelçon-* 
que  ABC  avec  celle  de Tun  de  fes  angles,  on 
trouveroit  celle  de  chacun  de  (c$  auti^s  an- 
gles, t 

3 .  Il  s'agit  donc  defuppofèr  que  le  diamètre 

d'un  cercle  quelconque  Z  eft  divifé  en  un  cer- 

.  tain  nombre  de  parties  égales  entr'elles,  &de 

chercher  enfuite  le  nombre  de  ces  parties  qui 

convient  à  chaque  corde  de  ce  cercle,  depuis 

celle  qui  foûtend  Tare  d'une  minute,  ou  même 

celle  qui  foûtend  Tare  d'une  féconde  ^^Jufqu'à 

celle  qui  foûrend  la  demi* circonférence,  la^^ 

<^)  f,h  {.quelle  eft  la  plus  grande  de  toutes (^),  afin  de 

^-  ^^      conftruire  une  Table  des  valeurs  de  ces  cordes  ^ 

c*eft-à-dire,  des  valeurs  des  côtés  de  tous  les 

triangles  qu'il  fera  poflible  d'infcrire  dans  ce 

cercle  Z,ic  à  quelqu'un  defquels  tel  triangle 

que  l'on  puiflè  propofer  „  fera  par  conféqûent 

t  On  verra  cUps  le  fécond  livre ,  que  pour  connottre  U  Tsleur 
^  jTf  •  ?*      de  chaque  angle  d*utk  triangle  quelconque  ABC  * ,  il  fuffic  de  con^ 
jioiire  ceilt  de  chaque  côte  de  ce  triangle ,  o^  celle  de  deux  de 
fes  côtés  avec  celle  de  l*un  dç  (es  ansles. 

5  C*ell  pouiTer  la  préçifion  alTes  loin  pour  la  pratique  «  qjie  de 
^rner  la  divi/ion  du  cercle  à  des  arcs  dVuç  fecondç.  Aiqlil'ou 
peut  dire  quVff  ayémt  les  valeurs  de  tsmfes  les  cordes  i*un  cet  cl e  » 
depuis  celle  qui  fêùcend  un  arc  i^ntficùndc  jufquU  cHh  qui 
fiS^t'nd  /«  d  mi^irconférencc  %  $na  les  valeurs  des  cêtés  de  têus  . 
les  trsun^les  qu*il  efipeffiMe  dUfifcrire  dans  e$  cercle  ^  quoiqu*il  v 
<iit  cAèûivemenc  des  arcs  qui  %  oucre  un  certain  nombre  de  degrés^ 
de  minutes  É|  dc^jpondes ,  contiennent  encore  des  tierces  »  dcf 
quiines^  tfcc.%  oJH^cs  parties  qui  font  inconunenfurablcs  aycc 
'     '       "' cnce,     ^\ 


U^rdoniS^rençe, 


K 


u 
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cqmangle*  Mais  comme  les  demi- côtés DG^ 

DH  6c  FI  d'un  triangle  quelconque  DËF  ont 

otr'eiix  les  mêmes  rapports  que  les  côtés  DE, 

DV  &  FE  de  ce  même  triangle  (a) ,  &  ces  côtés  («)  e.i.  f^ 

ks  mêmes  rapports  entr'eux  que  les  côtés  A  b/''^* 

AC  Se  CBd'un  triangle  quelconque  ABC  qui 

A  équionçle  à  ce  triangle DEF  {b)^  les  demi* (h)  il\.  s» 

œtcs  du  triangle  DEF  ont  entr'eux  les  mêmes  p*  ^* 

lapporcs  que  les  côtés  du  triangle  ABC  (c).  (<)  b.  i.f,         ' 

Ainfî ,  il  fuffit  de  connoître  chaque  demi-côtë  Pv <  <• 

do  triangle  DEF  avec  l'un  des  côtés  du  triangle 

ABC  9  pour  trouver  chacun  des  autres  côtés  de 

ce  dernier  triangle  j  8c  réciproquement^de  con«* 

oottre  chaoue  côté  du  triangle  ABC  avec  l'un 

^demi-cotes  du  triangle  DEF, pour  trouver 

diacun  des  autres  demi  -  côtés  de  ce  triangle 

DEFi&cparconféquent,  au  lieu  de  conftruire 

me  Table  des  valeurs  de  toutes  les  cordes  d'un 

cercle^  il  (affit  d'en  conftruire  une  des  valeurs 

des  rooitiçs  de  ces  cordes. 

4.  Or,  ces  demi-cordes,  c'eft- à -dire,  ces 
demi  ^  côtés  de  triangles  infcrits  dans  un 
cercle  TL ,  (ê  nomment  les  Sinus  des  moitiés  des  ^ 
arcs  qui  font  foûtendus  par  les  cordes  entières, 
Ainû  ^  la  moitié  DG  de  la  corde  DE  eft  X^Jinuf 
de  lamoidé  DK  de  Tare  DKE  qui  eft  (bûtendu 
jttr  cette  corde  entière  DE*  De  même»  la  moî- 
tîc  DH  de  la  corde  DF  eft  le  Jînus  de  la  moitié 
DL  de  l'arc  DLF.  Enfin  »  la  moitié  FI  de  la 
corde  FE  eft  \ç/inus  de  la  moitié  FM  de  Tare 
ÏME}  &par  çonféqucnt  on  peut  dire  W  gé^ 
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peral ,  que  le  Sinus  d'un  arc  eft  la  moitié  de  la 
carde  qui  foutend  le  double  de  cet  arcm 

5 .  Enfin  »  comme  les  côtés  des  triangles  qui 
font  infcrits  dans  un  cercb ,  (bûtendent  des 
arcs  doubles  de  ceux  qui  font  les  mefures^es 
(«)  E.L  j.  angles  qui  font  oppofës  à  ces  côtés  (^i),  au  liea 
^  "•  d'écrire  dans  la  Table  les  valeurs  des  moitiés 
de  ces  côtés,  vis-à-vis  des  arcs  que  ces  cô^ 
tés  entiers  (bûtendent,  on  les  écrit  vis-' à -vis 
des  moitiés  de  ces  arcs  j  &  par  ce  moyen  on  s'é- 
vite la  peine,  premièrement,  de  doubler  les  an- 
gles donnés  A,B&C  dans  un  triangleABQponr 
chercher  dans  la  Table  les  valeurs  des  demi* 
côtés  du  triangle  DEF  équiangle  ace  triangle 
ABC;  fecoD(&ment, de  prendre  les  moitiés 
des  arcs  PME ,  DLF  &  DKE  qui  font  footen- 
dus  par  les  doubles  des  demi-côtés  donnés  FI^ 
DH  &  DG  dans  le  triangle  DEF ,  pour  avoir  les 
valeurs  des  angles  d'un  triangle  ABC  cquian^ 
gle  à  ce  triang^  DEF ,  après  avoir  trouvé  dans 
la  Table  celles  de  ces  arcs. 

C  OKOhLAlK^l. 

WN.4,        ^-  M  ^uîc  de  la  définition  des  Sinus  (  i); 

qu'«»  arc  &  le  fupplémcntt  ^  cet  arc  ont  le 

mêmejtnus. 
•Fig.x.       L'arc  AB*  &  foh  fupplément  BC  ont  le 

même  finus  BE. 


^Fîg.t. 


t  On  appelle  Smpptétmnt  à\in  arc  ^  la  dilflhreae^ck  œr  arc  à  Uk 
motdé  de  la  cîrcpbCèrenGe  d'un  cerde,  Ain/i  i'vc  BtP  *  cûl  V^ 
fupplémtnt  de  TarçABi^  rédpro^ueoienc  iVtrc  AB  cft  celui  djt 
Pai^BC. 
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Conjhruâiion.   Prolongez  la  demi-  circonfé-* 

itDce  ABC  joCqu'à  la  circooféreoce  entière 

IBCDA,  £c  le  ûnus  B  E  jufqa'à  ce  qu'il  ren^ 

ancre  en  un  point  D  cette  circonférence. 

Démonfiration.  UarcAB  ficfon  fiipplcment 
BC  forment  enfemble  la  moitié  ABC  de  la  cir-» 
conférence  du  cercle  Zvainfi  le  double  BAD 
de  cet  arc  AB  &  le  double  BCD  de  Ton  fupplé* 
inent  BC  forment  enfemble  la  circonférence 
entière  de  ce  même  cercle.  Mais  dans  un  cercle 
qui  efl  divilé  en  deux  fegmens,  le  petit  arc  Scie 
mnd  arc  (ont  foûtendus  par  une  même  cordej 
donc  dans  le  cercleZ  la  même  corde  BED  fbû- 
ttndlepetîtarcBAD&le  grand  arc  BCD.  Or 
ïarc  BAD  eft  double  de  Tare  AB  &  Tare  BCD 
A  double  du  fupplément  BC  de  cet  arc  AB  ) 
doQcla  même  corde  BED  foûtend  le  double  de 
farc  AB  &  le  double  du  fupplément  BC  de  cet 
ire  A  B  }  8c  par  conféquent^  puifque  le  fi- 
ons d'un  arc  eft  la  moitié  de  la  corde  qui  (bû« 
tend  le  double  de  cet  arc  {a)^  la  moitié  BE  de(«}N.4J 
tectea>rde  BED  eft  en  même  temp^  le  finusfie 
farc  AB  fie  le  finus  du  fupplémenc  BC  de  cet 
•rcAB.  Donc  C.Q.F.D. 

Co ROLLAIRE  IL 

7.  II  iuit  auffi  delà  même  définition  (b)^  que WN.4. 
Uferpendicnlaire  qui  efi  tirée  de  fuHe  des  extré^ 
IM»  ^nn  Av  an  diamètre  qm  tannine  ce  même 
nt^ar  [on  autre  extrémité  ^  efi  lejipms  de  cee 
etc. 

La  pexpendîculaîrc  BE  *  qui  efl  tirée  de  Tune  *  ^*«-  »• 
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B  des  extrémités  de  l'arc  AB  au  diamètre  AC 
qui  termine  ce  même  arc  par  fbn  autre  excré-^ 
mité  A ,  eft  le  finus  de  cet  arc  AB. 

Confié  Prolongez  la  perpendiculaire  BE  in-» 
définimenc  vers  D ,  6c  l'arc  AB  jufqu'â  ce  qu'il 
rencontre  en  un  point  D  le  prolongement  dô 
cette  perpendiculaire^ 

Détnonft.  Puifque  le  diamètre  AC  de  Tare 

B  AD  eft  perpendiculaire  à  lacorde  BED  [h]  ,il 

divîfe  en  deux  parties  égales ,  &  cette  cor-» 

W  E.1.5.JÇ  BED  au  pomt  E  (a),  &cet  arc  BAD  au 

(h)kx  j- point  A  [b).    Ainfi  cette  corde  BED  fbûtend 

^-  ^^'      un  arc  BAD  double  de  Tare  AB5  &  par  confé- 

quent ,  puifque  la  perpendiculaire  B  E  eft  la 

moitié  de  cette  corde  ^  cette  perpendiculaire 

W  N.  4.    eft  le  finus  de  cet  arc  AB  {c).  Donc  C.  Q.  F.  D* 

CoROLLAlRt     ÎIL 

là)  N.  4«  8.11  fuit  enfin  de  la  même  définition  (^,  quô 
le  finus  d^un  arc  de  ^o  degrés  ^  cefi-â-dire^  du 
quart  de  la  circonférence  dun  cercle ,  efi  un  rayon 
ae  ce  mime  cercle* 

Démonji.  Le  finus  d'un  arc  eft  la  moitié  de 

(ON. 4.  la  corde  qui  foûtend  le  double  de  cet  arc  (r)î 
ainfi  le  finus  du  quart  de  la  circonférence  .d'un 
cercle  eft  la  moitié  de  la  corde  qui  foûtend  la 
moitié  de  la  circonférence  dececercle«  Or  la 
moitié  de  la  corde  qui  foûtend  la  moitié  de  la 
circonférence  d'un  cercle,  eft  un  rayon  de  ce 
cercle  ^  puifque  cette  corde  eft  un  diamètre  de 
ce  même  cercle.  Donc  C«  (^  F.  D. 

Dépmtion. 


1 
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Définition. 
t).  Le  .fions  d^on  aire  de^o  degrés  &  nomme 
\tfmistotaL 

SCHOiîE. 

lo.    ijQirfyie  ton  conftdete  un  arc  de  cercle 
fukonque  AB*  ^  comme  étant  la  mffiàedun  -^•Fi|r*4t 
n^.C^  au  lieu  de  dire  :;le  fînus  B£>  de  rare 
AB  qui  eftlamefurede  VangkCjMdit  feule^ 
wjtf  Je  fiops  fiD  de  l'angle  C 


Hes $xif9çip€i  de  la  .Confit uSlion  d'une  ^ahlt 
^esdf^i'ÇordesQU  4^4  Sinus. 

P  A  o.p.o  s  I T  ro  K  !•     Théorème* 

ii*jr  £  r$^4mgle  fait  des  diagonales  dkn 
jf  ^  quaéi^Haiere  quelconque  quieflinfcr.it 
émt  un  cercle ,  efi  igafàdafomme  des  deux  rec  « 
îaMglesfaks  chacun  des  cotes  oppofés  de  ce^  même 
fuèrilatere. 

Daas-Ie  ijuadrîlatcre  ABCD*quî  eft.mfcrît  •«J»  f* 
ibnsle  cercle  Z ,  le  reâangle.i^*t  des  diagonales 
ACfic  BDeft  égal  à  la-iomme  des  rectangles 
iûxs  ^.Pun  dttcôré  AB  M^cocé  DC,^ûrautre 
èi  côte  AD  ^&  du  côtc^BC 

Confit.  Faites,  fur  le  côté  A  B  l'angle  A^B  E 
é^al  d  J'angle  '*D  B  C  -(a)  .  (4)  fi.  1.  u 

Détmnfir.  Les  triangles  ABE  &  DBC  {bûtP-*^ 
èjiiîaBgle*0^),puifque  l€4angles  A  B  E  ôcj^^^J^*-'- 

B 
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DBC  font  égaux  [c] ,  &  que  les  angles  BÂC  & 
'  BDC  qui  s'appuient  fur  le  inême^arc  BC  ,  le 
(4)  E.l.  j.fonc  auffi  (a).  Ainlî  AE  :  AB :  :  DC :  BD  (è) i 
{i*E.\.6.^  par  coçréquenc  Je  redangle  fait  de  A£ 
p.  4.  '  '  '  6c  de  B  D  eft  égal  au  reiflangle  fait  de  A  B  fie 
(*)E.i.tf.de  DC(c). 

^'  '^'  Or,  les  triangles  ABD  &  EBC  font  auffi 

(d)  E.i.i.équiangles((i),puifque  les  angles  ADB  &  ACB 
**•  '*•      qui  s'appuient  lut  le  même  arc  AB,  font  égaux 
(0  E.i.}.(e),&  que  les  angles  ABD  &  EBC  qui  font 
^'"'      compotes,  l'un  de  l'angle  EBD  &  de  l'angle 
ABE,&  l'autre  du  même  angle  EBD  &  de  l'an- 
gle DBC  quieft  ^al  à  l'angle  ABE[c],rpat  auffi 
(f)  E.i.<î.  égaux.  Ainlï  AD  :  BD  :  :  EC:  BC{f)}  &  par 
**•  *'        conféquent  le  redangle  fait  de  EC  &  de  BD 
eft  é^alau  réAanglefaitde.AD  &  de  BC  (g). 
fe)^E.  i.d.     jjqjjc  ^  la  fommedes  redangles  feits ,  l'un  de 

AE  &  de  BD,&  l'autre  de  EC  &  auffi  de  BD,eft 

égale  à  celle  des  re^angles  faits,  l'un  de  AB  fie 

de  DC,  6c  l'autre  de  AD  &  de  BC.  Mais  cette 

première  fomme  eft  la  même  cfao(ê  que  le  rec- 

(*)  E.  1.  ».  tangle  fait  de  AC  6c  de  BD(A),puifque  AE6c  EC 

**•  ' *        font  les  partieis de  la  ligne  AC.  Donc  le  reâao- 

gle  fait  de  AC  6c  de  BD  eft  égal  à  la  fomme  des 

rcdangles  faits,  l'un  de  AB  2c  de  DC,  6c  l'autre 

de  AD  6cde  BCj  8c  par  conféquent  C.  Q^F.D. 

Proposition  II.    Problême. 

1  2.  Connofffant  le  diamètre  (f un. cercle  & 

la  corde  d'un  arc  de  ce  même  cercle^  trottver  celle 

dufupplément  de  cet  are» 

*  fît.  ç*     On  donne  le  diamètre  da  cercle  Z  *  aYec  la 
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wdcAB  de  TârcADB  de  ce  même  cercle  s  &  il  - 
Éwic  trouver  la  corde  BC  du  fupplément  BEC^ 
decec  arc.  ,      -^ 

Solution^  Du  quarré  du  diamètre  donne  re* 
tranchcrîe  quarré  de  la  corde  donnée  AB ,  & 
laradnequarréc  durefte^fcra  la  corde  demanj 
<fceBC. 

Conflr.  Tîrex  du  point  A  au  point  C  la  ligne 
droite  AC.  > 

Démonjir.  L*arc  ADB  &  le  fupplément  BEC 
de  cet  arc ,  forment  enfemble  la  àemî-circonfç- 
lenceADBEC  du  cercle  Z  (a).  Aînfi  la  ligne  WN.tf.t 
AC  qui  joint  enfemble  les  extrémités  A  &  Ç 
dccctte  demî-cîrconférence  efi:  un  diamètre  de 
ce  cercle  ^  &  l'angle  B  qui  eft  formé  par  la  coi^ 
de  AB  de  l'arc  ADB  &  par  la  corde  BC  du  fup- 
plément BEC  de  cet  arc ,  ell  un  angle  droit  (b)  j  t^)  e.  l  $• 
&  par  conséquent  le  diamètre  AC  du  cercle  Z,  ^*  ^'* 
la  corde  AB  d  un  arc  ADB  de  ce  cercle,  &  la 
corde  BC  du  fupplément  BEC  de  cet  arc,  for- 
aent  toujours  enfemble  un  triangle  reâangle 
ABQdonc  le  diamètre  AC  de  ce  même  cercle 
côlTiypoténufe.  Or,  puifque  le  triangle  ABC 
I  tft  toujours  redangle ,  (î  du  quarré  de  fbn  hy- 
poténufe  AC  qui  eft  le  diamètre  donné ,  on 
ictranche  le  quarré  de  fon  côté  AB  cjui  efLla 
corde  donnée ,  le  refte  fera  le  quarré  de  fbn  au- 
ne côté  BC  {c)  qui  eft  la  corde  demandée  j  &  (0  h,  r.  i. 
pr  conféquent  la  racine  quarrée  de  ce  refte/*  ^^' 
fera  cette  corde  demandée.  Donc  C.  Q^  F.  F. , 

Bi] 


a  TâAtrB*  ecfiuttiT 

P  R  6  p  o  s  I T I  ô  W  I  IL  Pr^blênie. 
13.  Càn/toifattt  le  diarttétre  tFim  cereie  &  ler' 
cordes  de  deux  arcs  de  ce  même  cercle  ^  traavet 
le  cotd^  de  lâfitime  de  cet  deux  arcs, 
•  Fîg-  7.  Çjhàdrivié  te  dîatftétre  du  cercle  Z  *  avec  les 
tordes  A^  &  AC  des  arcs  AEB  &  AFC  de  c^ 
imême  cercle  ;  &  il  faut  trouver  la  corde  BC 
âg  la  fomniè  CFAEfe  de  cesarcs. 

(#)  N.  it.  Solution»  Trouvez  (a)  les  cordes  àtÈ  fapplé- 
niérts  des  arcs  dorirics  A  ÈÔ  &  AFC  Àitthipliez 
enfuite  k  cof-de  donnée  AB  par  celle  du  fuf^» 
Jilërriefac  de  l'arc  ÂFC ,  &  la  corde  àuffi  donnée 
AGpàrcéliêduffijDplëinentderarcAEB.  £ri- 
fin  divifez  la  fdmme  dés  produits  par  le  diamë-» 

%  xH  donné ,  &  le  quotient  fera  la  corde  deniaii<» 

''■  dceBÔ 

ConfHr,  Tiret  le  diamètre  AD ,  &  les  cord6* 
Bb&GD. 

ÙémonpTk  Vts  cordes  données  AB  &  AC  des 
arcs  AEB  6c  AFC  forment  toujours  avec  le» 
cordes  BÏ3  &  CD  des  fiippléfflens  de  ces  arcs, 
un  dùàdriiirere  A  BDC  qui  eft  infcrit  dans  le 
cercle  propofé ,  &  dont  Tune  des  diagonales  eft 
Jedîàmétrfe  AD  de  ce  même  cercle,  &  l'autre 
fe  corde  demandée  BC;  Or  ^  le  reûangle  faitdd 
cette  diagonale  AD  &  de  cette  autre  diagd^ 
nale  B  C  elV  égal  à  la  fomme  des  reâangle» 
,  faits,  l'un  de  la  cordé  donnée  A B  &  de  la  cords 
CD  du  fupplément  dé  Tare  AFC  »  &  l'autre 
dé  la  corde  aulTi  donnée  AC  &  de  la  corde  BD 

(*)  N.  n.  du  fupplément  de  l'arc  AEB  {}>).  Donc  le  quo- 
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deoc  de  c^re  fbmone  divifëe  par  la  diagonale 
èD  ^  c*eA-à-d4re,par  le dionFiëtre donnée  eft 
botre  dtagonale  BC,  c'eft-i-dire,  la  corde 
(icniandéei  &  par  conféqucncQQ.F.  F. 
PiL  oposiTiON  IV.  problême. 
1 4»  Connoifans  le  diamètre  £un  cercle  & 
U  corde  d*un  Ofcc  de  ce  même  cefck  y  trouver  celle 
et  double  de  cet  arc. 

On  donne  le  diamètre  du  cercle  Z  *  avec  *Fîg-8. 
k  corde  AB  de  l'arc  ÂEB  de  ce  même  cercles 
&U  faut  trouver  la  corde  BC  du  double  de  cet 
arc 

Soùttiotim  Trouvez  (  ^  )  la  cwde  du  fupplc-  (a)  n.  h. 
ment  de  Tare  donné  AEB.  Multipliez enfuice 
cttce  corde  par  la  corde  donnée  AB,  En  fin  dn 
TÎfez  le  double  du  produit  par  le  diamètre 
donné  ^  St  le  quocîetit  fera  k  corde  demandée 
BC. 

Conpr.  Tirex  le  diamètre  AD,  &les  cordes 
BD^AC&CD. 

DèFiM?»/?r.  La  corde  demandée  BC  eft  égale 
aox  produits  faits ,  Pun  de  la  corde  donnée  AB 
de  Tare  AEBmuldpIiéepar  la  corde  CDdufup^ 
^cmenc  de  Tare  AFC,  &  Pautre  de  la  cordé 
AC  de  Tare  AFC  multipliée  par  la  corde  BD 
1  da  fapplément  de  Tare  AEB ,  pris  enfemble  6c 
[  Unies  par  le  diamètre  donné  AD  {b).  Or,  ces  (^}  ^*  >  i* 
produits  pris  enfemble  font  égaux  au  double 
du  produit  de  la  corde  donnée  AB  de  l'arc  A  £B 
multipliée  par  la  corde  BD  du  fupplément  de 
cet  arc  j  pui^ue  les  cordes  AB  &  AC  étant  éga* 
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les  [h]  ,  les  cordes  BD  &  CD  le  font  atxC^ 

W^-^'t-fî  (a) ,  &  que  par  confcquenc  le  produit  de 
AB  multipliée  parBD^ou  par  CD,  &  celui  de 
A  C  multipliée  par  B  D,  font  égaux.  Donc ^ 
en  dîvîfanc  par  le  diamètre  AD  le  double 
du  produit  de  la  corde  donnée  AB  de  Tare 
AEB  multipliée  par  la,  corde  BD  du  fupplc» 
ment  de  cet  arc ,  le  quotient  eft  la  corde  de- 
mandée BC  5  &  par  conféquent  C-  Q.  F.  F. 
Proposition    V.    Problème. 
1  5 .  Connoijfant  le  diamètre  d^un  cercle  &  la 
corde  (fun  arc  de  ce  même  cercle^  trouver  celle  du 
triple  de  cet  arc. 
♦Fîg.  9.      On  donne  le  diamètre  du  cercle  Z  *  avec  la 
corde  AB  de  Tare  AEB  de  ce  même  cercle  j  & 
il  faut  trouver  la  corde  AC  du  triple  de  cet  arc» 

WN.  14,  Solution.  Trouvez  {b)  la  corde  BC  du  dou- 
ble BDC  de  Tare  donné  AEB.  Trouvez  en- 

(<)N.i  j.  fuite  {c)  la  corde  de  la  fomme  de  Tare  donné 
AEB  &  de  cet  arc  BDC ,  &  cette  corde  fera  la 
corde  demandée  AC# 

Proposition,  VI.    Problême. 
I  6*  Connoijfant  le  diamètre  et  un  cercle  & 
la  corde  (tun  arc  de  ce  même  cercle^  trouver  cette 
du  quintuple  de  cet  arc. 

•Fîg.  lo.  On  donne  le  diamètre  du  cercle  Z*  avec  la 
corde  AB  de  l'arc  AEB  de  ce  même  cercle  j  6c 
j1  faut  trouver  la  corde  AC  du  quintuple  de  cet 
arc. 

(â)  N.  I  y.      Solution.  Trouvez ((^)  la  corde  AD  du  triple 

<0  N.  M-AEBDde  l'axe  donné  AEB.  Trouvez. aullî  (e) 
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h  corde  I>C  du  double  DEC  du  même  arc  • 
AEB.    £nfin  trouvez  (a)  U  corde  de  la  ibmme  («}  K  i }. 
de  CCS  arcs  AEBD  &  DFCy.&  cette  demîére 
orde  fera  la  corde  demandée  AC. 

Proposition  VII.  Problème. 

17.    Connaijfant  le  diamètre  d^un  cercle  &  la       , 
arde  itun  arc  de  ce  même  cercle ,  trouver  celle  de 
h  moitié  de  cet  arc. 

On  donne  le  diamètre  du  cercle  Z*  avec  la  *Fîg.  xi« 
CDrdc  AB  de  Tare  ACB  de  ce  même  cercle  j  & 
fl  faut  trouver  la  corde  AC  de  la  moitié  de  cet 
aie 

Solution.    Du  quarré  de  la  moitié  du  dia- 
fDctre  donné^retranchez  Iç  qqarré  de  la  moitié 
AE  de  la  corde  donnée  AB  ;  &  de  la  même  . 
isoitië  du  diamètre,  donné ,  retranchez  la  ra~  > 

dne  quarrée  du  refte.  Ajoutez  enfqîte  le  quarré  i 

èe,  ce  (econd  refte  au  quarré  de  la  moitié  AE 
de  la  corde  donnée  AB ,  &  la  racine  quarrée 
delà  ibmme  fera  la  corde  demandée  AC.  . 

Conftr.TïxQz  lesdemi-diamétres  AD  &  CD. 

Démonftr.  La  corde'ABeftdîviféeparlede- 
ffli-diamétre  C  D  eh  deux  parties  A  £  &  £  B 
qoi  font  égales  (b)^  puifque  Tare  AC  eft.laW  b.i.  j. 
moitié  de  Tare  ACB[h  j.  Donc  le  demî-dîamé-  ^\  ^^\ 
tre  AD ,  la  moitié  AE  de  la  corde  donnée  AB  ^ 
&  la    pàrcie  £D  du  demi -diamètre  CD 
comprite  entre  la  corde  A  &  le  centre  D  du 
cercle  Z,  forment  toujours enfëmble  untrîan- 
^  AED  qui  eft  redangle  (c),  &  dont  ce  4emîr  (O  e.  1.  j. 
4liamctre  AD  cft  rhypoténufc,  Ainfi,  en  re^^^-  ^- 
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«  tranchant  du  <}iiarré  <ie  cc-éom-^iMnétte  AO 

le  quarpé  de  k  4lioitfié  A£  de  la  cxurde  donaée 

AB ,  ^le r6fte>0fl: kqaarrédecetteparcie  ED da 

p!47l^*  ^•demî-dîamétFeCD'(a)5  ôc  par  conféqueDC,  eo 

retrandhanc  de  oe  «denfi  *<fiatiiëcre  la  racine 

tjuarréedece  r^fte^on  a  l'autre  partie  CB  dô 

ee  même  demi -diamètre*  Or,  la  corde  Je^ 

mandée  AC ,  la  moitié  A£  de  ila  corde  donnée 

AB,  &faotteauti?e partie ^&du  demi-diamë* 

tre  C^D,  forment  aufifi^nièmble  un  triangle 

fi)  E.  u  ]*AEOqui  eft'reâ:^mgle^(^)^6c  dont  oeMie  mèn>e 

^*  ^*        corde  demandée  AC  eft  Thypoténufe.  Dotic^ 

en  ajoutant  le  quatre  decei^ie  autre  partie.C£ 

du  demi^diamécre CD  àu-quarré  de^la  xsMvdé 

AE  de  la  cordedonnée  A  B  j  la^fomme  eft  le 

to  E.L  i.T]uarpé  de  la  corde  demandée  AO(f:)s  .&  par 

^'  *^^  .   confëquent  k  racine  quarrée  decette  ^foiiune , 

«ft  cettecordedemandée  AC.  DoncxCrQ/F.F^ 

^PiL  6p os  I  ^  I  o  K  •  V  ttl.  cproblême. 

1*8.  ^Cônnoiffant'le  diamépfied^n  cercU&la 

Terde-'t^imenrc  tk  ce  même  cercle  y^ouv^  celle  du 

tiers  de  cet  ofc. 

•Fig.  >.      On  donnele  diamètre  du  ccrèletZr  *  avec  la 

corde  AC  de  l'arc  AEBDCdece  m^me  cercles 

&'  il  faut  trouver  la  corde  AB  du  ^  tier^  de  cec 

«rc 

Solution.  'SuppofezqiiieletKmîbre  des  parties 
^diamètre  que^centient^ la- corde  demandée 
iA[B  f  eft  un  peu  pkis  grand  que  le  tiers  de  celui 
qui^eft  donné  pour/  la  corde  AC  s  parce  que  la 
corde  A&eft  uopeuplu^grande  que  le  tiersde 

cette 
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mtccorde  AC.   Cherchez  enfuice (a>le  nom-  (4)  n.  i j. 
bredes  parties  de  ce  même  diamccre  que  doît 
aiwr  cette  corde  AC  relativement  au  nombre' 
çie  vous  en  aurez  fuppofé  à  la  corde  AB-,  &  fl 
tons  trouvex  le  même  nombre  <]ue  celui  qui 
eft  donné  ,  le  nombre  que  vous  aurez  fuppolé,* 
4ra  le  nombre  demandé.  Mais  fi  le  nomoré  de 
CCS  parties  que  vous  trouverez  par  cette  voie 
pour  cette  corde  AC  ,eft  plu«  grand  ou  plus  pe-  ' 
Qtqoe  le  nombre  donne,  diminuez  ou  augmen-- 
m  le  nombre  que  vous  aurez  fuppofé  pour  la' 
corde  AB  >  jufqu'à  ce  que  vous  en  rencontriez' 
m  qui  donne  pour  cette  corde  AC  le  même 
sombre  que  celui  qui  eft  donné  ,  &L  il  fera  ie 
nombre  demandé. 

Proposition  IX.    Problème. 
19.  Connoijfant  le  diamètre  d^un  cerek  &  la 
m  de  et  un  arc  de  ce  même  cercle  y  trouver  celle  du 
cinquième  de  cet  arc. 

On  donne  le  diamètre  du  cercleZ*  aveclâ*rig.io# 
corde  AC  de  Tare  AEBDFC  de  ce  même  cer- 
dcj  fie  îl  faut  trouver  la  corde  AB.du  cînquic- 
nedecec  arc. 

Solution^  Suppofèz,  comme  dans  le  problême 
I  prëccdenc^que  le  nombre  des  parties  du  dia- 
mètre que  contient  la  corde  demandée  AB  eft 
m  peu  plus  grand  que  le  cinquième  de  celui 
qui  eft  donné  pour  la  corde  AC ,  parce  que  la 
corde  AB  eft  un  peu  phis  grande  que  la  cin- 
quième partie  de  cette  corde  AC.  Cherchez; 
mfuîce(^)le  nombre  des  parties  de  ce  même  (^)  n,  i5. 
f  G 
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diamètre  que  doit  avoir  cette  corde  AC  rclatU 
vementaunombreque  vous  en  aurez  fuppofe  â 
la  corde  AB  j  &  fi  vous  trouvez  le  même  nom- 
bre que  celui  quieft  donne  Je  nombre  que  vous 
aurez  fuppofé^  fera  le  nombre  demandé»  Mais 
il  le  nomore  de  ces  parties  que  vous  trouverez 
plar  cette  voie  pour  cette  corde  AC^eft  plus 
grand  ou  plus  petit  que  le  nombre  donné ,  di- 
minuez ou  augmentez  le  nombre  que  vous  au- 
rez fiippofé  pour  la  corde  AB ,  jufqu'à  ce  que 
vous  en  rencontriez  un  qui  donne  pour  cette 
corde  AC  le  même  nombre  que  celui  qui  eft 
donné,  &  il  fera  le  nombre  demandé,  t 


CHAPITRE     III. 

JDe  ta  Manière  de  confit  une  uneTahk  des 
Sinus.  ^ 

a,o.  T    O  n  s  Q^u  E  Ton  veut  conftruîrc  une. 
1  j  table  des  finus  ^  on  commence  par 

^  Cette  folution  «  n!  celle  du  problême  précèdent ,  ne  font  poinc 
gèomécriques  «  parce  que  l*on  ne  peut  point  divifer  géométrique- 
qneot  un  arc  de  cercle  quelconque  en  un  nombre  impair  de  parties 
égales  encr'elles.  Mais  comme  on  ne  fe  fert  que  deux  fois  de 
cnacun  de  ces  problêmes  pour  conftruire  une  Table  des  finus  ; 
fçavoir  du  précèdent ,  pour  trouver  la  corde  du  tiers  de  i*arc  de 
7  d.  30  m.  0c  celle  du  tiers  de  l*arc  de  %  d.  30  m.  &  de  celui-ci 
pour  trouver  la  corde  du  cinquième  de  i^arcde  f  o  m.  Ae  celle  du 
cinquième  de  l*arc  de  10  m.  on  doit  peu  s^embarraiTer  fi  pour  les 
féfbudre,  on  efl  obligé  de  tâtonner.  ) 

J  II  Q'efl  point  néceiTaire  de  confltuîfe  des  Tables  »  pulfque  l*oii 
en  a  de  toutes  faites  ;  mais  on  doit  fçavoir  les  principes  fur  lefquels 
les  calculs  de  ces  Tables  font  fondés ,  Bt  la  manière  dont  on  a  £gtic 
cet  calculs  «  (î  l^m  vieut  ea  bien  conpreiNlre  les  ufages. 
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h^n  un  càyer  qui  contienne  9 1  feuillets  t , 
donc  chacun  foît  dîvîfc  de  part  &  d*autre  en 
doq  colomnes  de  différentes  largeurs ,  de  la 
même  manière  dont  la  première  desTables  qui 
£)ntà  lafîn  de  ce  Traité,  &  que  Ton  donne  pour 
exemple ,  eft  dîvî/ce.  Et  comme  de  ces  cinq 
colomnes,^  il  n*y  a  que  la  première  à  main  gau- 
che de  chaque  page,  &  la  féconde,  qui  doi- 
vent/êrvîr  pour  l'objet  qu*on  fe  propo/èdans  ce 
diapître  ,  îçavoir,  la  première,  pour  y  nom- 
brer  les  minutes ,  &  la  féconde ,  pour  y  mar- 
quer les  finuss  on  ccrît/eulement  ce  iixtc^AK^ 
mtcîy  au  haut  de  cette  première  colorane-,  cet 
autre  titre,  Sinus^  au  haut  de  la  féconde  ;  &  Tou 
néglige  les   autres  ^  parce  Qu'elles  font  deftî- 
ncespouT  des  nombres  dont  il  ne  fêta  parle  que 
dam  les  feékîons  fui  vantes.  On  ftrit  enfoîte  en 
tire,  fur  leverfo  de  chaque  feuillet  ^(çavoîr^ 
ODEGRE^auhautdu  i^^&du  1® -,  i  DEôllE*,au 
haut  du  3«  &du  4®s  z  DEGRJt*s,au  haut  dû 
î*&  du  6«}  &  ainfi  de  fuite,  jufqu'à  44  î)ê- 
GiE  $  qui  fe  rencontrent  fur  les  verfo  du  8^« 
feuillet  8c  du9  oe.On  éctît  de  même  en  titre  fur 
le  rtftadechaque  feuillet,  fçavoîr^4  5  degre\ 
1  aahaut  du  ji^ôc  du  90^^  46  DEGRE's,aa 
haut  du  8  ^e  6c  du  8  8^  i  &  ainfi  dç  fuite  ea 

t  On  Ibppoiê  que  Wm  ne  reuc  conftruîre  que  les  petkei  Tabler 
«oiuiics  9  qui  font  les  plia  commodes  pour  U  pratique  de  la  Tri* 
fnoaD^rie-reétiligne.  Mais  R  L'on  vouloic  en  faire  de  grandes  qui 
môaSèoi  lesfîous  des  fécondes ,  U  faudroic  un  plus  grand  nomi^ 
iKde  pages  ,  puifque  chaque  degré  caoccuperoic  6ù%  û  i*m.  9$- 
muit  qtf*anc  minute  dtm  cbacune«. 
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rërrogradant  ^  jufqu'à  S  9  d  £  g  ^  e's  qui  fe  ren- 
contrent fur  lesr^aodu  3 «  feuillet  &  du  i«.  En- 
fin, on  remplit  les  colomnes  qui  font  deftinëes 
aux  minutes,  fçavoir,  premièrement  celles  qui 
jfbnrfur  les  verjo  des  feuillets  dont  le  rangefî: 
împaîr  ,pâr  ces  nombres  o ,  1,253,4,5  ,&a 
jufqu'à  5.0»  inclufivement  ,  pofés  perpendi- 
culairement les  uns  fur  les  autres,  &  comptés 
.en  allant  du  ha:ut  de  la  page  en  bas  :  fèconde- 
ment,  celles  qui  font  fur  lest;^yb  des  feuillets 
dont  le  rang  efl:  pair,  par  ces  nombres  30  , 
3  ^  ^  3  *  >  3  3  1  &^*  jufqu'à  éo.înclufîvement  ^ 
.pofcs  de  même  8c  dans  le  même  ordre  que  les 

{>rccedents  :troificmemenc,  celles  qui  font  fur 
es  reâio  des  feuillets  dont  le  rang  efl  impair , 
.par  ces  mêmes  nonibres  0,1,  z  ,  3,4,  5  ,&g' 
juiqu'â  30.  Itaclufîvement  ,  pofés  aufll  per- 
pendiculairement les  uns  fur  les  autres  ,  mais 
comptés  en  allant  du  bas  de  la  page  au  haut; 
quatrièmement  enfin  ,  celle  s  qui  font  furies 
r^^o.des  feuillets  dont  le  rang  e(l  pair,  par  les 
TOcmes  nombres  3,0  ,  31,  31,53,  &c.  juf^ 
qu'à  60. inclufivement,  pofcs  de  la  même  ma^- 
Bière  6l  dans  le  même  ordre  que  les  derniersè 
2 1 .  Par  ciet  arrangement ,  les  degrés  qui  font 
notnbrés  au  Kaut  des  pages,  expriment  ^ 
conjointement  avec  les  minutes  qui  font  mar- 
quées dans  ces  mêmes  pages ,  les  valeurs  de 
tous  les  arcs  de  cercle  qui  ne  fufpaffent  point  le 
quart  de  la  circonférence  de  ce  cercle^  &c  cha- 
que arc  s'y  trouve  écrit  vis-à-vis  de  fbn  Com^lé-^ 
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f ,  Tun  fut  les  verfo  des  feuillets  y  &  Pautre 
for  les  reSÎB^  ou  au  contraire ,  de  manière  qu'en 
Courant  les  degrés^ou  les  degrés  &  les  minutes^ 
que  contienc  Tun  des  arcs  qui  foûc  fur  les  verfo  « 
aux  degrés ,  ou  aux  degrés  &  aux  minutes  ^ 
Que  contienc  Tare  qui  correfpond  au  précédent 
iur  le  reSio ,  la  (bmme  efl  toujours  9  o  deg.  Ce 
qui  eft  crès-commode  dans  la  pratique  de  la 
Trîgonomctrîe-redîlîgne ,  lorfque  les  triangles 
donc  il  s'agit  (ont  reâangles  -,  &  dans  la  pra-^ 
dque  de  la  Trigonométrie-  fphérique ,  dans  la* 
quelle  on  eft  louvent  obligé  de  fe  fervir  des 
complémens  des  arcs ,  au  lieu  des  arcs  mêmes. 

11.  Le cayer  étant  ainfî  préparé, il  s'agit 
Retrouver  les  valeurs  des  fînus  de  tous  les  arcs  ^ 
afin  de  les  y  écrire  dans  les  colomnes  qui  leur 
ibnt  deftinées,  chacun  vis-â-vis  de  l'arc  auquel 
il  appartient}  ce  qui  fê  fait  de  la  manière  fui* 
vante. 

Premerement ,  on  fuppofe  que  le  rayon  du 
cercle  dont  on  veut  connoicre  la  valeur  de  cha« 
qt^  corde ,  eft  di  vifë  en  un  très-grand  nombre 
de  parties  égales  entr  c'Ies,  par  exemple,  en 
loooGooo  de  parties ,  afin  que  l'on  pui0e  né-^ 
giiger  ians  conféqucnce  les  reftes  des  divifîons 
&  des  extradions  de  racines  quel'on  fera  oblige 
de  faire  pour  trouver  le  pombrè  de  ces  parties 
qœ  contient  chacune  de  ces  cordes.  On  prend 
enfbice  la  moitié  de  ce  nombre  de  parties  qu$ 

t  Oo  af^le  Complément  d*un  arc ,  la  àiStitaCt  de  obc  âtC  ati 
fivtdt  Ja  arconféxcitce  d'un  cêrcte* 


il  Traite^  COMPLET 

Von  a  fappofces  à  ce  rayon ,  &  Ion  ccrît  cetti 
inoicië  dans  la  colomne  des  finus ,  vis-à-vis  de 
30  degrés  o  min.  parce  que  le  raypn  d'un  cer- 
cle étant  égal  à  la  corde  qui  foûtend  la  fixiéme 

WE.  1. 4*  partie  de  la  circonférence  de  ce  cercle  (a),  là 
moitié  du  rayon  eft  le  fmus  de  la  moitié  de  la 

W  N.  4.  fixiéme  partie  de  cette  circonférence  (b) ,  & 
par  confequent  de  l'arc  de  jo  degrés. 

Secondement ,  connoîffant  que  la  corde  qui 
foûtend  Tare  de  6^0  deg.  eft  de  i  o  o  o  0  o  o  o  dft 

(0  N.17,  parties,  on  cherche (r)  celle  qui  foûtend  Tare 
de  3  o  deg.  qui  eft  la  moitié  de  celui  de  6  o  ^ 
celle  qui  (oûtend  Tare  de  i  y  deg,  qui  eft  Ji 
moitié  de  celui  de  3  o  j  &  celle  qui  loûtend  l*arc 
de  7  deg»  3  o  min*  qui  eft  la  moitié  de  celui  de 

(d)  N.  i8.  I  j  jeg  On  cherche  enfuîte  {d)  la  corde  qui 
foûtend  Tare  de  ideg.  3  o  mîn.qui  eft  le  tiers  dé 
celui  de  7  dcg.  3  o  min.  &  celle  qui  foûtend  l*arc 
de  y  o  mîn.qui  eft  le  tiers  de  celui  de  i  d.  3  o  m^^ 

WN.fj.  Enfin  ^  on  cherche  (e)  la  corde  qui  foûtend 
harc  de  i  o  min.  qui  eft  le  cîncjuiéme  de  celui 
de  5  o  min.  &  celle  qui  foûtend  Tarcdje  i  min. 
qui.  eft  le  cinquième  de  celui  de  i  o  mîn.  Or^ 
a  mefure  que  Ton  trouve  les  valeurs  de  ces  cor- 
des ,  on  en  prend  les  moitiés  ;  &  comme  ce^ 

(/jrN.  4*  moitiés  font  (/)  les  finus  des  arcs  de  i  5  deg.  de 
7  deg,  3  omîn.  de  3  d.  4  5 .  m.  de  1  deg.  i  y  min^ 
ce  2  5  min.  de  5  min.fic  de  i  min.on  les  écrit  dan^ 
ks  colomnes  des  finus,  chacune  vis-à-vis  de  Tard 
dont  elle  eft  le  finus. 
Troifiémment^  connoiflant  la  corde  de  l'arc 
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de  2  min»  on  cherche  (a)  celles  des  arcs  de  4(4)n*i4. 
mto*  de  8  min*  de  i  6  min.  Sec,  &(é)  celles  des  (1}  n.  15^ 
ucs  de  6  min.  de  i  8  min.  de  j  4  min.  &c-  On 
fitod  enfuite  les  moitiés  des  valeurs  de  ces 
cordes  5  &  comme  ces  moitiés  font  [c)  les  finus  (0  n.  4. 
(iesarcs  de  z  m*  de  4  min.  de  8  m.  &c.  de  3  m. 
4e  9  min.  de  z  7  min.  &c.  on  les  écrit  aufli 
dans  les  colomnes  des  finus  ^  chacune  vis-à-vis 
de  Tare  donc  elle  eft  le  finus. 

^atriémement  ^  connoiQant  les  cordes  des 
ires  de  I  o  min.  &  dç  4  min.  on  cherche  (V)  (i^)n.ij. 
celle  de  Tare  de  1 4.  mîn.  Connoiflant  les  cor- 
des des  arcs  de  ficc.  on  cherche  celle  dé  l'arc 
de  &c.  &ainfi.  des  autres.  Or,  les  moitiés  des 
valeurs  de  ces  cordes  font  les  finus  que  Ton  de- 
mande (e)  }  ainfi  on  écrie  ceSy  moitiés  dans  les  (0  ^.4. 
colomnes  des  finus ,  chacune  vis-à-vis  de  Tare 
donc  elle  eft  le  finus. 

Cinquièmement  enfin,  après  avoir  crouvé  , 
de  la  manière  donc  on  vient  de  le  dire ,  les  cor-* 
des  de  cous  les  arcs  du  quart  de  la  circonférence 
du  cercle  que  Ion  s'eft  propofc,  depuis  la  cor^ 
(feqoiibûcend  Tare  de  1  min.  jufqu'i  celle  qui 
ibucend  l'arc  de  9  o  deg.  on  cherche  (/)  les  cor-^  (/)  n.  h* 
des  des  fiippléments  de  ces  arcs.  Or ,  comme 
■  fcs  moitiés  de  ces  dernières  cordes  font  (g)  les  (g)  n.  4. 
finus  des  arcs  de  45  deg.  &  au  deffus ,  julqu'à 
90,  on  écrit  aufii  ces  moitiés  dans  lescolom- 
fies  des  finus ,  chacune  vis-à-vis  de  Tare  auqnel 
die  appartient  >  ô£  la  Table  des  finus  eft  conP» 
truice« 


24  Traite^  complet 

S  C  H  O  L  I  £• 

On  met  un  point  dans  cette  Table  avant 
les  deux  dçrniers  des  chiffres  qui  expriment  les 
valeurs  des ftnus\  farce  que  Ion  néglige  ordinai- 
rement ces  deux  chiffres  dans  les  calculs  de  la 
Trigonomé  trie-reSiiligne  ^  qui  n'exige  pas  au- 
tant deprécijlonque  laTrigonométricfphérique. 


CHAPITRE    IV. 

De  la  manière  defefervir  de  (a  Table  des  Sinus. 

a  3  •  T  A  Table  donc  on  vîcnc  d'cnfeîgner  la 
I  j  conftruûion,  (en  à  connoicre  la  va- 
leur du  finus  d'un  arc  donnée  &  récîproque- 
menc  celle  de  Tare  auquel  appartient  un  finus 
donné.  Or,  cet  arc  donné  ou  ce  finus  donné 
fe  trouvçnt  dans  cette  Table,  ou  ne  s'y  trou- 
vent point.  Ainfi ,  tous  les  ufàges  de  cette  Ta- 
ble peuvent  être  renfermés  dans  les  deux  pro- 
blêmes fiiivans,  qui  ont  chacun  deux  cas. 
Problesme    L 

z4.  Connaître  la  valeur  du  Sinus  d^un  arc 
donné. 

Premier  Cas- 

1  j.  Lorfque  tare  donné  fe  trouve  dqns  la 
Table. 

Si  l'arc  donné  n*eft  point  de  plus  de  90  de- 
grés, &ne  contient  point  de  parties  de  minu- 
tes ,  il  fe  trouve  dans  la  Table  5  ainfi  il  eft  facile 
de  connoître  la  valeur  de  fon  finus ,  puifqu'elle 

7 
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f  eft écrire  dans  les  colomnes  àts  fînus^  vis^ 

riide  la  valeur  de  ce  même  arc  ^).  .  Mais  pour  («)  n.  tu 

trai?er  iâns  peioe  ceiïe  deraîëre  valeur^  il  faut 

o^rver  que  fî  éUe  eft  ao  deiFoos-de  45  deg. 

n  De  doit  la  chercher  q  ue  fur  les  twrfo  des  feuil- 

lecde  la  Tables'&^ue  iî  elle  eft âu  contraire 

m  detfos  de  c>  nombre ,  on  ne  'la  Vrotuvera  que 

bries  reâta  des  mêmes  feuillets, &  enallani: 

ians  oà  ofdrerétibgradé  ;(*).:  WN.ao. 

Ainfi,  firon  yeutconnoîtreHa  valeur  du  fi- 
K^'imarc^par.  éxeonple  de  5  7  deg.  x  i^min.on 
clierclieFa  lar  les^^r^nr^^  des  feûilldlsxle  la  Table^ 
bpagequi  a  poui>  tiare.^7  d  eo  r:e'&  On  cher- 
dûsacniàite  dans  iacolom ne  des  naihutès  de 
cette  p^^  le'nbm&re  i  S }  &  vis^à*  vis  de  ce 
nambceon  '^irouver^dans  Ja  colomne  des  Cinus 
dx  aîiœ  nomehre  '6 oî  %  9. 9  &;: pour  la  valeur 
dufinas  demandé.  '-^  ^  -^ 

Mais  flJ'oii  veuD^comio^tre  la  Valeur  du  fi- 
BQsduoQ  arc  y'par  exemple  )  de  5  t  de^.  43  min. 
abfso^cfaercneva  iur  les  re£io  des  feuillets  de 
kTaUe,  U  p&g^quiapourtitre  5 1  d^gke's. 
Qa  cherchera  «ifiiîtedans  la  colomne  des  mi* 
ncs  de  cette  page  lé  nombre  4  3:  >  ^vis-â-vis 
ie  ce  nombre  on  croulera  dan  sla  colomne  des 
fausjcec  autre  nombre  7  ^  5  6  4. 9  7 .  pour  la  va* 
ioir dtr^us  denmtidé*  •'   îl 

£a  ppéram  dtf  la'  m^me  maisiére  ^  on  trou<^ 
wa  dans  les  colomnes  des  finus  ,  vis-à-vis  de 
0  minute^  fçàvôrr  y  aw  hs^nt  dé  la  page  qui  a 
pour  titre  x  f  D£gos  ^  ce  nombre  4848  0*9  é« 
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pour  la  valeur  du  fîniis»  d'un  nrc  dc^  z  9  ?ieg^^ 

&  au  bas  de  ;l4  page  qui  a  pour  titre  é  6  d  £*• 

G  R  e's  ,  cet  autre  nooibre  p  i  ^5  5  4.5  4»  pcwr .  la 

.valeur  du  (inus  d'un  arc  de  6  6  do^^s  t«   £t 

ainfi  des  antres.  r,-.       ' 

:     ..  _  '  SecpndCas*: .     '  » 

1 6  •   Lorfq^efaro  donné  iv .  /^  t\rowve  ^  ^mnr 

dans  hTab^é  r'  .  »  ..     )^   -i  .-. 

•^    •  1 7.  Si  Tare  domié  nç  fe  trouve  point  dans 

JàTable^'  parla  feule rair0n  qu'il eft^^iplus de 

90  degrés, .au  iieu  de  chercher  fa:  Taloit^oa 

^bcrcl^ra  celle  de  Ton  Tumléinent  9  &  Je  noom^ 

-bre  quô  Ton  ttiouvera  dansla  colomne  4es  (inu^ 

visrà-vrs  de  icètte  dernière  valeur  ^1  exprimera 

-cgalenienc  celle  du  finus  de  l'arc  vis^à- vis  du-^ 

quel  oh  l'aura: trouvée^  dc  celle  du  fioû&.de? 

n)andé,.pui£au!un  arc  £cle  fiip^émenc^de  cet 

WN.tf.   arc  ont  le  même  {înus(tf).    .  .        .        .»-  " 

:  Ainfi  >  û  Ton  veuc  conooitre  la  valeur  du  Gr 

nus  d^un  arc^  par  exerhplede  1^8  degiij4niin. 

x>n  cherchera  dans  la  Table  celle  dtt  {tans  d'un 

arc  de  7 1  des^.46  min.qui  eftlefup[^léo>ent  du, 

premier  ,  &  le  nombre  j^49  79-02  \  quei'<my 

trou  veia^Qur  la  valeur  du  iini«sjde  ce  deraiec 

arc ,  fera  pareillemeoc  celle  du  fidus  dei'aarc 

demandé.    *  •  .  - -;  .î^iî- iî  v    ,  •  3-\ 

28.   Mais  fi  l'arc  donnëi«eietQM9«^poiot 

dans  la  Table  ^  parce  qtt'ilcoiltieotdeft  parties 

\         ,           ./;       ".'.•(     j     1   ci  .'•    -  .  • 
t  On  «fut  «uffl  uouver  les  mteiesvakun  des  (i^vu;  «k  cet 
deux  dermçrs  aces  ^  en  cherchant  «(J&s  des  fîhus  des  ares/de  i8  d« 
éoQ(2*tfccie6j4«^9fli ^  '  i  .«^lu      ■        :>- «  1 


t  mînnçes  ^  alors^  ccnhniie  |ès  différences  de 
lie  de  la  Table  qui  phécede  immédiateimenc 
ce  arc  donné,  à  cemêmearc  donné  &  à  celui 
r  ia  Table  qui  lui  eft  immédiatement  fupé^ 
kor,  ne  peuvent  être  que  très  t  petites,  on/ 
eut,  (ans  erreur ienfihie,  les  fuppofèr  propor- 
ÙQnelles  à  celles  des  (înus  dece$  ares.  Ainfi, 
i  Fon  fiatit  une  régie  de  proportion  ^  dont  le  pre- 
rier  terme  fbît  69  fécondes  ^  li;  deuxième , 
jKcès  de  l'arc  doohé.  fur  celui  de  la  TaUe  qui 
eprécede  immédiatement  >  &  le  troifiéme^la 
fifierence  des  valeurs  des  fious  des  deux  arcs 
k  la  Table  entre  lefquels  l'arc  donné  eft  imr 
nédktemenc  interpole  :  on  pourra  prendre  le 
qoatriéme  pour  l'excès  du  fuiu^  demandé  fur 
le  fions  delaTable  qui  le  précède  imrpédiate* 
mcatik  par  conféquent ,  u  Ton  ajoute  ce  qua- 
triéine  iterme  à  ce  dernier  flnus ,  la  fbmme  fera 
le  fious  <lemandé.  . 

Ainii ,  a  Ton  veut  connoître  la  valeur  du  fî- 
nosd^ttD  arc,  par  exemple  de  } 4  deg.  1 7  min. 
itfècim  fera  une  régie  de  proportion^  dont  le 
pneroier  terme  fera  6  o  lecondes  ^  le  deuxième,. 
xSfecondes  }&  lé  troifiéme,la  différence  140  3 
dafinns  563  a  8. 5.7  .de  l'arc  de  3.4dœ.i  7  min* 
aa fions  56352.60a  de l'arcde  34aeg«i S  m. 
eotie  leiqoels  Tare  donné  eft  immédiatement 
nterpofé,  &  qui  fe  trouvent  dans  la  Table. 
Oq  ajoutera  enfuîtele  quatrième  terme  1 1  x  i. 
de  cette  pTi^rtion  au,  finus  56318.57.  de 
)arcdc34deg.i  7mîn.qui  précède  immédiate- 
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ment  rarc^obnë,  &4ft'fomine  J 6539*7 1* 
fera  la  valeur 'du  finus  demandé. 
P  n  o  »  L  £  JO^  E    IL 

99.  Connoitre  la  valeur  dé  Tare  f  auquel 
appartient  un  tÀnus  donnée 

.  premier  Cas.  ^^ 

3  o .  Lerfque  le  Sinus  dsnnéfe  trouve  dans  la 
Table. 

.  Si  le(înus  donné  retrouve  dans  k  Table,  il 
eft  facile  de  connoitre  la  valeur  derarcauquct 
îi  appartient,  puiique  cette  valeur  y  eft  exprî- 
nrice  par  le  nombre  de  degrésquiiertdetitreà 
Ja  page  fur  laquelle  on  trouve  la  valeur  de  ce 
fin  us ,  ££'  par  le  nombre  de  itiiiiutes  qui  eft 
tfljsit-qué  dans  cette  même  page,  vis -à^- vis  de 
(«)  N.  ao.^^^ç  valeur  (a).  Maïs  pour  trouvenians  peine- 
•  cette  dernière  valeur,  il  faut  obfcrver  que  (i 
elle  eft  au  deffous  de  ce  nombre  7 071 0.6  8  ^ 
on  ne  doit  la  chercher  que  fîir  les  verfo  des 
feuillets  de  la  Table  j  &  que  fi  elle  eft  au 
contraire  âu-dellus ,  on  ne  la  trouvera  que  (ur 
ICbreSlo  des  mêmes  feuillets ,  fie  en  allant  dans 
uù  ordre  rétr(igradé. 

Aînfî,  fi  I  on  veut  connokre  la  valeur  de  Tare 
auquel  appartient  ce  finus ,  par  exemple  , 
34147.54,  on  cherchera  ce  nombre  dans  les 
côlbmnes  des  finus ,  fur  les  verfo  des  feuillets  de 

'     ï  '.    ' 

n\ïs  A         t  Ço'vuBe  un  arc  ft  le  fuppUmcQc  àt  cet  aie  ont  le  méioe  fîniu  , 

{¥)  N»  0.     j|(^  ig  Tà\}\t  ne  peut  point  faflrc  ccrncfoîtrc  autinel  des  deux  un- 

titaas  donné  appartient.  Aiofi  l*on  fappofe  q«e  ï\m  fçait  4'aii-« 

leuti  fi  l*arç  dom  ou  cherche  b  valeur  »  eft  d^  pliu  ou  de  spoins  de 

90  degrés. 
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b  Table  î  &  comme  on  le  trouve  vis  -  i-  vis 
de  y  8  min.  fur  la  page  qui  a  pour  ricre  1 9 
DiG  B.  e's  ^  on  connoîcra  que  le  finus  donné 
£»parcienr,ou  à  un  arc  de  1 9  deg*  5  8  min.  ou  au 
tapplémenc  de  cet  arc. 

Maïs  fi  l'on  veut  connoître  la  valeur  de  Tare 
taquet* appartient  cet  autre  fînùs,  par  exem- 

£8  S  4^4*  5  3  9  on  cherchera  ce  nombre  dans 
colomnesdies  finus,  fur  les  re£lo  des  feuillets 
ckia  Tables  &  comme  on  le  trouvera  vis-à-vîs 
de  1 1  min«  fur  la  page  qui  a  pour  titre  '6  x  de-* 
Gi£*s,  00  connoîcra  que  cet  autre  finus  dotmé 
appartient,  ouàunarcde  6x  deg.  1 1  min. ou  * 
20  fupplément  de  cet  arc. 

En  opérant  de  la  même  manière ,  on  trouve 
qoc  ce  finus ,  par  exemple  3  9  07  5a  j  ^  appar- 
tient à  un  arc  de  1 3  deg.  ou  à  fbn  fùpplément }. 
Scqae  cet  autre  £nus,  par  exemple  8  4S04.8 1  •. 
appartient  à  un  arc  de  58  deg*  ^<>u  à  fbnfup* 
pénienci 

Second  Gâs;. 
}i.  Lorfque  le  Sims  donné  ne  fe  trouve  p(»pa[ 
ions  la  Table. 
\     Si  le  finus  donné  ne  iê  trouve,  point  dans  la 
[  Table, alors  onfiippofe  par  lamêmerai(pnque 
^  FoQ  a  dite  au  n«>.  x  8,  que  les  diâférences  du  fi- 
BQsde  la  Table  qui  précède  immédiatement  W 
ism  doonc,  âce  même  finus  doQuéiacà ceint' 
kh  Table  qui  lui  cft  immédiaccimef^t  fiipé^ 
Mr  y  {ont  proportionnelles  à  celles  des  atç$, 
annuels  ces  finus  appartieanenL   Àisiiî;  û 
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Ton  faîc  une  régie  de  proportion  ,  dont  le 
premier-  terme  loît  Ja  différence  des  valeurs 
QQs  deux  finus  de  la  Table  entre  lesquels  le 
iinus  donné  e(l  immédiatement  interpofëy 
le  deuxième  ,  Texcès  du  finus  donné  lur  le 
finus  de  la  Table  qui  le  précède  immédiate- 
ment;  &  le  troifiéme,  6b  fécondes  :  on  pourra 
prendre  le  quatrième  pour  l'excès  de  Tare  de- 
mandé fur  Tare  de  la  Table  qui  le  précède  im- 
médiatement ^  &  par  conféquent^  lîTon  ajoûce 
ce  quatrième  terme  à  ce  dernier  arc^  laibmnw 
iêra  la  valeur  de  l'arc  demandé ,  ou  celle  du  fup* 
plément  de  cet  arc 

Ainfî ,  fi  Ton  veut  connoître  k  valeur  de  Tare, 
auquel  appartient  ce  Cinm  ^  par  exemple  , 
^49  9  7. 1 4  ,'on  fera  une  régie  de  proportion , 
dont  le  premier  terme  fera  la  différence  i  z  1 1  « 
des  deux  finus  64^  i^.o'^.ècè^oi  i.i4)  en- 
cre lefquek  le  finus  doni^  eft  immédiatement 
intérpofé)  &  qui  fe  trouvent  dans  la  Table  j  Ic; 
deuxième,  l'excès  8  x  i.  du  finus  donné  fur  le 
finus  64^89.03^  de  la  Table  qui  le  précède 
immédiatement }  6c  le  trolfiéme  ,60  fécondes*. 
On  ajoutera  enfuite  le  quatrième  terme  1 2  fe* 
condes  de  cette  proportion  à  la  valeur  4  o  deg. 
3 1  mîn.derarc  auquel  appartient  lefinusdelL 
Table  64989.03  ,  qui  précède  immédiate- 
ment le  (inus  donné  s  &lafomme4o  deg  3  i  m. 
2 1  fèc.  (çra  la  valeur  de  Tare  demandé,ou  cellç 
du  fupplémenr  de  cet  arc.  Or  il  en  efl  de  même 
de  tout  autre  exemple. 
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D  JE   S     TANGENTES. 

CHAPITRE  -PREMIER. 

De  rOrigine  de  la  Table  désTangentei. 
\x  '/^^P  o  I  (JLU'u  N  E  Table  des  Sînus  ifuffiiç 
\.  Jrcn  rigueur  pour  rç(budre  tous  les  pro- 
Wcmes  de  la  Trîgonomctrîe }  cependant ,  com- 
ice une  pratique  eft  d'ài^tant.plus  parfaite  ^ 
qu'eue  eff  &  plus  fîmpiefic  plus  cburte^op  a  exa- 
inioé  s'il  oe  içroic  pfs  poUible  ^e  réfoxidie  en^ 
core  ces  inemes problèmes  par. quelque  autre 
voie^afin  ^ue  4a.nj$.  lés  difiTérents  cas  qui  peuvent 
k  renconxrçr  ^on  puîfl(e,çfeQinr  celle  qui  ifera  la 
flus  abbre^ée.  Or  on  a  ^rpuyé  qu'il  eft.ppÇîblç 
de  le  faire  ^  lorfque,  Içs  tçiangle$  dont  d  s'anc 
jbnt  reâangles;  èi  par  çqniequent  il  Tel^.  aum^ 
k»fqu'jQ5  fboc  acutangles  ou  obturangles^pui^ 
que  Von  peut  toujours  former  deqx  triangles 
reâanglçs  avec  un  triangle  quelconque;^ Toif 
en  prc£>ngeanc  ^  s'il  eft  «ccefTaîre,  l'un  dcf  côr 
tes  de  ce  triangle,  £c  en  abbainant;  une  perr 
pendfculaire'â  ce  côtë^du  fommet  de  tWsgle  qui 
loi  eft  oppotfe ,  foit  d'une  autre  manière  ?• 

3  5.  £n  EFFET,  fi  zpf^^,^y,o\réky^!an!£per7 
'  pcadiculaire  indéfinie  A6^Cw*à  l'extrémîtéA  dij^Kg.  tti 

t  Ob  poB-  car  rbîr  un  cxcd^  çmos  h  )iitt  fnivaat  i  eu  a*i 

>4.  ;    . 
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rayon  CA  d'un  cercle  auelconqueZ>&  divifë  en 
minuces  èc  même  en  fécondes  le  quart  AH  de 
la  circonférence  de  ce  cercle ,  on  rire  de  fon 
centre  C  par  chaque  point  de  /à  divi^on  ^ 
des  fécantes  telles  que'CE,  CD,  CB ,  C&c. 
qui  reilcontrent  en  des  f(QÎntsE,D,Bi&c.  cette 
perpeodîculaîre.A  &c,  qui  eft  une  tangente  au 
(a)  E.i.  5. cercle  7.  (  a  )>  quelque  triangle  reûangle  que 
*^  ion^uifle  imagifier  ,•  il  fera  equiang|e  a^xjuel- 

qu  urtdes  triangles  ÇAE  ,.CAD ,  CAK^CA  &c. 
qui  feront  forriies  -par  ce  fayôri  'G  AV  par 
l'une  dés  tangentes'  ÀE  v  AD ,  ÀB  v  Aêtt.  Se 
par^Fijhè  des; fécantes  CE,  CD,  CB ,  G&c 
Ainfî ,  fi  l'on  a  voit  ufit  TaWe  desVdîeurs  dé 
toutes  tés  tangentes  >  &uneîautrtf  des  valeurs 
de  toutes  ces  fécantes ',  ç'eft- à-dire,  des  Tables 
des  valeurs  dos  tangentes  &  desf  fécantes  de 
tous  Içs  arcs  AF,  A  G,  A  M,  &ç.  du  ouarc 
AH  de  là  cîitonfcrence  d*on  cercle  quelcdn- 
^  que  Z ,  dont  on  auroît  /uppofé  le  rayon  C  A 
divifc  en  un  certain  nombre  de  parties»  égales, 
lorfqueroh  connoîtroît  la  valeur  de  J^uh  quel- 
conque I  des  angles  aigus  dé  quelque  triangle 
redangle  PK  L  que  ce  pût  être  y  on^uVc- 
iroîc  facflement  celle  de  chaqiî^  '  côté  d^un 
triangle  CAD  équîangle  à  ce  triangle  IKL  j 
puifque  le  côte  CA  de  ce  triangle  CAD  ferôît 
toujours  ce  rayon  du  cercle  Z  cjue  l'on  auroit 
•  déterminé,  &  qu  en  cherchant  danscesTables 
les  valeurs  d^  1^  tangente  U  4^  Ja  fécante 
d'un  arc  qui  feroit  la  mefure  de  cet  angle  I^ 

on 


[ 
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onaiiroîc  les  valeurs  de  la  tangente  AD  &  dé 
Uiëcanre  CD  de  Tare  AG  dece  même  cercle, 
(juiieroîc  la  mefure  d'un  angle  ACD  égal  à  cet 
iflgle  I  :  c'eft-d-dire,  les  valeurs  des  côtés  AC 
I  Sl  CD  de  ce  même  triangle  CAD  j  &  par  confc- 
I  qacnc ,  fî  Ton  connoiflbit  auffi  Tun  des  côtés  du 
triangle  IKL  ^  oh  trouveroît  par  la  régie  de  pro- 
portion chacun  de  fes  autres  côtés  {a).  (à)  thii 

34.  Recîproq^uement^  loriqUeTonP-** 
connoîtroic  la  valeur  du  côté  AD  de  quelque 
triangle  reftangle  CAD  que  ce  pût  être,  qui 
feroit  décrit  fur  le  rayon  CA  du  même  cercle 
précédent  Z,  ou  celle  de  Thypoténufe  CD  de 

ce  même  triangle,  on  trouveroît  auffi,  par  lé 
moyen  de  ces  mêmes  Tables  ^  la  valeur  de  cha-^ 
qoc  angle   aigu  I  &  L  d'un  triangle  quel- 
conque IKL  qui  feroit  équiadgle  à  ce  triangle 
^ADi  pui/qu  en  cherchant  dans  ces  Tables  de 
quel  arc  ce  côté  AD  feroit  la  tangente ,  ou  cette 
bypoténuie  CD  la  fécante ,  on  àuroit  la  valeur 
de  Tare  AG  du  cercle  Z,  qui  feroît  la  me/urd 
/  dm  angle  ACD  égal  à  Tangle  I  du  triangle 
IKLj  &  que  lorfque  Ton  connoît  la  valeur  deJ 
fuD  quelconque  I  des  angles  aigus  dé  quelquô 
triangle reciangle  IKL  que  ce  puîfle  être,  on    • 
connoît  auflj  celle  de  Tautre  angle  aigu  L  de  ce! 
même  triangle  {b).  (h)  ë  ,  h  u 

35.  Il  s  agit  donc  de  fuppofer  que  le  rayon  ^'  '** 
d'un  cercle  quelconque  Z  eft  divifëeri  un  cer- 
tain nombre  de  parties  égales  entr'elles,  &  de 
chercher  eniuice  le  nombre  de  ces  parties  qui 
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convient  à  la  tangente  &  à  la  fëcantedech^-- 
que  arc  du  quart  de  la  circonférence  de  ce  cer^ 
cle,  depuis  celles  d'un  arc  d'une  minute,  ou 
même  aune  féconde,  jufqu'à  celles  d'un  arc  de 
8  9deg.  î  ^mîn.oumêmedeSçd.  59  m.  y  9  fec* 
qui  font  les  plus  grandes  de  toutes  f,  ^^'^  de 
conftruîre  une  Table  des  valeurs  de  ces  rangeil- 
tes,&  une  autre  des  valeursde  ces  (ccances,c*eft- 
à-dire,  des  Tables  des  valeurs  descôtés  de  tous 
les  triangles  redanglcs  qu'il  cftpoffible  de  dé- 
crire fur  le  rayon  CÀ  de  ce  cercle  Z ,  &  à  q  uel- 
cju'un  defquels  tel  triangle  redangle  que  l'on 
puifle  propofcr,  fera  par  conféquent  équiangle* 
Mais,  avant  que  d'examiner  par  quels  princî- 
.  pes  on  pourra  refoudre  ce  problème ,  il  faut 
remarquer  : 

3  6.  Premièrement, que  lenombredes 

parties  égales  ,  en  lefquelles  on  doit  fuppofer 

que  le  rayon  CA  eft  divîfé  »  étant  déjà  dérer- 

(4)  N.21.  rnîné  (^)  par  la  conftrudion  de  la  Table  des 

fînus,  on  doit  fe  fervir  de  ce  même  nombre 

pour  calculer  la  Table  des  tangentes  &  celle 

*      des  fécantes ,  afin  de  confèrver  dans  ces  Tables 

bs  proportions  qui  fe  trouvent  entre  le  finus' 

/  total  &  les  tangentes  de  certains  arcs ,  ou  leurs 

fécantes ,  lorfque  ces  lignes  font  calculées  fur  un 

même  rayon. 

37.    Secondement, que  les  fëcantes  ne 

t  Si  un  arc  éroic  de  90  deg.  fa  tangente  6c  fa  lecante  ne  fe 
décermineroienc  plus  l'une  IViucrc  «  puiri|U*elles  fcroicnc  paraU6* 
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contribuant  en  rien  à  rendre  plus  fîmples  les 
calculs  qu'il  faut  faire  pour  rcfoudre  les  problè- 
mes de  la  Trigonométrie  ,  il  cft  inutile  d'en 
«nftruîre  uneTable.  D'ailleurs,  la  fécante  CE*  *rij.  lù  ' 
d'an  arc  AF  étant  toujours  rhypotcnufe  d*un 
triangle  reâangle  CAE,dont  les  autres  côtés 
font  le  finus  total  CA  &  la  tangente  AE  de  ce 
même  arc ,  il  eft  facile  d'en  trouver  la  valeur  (a)  («)  e.  1. 1, 
brique  Ton  connoît  celle  de  cette  tangente.  P"^7« 

5Ï.  TROisiE'MEMENTenfin,que(uivan.t 
Kdce  que  Ion  donne  ici  des  tangentes  (è) ,  on  WN.  s  y 
peut  dire  en  général,  que  la  Tangente  étunarc 
î^  une  perpendiculaire  au  rayon  de  cet  arc^qui 
efi  comprife  entre  Vextréniité  commune  de  ce 
rayon  &  de  cet  arc  ^  &une  ligne  droite  tirée  par 
h  centre  de  ce  même  arc  &  par  fan  autre  extri^ 
mité. 

Corollaire    I. 
3  9-   Il  fuît  de  cette  définition ,  que  ta  Tan^ 
jcnte  dunarc&celledufupplément  decemçmi 
arc^  font  égales. 

Ùl  tangente  AB  *  de  Tare  AF,&  la  tangente  ♦  Fig.  i  v 
D£  du  fupplémcnt  FD  de  ce  même  arc,  fout 
égales. 

Démonjhr.D^ns  les  trfangles  ABC  &  DEC,  le 
côté  ÇA  eft  égal  au  côtéCD  ^  puifque  ces  côtés 
font  rayons  du  même  cercle  Zi  l'angle  ACB 
cft  égal  à  Tangle  DCE(cX  puîfque  ces  angles  fontco  ë.l  k 
oppofés  au  {ommetj&l*angleCAB  eft  égal  à^*'^* 
langle  CED ,  puifque  ces  angles  quî  font  for- 
més  par  des  tangentes  &  par  des  rayons, fbnc 

Eîi 
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(a)E,i.î.des  angles  droits,  (a).    Donc  Iç  côté  AB 

h)E.  1  1  ^^  ^&^  *^  ^^^^  ^^  (^^  '  ^  P^^  confëquenc  , 
j>.  %6.  ^  ^  puifque  ce  côçé  A  B  eft  la  tangente  de 
(0  N.  )8.  Tare  AF  (r),  &  que  ce  côte  DE  cft  celle  de 
çd)  N.  38. l'arc  FD  [d]  qui  eft  le  fupplcraent  de  cet  arc 
ç#}N,4i4.AF(e),  la  tangente  de  Tare  AF,  &  celle  du 

fupplément  FDde  ce  même  arc,  font  égales. 

PoncC.  Q.F,D. 

Corollaire   IL 

40.  Il  fuit  de  la  dçmonftration  du  corol-? 
{f\  >J-  i9»  laîre  précèdent  (/) ,  que  laSècantc  d^un  arc  & 

celle  dtê  fupplément  de  ce  même  arc  y  font  éga^ 
ies^ 

S  c  H  o  ^  I  £. 

41.  Lot f que  ton  conjidere  un  art  de  cerclt^ 
♦fi?-  U-  quelconque AF'^cùmme  étant  la  mefure  d^un  angl& 

ACBy  au  lieu  de  dire:  h  tangente  AB  de  Tare 
'     AF  qui  eft  la  mefure  de  Tangle  ACB  ,  on  dit 
feulement  :  la  tangente  AB  de  \*^ng\c  ACB. 


CHAPITRE     IL 

pes  Frincipes  de  ta  ConjhruEiion  d^ne  Tah^ 
des  Tangentes. 

Proposition  L  Théorème. 

^.  T   £  Sinus  du  complément  £un  arc  de  cer-^ 
f  ^  cle  quelconque ,  le  Sinus  de  cet  arc  ^fo» 
|Uyi?j»  t^Tfa  Tangente  fo^  proportionnels. 
*^-  ^t      4te  jÇ^nus  EG  *  4»  complément  Ef  dç  iVç 
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AE^eft  au  (înus  ED  de  cec  arcj  comme  le 
rayon  C A  du  même  arc,c*eft  à-dire,  le  fînus  tô- 
cal  (a)  ^  eft  à  la  tangente  A  B  de  ce  mcmç  arc.^*^  ^*  •' 

DémonOr.  L'angle  ÇDEeft  droit  (A),rangle(*)  n.  7, 
CGË  Teu  auflî  par  la  même  raifon  -,  ki-  il  çn  efl 
fcmcme  de  l'angle  GCD,  puifquç  l'arc  AEF 
qui  en  eft  la  mefure ,  eft  Iç  quart  de  la  cirçonfé-^ 
renced'un  cercle  (  c  ).  ^inCi  le  quadrilatertCON.ii.f» 
CDEG  cft  un  parallélogramme  (^)  5  &  parW  ei.i. 
coofëquent  (e)  le  (înus  EG  du  complément  ^^fê)*E.\.z^ 
de  Parc  AE,  eft  égal  au  côté  CD  du  triangle  Pt  jf» 
CDE.Or,  ce  triangle  ÇDE  &  le  triangle  CAB      ^  j  ^^ 
font  équiangles  (/) ,  puifqu'ils  font  rç^angles^p^  ^x*. 
Fan  en   D  (^)  &  l'autre  en  A  (A)  i  &  queji)  JJ-7^^ 
fangle  A  C  B  leur  eft  commun*    ponc  leurs  ^ 
cotés  homologues  font  proportionneIs(i)>  &  par  ^^^^^*  *  ^* 
confcquent^fe  côtcCD^c'eft-à-dîre[D],  Je  *  * 
finus  du  complément  EFde  l'arc  AE ,  eft  au 
côté  ED  qui  eft  Iç  finus  dç  cet  arc  AEj  comme 
k  coté  CA  qui  eft  le  rayon  ou  le  finus  total  y 
eft  an  côté  AB  qui  eft  la  tapgeme  4e  ce  m^me 
arc  AE.  DoncCQ,  F.  D. 

PROPOSITION  H.   Tluforême*  ^ 

43*  i>  rayon  d'un  cercle  quelconque  efi  moyen  ; 

fropartionnel  entre  la  Tangente  d'un  arc  wel^ 
tMque  de  ce  même  cercle  &  ç^Ufi  du  compfemefif 
iecetarc^ 

Lai  tangente  AB*  de  l'arc  AF^eftam  rayopC A  ♦  Kg.  t%i 
k  cet  arCjC'eft-àr^iîre^au .finusitotal }  connoe  «9 
même  rayon  ou  finus  total  ^  eft  âja  tadgeocft 
P£  du  cpmpiémçnt  PF  dç  ce  même  ar^:;,      - 
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Démonfir.  Les  trîanj^les  CAB  &EDC  font 
(tf)  E.  1. 1,  équiangles  {a) ,  puî(c|u*m  font  redangles ,  Tun 
{b)  s\  58*  en  A  &  l'autre  en  D{é),  &queles  angles  ABC 
&  DCE,  qui  font  les  angles  alternes  formes 
(r)  N,  %i.  t  par  les  parallèles  AB&lDC{c),  font  égaux  (^/). 
(^)^E,Ui,  j)qqc   ces  triangles  ont  leurs  côtés  homo- 
(ê)  Ej.tf.  logues  proportionnels  {e)\  &  par  conféquenc  ^ 
f •  4*        le  côté  AB  qui  eft  la  tangente  de  Parc  AF,  eft 
au  côté  CA  qui  eft  le  rayon  de  cet  arc  ,  c'efl:- 
à  dire ,  le  finus  total  -,  comme  le  côté  DC  quî 
eft  auflî  le  rayon  du  même  arc,  &  par  confc- 
quent  auflî  le  finus  total  eft  au  côtéDE.qui  eft  la 
tangente  du  complément  DF  de  ce  même  arç. 
PoncC.Q,F.D, 


CHAPITRE    IIL 

De  la  Manière  de  confiruire  «ne  Table 

des  Tangentes^ 

t^  - 

44.  ir    Ors  qjj  e  Ton  veut  conftruîre  une 

1   j  Table  des  tangentes,  on  commence 

par  chercher  la  valeur  de  la  tangente  de  Tare 

V)  N.  41. a  une  minute,  en  faifant  (/)  une  régie  de  pro- 

portiorK,à  laquelle  on  donne  pour  premier  ter^ 

me,le  finus  9  9  99  9*  9  9.  du  complément  8  9  dcg. 

59  min.  de  cet  arc-,  pour  fecond  terme,  ^ 

iinus  29.09.  de  ce  même  arcj  &  pour  troî- 

fiéme  terme,  le  finus  total  100000.00:  &le 

quatrième  terme  de  cette  proportion  que  Ton 

trouve  de  1 9#o 9  parties ,  telles  c^ue  le  rayoa 
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a  le  iÎQus  total  en  contient  i  ooooooo*  e(l 
ene  valeur  demandée.  On  cherche  enfuîce  de 
a  même  manière  la  valeur  de  la  tangente  de 
arc  de  2.  min.  celle  de  la  tangente  de  l'arc  de 
{ min.  Se  ainfi  de  fuite,  juiqu'à  celle  de  la  tan-» 
»cnce  <ic  Tare  de  4 5  deg,  inciufivement.  Or,  a 
neiareque  Ton  trouve  ces  valeurs,  on  les  écrit 
chacune  vis-  à  -  vis  de  Tare  auquel  elle  appar- 
tient ,  dans  les  colomnes  qui  font  â  côté  de 
celles  des  (Inus ,  &i  au  haut  defqucUes  on  mec 
ce  titre ^  Tangentes  t. 

45.   On  continueroît  à  chercher  les  valeurs 
ies  tangentes  des  arcs  qui  font  au  deflus  de 
45deg.de  la  même  manière  dont  on  vient  de 
d^cher  celles  des  tangentes  des  arcs  qui  font 
an  deflbus  de  ce  nombre ,  fi  l'on  faifbit  entrer 
(iaos  les  calculs  que  Ton  eft  obligé  de  faire 
pwr  trouver  ces  valeurs,  les  reftes  des  divî- 
BûQsSc  des  extradions  de  racines  que  Ton  a 
faites  pour  avoir  les  valeurs  des  cordes  de  ces 
mêmes  arcs.  Mais ,  comme  on  a  négligé  CQS 
f reftes,  la  perte  aue  Ton  fait  fur  les  deux  pre- 
miers des  trois  anus  qui  fervent  à  trouver  les 
[Valeurs  des  tangentes  ,  cauferoit  une  erreur 

iirop  confidérable  ,  lorfqu'il  s'agiroit  des  tan- 
fentes  des  arcs  qui  font  au  deflus  de  45  degé 
arce  que  les  différences  des  tangentes  font 
tiurant  plus  grandes,  que  les  tangentes  appar- 
fennent  à  de  plus  grands  arcs.  Ainfi  ,  pour 
Kîoir  les  valeurs  des  tangentes  de  ces  derniers 

}  Vojrcx  la  preoûére  dks  Tables  qui  ibnc  k  la  fin  de  ce  Traîié* 
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arcs^  on  ie  ferc  du  principe  {établi  aun^.4.3  i» 
|>arce  qu  en  le  fiiivanc ,  on  ne  perd  que  fur  ie 
premier  des  tf  ois  nombresque  Ion  emploie  pour 
trouver  ces  valeurs  ^  &  que  cette  perte  ne  caufë 
qu*une  erreur  peu  fènfible. 

46.Pa!L  CONSEQUENT^pour  trouver  la  valeur 
delà  tangente  de  Tare  de  45  deg.  i  min,  on  faîc 
(a)  N.43.  (<«)une  régie  de  proportionna  laquelle  on  donncf 
pour  premier  terme,  la  tangente  9  9  941.^  8  # 
du  complément. 44  deg.  59  min.  de  cet  arc; 
pour  fécond  terme^le  (înus  total  1 0000  0.0  ojôc 
pour  troiiiéme  terme ,  le  même  (înus  total 
10060  0.00Î&  le  quatrième  terme  de  cette 
proportion  que  l*on  trouve  de  ioooj8.i$i 
parties  ^  telles  que  le  finus  total  en  contient 
looooooo^cft  cette  valeur dcmaftdéeé  Oti 
cherche  enfuitede  la  même  manière  la  valeur 
de  la  tangente  de  Tare  de  4  5  deg,  2  mîn.celle  de 
la  tangente  de  Tare  de  4  5  d.  3  m.&ainfi  défai- 
te jufqu  a(celle  de  la  tangente  de  Tarcde  8  $(  dçg. 
f  9 m.  laquelle  on  trouve  de  3  437746.6^  par- 
ties. Or  ,  â  mefurequeTon  trouve  ces  valeurs^ 
on  les  écrit  dans  les  colomnes  des  tangentes  J 
chacune  vis^â- vis  de  Parc  auquel  elle  appartient^  ^ 
de  même  que  l'on  a  écrit  les  précé  dentés  j  Se 
la  Table  des  tangentes  eft  conftruicei 

S  C  H  G  L  I  E. 

47  .On  met  auffi  un  point  dans  cetteTabte  avant 
ks  deux  derniers  des  chiffres  qui  expriment  les 
valeurs  des  tangentes ,  pour  les  mêmes  r^ifons  que 
ton  a  dites  à  lafckolie  dun^.%%^ 

CHAPITKÉ 
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CHAPITRE     IV. 

De  la  maniéte  defefervhr  de  la  Table 
des  Tangentes. 

43 Y^N  fe  fert  de  la  Table  des  tangentes^ 
^^  de  la  îftêrtie  manière  dont  où  a  dîc 

rll  felloîc  fe  fervir  de  celle  des  fin  us  {a).  Maîs(«)  H*  >!« 
faut  rcmârqirer  que  dans  les  cas  aufquèts 
Tare  donné  où  la  tangente  donnée  ne  fe  trou- 
fCDt  point  dans  cette  Table ,  on  ne  peut  con- 
iK»tre  ni  la  valeur  de  cette  tangente,  ni  celle 
ifecctarc,  avec  autant  de  prëcifion  que  lorf- 

S'il  s^agic  des  finus}  parte  que  les  diftérences 
s  tangentes  étant  beaucoup  plus  grande^ 
f  fieceiles  desfinus,  principalement  loriqueles 
arcsauiquels  ces  tangentes  appartiennent^  fônc 
dcplas  de  45  deg.  on  ne  peut  point ,  fans  quel- 
t|ii*crreur,Iesfuppofer  proportionnelles  àcclles 
[tie  ces  arcs. 


SECTION     II  L 

DÈS     LOGARITHMES. 

49./^  N  ne  fe  fervoîr  autrefois  que  de  la 
V^  Table  des  finus  &  de  celle  de«  tan- 
ffifires^pour  réfoudre  les  problèmes  de  la  Tri- 
|Dnometrîe.  Mais  depuis  que  le  Baron  Nefer 
EcoÛTois  ^inventé les  Logarithmes^  ces  Tables 

F 
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ne  font  plus  gucres  en  ufkgÇi  parce  queccs  noa- 
veaux  nombres  abbregenc  conlîdcrablement  les 
calculs^  lor(queles  noiT^bres  furlefqueis  on  eft 
obligé  d'opérer  ibnc  cpnfidcrablcs.  Ain(i ,  il 
5'agic  de  traiter  des  Logarithmes. 

C  HA  PITRE     PREMIER. 

Se  ÏOrigine  de  la  Table  des  Logarithmes. 

^o.r\ï^  appelle  première  puijfance  d'un  nom- 
^^bre  quelconque, ce  nombre  même  y/i- 
sânJe puijfance  d'un  nombre,  le  produit  de  la 
première  puillance  de  ce  nonFibre ,  multipliée 
iine  fois  par  elle-même  s  troiftéme  puijfanee  iïun 
nombre  ,  le  produit  de  ià  première  puiilancc, 
'multipliée  deux  fois  par  elle-même,  c'eft-à- 
dire')  le  produit  de  la  féconde  puiifance  de  ce 
nombre,  ngiultipliée  par  (à  première puiflànce^ 
quatrième  puijfanee  d'un  nombre,  le  produit  de 
la  première  puidance,  multipliée  trois  fois  par 
elle-même ,  c'eft  à  dire,  le  produit  de  la  troi- 
iième  puilTancc  de  ce  nombre,  multipliée  par 
fa  première  puilFance;  &  ainfi  de  fuite*  £t  l'on 
nomme  Expofant  ou  Logarithme  d'un  nombre 
Quelconque,  le  nombre  qui  exprime  le  degré 
de  puifTance  de  ce  nombre  quelconque  \  c'etl- 
à-dire,  quelle  puiflànce  ce  nombre  quelconque 
eft  d'un  autre  nombre. 


r  . 

I  AînH  ^  la  pr^- 
mire  pmffance  , 
Brexemple  ^  du 
KXDbrc  3  9  eft 
la  féconde 
mfance  de  ce 
yme  Nombre 
,  eft  3  fois  ^  , 

^  eft   3  fois 

^  ou   17  j   fa 

)fMrume  puif" 

c(k  ^  fois 

7  ^  ou  8  ï }  & 

deittke.  Ec 

I  nombre  i  <|ii> 

iprinteqttfjeft 

I  première  puit- 

iacedii^rt€>mbre 

,s'aMi^Ue   le 
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PUISSANCES. 

OU 

LOGARITHMES. 

3 

i 

9 

1 

»7 

i 

8i 

4 

^45 

5 

7Z9 

é 

2187 

7 

6^61 

8 

19685 

^ 

55^049 

16 

177147 

II 

53*44* 

fi 

M943a3 

t         »5 

4782969 

'4 

^4348907 

M 

&c 

«ec. 

m  1*  iaifaiMte  wkmns»  du  aombro  >  ,  ïs 
mate'  le  kBg^it^tfu  -d«  |^  j-  te  9<^bre  j^  4)'ut 
prime  ^)iâ  17  di:.k  tFOfiâéme  jlutdancè  4» 
infe«  ^^s'a^^«Uav<^;^  iînfi  da  itiice. 
;i.  P«if€«  â^nnffufe  qu«  Ton  ëk;veu9 
mib9e^^»iAeat)f^ik.è^Âs&as,  <iegrés  4e  pui^ 
Me^  fia,  kktiftiliifliifa^Qa  fm^effiye  de  ^  pçé- 
iére  {taâltâcff,  «b  éfme  ks  k^arichmes  de 
»  ii«ttv«lle»  ih^ÎQkBxt^i  9tk  ajoûcànc  fucceffir 
[KflWBt  sk  k»-mlmii  Uio|»fkbfAe  d«  cect«  'pre^ 
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mi(5re  puidknce.   A  mefure  au  contraire  que 
l*on  abbaiflTc  une  puîflaoce  quelconque  de  tel 
nombre  que  ce  puîile  être, en  !adîvî(antfu  ccef- 
Hvemeiu  par  ia  première  puiflàoce  de  ce  même 
nombres  on  diminue  fuccetfivement  le  Icîga- 
richmede  cette  puiilance  quelconque  ,  par  h 
fbuftradion  du  logarithme  de  cette  même  pre- 
mière puiflance  ,  pour  avoir  les  logarithmes 
des  quotiens.  Et  par  conféquent,  autant  de  fois 
que  Ion  multiplie  une  puîflance  quelconque  de 
tel  nombre  que  ce  pui0è  être ,  par  la  première 
puiflance  de  ce  nombre  ^  pour  pcoduîre  une 
certaine  puiiïànce  de  ce  même  nombre  s  autant 
de  fois  on  ajoute  à  lui-même  le  logarithme  de 
cette  même  première  puiflance,  pour  former 
celui  de  cette  certaine  puiflance.    Autant  de 
fois  au  contraire  que  Ton  divifè  une  pui0ance 
quelconque  de  tel  nombre  que  ce  pi^tdè  être, 
par  la  première  puiflance  de  ce  nombre,  pour 
abbaiflèr  cette  puiflance  quelconque  à  une  cer- 
taine puiflance  s  autant  de  fois  on  retranche  du 
logarithme  dé  cette  même  puiflance  quel- 
conque ,  celui  de  cette  première  puiflQince  ^ 
pour  avoir  le  logarithme  du  qoocient» 

5  z.  Mais ,  (eioa  les  principes  da  calcul  : 
^K.i;Mi£ELEMENT,  c'eft  U  mècttit  cfaofe de illlll- 
tiplier  d'abord  un  nombre  quelconque  par  un 
ducre  nombre*,  de  muldplier  enfuite  le  produit 
encore  par  un  autre  nombre}  dcainfl  ae fuite  : 
Ou  de  multiplier  tout -d'un -coup  ce  premier 
iK^mbre,^  par  le  produit  de  tous  ces  autres 
nombre?«  Cefl;  aufli  la  même  cho{è  d'ajouter 


\ 
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^tfabord  à  un  nombre  quelconque  un  autre 
ixmbre;  d'ajouter  enfuite  à^  iomme  encore 
j  BD  autre  nombre^  &  aînlî  de  fuîtc  :  ou  d'ajoû- 
I  cr  tout -d'un -coup  à  ce  premier  nombre  la 
I  ijoime  de  tous  ces  autres  nombres.  Donc,  au 
Jica  de  multiplier  d  abord  une  puîflTance  quel- 
conque de  tel  nombre  que  ce  puide  être,  par 
k première  puîflTance  de  ce  nombre-,  de  multî- 
I  pi»  enfuite  le  produit  encore  par  cette  pre- 
mière puîflance  j  &  aînfi  de  fuiie  un  certain 
nombre  de  fois  :  on  pciit  multiplier  tout -dun- 
«op  cette  puifllànce  quelconque  de  tel  nombre 
qac  ce  puifle  être  ,  par  une  puilTance  de  ce 
même  nombre^  qui  foit  d'un  degré  égal  à  ce 
cmaÎQ  nombre  de  fois.  Et  pour  avoir  le  loga- 
litfame  du  produit,  au  lieu  d'ajouter  d'abord 
la  logarithme  de  cette puiflance  quelconque  de 
tei  nombre  que  ce  puiilê  être,  celui  de  la  pre- 
mière puidànce  de  ce  nombre sd  ajouter  enluite 
a  la  tomntie  encore  le  loearithme  de  cette  pre- 
Buére puiflance^  &ainG  de  fuite ,  autant.de  fois 
^a'tl  faudroit  multiplier  cette  puiiSince  quel- 
cooque  ^  par  cette  première  pui&nce ,  pour 
avoir  ce  pj?oduit  :  on  peut  ajouter  tout-aun-. 
£oiip  au  logarithme  de  cette  même  puiiTance 
({nelconque  de  tel  nombre  que  ce  puifle  être ,  le 
logarithme  de  la  puiflance  de  ce  même  nombre^ 
fi  eft  d*un  degré  égal  à  ce  certain  nombre  dé 
his.  £tparconféquent,  on  peut  dire  générale- 
WDC  que  : 
53.    Le  produit  de  deux  puijfances  quelcofp* 
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fues  de  tel  nombre  que  cepuiffe  étre^  mulripHéh 
unepartautreym  toujours  pour  logarithme  la 
fomme  des  logarithmes  de  ces  deux  puiffances^ 

Ainfi  le  produit,  par  exemple  5  5  14^41.  de 
k  cinquième  puiflance  143.  du  nombre  3  ^ 
multipliée  par  la  ièptiéme  puîffance  a.  f  8  7.  de 
ce  même  nombre ,  a  pour  logarithme  la  (bmihe 
I  i»des  logarithmes  5.&  7.  de  ces  deu\  puiA 
Tances.  Et  il  en  efl  de  même  de  tout  autre 
exemple. 

j  4*  Secondement  ,  c*cft  la  même  cKofe  de 
dîvifer  d*abard  un  nombre  quelconque  par  un 
autre  nombre  s  de  divîfer  enfuâe  le  quotient 
encore  par  un  autre  nombre  ^  Se  ainfî  de  fuite  t 
oft  de  divifer  tout-d*un-coup  ce  premier  nom- 
htt^  ^ar  kf  produit  de  tous  ces  autres  nombres. 
Ceft  aoffi  ta  même  chofe  de  retrandsrer  dV 
bord  ^^CiH  nofldbre  quelconque  yiiR  autre  noitt- 
fr#e  »  de  rôfraitcker  enfuite  du  refte  encore  un 
atfere  âDifiË^e}  &  ainfi  de  ûrite:  ou  de  recran- 
(ifirer  tfoM^tfn^codp  de  ce  premier  nombre  la 
{éfMkd  ée  fdtf^  ces  aa  très  nombres.  Dock  ,.  au 
Ikd^  de  éiviâtf  d^^tbord  une  patffance  qudcon- 
qmr  detéIfïbKibvecfue  ce  puHIè  erre,  par  la  pre^ 
itAété  p()}(&W£tf  ds  ce  nontbre*,  de  iiivifer  en* 
Mis  \6  <f(Mrrï#fft  encore  par  cette  première 
p^râStncC)  8&  ainfi  de  fuite  un  certain  riombre 
de  fois  :  Mk  ftvc  dîvifer  tout-d'un-coup  cette 
pâiâàâce  ^iialôoâque  de  tel  nocmbre  que  ce 
vxkiSk  être ,  par  une  puîffance  de  ce  même  nom- 
Mff^  qtti  fdie  d'un  degré  égal  à  ce  certain  nom- 
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bre  de  fois»  £c  pour  avoir  Je  logarkhme  du  quo- 
tient^ au  lieu  de  retrancher  aabord  du  loga- 
rithme de  cette  puiflance  quelconque  de  tel 
Dombre  quecepuifTe  être,  celui  de  la  première 
paiilahce  de  ce  nombre  -,  de  retrancher  cnfiiire 
du  refte  encore  le  logarithme  de  cette  pre- 
mière puiilànce  »  &  ainfî  de  fuite,  autant  de 
ibis  qu'il  faudroit  divifer  cette  puîflànce  quel- 
conque par  cette  première  puiilance ,  pour 
2Totr  ce  quotient  :'  on  peut  retrancher  tout- 
d'uQ-coup  du  logarithme  de  cette  même  pui(^ 
^nce  quelconque  de  tel  nombre  que  ce  puiflè 
être  )  celui  de  la  puifTance  de  ce  même  nombre, 
^  eft  d'un  degré  égal  à  ce  certain  nombre  de 
uns»  Ec  par  coniéquenr^on  peut  auflî  dire  gënc- 
xalemenc  que  : 

().  Le  quotient  d'une  puijfance  quelconque  di 
ttl  nombre  que  cemifje  être^  diviféepar  une  au-- 
tfe  ^iffance  quelconque  de  ce  même  nombre  y  a  ^ 

teufours  pour  logarithme  la  différence  des  logOr- 
riikmts  de  ces  deux  puijfances. 

Aia(i  le  quotient,  par  exemple  243.  de  la 
<Ioozieme  puiflânce  5  3  1 441 .  du  nombre  3  ^ 
divifëe  par  la  iêptiëme  puilIànce  1 1 8  7.  de  ce 
Qiême  nombre ,  a  pour  logarithme  la  diÂRérence 
f.deslogarithmes  1  i.&c  7. de  ces  deux  puiilàn* 
ces.  Et  il  en  eft  aulTi  de  même  de  xqm  i^utre 
exemple.  | 

5  6.  Ainsi  ,  û  Ton  avoit  unç  Table  de  Cputes  t  I 


t  CVft  -  à  -  dire  »  îafqtt^à  uo  degré  qui  produit  un  ngmjbrf 
t^idk  Aiqycl  «1  ne  compte ordinAiroBfijM plus;  Citfi||il'an« 


n 
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les  puiffanccs  d'un  nombre  quelconque  ^  dans 
laquelle  les  logarithmes  de  ces  puiHànçcs  fe- 
roiênc  écries,  chacun  vîs-à-vîs de  la  puîilance  a 
laquelleilappartîendroicjlorfque  Ton  connoî- 
croît  deux  quelconques  de  ces  puiAanceS)  on 
trouveroic  leurs  logarithmes  par  le  moyen  de 
cette  Table.  Et  lorfqu'on  les  auroic  trouves, 
on  coonoîtroît  ,  par  Je  moyen  de  l'addition ,  le 
produit  de  ces  deux  puîlFancesj  puifqu'en  ajou- 
tant Tun  à  l'autre  ces  deux  logarithmes  ,  fie  en 
cherchant  enfuite  dans  cette  même  Table  le 
^npmbre  auquel  leur  Ibmme  apparriendroir , 
c'eft-à-dire ,  de  quelle  puîffance  cecre  femme 
feroit  le  logarithme,  on  trouveroie  ce  produit 
(a)  N.yj.yi^.^.yj^  jg  çQ^^Q  fomme(a).  On  connoîtroic 

au  contraire ,  par  le  moyen  de  la  louftraAîon , 
le  quotient  de  l'une  de  ces  mêmes  puiflances, 
diviice  par  l'autre  5  puilqu'eiT)  retranchant  du 
logarithme  de  la  puîilance  qui  devroit  erre  di- 
vilée  ^  celui  de  la  puîflance  qui  devroit  dîvî/er , 
&  en  cherchant  enfuite  dans  la  Table  le  nom- . 
bre  auquel  la  différence  appartîcndroit,  c'eft- 
i-dire ,  de  quelle  puiflance  cette  différence  /ê- 
roit  le  logarithme ,  on  trouveront  ce  quotient 
(«N.  ss.  yjj,^  yjj  çj^Q  ^Q^^Q  différence  (^)  t. . 

ccndoic  autrement ,  cette  Table  ne  feroit  pas  poflible  ;  puifquela 
multitude,  des  puiàances  d'un  nombre  étant  iQ£jiie«  la  Table  de 
ces  pui (Tances  le  feroit  auffî. 

;  t  tes  Logarithmes  abbregent  conHdèrablement  les  calculs  « 
(0  N«  49*  comme  on  l'a  déjà  dit  {<}  «  puifqu*ils  convertiOfent  la  multiplica- 
tion en  addition  ,  Ac  la  divilion  en  fouftraâion  ;  6c  que  l'on  a 
plutôt  fait  une  addition  qu^me  multiplication  «  9c  une  fouftrac- 
cion  qp^une  divillon.  MÂis  il  faut  obfcrver  de  ne  s'en  lervir  que  ^ 

57.  II. 
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57.    Il  2>'agic  donc  de  prendre  un  nombre  à  ' 
folontc ,  de  former  cnfuice  les  puilîanccs  de  ce 
flombre  iu(qu*à  un  ccrcaîn  degré,  &  de  cher- 
cher enfin  les  logarithmes  de  ces  puîflancesj 
afin  de  conftruîre  une  Table  &  de  ccspuîflan-  * 
CCS  ac  de  ces  logarithmes.   Mais  fi  l'on  ne  corn-  ' 
preooic  dans  cecce  Table  que  les  puiiïànces  or^ 
dbaires  d'un  nombre  quelconque  (  c'eft-à-dire, 
lès  puiilànces  enriëres /telles  que'nous  venons 
de  les  propofer  (<i)  pour  exemple)  &  les  loga-(<i)  N.  s^ 
ridunesde  ces  puillançes  ordinaires,  cette  Ta- 
Ue  ne  feroîc  pas  d'une  grande  utilité  s  puî/qtie 
aucun  des  nombres  interpoics  entre  ces  puîf- 
lances,  ni  par  confëquenc  les  logarithmes  de 
ces  nombres ,  ne  s'y  trouveroîenr.  Ainfi,  avanc 

Sue  d'enrreprendre  d  en  conftruîre  une ,  il  faut 
éduîre  de  l'idée  que  nous  venons  de  donner 
des  Ingarîtbmes  en  général,  quelques  princi- 
pes, par  le  moyen  defquels  on  puîlie  :  premîe'- 
Rf  MENT ,  faire  entrer  dans  une  Table  des  lo^a-  '' 
rithmes ,  ceux  de  tous  les  nombres  entiers^  de  fuis 
k  logarithme  de  Punité^  jufqu*à  celui  du  nombr$ 
îoooo  ,  flfi  moins '^  ce  qui  fait  léte/iduè  des  Ta-- 
bks  ordinaires  :  secon  dem  ent  ,  augmenter  cette 
TabU  autant  que  ton  en  aura  befoin  ;  c*cft-à-dîre, 
nsuver  le  logarithme  cPun.  nombre  quelconque 

Wiqo^>o  eft  obli^  dVp^rer  fur  de  trè$- grands  nombres  ;  pafC9 
fa^ttcremenr  ,  loin  de  rendre  les  opérations  f^i»  courtes  «  ils  ne 
fonNcoc  que  les  allonger  par  le  temps  qu'il  faut  employer  à  chercher 
à^s  la  Table  Je  logarithme  d'un  nombre ,  Se  le  nom(^rç  auquel  un 
bprtthmc  apparnenc  ;  de  par  les  calculs  qu*it  faut  faire  poinçon-» 
•  a^irrc  ^  ce  l;jg»ritbsne  ^  ce  nombre»  lorfqu'Us  nt  font  pMnP^dMM' 
blablc. 


50.  Traite'   complet 

plus  grand  que  i  o  o  o  o  ;  ^  réciproquement ,  l^ 
nombre  auquel  appartient  un  logarithme  quel  - 
CQnque  plus  grand  que  celui  du  nombre  i  oooo  r 
thoisie'mement  enfin  ^trouver  par  le  moyen  d^ 
ci((e  même  Table  ^  les  logarithmes  des  nombres- 
fra^ionnaires  ,  le/quels  nombres  riy  font  poinr 
compris. 


CHAPITRE     II. 

Des  Principes  de  la  ConfkuElion  d^um  Table 
des  Logarithmes. 

Proposition  L     Théorème. 

« 

58.T  JN  nombre  quelconque  a  pour  logar- 
%^  rithme  tel  nombre  que  Von  veut;  lorfr 
que  l'on  ne  confédéré  point  ce  premier  nombre  ^ 
comme  étant  une  puijance  d*un  autre  nombre 
dont  le  logarithme  eft  déterminé. 

Démoryhr.  Le  logarithme  d'un  nombre  quel- 
conque^ eft  le  nombre  qui  exprime  le  degré  d^ 

(4)  K.  icpuiflance  de  ce  premier  nomDre(a).  Or,  un 
nombre  quelconque  a  tel  degré  de  puî (lance 
que  Ton  veut  ^  puifque  Ton  put  toujours  le 
cônfîdérer  comme  n!étant  point  un  produit  j  Se 

W  N.  jo.  qu'alors  îl  eft  une  puîflknce  da premier  degré {bj: 
ou  comme  étant  un  produit  de  ia  racine  du  de- 
gré dont  on  yçuc  qu'il  ^it  une  puifTancé,  multi- 
pliée par  eUe«m^me,  autant  de  fois  qu'il  eft 
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fléceiTaîre  pour  produire  cerce  puîflarice  ^  loic 
(jue  cette  racine  foîc  commcnf arable  ,  foîc 
qu'elle  fokîncommenfurable-,  &  qu*aIors  îl  eft 
unepuilTancede  ce  degré  que  Ion  veut.  Aînfi 
ce  nombre,  par  exemple  64,  peut  être  conÂ- 
ilcrc  comme  n  étant  point  un  produit  j  &  alors 
il  eft  une  puîflànce  du  prerhier  de^é  [a)\  ou  («)  m.  jo. 
comme  étant  un  produit  de  fâ  racine  féconde^ 
laanelle  eft  8  ,  multipliée  une  fois  par  elle- 
même-,  8c  alors  il  eft  une  puiffance  d\i  fécond 
i^Té{b):  ou  comme  étant  un  produit  de  (a  rà-  (*)  n.  jo. 
aneiroîficme  ,  laquelle  eft  4,  multipliée  deux 
fois  par  elle-même  i&  alors  il  eft  une  puîflancre 
introifiime  degré [c)io\x  comme  étant  lin  pro-(0  n.  jo. 
duit  de  fa  racine  quatrième,  laquelle  èft  în- 
comraenfurable,  multipliée  trois  fois  ^àk  tîllê- 
toctte  \  &  alors  il  eft  une  puîffance  du  ifiiatriJMe 
%'((/);  &  ainfi  de  fuite.  Dont,  lorfqu'oh  id)  n.  jo. 
Yhit  que  le  degré  de  puilTancè  d'uh  iiûnibfe 
^dcônque^foit  expririlépar  lincertaîh  hôAI- 
orc^  il  n'y  a  qu'à  confidcrcr  ce  nombre  i^aél- 
coS^ue  comme  étaftt  ufle  puiflance  du  d&gré 
ttpriiDc  par  cecèrÉaîh  noilibre.  Etéoiftmèce 
«ftàlnnortibi-epeiit  êfre  tel  nortibrô  fcjùè  Ton 
^t,  on  peut  exprimer  le  dé^ié  dÊ?  puîlfànce 
iuù  nombre  quelcoftque  pà?  td  iioinbre  ïjue 
fofl  veut}  &  parcohfëqbeht,uh  nombre  quel- 
coodue^confidéré  comhlè  îl  eft  dit  dàris  Thypô- 
'licfe,  a  pour  logarithme  tel  liotabre  que  l'on 
«ut. 

Glj 
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Proposition    II.     Théorcrtie. 

:  5  9*    Vunhé  a  o  pour  logarithme^  lorfquon 
.  là  conjidere  comme  étant  une  puijfance  d'un 
mmbre  quelconque  dont  le  logarithme  eji  déter* 
tàtné. 

Détnonfir.  Le  quotient  d*un  nombre  quel- 
conque dîvîfë  par  un  autre,  a  pour  logarithme 
la  dîtfereitce  àQs  logarithmes  de  ces  deux  nom- 

fj)  N.  j/,  bres  fa).Aînll,!e  quotient  d'un  nombre  quelcon- 
que dîvilë  par  lu!-même,  a  pour  logarithme  la 
différence  du  logarithme  de  ce   nombre   au 
logarithme  de  ce  mcme  nombre.  Or^  la  dlffc- 
fence  du  logarithme  d'un  nombre  quelcon- 
que  au  logarithme  de  ce  même   nombre, 
çft  o*  Donc,  le  quotient  d*un  nombre  quelcon- 
que dîvîfë  par  lui-même»  a  o  pour  logarith- 
me j  &  par  confëquent ,  puîfque  Tunitc  eft 
le  quotient  d'un  nombre  quelconque  divifc 
par  lui -même  7  Tunitc  conlidërce  comme  il 
eft  dit  dans  Thypothèfe  ,   a  o   pour   loga- 
rithmc^ 

P  R  opos  1  Ti  ON   III.   Théorème* 
6  o .   La  féconde  puijfance  d^un  nombre  quel- 
conque y  a  pour  logarithme  le  double  de  celui  de 
ce  même  nombre. 

Démonflr.  Le  produit  d*un  nombre  quelcon- 
que multiplié  par  un  autre ,  a  pour  logarithme 
la  fommè  des  logarithmes  de  ces  deux  nom- 

(*)M.  Jî-bres  {b).  Ôr  ,1a  féconde  puiflànced'un  nombre 
quelconque,  eft  le  produit  de  ce  nombre  qucl- 

(0  K.  fo.  conque  multipUé  par  lui-même  {c).  Doric,  la 
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konde  puillance  d'un  nombre  quelconque,  a 
pour  logarithme  deux  fois  le  logarithme  de  et 
Bcme  nombre  5  &  par  confëq  uent,  le  double  de 

ttlogarkhme. 

Co  ROLLA  I  RE. 

*  6u  Il/uîtde  ce  théorème^  qne  la  racine 
fande  à^un  nombre  quelconque^  a  pour  loga- 
tithne  la  moitié  de  celui  de  ce  même  nombre.    * 

Proposition  IV.   Théorème. 

É2.  La  troifiéme puijfance  d'un  nombre  queU 
fwjae,  a  four  logarithme  le  triple  de  celui  de  ce 
me  nombre.  Et  ainji  de  fuite. 

dimonjlr.  Par  une  conséquence  du  N^.  5  ^ , 
fcproduird'un  nombre  quelconque  multiplié 
pr dautres  nombres ,  a  pour  logarithme  la 
tanme  du  logarithme  de  ce  nombre  quel- 
conque &  des  logarithmes  de  ces  autres  nom- 
te.  Or  ^  la  rroifîcme  puilFance  d'un  nombre 
<lQelconque,eft  le  produit  de  ce  nombre  multi- 
plie deux  fois  par  lui-même  {a).  Donc ,  la  troî-  (a)  n*  yo. 
fcmepuîlTance  d*un  nombre  quelconque,  a 
pour  logarithme  trois  fois  le  logarithme  de  ce 
•Jïtmc nombre}  &  par  confcquenr,  le  triple  de 

*  logarithme.  Et  aînfi  de  fuîre. 

Corollaire» 
f 3-  Il  fuît  de  ce  théorème^  que  la  racine 
^Ime  Sun  nombre  quelconque ,  a  pour  loga-- 
'^  le  tiers  de  celui  de  ce  mê^e  nombre.  Et 
'^ff  de  fuite. 
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CHAPITRE    IIL 

De  la  Manière  de  conjhrùire  une  Tabh 
des  Logarithmes. 

.64.  T    O  R.  s  Q^u  E  Ton  veut  conftruîrc  une 
I   i  Table  des  logarithmes^  on  commence 
par  faire  un  cayer  qai  contienne  50  feuillets , 
donc  chacun  foit  dîvifé  de  part  &  d'autre  en 
huit  colomnes  de  différentes  largeurs  s  de  la 
même  manière  dont  la  féconde  des  Tables  qui 
font  à  la  fin  de  ce  Traité ,  &  que  Voti  donne  pour 
exemple,  efl:  dîvîfée.  On  écrit  enfuîte  en  titre 
les  nombres  fui  vans  )  fçavoîr,  1 00.  fur  le  verfo 
du  prertiier  feuillet  j  1  o  o.  fur  le  te6lo  d  u  fécond  5 
3  00  fur  le4;tty&  du  même  fécond  feuillet  5400. 
lut  le  reSlo  du  trôifiémej  &  aînfî  de  fuite,  juf^ 
qu*àcertombre990o.  qui  k  reftcontfe  furie 
"Uirfo  du  5  I  ^    On  écrit  auflS  de  môme  eti 
tktt  y  Nombres  naturels^  au  haut  de  la  première 
colomne  de  chaque  page,  de  la  Quatrième  & 
de  k  feptîéitfe  $  &  Logarithmes ^%xi  haut  de  la  fc- 
cûiide  colomne  4  de  la  cinquième  &  de  là  hui- 
tième.  Enfin  on  écrit  de  fuite ,  &  en  allant  du 
haut  de  chaque  côlomûe  au  ba^ ,  les  nombres 
naturels  1 ,  2 ,  3  ^  4,  5 ,  &c.  jufou^à  i  ôdoo, 
dans  fôs  colomnes  (]ûi  leur  font  aeflîtiées  3  de 
manière  qu'il  y  en  ait  3  4.  dans  là  première  co- 
lomne de  chaque  page,  3 3.  feulement  datls 
chacune  des  deux  autres^  gc  par  conféquent, 
100.  dans  chaque  page. 
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6  j .  Le  cayer  ërant  ainfî  préparc  »  îl  s*âgît  de 
trouver  ks  logarithmes  de  tous  les  nombres 
qui  y  font  marqués  j  afin  de  les  écrire  dans  les 
colomnes^uî  leur  font  deftînées,  chacun  vîs-à- 
?ls  du  nombre  naturel  auquel  il  appartient. 
Maïs  avant  que  d*en  entreprendre  la  recher- 
che, îl  fautobferver: 

6é*  Premièrement, que  quoiqu'il  foît  li- 
bre (a)  de  choifîr  tel  nombre  que  l'or^  veut,  pour  («)  n.  57. 
être  le  nombre  abfolu  (  c'eft-à-dîre^  celui  dont 
[  le  logarithme  doit  déterminer  les  logarithmes 
de  tous  les  autres  nombres)  &  de  donner  pour 
logarithme  â.ce  premier  nombre,auili  tel  nom- 
bre que  1  on  veut  [b)  j  cependant  la  facilité  avec  (*)  n.  $t. 
laquelle  on  multiplie  &c  Ton  dîviie  un  nombre 
quelconque  par  un  nombre  décimal ^  doit  tou- 
jours engager  à  en  prendre  un  par  préférence  à 
tout  autre  nombre,  pour  être  ce  premier  nom- 
bre i  de  mcme  que  celle  aveclaquelle  on  ajoute 
à  un  nombre  quelconque  ,  fie  Ton  retranche 
d'un  nombre  quelconque  un  nombre  décimal , 
doit  auïTi  déterminer  à  en  donner  un  pour  loga- 
rîthmc  à  ce  môme  premier  nombre. 

D*aîl!eurs ,  en  prenant  i  o.  qui  eft  le  premier 
des  nombres  décimales ,  pour  être  ce  nombre 
ablbla,&  en  lui  donnant  pour  logarithme  au(ïïr 
an  nombre  décimal  quelconques  le  nombre  des 
cbififrcs^par  lequel  ce  nombre  1  c  eft  exprimé, 
forpaâera  d  une  unité  la  CaraBérifiique  f  defon 

t   On  appelle  CaraSérifiiqn^  d'un  logarithme  quelconque  »lt 
panier  chîàreà  main  gauche  de  ce  iogaxichiiie  j  larrqu'u  $^|^t 
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logarithme.    Or , à mefure que felon lesprîncî- 
pcs  du  calcul  an  ajoutera  un  o  aux  chiftres  de 
ce  nombre  i  o  ,  pour  Tclever  à  (ts  différences 
puîllàoces  ordinaires ,  &  que  par  conféquenc  on 
augmentera  d'une  unité  le  nombre  de  (es  chif- 
fres} il  faudra  en  même  temps,  pour  former 
les  logarithmes  de  ces  différentes  puidànces, 
ajouter  à  lui-même  le  logarithme  de  ce  même 
(a)  N.  51.  nombre  io{a)s  &c  par  conféquent  augmenter 
auflî  d'une  unité  la  caracâériftique  de  ion  loga- 
rithme* Ainfi  le  nombre  des  chiffres  de  cha- 
cune des  pui (lances  ordinaires  de  ce  nombre 
1  o ,  furpaflfera  auffi  d'unb  unité  la  caraâériftî- 
que  du  logarithme  de  cette  puiffance.    Maîs^ 
par  une  propriété  de  la  numération ,  tous  les 
nombres  entiers  qui  font  compris  entre  Tunîté 
&  le  nombre  i  o  ,  font  exprimés  par  un  (eul 
chiffre  :  tous  les  nombres  entiers  qui  font  com- 
pris entre  le  nombre  i  o.  &  fa  (econde  p"îf- 
(knce  I  00,  font  exprimés  par  deux  chiffres: 
cous  les  nombres  entiers  qui  font  compris  en- 
cre le  nombre  1  00.  &  la  troifiéme  puidance 
1 000.  du  même  nombre  i  o ,  font  exprimés 
par  trois  chiffres  j  &  aind  de  fuite.  Par  la  na- 
ture des  logarithmes  ,  ceux  de  tous  les  nom- 
bres entiers  qui  font  compris  entre  l'unité  Se  le 

d'une  puinfance  du  nombre  cLfolu^qui  efl  :iu  defTous  de  la  dixième; 
«t  le  nombre  qui  refulte  de  l*addicîon  fucceflive  de  IhiAÎcé  à  ce 
premier  chiffre  «  lorfqu'il  eft  queflion  d\tne  putflànce  de  ce  même 
nombre  abfolu ,  qui  eft  la  dixième  ou  au  defîus.  Dans  la  Table,  on 
h^  répare  p^r  un  poiaC|  d<;s  aucrci  chigies  avec  Icf^ucU  elle  exprime 
lya  iogariihme» 

nombre 
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tonbre  lo,  ibnc  renfermes  encre  le  loga^ 
shmc  de  Tunirc  &  celui  du  nombre  i  o  :  ceux 
fctoas  les  nombres  entiers  qui  fbnr  compris 
cotre  le  nombre  i  o.ôcfaiècondepuiflance  i  oo^ 
iifflc  renfermés  entre  le  logarithme  du  nom- 
ke  10.  Se  celui  de  cette  féconde  puiflànce 
ioo:ceuxde  tous  les  nombres  entiers  qui  fboc 
compris  entre  le  nombre  i  oo.  &  la  troifiéme 
fmflance  looo.  du  même  nombre  i  o.  /ont 
iwfermcs  entre  le  logarithme  du  nombre  i  o.o. 
fcalui  de  cette  troihcme  puiflance'  i  ooo  -,  & 
abd  de  fuite.  Enfin  ^  par  rapport  au  nombre 
dédraalque  Ton  aura  donné  pour  logarithme 
âoiK>mbre  î  o  y  tous  les  nombres  entiers  qui  fe- 
iDoc  compris  entre  le  logarithme  de  l'unité  & 
celui  du  nombre  i  o  ^  &  par  confëquenc  tous  les 
ioganthmes  qui  feront  renfermés  entre  ces 
iieuxiogaricbmeS)  auront  un  o  pour  caradé- 
ri&'qoe,  c'eft-à-dîre,  pour  premier  chiffre  à 
main  gauche  )  lorfqu'ils  feront  exprimés  par  un 
iBeme  nombre  de  chiffres  que  le  logarithme 
in  nombre  i  o  :  tous  les  nombres  entiers  qui 
feootcompris  entre  le  logarithme  du  nombre 
io.&celui  de  la  féconde  puîflànce  i  ocdectf 
•pmbrc  1 0 ,  ôc  par  confëquent  tous  les  log^- 
nrfimesqui  feront  renfermés  entre  ces  deux  lor 
{arichmes ,  auront  chacun  le  nombre  i  pour 
oradériftique  :  tous  les  nombres  entiers  qui 
^c compris  entre  le  logarithme  du  nombre 
/00.&  celui  de  la  troîiîcme  puiffance.  i  ooo. 
<iamême  nombre  lO  %  8c par  conféquent  tous 

H 
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les  logarithmes  qiiî  feront  renfermçi  entre  c« 
deux  logarîthmcs,auront  chacun  le  nombre  z 
iiour  caraûcrîftîque}  &  aînfi  de  fuite.  Donc,  le 
nombre  des  chifres parle/quels  un  nombre  entier 
quelconque  fera  exprimé ,  furpajfera  toujours 
aune  unité  la  caraSlérifiique  de  ce  nombre  entier. 
£t  par  conféquent,  on  connoîcra  toujours  par  la 
caradërîftique  d'un  logarithme  quelconque, 
le  nombre  des  chiffres  que  doit  avoir  le  nom- 
bre  naturel  auquel  ce  logarithme  appartient. 
67.  Secondement  ,  que  comme  on  fera 
(ôûvent  obligé  d'ajouter  enfemble  deux  àts  lo- 

Î^arithmes  trouves ,  &  de  prendre  la  moitié  de 
eur  fomme,pour  connoîcre  les  logarithmes  des 
nombres  qui  ne  font  point  des  puiflances  en- 
tières du  nombre  abfolu,  on  doit  prendre  un 
très-grand  nombre  pour  être  le  logarithme  de 
ce  nombre  abfolu  ,  afin  que  les  logarithmes 
n'étant  exprimés  que  par  des  nombres  compo- 
fés  d'une  grande  multitude  d'unités ,  les  parties 
d'une  unité  qui  refteront ,  lorfque  les  fommes 
dont  il  faudra  prendre  les  moitiés,  deviendront 
dts  nombres  impairs  ,  foicnt  fi  peu  de  chofe 
par  rapport  -à  ces  grands  nombres  ,  que 
Von  puifle  les  négliger  lans  aucune  confé^ 
qhence. 

6  8 .  Ceci  POSE^fi  Ton  veut  trouver  les  loga- 
rithmes de  tous  les  nombres  qui  font  marqués 
dans  le  càyer,on  commencera,conformément  â 
u^"^.  W.ce  qui  vient  d'êtrcdit  (ti) ,  par  prendrele  nom- 
*^7*      bre  10.  pour  être  te  nombre  abfolu ,  &  par  lui 
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jlmocr pour  logarithme  un  très-grand  nombre 
idmai,  par  exemple^  i.oooooooot.  Or^^ 
^foo  donne  ce  nombre  i .  oooooooc.poui: 
prichme  au  nombre  i  o  ^  le  logarithme  dé 
ièconde  puiflance  i  oo.  de  ce  nombre  i  o. 
jz  i.oooooodo, (a)  i  celui ,de  fa  troîfidrae. W  ^'  ^^* 
«fiance  i  ooo  ^  fera  \.  oooooooo.  {b)  \  &.(*)  N-  *»• 
IBoi  de  iâ  quacrîënie  puiflance  i  o  o  o  o ,  fera 
ooooooo.  {c\  Ainfî ^Ton  écrira  ces  loga-  (0  n.  6%. 
mes  dans  les  colomnes  qui  leur  (ont  deltir 
s, chacun  vis-à-vis  du  nombre  naturel 
i()uel  il  appartient.    Et  comme   le  loga- 
«me  de  Tunîtc  eft  toujours  o  (^,  quels  que (i)  N.  J9* 
fat  les  logarithmes  àts  autres  nombres ,  on 
fcîra  auflî  o  .0  d  o  6  o  o  o  o.  vis-d- vis  de  l'unité  ^ 
|î»cn  être  le  logarithme..;    '^      ^    . 
|,  <9-  Afeie's  avoir  aîqfî  trouvé  ôf  écrit  dan* 
biyer  les  logarithmes  des  puifladces  ordinai- 
«danombre  i  o  ,  on  cherchera  le  logarithme 
ènombre  z.de  la  manière  fuîvantp^  qui  fer-» 
la  en  même  temps  d'exemple  de  là  méthodç 
^Ton  doit  fuivre  cour  trouver  les  logarîth-         .    ^ 
te  de  tous  les  autres  nombres. 
hmif  méat  y  on  extraira  la  racine  féconde 
àoombre  i  o.    Maïs  comme  ce  nonribre  n'eft; 
«oc  une  féconde  puiflance  parfaite,  on  com- 
tteerapar  lui  ajouter  quatorze  zéros ,  c'efl- 
*ire,  par  le  multiplier  par  cent  trîllions  \  & 
ce  moyen  ,   on  trouvera  ce  nombre. 

Ge Jogiàinifi  tft  dk  fiois  ftttt  grâod  que  celui  dctTablôir 

Hij  ' 
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3 -îS  pour  (à  racine  fcconde  approchée.  Or, 
cette  racine  approchée  peut  être  prife  fans  er- 
reur pour  la  vraie ,  puifqu*elle  n*en  diffère  pas 
de  la  dix  -  millionième  partie  d*une  unicc  , 
comme  on  le  prouve  en  élevant  cette  racine 
approchée  à  fà  féconde  puîflance ,  ce  qui  pro- 
duit un  nombre  moins  grand  que  i  o ,  &  en  éle- 
vant enfuitc  cette  autre  racine  3  .^^ auffi  à  là 
féconde  puiflTance ,  ce  qui  produit  un  nombre 
plus  grand  oue  lo^  Amfi,puîfc]ue ce  nombre 
3  -î^^,  peut  être  pris  pour  la  racine  féconde  de 
I  o.  dont  le  logarithme  a  été  déterminé  de 
(«)N.  68.  uoooooooo.  d'unités  (^),le  logarithme  de 
<^)  N.  61.  cette  racine  feconde,fèra  de  o.50oooooo.(^). 
Secondement^  comme  cette  racine  }.T^?Scft 
plus  grande  que  le  nombre  2  .dont  on  cherche  le 
logarithme,  on  extraira auflî  la  racine  (econde 
de  cette  racine,  après  Tavoir  multipliée  par  cent 
trillions,  comme  on  a  fait  au  nombre  i  c,  &  par 
la  itiême  raîfon  -,  &  Ton  trouvera  ce  nombre 
I  .~^  pour  cette  racine  féconde  approchée  ^ 
u>  Ki  tfx.dontle  logarithme  fera  de  0.1  5000000.(0, 
puifque  celui  de  ^.-^^  efl  de  o.y 0000000. 
fuîvant  ce  qui  vient  d'être  dit.  Mais  cette  ra- 
cine eft  moins  grandeque  lenombre  1 .  dont  on 
cherche  le  logarithme.  Ainfîce  nombre  eflîn- 
terpofé  entre  la  racine  précédente  3  .^^^  ôc 
cette. dernière  i-^SS^i  &  p^r  conféquent  fbn 
logarithme  eft  auffi  interpofc  ientre  les  loga- 
rimnuîs  0.50000000»  &  o.x5«ooooo«de 
ces  deux  racines. 
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Triijiémement  y  comme  le  nombre  i .  dont  oit 
icrchcle  logarithme,  eft  înterpofc  entre  ces 
jeûxracines3.,S8c  i..^,ontesmulti>Iœ^^^ 
îioc  par  l'autre  y  &  Ton  aura  ce  produit 
jS^!S,dont  le  logarithme  fera  la  fommc 
0.75000000.  des  logarithmes  de  ces  deux 
iêmcs  racines  (tf).  On  extraira  en  fuite  la  ra-(*)N.  ji# 
the  féconde  de  ce  produit ,  après  l'avoir  aufli 
■olriplîc par  cent  trillions,comme  on  a  fait  aux 
itenbres  précédents,  &  comme  on  obfervcra 
èle faire  toujours  dans  la  fuite ,  par  les  mêmes 
nffixis }  &  Ton  trouvera  ce  nombre  i.T[!rr! 
Wr cette  racine  féconde  approchée,  dont  le 
logarithme  fera  de o.  >  7  5  00000. (^) ,  puifque{*)N.  6u 
«Wduproduit  5..S?;^ySeftdeo.75000000, 
•mme  on  vient  de  le  dire.  Mais  cette  racine 
Aplos  grande  que  le  nombre  1 .  dont  on  cher- 
^  le  logarithme.  Ainfi  ce  nombre  eft  à  pré- 
fai  interpofë  entre  la  racine  précédente  i  .-g— 
k  cette  dernière  i-Sî  &  par  conféauent 
^  logarithme  eft  auffi  interpolé  entre  les  loga- 
BAmes  0.1 5 000000.  &  0.3  7  5 00000. de  ces 
faï  racines. 
i^uatriimement ,  comme  le  nombre  i.  donc 
cherche  le  logarithme ,  eft  i  préfent  inter- 
ccnrreccs  deux  racines  K:??i^&  i.:^^ 
fe  multipliera  Tune  par  l'autre  ^  8c  Ton  aura 
•oduit  j^,^^^  ,dont  le  logarithme  ferala 
iieo.âifboooo  des  logarithmes  de  ces 
|hx  mêmes  racintfs  (^).  On  extraira  enfoîteWN.ji. 
'iradoe  féconde  de  ce  produit  ^  après  Tavair 
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multiplié jpar  cent  trillîons, comme  oa  â  déjà 
dit  qu'il  âlloît  toujours  le  fisiîre  )  &  j^pn  troiï- 
▼erâ  ce  nombre  z.;^^pour  cette  racine  fé- 
conde approchée,  dont  le  logarithme  fera  de 
(•)N.tfi.^^  1 1 50000  {a)  j  puîfque  celui  du  produit 
4.s^s^eftde  0.6 1 5  00000^  comme  on  vient 
de  le  dire.   Mais  cette  racine  eft  plus  grande 
que  le  nombre  t.  dont  on  cherche  le  loga- 
rithme; ainfî  ce  nombre  eft  à  eréfent  ioterpofé 
encore  entre  la  racine  précédente  i.îS&: 
cette  dernière  i.S?)  &  p^r  conféquent  fou 
logarithme  eft  aufli  interpofé  entre  les  loga- 
ritnmes  o.i  5000000  &  0.3  1 1 50000  de  ces 
deux  racines. 

.  Cinquièmement  enfin ,  on  continuera  à  multi- 
plier toujours  lune  par  l'autre  (  comme  oa 
vient  de  le  faire  ^&  comme  on  le  voit  à  la  troi-* 
lléme  des  Tables  qui  font  à  la  fin  de  ce  Traité  ) 
les  deux  racines  entre  lefquelles  le  nombre  i .  fè 
trouvera  iucceifîvement  interpofé  s  à  extraire 
enfuite  la  racine  (êconde  du  produit  9  coujour3 
après  l'avoir  multiplié  par  cent  trillions;  &4 
prendre  ie  logarithme  de  cette  racine  féconde 
approchée ,  tuiqu'â  ce  que  Ton  foit  enfin  par- 
venu  â  renfermer  le  logarithme,  ^ue  l'on  cher-f 
çhe,  entre  deux  logarithmes  qui  pe  di£ferenc 
plus  que  de  deux  t  unités  5  8c  par  cbûiequent  y  à 

t  Ou  ne  parvient  qttdqtiefbis  qu*à  des  logarithmes  qui  diflereiit 

do  crois  unités:  mais  cela  rerieac  au  mène  qoesHb  ne  diffferoient 

.  «ne  de  deiis;  parce  que»  comme  OQ  ne  prend  que  des  nombres 

Âtiers  pour  logarithmes  ^  ces  diflbeaoet  I  at  a  donnent  patôile- 

tteai  1  pour  leun  aoUés^ 
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«Dwaoîcre  ce  logarithme  $  puifque  ne  pouvant  y 

Jfoirqu  un  feul  nombre  entier  d'interpofé  en- 

|tit<kux  nombres  qui  ne  différent  que  de  deux 

«ics^  le  nombre  entier  qui  fera  înterpofë  en- 

K  ces  deux  derniers  logarithmes ,  ne  pourra 

être  que  ce  logarithme  cherché. 

70.  Or,  ce  n*eft  qu'en  1  y.  opérations  que 
Ton  parvient  dans  cet  exemple  i  rencontrer 
ces  deux  logarithmes  qui  ne  différent  plus  que 
it  deux  unités  î  parce  que  c*eft  en  prenant  (uc- 
ccffivement  les  moitiés  des  fommes  des  loga- 
mhnaes  entre  lesquels  le  logarithme  que  Ton 
cherche  eft  interpofé  ,  que  Ton  reflerre  de 
plus  en  plus  ce  logarithme  entre  des  bornes 
ctroîtes5&  que  la  différence  i  oooooooo.des 
logarithmes  o.oooooooo,  &  i«oooooooo^ 
«crclerquels  le  logarithme  que  l'on  cherche 
cft  d'abord  interpolé,  ne  fe  trouve  réduite  â 
«tte  difltrence  1 ,  qu'après  en  avoir  pris  la 
^fîc  de  la  moitié  de  la  moitié ,  &  ainû  de 
fi«K,  jurquU  2  5  fois. 

7^  Le  logarithme  du  nombre  2.  étant  aînfi 
connu,  on  trouvera  (a)  les  logarithmes  de  tou-  C«)n.  60. 
1  »/es|Hiifljnccs ordinaires 4,  8 ,  1 6,  3  2  ,  ô^c.*"^** 
^^ce  nombre  2 .  On  cherchera  enfuite  {b)  ceux  W  n.  j  j- 
^produits   20,40,  80,  160,  &c.  200, 
400,  800,  &c.  2000,  4000  &  8000.  des 
•«nbres  1  o^  1 00.  &  1 000.  multipliés  par  ce 
léroe  nombre  2  j  &  à  mefure  que  Ton  trouvera 
B  logarithmes ,  on  les  écrira  dans  lès  colom-;* 
te  qui  leur  font  deftînées ,  chacun  vis-^ vis  da 
ttmbre  auquel  il  appartiendra» 
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7 1.  On  cherchera  enfuire  le  logarithme  d^ 
nombre  3 .  de  ia  même  manière  donc  on  vient. 
W  N.  ^9- de  s'y  prendre  (a)  pour  trouver  celui  du  nombre 
2  i  &lorrque  Ton  connoicra  ce  logarithme ,  on 
(k)  N.  60.  trouvera  (b)  les  logarithmes  de  toutes  les  puif- 
^  ^**      /ànces  ordinaires  9^  1 7  »   81,  &c.  de  ce  nom- 
it)  N.  f).  bre}.    On  cherchera  enfuice(cr)  ceux  de  tous 
ÏQs  produits  de  ce  même  nombre  3 «multiplié 
par  chacun  des  nombres  naturels  dont  les  loga- 
rithmes feront  déjà  connus  }&  à  mefure  que 
Ton  trouvera  cv^s  logarithmes  ,  on  les  écrira 
dans  les  colomnes  qui  leur  font  deftinées,  cha- 
cun vis-â-vis  du  nombre  auquel  il  appartien- 
dra. 

7  3 .  On  connoîtra  enfuîte  le  logarithme  du 
id)  N.  jj.  nombre  5  .(^,  en  retranchant  le  logarithme  dû 
nombre  x.  de  celui  du  nombre  i  o }  &  lorfque 
(«)  N.  tfo.Ton  aura  ce  logarithme ,  on  trouvera  (0  les  lo- 
*  **•      garithmes  de  toutes  les  puiilances  ordinaires 
ly,  115, 7 15  ,&c.  de  ce  nombre  y.Oncher- 
(/)  N.  j  jvchera  enfuite  (/)  ceux  de  tous  les  produits  de  ce 
même  nombre  5  «multiplié  par  chacun  des  nom- 
bres naturels  dont  les  logarithmes  feront  déjà 
connus  y  &c  à  mefure  que  Ton  trouvera  ces  loga- 
rithmes, on  les  écrira  audi  dans  les  colomnes 
qui  leur  font  deftinées  ^  chacun  vis  -  â  -  vis  du 
nombre  auquel  il  appartiendra. 

74.  Enfin,  on  continuera  de  la  même  ma* 
niére  à  chercher  les  logarithmes  des  nombres 
premiers *>i  trouver  eniuite,  par  leur  moyen, 
ceux  des  multiples  de  ces  nombres  j  Ui  écrire 

enfin 
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énfio  ces  logarithmes  dans  les  colômnes  qui 
fcur  font  dellînées^  chacun  vîs-à-vîs  du  nom^ 
bre  auquel  il  appartiendra ,  juiqu'a  ce  que  VoU 
lit  les  loçarîchmes  de  tous  les  nombres  natu^ 
ids  qui  font  marques  dans  le  cayer  j  &L  alors  la 
Table  des  logarithmes  fera  conftruite. 

CHAPITRE    IV. 

De  la  Manière  de  fe  jervir  de  ta  Taètt 
des  Logaritkmest 

7î.  T  A  Table  dont  on  vient  d*ehfeîgrier  ta 
1.^  conftrudîon ,  fèrt  â  connoîcre  le  loga-* 
rkhme  d'un  nombre  donné  ^  &  réciproque^ 
ment  le  nombre  auquel  appartient  un  logâ-* 
richme  donné.  Or  ce  nombre  donné ,  &  ce  \(y 
garirhme  donné ,  fè  trouvent  dans  dette  Tablei 
00  ne  s*y  trouvent  point.  Aînfî  tous  les  ufages 
dccette  Table  peuvent  être  renfermés  dans  les 
deux  problèmes  {uîvans,  qui  ont  chacun  deux 
casL 

PROBLESME     L 

76-  Gonnoîtfe  le  logarithme  if  un  nombre 
hnné. 

premier  Casi 
77  IJ>Tfque  te  nombre  donné  fe  trouve  dans  ta 
Ule. 

Si  le  nombre  donné  n'eft  nî  fraftîonnaîrc  ni 
Kipnmé  par  plus  de  quatre  chiffres  i  il  fe  trouve 
faos  U  Table;  ainfî  il  eft  facile  de  connoitr« 

I 
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fon  logarithme  ^  puifque  ce  logarithme  y  eft 
écrit  viVà-vîs  de  ce  nombre ,  dans  la  colomne 
des  logarithmes. 

Ainfi ,  filon  veut  connoître  le  logarithme  de 
te  nombre,  par  exemple  48  9 1 ,  on  cherchera 
dans  la  Table  des  logarithmes  la  page  qui  a 

J)our  titre  4800.^  On  cherchera  enfuîte  dans 
es  colomnes  des  nombres  naturels  de  cette 
page,  le  nombre  donné  48  9 1  -,  &  Ton  trouvera 
vis-à-vis  de  ce  nombre ,  dans  les  colomnes  des 
logarithmes,  cet  autre  nombre  3.,68948  64 
pour  le  logarithme  demandé. 
Second  Cas. 

7  8 .  Lorfque  le  nombre  donné  nefe  trouve  point 
'dans  la  Table. 

Premièrement. 
.    79.   Lorfque  le  nombre  donné  ne  fe  trouve 
point  dans  laTable ,  parce  quil  eft  exprimé  par 
plus  de  quatre  chiffres ,  c'efl-à-dire ,  parce  qu^il 
eji  plus  grand  que  1 0000. 

8  o.  On  examinera  fi  par  une  ou  par  plu- 
iîeurs  divifions  ,  on  ne  pourroît  point  réduire 
]e  nombre  donné  à  un  quotient  quelconque 
moins  grand  que  looooj&s'il  eft  poiîîble 
de  le  £aire,  la  fbmme  des  logarithmes  de  ce 
quotient,  &  des  divîfeurs  que  Ton  aura  em- 

(tf)  N.  Si,  plpyés  pour  le  trouver,  fera  {a)  le  logarithme 
demandé.  / 

Ainfi ,  fi  Ton  veut  connoître  le  logarithme 
de  ce  nombre ,  par  exemple  7564653,  on  exa- 
minera s'il  nepourroit  point  être  exadement 
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iivifë  par  quelques-uns  des  nombres  premiers 
contenus  dans  la  quatrième  des  Tables  qui  font 
i  la  fin  de  ce  Traité.  Or,  comme  on  trouvera 
qu'il  peut  Terre  par  ces  nombres  3  ,  3  &  7  6  9 , 
qui  le  réduifent  à  ce  quotient  i  o  5^  3  moins 
|rand  que  loooo,  on  ajoutera  enfemble 
KS  logarithmes  o.  477 1  z  i  2  ,  o.  47  7 1 1 1  2 , 
2.8859263  &  3.0386201  de  ces  divifeurs 
&  de  ce  quotient,  &  leur  fomme  6.878788* 
fera  (a)  le  logarithme  demandée  (4)  n.  jj. 

8 1 .  Mais  fi  le  nombre  donné  eft  un  nombre 
premier ,  &  ne  peut  par  conféquent  être  dimir 
sac  par  la  dîvifion ,  alors  on  cherchera  {b],  les  C^)  N.  80^ 
logarithmes  du  premier  de  ceux  des  nombres 
/apcrîeurs  au  nombre  donné ,  &  du  premier  de 
ceux  des  nombres  inférieurs  au  même  nombre 
donné»  qui  peuvent  être  réduits  par  la  divifioa 
àdesquotîens  moins  grands  que  1 0000.  Or^ 
comme  le  nombre  donné  fera  înterppfé  entrç 
ces  deux  nombres,  (on  logarithme  fera  audl 
leofermc  entre  les  logarithmes  de  ces  deuic 
nêmes  nombres  3  &par  confëquent  on  le  trou-  ♦ , 
lera  de  la  même  manière  dont  on  s*y  eft  pris 
fp)pour  connoître  le  logarithme  du  nombre  2.  H  n^^jî 

Ainfi ,  fi  l'on  veut  connoître  le  logarîthmç 
k  ce  nombre ,  par  exemple  5  40  5  9  qui  eft  uo 
lombre  premier  ,  on  commencera  par  cher^ 
àier{d)  les  logarithmes  4.7328760  ôçdflN^i*, 
4*7 3  2  8  5  9 o  des  nombres  5  4060  &  j  405  8 , 
entre  lefqueis  le  nombre  donné  eft  înterpofë^ 
k  qui  peuvent  fe  réduire  par  la  dîvifion  i  ces . 
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quodens  5  406  &  1 79  qui  font  moins  grands 
chacun  que  1 0000.  On  multipliera  enfuice  ces 
rombres  54060  0^^54058  l'un  par  l'autre, 
&  Ton  aura  ce  produit  191x375  480  ,  donc 
le  logarithme  fera  la  fomme  9. 4  657359  des 
W  N,  Jv logarithmes  de  ces  deux  mêmes  nombres  (a)» 
Enfin  on  extraira  la  racine   féconde   de  ce 

f)roduît ,  après  l'avoir  multiplié  par  cent  trîl- 
ionsi  &  l'on  trouvera  ce  nombre  5405  8. ;^2 
pour  cette  r^tclne  féconde  approcbce,  dont  le 

WKtifit  logarithme  fera  de  4.7  3  z  8  6  7  9  [b)^  puîfque 
celui  du  '  produit  •  191  z  575480  ,  eft  de 
9-4657359  .comme  oitvîent  de  le  dire.  Mais 
cette  racine  fera  moins  grande  que  le  nombre 
clotiné  5  405  9  5  ainfî  ce  nombre  fera  alors  inter- 
pofc  entrt  le  nonibre  précédent  5  40  6  o  &  cette 
racine}  &  par  conféquent  fon  logarithme  fera 
nuflî  interpofé  ^ntre  celui  de  ce  dernier  nombre 
^  celui  de  cette  même  racine. 

Or ,  fi  Ton  continue  à  chercher  ce  loga- 
rithmç  demandé)  de  la  même  maniéredont  on 

\f^}  N,  <f>.  s'y  ^(1  pris  (c)  pour  connoître  celui  du  nombre 
% ,  on  trouvera  qu'il  eft  de 4,7  3  1 8  67  7,  Mais 

ift  Ht  7^1  ce  ne  fera  qu'après  fîx  opérations  (^)  \  puîfque  la 
4ifference  161  des  logarithmes  des  nombres 
54060  de  54058  )  entre  lefquels  le  nombre 
donné  eft  interpoie  y  ne  peut  être  réduite  à 
cette  différence  i  ^  qu'après  en  avoir  pris  la 
moitié  de  la  moitié  de  la  moitié  ^  8(  ainiî  do 
fuite ,  jufqu'à  fix  fois  f. 


r 

i 
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Si.  ËNFiN^iîle  nombre  donné  n'étant  poinc 

Id-même  un  nombre  premier ,  ne  peut  cepen- 

àot  être  réduit  par  la  diviQon  qu'à  un  quo- 

dan:  qui  foît  un  nombre  premier  plus  grand 

ni 0000 3  alots  on  confidérera  le  nombre 
né  comme  étant  un  nombre  premier,  8c 
foncherchera  (on  logarithme  par  le  N  ^  précè- 
dent. Ou  bien,  on  Te  réduira  par  la  divîfîon 
iua  quotient  qui  fera  un  nombre  premier,  & 
fon  cherchera  par  le  N  ^  8  z  le  logarithme  de 
ce  quotient:  on  ajoutera  enfuîte  à  ce  logarith- 
me ceux  des  divifeurs  que  Ton  aura  employée 
pour  réduire  i  ce  qpotient  le  nombre  donné  j 
&  la  fomme  fera  le  logarithme  demandé. 

Ainfi,  fi  Ton  veut  connoître  le  logarithme 
de  ce  nombre,  par  exemple  3  y  67  8  94  qui  ne 
peut  être  réduit  par  la  diviiion,  qu  a  ce  quotienc 
54059 ,  lequel  eft  un  nombre  premier  plus 
p^à  que  1 0000 }  on  confidérera  le  nombre 
prppofé  comme  étant  un  nombre  premier ,  6c 
100  cherchera  fon^ogarîthme  par  le  N^  81. 
Ou  bien,  on  cherchera  .(  a  )  le  logarithme Wn^Sié 
4-7}  18679  du  Quotient  54059  :  on  ajoû- 
tea  enfuite  à  ce  logaritlime  les  logarithmes 
^5010300,0.4771 1 1  z  &  1.041  3927  des 
iliwfeurs  1,3  &  1 1  que  Ion  aura  employés 
foorrcduire  à  ce  quotient  le  nombre  propofé  $ 
Ma  fomitkç  ^.55x4118  fera  le  logarithme; 
^onandé. 

Secondement. 

Sjf  Lorfiiuc  le  nombre  donné  ne  fi  trouva 
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point  dans  la  Table  y  parce  qu'il  eft  fraElion^ 

natte  f* 

8  4.  Comme  une  fradîon  eft  toujours  le  quo* 
tient  exad  de  fon  numérateur  dîvîfé  par  Çoxx 
dénominateur,  fi  après  avoir  réduit  le  nombre 
donné  &  fl  fraûîon  en  une  (eule  fraction ,  on 
retranche  le  logarithme^  du  dénominateur  de 
cette  dernière  îradion, du  logarithme  de  fon 
n  umérateurj  la  différence,  c'ell-à-dire  le  refte, 
qui  fera  le  logarithme  du  quotient  de  ce  numé- 
W  N.  i$.  rateur  divifé  par  fon  dénominateur  {a) ,  fera 
par  conféauent  le  logarithme  demandé. 

Ainfî,  u  Ton  veut  connoître  le  logarithme  de 
ce  nombre, par  exemple  9  3  7  7,  on  commen- 
cera par  le  réduire  en  une  feule  fradion  '•^,  On 
retranchera  enfuite  le  logarithme  0.7781  5  i  z 
du  dénominateur  6  de  cette  fradion,  du  loga- 
rithme 3*7502769  du  numérateur  5 ^  1 7  de 
cette  même  fradion }  &  le  refte  z. 97x115 7 
fera  le  logarithme  demandé* 

8  5 .  Mais  fi  Tun  des  termes  de  la  fradion  en 
laquelle  on  aura  réduit  le  nombre  propofé,  ne 
fc  trouve  point  dans  la  Table  ^parce  qu'il  fera 
exprimé  par  plus  de  quatre  chiéres  ,ou  fi  aucun 

t  Ce  que  l\)n  dit  des  nombres  fraélîonnaîres  ,  doit  auflfi  s'en* 
tendre  des  nombres  qui  font  accompagnés  de  fous-efpeces ,  par 
exemple  de  ceux-ci  «  17  toifes,  %  pinls,  5  pouces;  apliv.  i| 
ibis  ,  8  deniers ,  &c.  puifque  ces  fous-efpeces  3  pieds  %  $  fouets  ; 
1 1  fols  ,  8  deniers  ,  ^c.  ne  font  que  des  frayions  donc  lès  déno« 
minaceurs  font  déterminés  à  toujours  être  ou  6  «  ou  7%  %  ou  ao  » 
ou  ftc.  êc  par  conféquent  les  nombres  17  coifes,  crois  pieds  « 
5  pouces  ;  19.  liv.  i }  f.  8  den.  ftc.  fe  réduifenc  â  ceux-ci  17^3 
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écs  termes  de  cette  même  fraâion  ne  s'y 

ïrouve ,  parce  qu'ils  feront  exprimés  chacun 

par  plus  de  quatre  chiffres  y  alors  on  cherchera 

k  logarîrKme  de  ce  terme ,  ou  les  logarithmes 

lie  ces  deux  termes,  de  la  manière  dont  on  a 

dît  (a)  qu'il  falloit  s  y  prendre  pour  trouver  W  n.  7^. 

Je  logarithme  d*un  nombre  exprimé  par  plus 

de  quatre  chiffres.   Enfuite ,  du  logarithme  ' 

du  terme  qui  fera  le  numérateur  de  la  fraftion 

en  laquelle  on  aura  réduit  le  nombre  propolé  ; 

00  retranchera  le  logarithme  du  terme  qui 

fera  le  dénominateur  de  cette  même  fraction^ 

de  même  qu'on  Ta  fait  dans  le  N^  précèdent  j 

&  le  refte  fera  le  logarithme  demandé. 

Ainfî^fi  Ton  veut  connoître  le  logarithme  de 
ce  nombre ,  par  exemple  1 1 5  7^* ,  on  commen- 
cera par  le  réduire  en  une  feule  fradion  î--* , 
comme  Ton  a  fait  dans  leN*"  8  4.  On  cherchera 
cnfuîre  (  ^  )  le  logarithme  4.73  18679  duW  n.  79, 
naméraceur  54059  de  cette  fradion  ,  le- 
quel ne  fe  trouve  point  dans  la  Table ,  parce 
qu'il  eft  exprimé  par  plus  de  quatre  chiffres. 
Enfin  on  retranchera  de  ce  logaiirhme  le  loga- 
rithme  1,6334685  du  dénominateur  43  de 
cette  rr?cmc  fradion ,  &  le  refte  3  -09 9  3  9  94 
fera  le  logarithme  demandé. 

8  6.  Enfin,  fi  le  nombre  donné  eft  une  frac-^ 
Don  moins  grande  que  Tunîtc,  fon  logarithme 
fera  toujours  la  différence  du  logarithme  du 
dénominateur  de  cette  fraàion,  au  logarithme 
da  numérateur  de  cette  même  fradion  ^  de 
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même  que  lorfqu'il  s'agît  des  nombre  fradîort- 
naires  qui  font  plus  grands  que  runité.  Mais 
alors  cette  difFcrence  fera  négative  y  car,  puif* 

(«)  N.  y9.  que  le  logarithme  de  Tunîtc  eft  o  (a\ celui  d'un 
nombre  moins  grand  que  lunitc  ,  doit  être 
moins  grand  que  o.  Or ,  les  logarithmes  de  ces 
ibrtcs  de  nombres  (è  nomment  Logarithmes 
négatifs  où  défeâlifs. 

Aînfî ,  le  logarithme  de  cette  fradlîon  ^  par 
exemple  f,  eft  la  difFcrence  J"— -  o.  1 1 4  9  5  8  8 
du  logarithme  0.60  2 0600  du  dénominateur  4 
de  cette  fradion,  au  logarithme  0.477 1  ^  ^  * 
du  numérateur  3  de  cette  même  fradion.  Et 
il  en  eft  de  même  de  tout  autre  exemple/ 
S  c  H  ox  I£     I. 
87.  Comme  les  calculs  des  N^  ^Oy  îi  & 
8 1  jfbnt  un  peu  longs ,  voici  une  autre  manière 
de  trouver  le  logarithme  <fun  nombre  quelconque 
plus  grand  que  i  o  o  o  o. 

Premièrement,  onféparera  du  nombre propofé 
Jes  quatrepremiers  chiffres  à  main  gauche ,  parce 

W  N.  î7.  que  (b)  la  Table  des  logarithmes  ne  contient  point 
,  ceux  des  nombres  qui  font  exprimés  par  plus  de 
quatre  chiffres.  On  fera  enfuite  des  autres  chif- 
fres  le  numérateur  dune  fra^ion^  à  laquelle  on 
donnera  pour  dénominateur  un  nombre  décimal 
compofé  d'autant  de  zéros  qu^ily  aura  de  ces  au- 
tres chiffres.  Et  ces  quatrepremiers  chiffres  ex^ 
primeront  avec  cette  fraStion^  le  quotient  du  nom-- 
bre  propoje  divip  par  ce  nombre  décimal. 

]  Ce  figue  ^^^  figaifie  ntoins. 

Secondement  3 
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Secondement ,  on  cherchera  dans  la  Tahli 
iri  logarithmes  celui  du  nombre  qui  fera  ex^ 
jnmr  par  ces  quatre  premiers  chijfres^  Et  pout 
mènent er  ce  logarithme  dé  la  quantité  qui  fera 
iktfaire  pour  la  fraâlion  qui  accbmpagneta  ce 
Èmbre^  onjiippofùraque  les  différences  clés  nom- 
h^s  naturels  font  proportionnelles  à  celles  des 
h^srithnies  de  ces  nombres  f.  Ainji  ton  fera  Une 
j^U  de  proportion  y  à  laquelle  on  donnera  pout 
frmer  terme ,  le  dénominateur  de  cette  frac-^ 
hn  ;  pour  fécond  terme  ^  lé  numérateur  de  cetti 
imtfraStion  ;  &pour  troiftéme  terme  ^  la  diffé-^ 
met  du  logarithme  que  l'on  aura  trouvé  dans  td 
Tâhlé ,  au  logarithme  de  la  même  Tablé  ,  qui 
Ui  fera  immédiatement  fupérieur.  On  ajoùterd 
tsfuite  à  ce  premier  logarithrhe  le  quatrième  terme 
à  cette  proportion ,  &  l'on  aura  le  logarithme 
de  ce  quotient. 

Troîfiémement  ênfiri^  on  ajoutera  à  ce  def^ 
m  logarithme  ,  celui  du  dénomiriateur  de  td 
fanion  de  ce  même  quotient  ;&  la  fomme  ^  qui 
l^a  le  logarithme  du  produit  de  ce  quotient  niulti^ 
fbépar  ce  dénominateur  {a)  ^  fera  par  cùnféquenii^)  ^.jU 
le  logarithme  du  nombre  propofe. 
I  Atnfi^  fi  Von  veut  trouver  par  cette  maniéré 
li  logarithme  dé  ce  nombre  ,  par  exemple  y 

î  Ce  qui  n'cft  cependant  point  vraî  (  pùifqufc  les  différences  des 
«obfes  naturels  font  égales  entr*elles>5t  que  celles  des  logarîtKm^ 
b  d'autant  plus  petites ,  que  ces  logut-  appartiennent  i  de  plidi 
^ods  nombres  )  mais  qui  par  cette  raifon  même  que  ces  différent' 
<ei  font  d'autant  plus  petites ,  que  ces  logarithmes  appartiehnéntd 
^plas  grands  nombres ,  ne  peut  caufer  qu'une  erreur  ptu  co^fi^ 
iéûbie  »  loirqu*!!  s'agit  dé  tre«-graiids  nombres. 

K 
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4zx6x8i6i7:  premièrement ,  on féparefa 
defes  autres  chiffres  les  quatre  premiers  à  main 
gauche  y  qui  font  4  z  1 6  •  On  fera  enfuit e  de  ces 
autres  chiffres ,  le  numérateur  d'une  fraâlion  à 
laquelle  on  donnera  pour  dénominateur^  le  nombre 
décimal  1 000000  ,  compofé  de  6  zéros  ,  parce 
que  ces  autres  chiffres  font  au  nombre  deftx  i  & 
Von  aura  ce  nombre  421 6—,  pour  le  quotient 
du  nombre  propojé  divifé  par  ce  nombre  décimal 
I oooooo* 

Secondement,  on  cherchera  dans  la  Table  le 
logarithme  3. 6159x95  ^«  nombre  exprimé  par 
ces  quatre  premiers  chiffres  ^1 1 6;  &  l'on  retran- 
chera ce  logarithme  du  logarithme  3.6z6oîix 
ilela  même  Table  ^  qui  lui  ejl  immédiatement  fu- 
férieur.  On  fera  enfuit  e  une  régie  de  proportion  j 
à  laquelle  on  donnera  pour  premier  terme  ^  le  dé- 
nominateur 1 000000  de  lafraBion  j^;  pour 
fécond  terme ,  le  numérateur  18x617  de  cette 
mêmefraSiioni  &pour  troiféme  terme ,  la  diffé- 
rence 10x7  des  deux  logarithmes  précédents 
3*6x59x9  5  CÎT  3.6x603  X  X.  Onajoûteraen- 
pn  au  premier  de  ces  deux  logarithmes^  le  qua^ 
triéme  terme  de  cette  proportion  9  lequel  èft  de 
187  unités  y  (  ou  plutôt  de  188,  puifque  ce  qui 
refte  de  la  divifton  que  ton  fait  pour  le  trouver  ^ 
vaut  plus  de  la  moitié  d'une  unité;  )  &  lafomme 
3.6x59483  ^fera  le  logarithme  du  quotient 

Troîfîémement  enfin  ^  on  ajoutera  à  ce  der- 
nier  logarithme  >  celui  du   nombre   décimal 
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oooooo»(  ce  qui fe  fera  {a)  en  augmentant  de  (a)  N.  jfji 
ï  unités  fa  caraâierijîique  i)i  &  lafommQ 
^•62  5  9 4S  3  fera  le  logarithme  demandé. 

ScholieII. 

S  8  .Comme  le  n  ombre  des  parties  du  rayon  ^  que 
àaquejinuscontientyefl  exprimé  par  plus  de  qua- 
rts cidres  ,  fon  logarithme  ne  fe  trouve  point 
ions  la  Table i  ainfi  l'on  eji  obligé  de  le  chercher 
farquelqu^undes  N^^ précédents  79,  80,81^ 
^louîjm  Or  y  à  mefurè  que  Von  trouve  ce  loga^ 
^îane^  on  l  écrit  vis-à-vis  du  nombre  auquel  il 
Martienty  dans  les  colomnes  qui  font  à  côté  de 
mes  des  tangentes ,  &  aufquelles  on  donne 
fm  titre  ^  Logarithmes  des  finus  f.  Et  par  cç 
«cm,  on  a  aujfi  une  Table  des  logarithmes  de^ 
imbres  qui  font  plus  grands  que  1  o  o  o  o  .•  mais 
^  ne  contient  que  ceux  de  ces  logarithmes  dont 
P^ftfert  le  plus  fréquemment  ;  &  ne  rend  point 
pr  cûnfequent  la  Table  des  logarithmes  incom-^ 
Itùie  far  fon  volume  ni  par  fon  étendue  ^  comme 
tdaarriveroit^fionla  prolongeoit  autant  qu'il  lo 
frait  néceffake  ,  afin  que  les  logarithmes  des 
Mres  qui  expriment  les  valeurs  des  finus  y  sy 
fosvaffent  compris* 

89*  Alais  il  faut  remarquer  que  ces  logaritk-- 
tsque  Pon  trouve  fous  le  rifr^ae  Logarithmes 
es  finus ,  dans  les  Tables  ordinaires ,  telles  quQ 
^petites  de  NTlac,  connues  aujourd'hui  fous  les 
i  des  différents  Auteurs  qui  les  ont  fait  réitOr; 

t^qfesUpnmiirQTftlilftiàlafiii  de  ce  U?re» 
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j>rifner'fj  ne  font  point  ceux  des  nombres  qui  ex^ 
priment  dans  ces  Tables  les  valeurs  de  ces  Jînus  } 
parce  que  ces  valeurs  y  font  déterminées  par  rap-r 
port  à  un  rayon  que  Von  ne  fuppofe  divife  quen 
dix  millions  de  parties ,  pendant  que  les  nombres 
{tufquels  ces  logarithmes  appartiennent ,  exprir 
ment  les  valeurs  de  ces  mêmes  fmus ,  ca Iculéesjiir 
un  rayon  que  ton  fuppofe  divifè  en  difc  billions  de 
parties ,  &  qui  ejî  par  confequent  exprimé  paf 
Ifrois  chiffres  de  plus  que  le  précèdent. 

90.  Enfn  ,  par  tes  mêmes  xaifonspour  lef-r 
quelles  on  a  conflruit  une  Talile  des  logarithmes 
^esjinus  ^  on  en  conftruip  auffi  une  des  logarithme f 
f^es  tangentçs  ;  c'ep'à-diré ^  des  logarithmes  dçs 
pombres  qui  expriment  les  valeurs  des  tangentes^ 
Cr,  on  peut  aujft  trouver  ces  logarithmes  par  les 
mêmes  N^'  précédents  79,8o^8j,8zcr87; 
mais  il  efi  beaucoup  plus  facile  de  les  chercher  ] 
far  les  principes  établis  aux  M  '  4  2  ér  4  3  ,  ^«  j 
fe  fervant  des  logarithmes ,  pour  faire  les  régies 
'^e  proportion  que  ces  principes  prefcrivent. 

Ainft ,  pour  conduire  cette  derniéreTable ,  on 
commence  par  chercher  le  logarithme  de  la  tan-- 
gentç  de  Tare  d^une  minute^  de  la  même  manière 
dont  pn  a  dit  auN^  44*  qu'il  falloit  s^y  prendre 
four  trouver  Içt  valeur  de  cette  tangente.  Excepté 

>  î^'^f^  ^^^  ^?  multiplier  le  fmus  de  P  arc  d^  une 


r  enc 


ntinute ,  qui  eji  le  fécond  terme  de  la  régie  de  pro^. 
fortion  que  fonprefcrit  défaire  dans  ce  numéro  , 
far  le  f nus  'ti(tal  qui  en  eftle  troiféme  terme  ;  on 
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ofeune  unité  avant  la  caraEiériflique  6  du  loga- 
tkme  6.4.6  }ji  6  1  de  ce  premier Jinus^afind^or^ 
îafamme  i6.j\.6i'j  z6idu  logarithme  de  ce 
wêmepremier  ftnus& dulog.  lo.ooooooo^ii 
•fms  totale  Ù^par  conféquent  {a)  le  log.  du  pro^  M  t^f  J j* 
iwr  de  ces  deuxjinus  multipliés  Punpar  r autre  : 
î"^,  qu^au  lieu  de  divifer  ce  produit  par  lefinus 
du  complément  8  9'''  j  ^^*de  cet  arcd*uneminutey 
ipn  ejl  le  premier  terme  de  cette  même  proportion , 
m  retranche  du  logarithme  16.4637161  de  ce 
frodait^  le  logarithme  9.9999999^^  cefmus  de 
complément  ^  afin  d'avoir  ce  rejh  6. 4637262 
fw  le  logarithme  du  quotient  de  ce  même  produit 
Êinfe par  ce  dernier finus  {b);&  parconféquent  ^h)  N.  y f « 
pur  le  logarithme  demandé  ^  puifque  ce  quotient 
ferait  {c)  la  valeur  de  cette  tangente  dont  on  cher-  (0  n,  44* 
îUk  logarithme. 

On  cherche  enjiiite  de  la  même  manière  le  lo- 
garithne  de  là  tangente  de  Parc  de  2  min. ,  celui 
de  la  Tangente  de  Tare  de  3  min.  ;  &  ainji  de 
fittteyjujqu'au  logarithme  de  la  tangente  de  Tare 
^  +5  ^S^  inclufivement.  Et  à  me  fur e  que  Von 
trouve  ces  logarithmes^on  les  écrit  chacun  vis-à-vis 
èi  nombre  auquel  il  appartient ,  dans  les  colom- 
Ksqu^on  leur  a  defiinees  à  coté  de  celles  des  loga- 
tûmes  desjinus ,  &  auf quelles  on  donne  pour 
litre  ,  Logarithmes  des  Tangentes  t. 

Enfin  y  on  cherche  les  logarithmes  des  tan^ 
^tntes  des  arcs  qui  font  au  dejfus  de  4^  deg.  delà 

%  ^çfjn  Ift  prepEÛerç  T^blç ,  à  la  fin  de  ce  Trai^ét 
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même  manière  dont  on  a  dit  au  iV®.  \G  qu^il 
falloit  sy  prendre  pour  trouver  ces  fortes  dd^ 
tangentes.  Excepté  ,  premièrement  ^  qu'au  lieir 
de  multiplier  par  lui-même  lejinus  total  qui  efi 
le  fécond  &  le  troifiéme  terme  de  la  régie  de 
proportion  que  Von  prefcrit  de  faire  dans  ce 

W  N.  6o.^^^^^(^\^^^^^^^^  ^^ ^^S^^i^^^^  ï  o.ooooooo 
de  ce  même  fims  total ,  atin  é^ avoir  le  loga^ 
rithme  20.  ooooooo  de  fa  féconde  puijffance. 
Secondement  y  qu'au  lieu  de  divifer  cette  féconde 
puijfancepar  la  tangente  du  complément  de  Parc 
dont  on  cherche  le  logarithme  de  la  tangente^ 
laquelle  tangente  de  complément  efi  le  premier 
terme  de  cette  même  proportion;  on  retranche  du 
logarithme  lo^ooooooo^e  cette  féconde  puif^ 
fance  duftnus  total  ^  le  logarithme  de  cette  tan- 

(*)  N.  sf.gentede  complément  ^  afin  (f  avoir  pour  refie  (b)  le 
logarithme  du  quotient  de  cette  même  féconde 
puijfance  divifee  par  cette  dernière  tangente  ; 
&par  conféquent  le  logarithme  demande  ^  puif- 

(0  N.  46.  que  ce  quotient  feroit  {c)  la  valeur  de  la  tan^ 
gente  dont  on  cherche  le  logarithme. 

Or  à  me  fur  e  que  Von  trouve  ces  logarithmes  y 
on  les  écrit  de  même  que  Von  a  fait  les  précédents  y 
chacunvis'à'vis  du  nombre  auquel  il  appartient  y 
dans  les  colomnes  qui  leur  font  defiinees  à  coté 
de  celles  des  logarithmes  des  finus.  Et  lorfqu^on 
a  ainfi  joint  aux  Tables  précédentes  celte  des 
logarithmes  de  toutes  les  tangentes  qui  y  font- 
marquées  j  il  ne  refteplusà  défrerpour  tapra-^ 
tique  de  la  Trigonométrie  y  que  da^oit  de  bons 
infirumens. 
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JMais  il  faut  aujji  remarquer  que  les  lo^ari-^ 
thmes  des  tangentes  que  ton  trouve_  dans  les 
Tables  ordinaires  fous  le  titre  qui  les  indique  ^ 
ne  font  point  ceux  des  nombres  qui  expriment 
dans  ces  Tables  les  valeurs  de  ces  tangentes , 
far  les  mêmes  raifons  que  Von  a  dites  (a)  pour  les  ^^)  n.  89, 
logarithmes  desjinus. 

Corollaire. 

9  f  •  Il  fuit  de  la  manière  dont  on  trouve  les 
logarithmes  des  tangentes  des  arcs  qui  font 
€iu  dejfus  de  4^  deg.  que  la  fomme  du  loga- 
richme  de  la  Tangente  d'un  arc  quelconque 
&  du  logarithme  de  la  Tangente  du  complé- 
ment de  ce  même  arc,  efl  toujours  le  double 
200000000  du  logarithme  du  fînus  total} 
&par  conpquentjque  ndu  double  100000000 
du  logarithme  du  fînus  total,  on  retranche  le 
logarithme  de  la  Tangente  d'un  arc  Quelcon- 
que ,  le  refte  fera  le  logarithme  de  la  Tan- 
gence  du  complément  de  cet  arc  quelconque^ 
ScholieIII. 

9  !•  J/  eflfouvànt  néceffaire  de  ff avoir  quel 
êfi  le  logarithme  du  finus  ou  de  la  tangente  d'un 
arc  qui  contient  des  parties  de  minutes^  &  dont 
par  conféquent  le  fmus  ni  la  tangente  ne  fe 
trouve  point  dans  la  Table.  Or  ^  on  ne  peut 
connottre  ce  logarithme  par  aucun  des  numéros 
précédents;  puifque  Von  fia  point  le  nombre  na- 
turel t  auquel  ce  logarithme  appartient.  Mais 

•f  On  pourroic  chercher  ce  nombre  par  les  N<»  x<  ou  48  ;  ft 
l'on  crouverolc  enfuice  fon  Ic^richme  par  quelqu'un  des  N^  pci« 
cédcncs  i  maû  ceue  Toie  fcroic  ffop  longue. 
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comme  les  différences  de  Parc  de  la  Table  qui, 
frécede  immédiatement  lare  donné  ^  à  ce  même 
arc  donné  &  à  celui  de  la  Table  qui  lui  efi  immé- 
diatement Jupérieur  ,  ne  peuvent  être  alors  que 
très-petites  y  on  peut  fans  erreur  fenjible  les  fup- 
pofer  proportionnelles  à  celles  dei  logarithmes 
des  fmiis  de  ces  arcs  ,  &  à  celles  des  loga^ 
rithmes  des  tangentes  de  ces  mêmes  arcs^  de 

(#)N.x8.  même  que  Von  ajuppofé  {a)  qu^  elles  l' et  oient  à 
celles  de  ces  mêmes  Jlnus  &  à  celles  de  ces 
mêmes  tangentes.  Et  par  conféquent  yOnpeut  aujji 
chercher  les  logaritnmes  des  f  nus  &  des  tan- 
gentes de  ces  fortes  d^ arcs  y  de  la  même  manière 

{h)  N.  18.  ^Qj^^  0^  ^y  ^  p^ij  (^y^  pQ^j^  trouver  les  valeurs 

de  ces  f  nus  &  de  ces  tangentes.  Excepté  qu'il 
faudra  fefervir  des  différences  des  logarithmes 
des  fmus  ou.  des  logarithmes  des  tangentes  des 
arcs  de  la  Table  entre  lefquels  lare  donné  fera 
interpofé  y  au  lieu  de  fe  fervir  des  différences 
de  'ces  fmus  ou  de  celles  de  ces  tangentes. 

Ainfiyf  l'on  veut  connaître  le  logarithme  du 
Jînus  d'un  arc , par  exemple ^  de  16^*  1  6*».  ^.6f* 
on  fera  une  régie  de  proportion  dont  le  premier 
ter  me  fer  a  6  o  fécondes;  le  deuxième  ^  46  fécon- 
des i  h'  le  troiftéme^  la  différence  ij^^  des  logan 
9*645  9  6  1  9  dr  9.646  i.  1  j  ^  des  f  nus  des  arcs 
de  1 6  ^'  i  6  m.  (ir  1 6  ^-  I  7  **'•  entre  lefquels  Parc 
donné  ejl  immédiatement  interpofé  &  qui  fe  trou-* 
vent  dans  la  Table  :  O'iafomme  ^.6^6  1581 
du  quatrième  terme  1961  de  cette  proportion 
&  du  logarithme  916459619  du  fmus  de^ 

Parc 


1 
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Wr  de  z6^^  I  6  •»•  qui  précède  immédiatenUnt 
^imc  donné  y  fera  le  logarithme  demandée  ^ 
Ex  fi  Ton  veut  aufi  connoitrf  le  logarithme 
à  la  tangente  de  ce  même  arc ,  on  fera  auffiimé 
n^k  de  proportion  y  dont  le  premier  terme  fiM 
'mère  60  fécondes  &  le  deuxième  ^6  JhcèH^ 
àsi  mais  pour  le  troifiéme ,  on  prendra  la^  difi 
ffftnce 3183  des logarithmef  ^^^^^i^y^é^ 
^693^117  des  tangentes  des  arcs  de  lô*»'- 
ii^*&  dex6^'  1 7  '"•  ehtre  kfquels rare di^ni 
tfi  immédiatement  interùofé  \  CT  qui  fe  trou- 
^mt  dans  ta  Table:  &lafomme  9*69  3  5'5*74 
is  quatrième  terme  1440  de  cette  proportidk 
tf  du  logarithme  9 •^932934  dtù  tarigeUti 
de  tare  de  i6'*  iô^yqui  précède  immédiat 
Ument  Parc  donné  y  fera  le  logarithme^  de^^ 
mmdém  'y 

:^  n  o  B  i  B  s  M  £  n. 

93 é  Connoitre  le  nombre  auquel  éfppâfHénl 
en  logarithme  donnée  ■:'-'} 

Premier  Cas. 

94é  Larfque  le  logarithme  donné  fe  tfàtMè 
àms  la  Tabkk 

Sile  logarithme  donné  n'appartient  point  â 
m  nombre  fraâionnatre,  &  n*a  point  poar  ca^^ 
laûérifliqae  un  nombre  plus  grand  oiiè  3  ,  oti 
Je  trouvera  da&s  la  Table.  Ainfî ,  il  tet^hcWt 
iecondoitre  le  nombre  auquel  il  appar^ieîAdra^ 
idrque  ce  nombrteft  écrit  à  mam  gauche  dd 
ce  logarithme  &  à  côté  de  loi  ^  daos  la  colômntf 
fe  nombres  naturels  do  c0tce,n»âine  iMble. 

L 
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.  Aîîifî,  fi  l'on  veut  connoître  le  nombre  au- 
quel appartient  ce  logarithme  ,  par  exemple 
l%,8 1 14409  ,  on  le  cherchera  dans  la  Table 
«>us  i^caraéléridique  3  :  &  l'on  trouverai 
cêtt^  de  lui  à. main  gauche  y  dans  la  colomne 
d«s  Jîçml^es^  naturels,  ce  nombre  647  3  pour 
tt  oQitihre  demandé. 

Second  Cas. 
•    ^t^  Lot f que, le  logarithme  donninefe  trou^ 
VA  point,  dans,  la  Table. 

Vremiérement. 
9  6.  .Si  le  lo^arîchme  donné  ne  fe  trouve 
poîpt  dans  U  Table  par  rapport  feulement  à  fa 
çaraâéridique^quî  eft  un  nombre  plus  grand 
eue.  5  :  00.  je  confidérera  comme  étant  la 
iomme  du  logarithme  que  Ton  trouvera  dans 
la  Table  fous  la  caradériftique  }  ,  ôc  du  loga*- 
rithme  d'ua  pombre  décin^al  qui  aura  pour 
f;af;fl^ériftît}uç  V^excèsde  lacaraclériftique  du 
logarithme  donné  fur  cette  caradériftique  3# 
W  N.5J.  Amfi,  le  nombre  demandé  fera  {a)  le  produit 
^u  nombre .auj^uel  appartiendra  le  logarithme 
que  l'on  aura  trouve  dan^  la  Table  (ous  cette 
çaraûériftique  3  ,  multiplié  par  le  nombre  dé- 
cirpal  auquel  appartiendra  cet  autre  loga-^ 
rithme  )  &:  par  conféquent,  il  fera  facile  de 
connoître  le  nombre  demandé. 

Ainfi^d  l'on  veut  connoître  le  nombre  au- 
quel appartient  ce  logarithme^  par  exemple  , 
^«67  3389e  qui  ne  fe  trouve  point  dans  la 
Table  par  rappprc  ièalement  à  iâ  caradérii^ 
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lîque  5,  qui  furpaflè  de  deux  unités  la  caraûc- 
PRiquc  3  fous  laquelle  on  trouve  dans  cette 
•êmeTable  cet  autre  logarithme  3 .6733896; 
Bocoofidérera  ce  logarithme  donné,  comme 
étant  la  fbmme  de  cq  dernier  logarithme  qui 
appartient  au  nombre  47 1 4 ,  &:  cTu  logarithme 
x.ooooooo  qui  appartient  au  nombre  déci- 
mal I  oo*  Ainu  Je  nombre  demandé  fera  (a)  le  (a)  K«  ||. 
produit  de  ce  nombre  47  1 4  multiplie  par  ce 
nombre  décimal  loo^  6c  par  conféquent ,  ce 
nombre  demandé  fera  47 1400. 

97.  Et  fi  le  logarithme  donné  né  fe  trouve 
point  dans  la  Table  par  rapport  feulement  â 
bcaraâériftique,  qui  e(l  un  nombre  plus  petit 
que  3  :  alors  on  confidérera  le  logarithme  que 
foQ trouvera  dans  la  Table  fous  la  caraâérifti- 
Que  3 ,  comme  étant  la  fomme  du  logarithme 
donné ,  &  du  logarithme  d'un  nombre  déci- 
mal qui  aura  pour  caradériftique  Texcès  de 
cette  caraâériftique  3  fur  celle  du  logarithme 
donné.  Aînfî,  le  nombre  demandé  fera  {b)  \c{i)  n,  jy. 
quotient  du  nombre  auquel  appartiendra  le  | 

logarithme  que  Ion  aura  trouvé  dans  la  Table  i 

foas  cette  caradcriftique  5 ,  dîvifë  par  le  nom- 
bre décimal  auquel  cet  autre  logarithme  ap.- 
partiendra^  &  par  conféquent,  il  fera  encore 
facile  de  connoître  le  nombre  demandé. 

Aioiî ,  fi  Ton  veut  connoître  le  nombre  au- 
quel appartient  ce  logarithme ,  par  exemple  ^ 
1.6  7  3  3  8  9  6   qui  ne  fo  trouve  point  dans  la  ! 

Table  par  rapport  feulement  â  fa  caraâérîfti^ 
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que  I  ^  qui  eft  plus  petite  de  4eux  unités  qn« 
la  câràâcriftique  3  ious  laquelle  oq  trouve 
(laps  cçcce  même  Table  cet  autre  logarichitiç 
3 .67  3  5  8  9  6  :  on  çonfidérera  ce  dernîer  log^ 
rithme  qui  appartient  au  nombre  4714, 
ftomniç  çtant  la  fomnqe  du  logarithme  donné 
&  du  logarithme  z  .000  000  q  du  nombre  dé*^ 

(^)N;  5éu  cîmal  1 00.  Aii^fî  v  1^  nombre  deniandé  fera  (a) 
le  quotient  de  ce  nombre  4714  dîvifë  par 
ce  nombre  décin^al  loô  j  &  par  conféquenç 
ce  npmbrç  deiTiandé  fera  47;^,  ou  47-^. 
^condemenû 
98*  Si  le  logarithme  donnç  ayant  le  nom- 
fjre  3  pour  caradëriftlque ,  ftrs  autrçs  chiffres 
pe  fè  trouvent  point  dans  la  Table  fous  cette 
cara(îi:criftique  3  ,  ce  ne  fera  point  parce  que  le 
nombre  auquelit  appartiendra  fera  plus  grand 

<*)  N*  i6,^^  ^^^  S^  y  ^^^^  compris,  puÎKjue  {b)  cet 
'  "nombre  ne  fera  point  exprîna^  par  plus  de  qua-^ 
tne  chiffres  j  mais  feulement  parce  que^  ce  nom^ 
hre  fera  fra&ionnaire ,  &:  que  par  cônféquent  il 
ierainterpofè  entre  deux  des  nombres  de  cette  1 
JTOi^e  Table.  Or ,  ces  deux  nombres  entre  les- 
quels ce  nombre  fraâionoaire  demandé  fera  m* 
terpofc,fefuivront immédiatement.  Ainfî,  0 
rpja  cherche  le  nombre  auquel  appartiendra  le 
logarithopie  de  la  Table,  qui  précédera  im'rac- 
dia:tQmen&  le  logarithme  donnée  on  cçonoitra^ 
par  ce  nombre  la  partie  endçre  du  nombre  de- 
Vnandé  V  St  par  confcquenc,tl  ne  s'agira  plusqiie 
de  trouver  Et  partie  fraâionnaire. 
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Or  y  pour  trouver  cette  partie  fraâionnaire^ 
PD  fuppofera  que  les  difFérences  des  logarith* 
mes  iont  proportionnelles  à  celtes  des  nombres 
auiquels  ces  logarithmes  appartiennent  t« 
Ainfî  y  Ton  fera  une  règle  d^  proportion  «  i  la*- 
quelle  on  donnçra  pour  premier  terme  ^  la  difFé^- 
rence  des  logari()imes  de  la  Table  entre leiquels 
k  logarithme  donné  fera  immédiatement  in^ 
terpoic  \  pour  fécond  termç  ^  la  différence  du 
lo^mthmç  de  la  T^ble,  qui  précédera  immé* 
diatement  le  logar itjiine  donné ,  à  ce  même  lo« 
garîthme  donnée  6c  pour  troifiéme  terme ^  la 
di£Ferençe  i  des  nombres  aufduels  appartien* 
droDt  ces  logarithmes  de  la  Table  entre  Icf^ 
Quels  pe  inême  logaritlune  donné  feraimmé^ 
diatement  interpoië.  Cm  ajoutera  enfuite  le 
quatrième  ternne  de  cette  proportion ,  qui  fera 
|a  partie  fraâioqnaitç  du  nombre  demandé ,  à 
la  partie  entière  du  même  nombre,  que  Ton 
aura  déjà  troof  çej  &  H  £omme  fera  le  nombre 
demandée 

Aififii  fi  IVmyanr  connoiire  le  ]aom{>re  auquel 
appastient  cf  Ic^arithroe  ,  par  exemjàe , 
^.6734x75  qui  ne  fè  trouve  point  dans  la 
Table,  mais  qui  a  le  nombre  }  pour  caraâé^ 

t  Ce  qui  a*cft  pcioc  Km,  ccnuue;  ou  l'a  déjà  renaxoué  (a)  >(«}N.  Zj^ 
mw  ne  peut  caufcr  qunine  erreur  peu  confîdérable ,  puiTque  les 
^^éfàfrftrtm  dci  logAi^ncLéMOf  d'flMttfit  ptiKp«ckcs.^  quece»  1»^ 
garithines  appaniennent  k  de  plus  grands  nombres  «  on  exige  que 
El  cwaâbilHqa^dii  l<i(nitlbMdontf6'  a*  M«  po^c  de  marnât  ) 
gaité»  ,  ati»qiM>o*wffftiHi»toétliifeiM«»fwilalogaffkèmar 
«li  apiwriittniwf  à  ém  aoiiilMei^«ipN»6«^  mmoiMptr  fMm 
dûffrçs.' 
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riftîque  :  on  fera  une  régie  de  proportion  ^  A 
laquelle  on  donnera  pour  premier  terme, la 
différence  911  des  logarithmes  5-6735896 
&  .3 .67 3 48  17  entre  lesquels  lelogariihmc 
donné  eft  immédiatement  intetpofé,  &  qui  fe 
trouvent  dans  la  Table  5  pour  fécond  ternie  y  la 
différence  179  du  même  logarithme  précè- 
dent 3.673  5896  qui  eft  immédiatement  in- 
férieur au  logarithme  donné ,  à  ce  même  loga- 
rithme donner  &  pour,  troifiéme  terme,  la  dif- 
férence I  des  nombres  4714  &  471  5  au(^ 
quels  appartiennent  ces  deux  mêmes  logarith- 
mes 3»6733896  &  3.6734817:  &  la 
ibmme  47 1 4^^  du  quatrième  terme  g  ou  |2 
de  cette  proportion,  &  du  nombre  47 1 4  au- 
quel appartient  ce  logarithme  3^673389^ 
qui  précède  immédiatement  le  logarithme 
donné ,  fera  le  nombre  demandé  t. 
Troipémement. 
9  9.  Si  le  logarithme  donné  ayant  un  nom- 
bre plus  grand  que  3  pour  caradériftiaue,  fes 
autres  chiffres  ne  le  trouvent  point  aans  la 
Table  fous  la  caradériftîque  5  :  on  le  confîdé- 
rera  comme  étant  la  fomme  d'un  logarithme 
qui  aura  ce  nombre  3  pour  caraâériffique 
&  ne  fe  trouvera  point  dans  la  Table,  & 
du  logarithme  d'un  nombre  décimal  dont 
la  caradériilique  fera  Texccs  de  la  caraâérif^ 

.  t  Comme  cette  proportion  aara  toujours  l\inité  pour  troiiîéme 
terme ,  le  quatrième  fera  toujours  une  fraâion  qui  aurm  le  fécond 
cêrme  de  cette  même  proportion  pour  luiméra^etir.»  ft  le  premier 
pouK  dénominateur. 
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fcrac  du  logarithme  donné  fur  cette  caraâtc-» 
liitîque  3 .  Ainiî  le  nombre  demandé  fera  (tij(«)  n.  jj. 
fcproduic  du  nombre  auquel  appartiendra  ce 
%arithnne  qui  aura  le  nombre  3  pour  carac- 
ttnftique  &  ne  fe  trouvera  point  dans  la  Table,' 
multiplié  par  le  nombre  décimai  auquel  cet 
autre  logarithme  appartiendra  ^  &  par  confë- 
QDencilfèra  facile  de  connokre  le  nonibref 
oemandé.  ^ 

Ainfî ,  Il  Pon  veut  connoître  le  nombre  au- 
quel appartient  ce  logarithme ,  par  exemple  ^ 
$475041  1  dont  la  caFââ:ériftique  eft  plus 
grande  que  le  nombre  3  ,  &c  dont  les  autres 
chi&es  ne  /è  trouvent  point  dans  la  Table 
&ms  la  caradériftique  3  :  on  confîdérera  ce 
logarithme  comme  étant  la  fbmme  du  lo^à- 
lidinie  3.4750412  qui  a  le  nombre  3  ^pour 
caradériilique ,  6c  ne  fe  trouve  point  dàn^^ià 
TaUe  ,  &  du  logarithme  1. DO 0000 ô<jûî 
appartient  au  nombre  décimal  100.  Âinfi  lô 
Doaibre  demandé  fera  {b)  le  produit  du  nonl-(^)  n.  jj. 
hrc  298  5^^  auquel  on  trouvera  {c)  que  ce 
logarithme  .3 .47  5  041  2  appartient, multiplié 
pr  ce  nombre  décimal  i  00  5  &  par  confë-W  n.  9<. 
^Dcot  ce  nombre  demandé  fera  2985  &'6f^*-''  • 

100.  Et  il  le  logarithme  donné  ayant  un 
lombre  moins  grand  que  3  pour  Caradérif^ 
lîque,  fes  autres  chiffres  ne  fe  trouvent  point 
èins  la  Table  fous  la  caradériflique  3  :  alors  on 
coniîdcrcra  un  logarithme  qui  aura  ce  non)bre 
3  pour  caradériftique  Se  ne  fe  trouvera  point 
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dans  la  Tabler  comme  étant  la  fbmine  du  loga- 
rithme donnée  &  dulogarichme  d*un  nombrâ 
décimal  donc  la  caràderifltque  fera  l'excès  de 
cette  caraâériftique  3  fur  celle  de  ce  loga- 
ricbnie  donné.  Ainfi^  le  nombre  demandé 
M^^SS*  iera  (a)  le  quotient  du  nombre  auquel  appar-^ 
tiendra  ce  logarithme^  qui  aura  le  nombre  3 
pour  caradériftique  &  ne  fc  trouvera  point 
dans  la  Table ,,  divifé  par  le  nombre  décimai 
auquel  cet  autre  logarithme  appartiendra  i 
&  par  confëquent/il  fera  facile  de  conAoître 
le  nombre  demandée 

Aînfi,  fi  Ton  veut  coniioitre  le  nombre  au- 
quel appartient  ce  logarithme ,  par  exemple  ^ 
1,47  5041  z  dont  la  caraâériftique  eft  moim 
grande  que  le  nombre  5  >  &  dont  les  autres 
chiffres  ne  fè  trouvent  point  dans  la  Tabla 
ibus  la  caraâériftique  3  :  on  confidcrera  ce 
logarithme  3.47  50411  qui  a  le  nombre  5 
pour  caraâér iftiq  ue  &  ne  (e  trouve  point  dans 
la  Table ,  comme  étant  la  fomme  du  loga* 
rithme donné  &du  logarithme  i.oooooooqai 
appartient  au  nombre  décimal  too.  Ainfi^le 
ik)  ».  s$.  nombre  demandé  fera  (^)le  quotient  du  nom- 
(f )  N.  98.  bre  1 9  8  5  ^  auquel  on  trouvera  {c)  que  ce  loga- 
rithme 3.47 5041  z  appartient , divifé  par 
ce  nombre  décimal  1 00  ^  &  par  conféquenc 
ce  nombre  demandé  fera  Z9^ ,  ou  z9i|^,û 
Ton  réduit  la  fraâion  en  fradion  décimale  t- 

t  On  réduit  une  fira^on  en  fraéHon  décimale  «  en  falfanc  une 
ligle  de  frepomon  t  à  laquelle  on  doxuie  pour  premier  terme  te 

Quatrièmement^ 


Quatrièmement. 
loi .  EnBn, il  le  logarithme  donmé  eft  Aé^ 
fcâif«  il  ne  fe  trouvera,  point  dans  la  Tabiei 
pDifoue  'a)  il  appartiendra  alors  à  ODe>fraâion(«)  K;  8«. 
citera  moins  grande  que  runité.Mais  coimno 
Irnum^rateur  d'une  fraâiotijeft  toujours  ^al 
fil  produit  de  cette  même  fraction  nvouif 
ffiëe  par  fon  dénominateur  ^  Je  logarithma 
tianuméracear  d'une  fraâion  ^  eft  aufli  toujours 
k  femme  du  logarithme  de  cette  fraclion  6c 
èi  logarithme  du  dénominateur  de  cette  mê^ 
me  fraâion  (  b).  Âinfi  ^  (î  l'on  ajoute  au  lagav(0  K»  ji* 
ridime  donné  celui  du  nombre  auflfi  donné ,  ou 
qpé  l'on  voudra  donner,  pour  dénominateur  à 
k  fraâion  à  laquelle  ce  premier  logarithme 
appartiendra  ,  &  fi  Ton  cherche  en  fuite  par 
^Iqu'un  des  N<»  précédents  ^  le  nombre  donc 
k  femme  de  ces  deux  logarithmes  fera  le  lo* 

rritbme  ,  ce  nombre  fera  le  numérateur  da 
fraâioû  demandée  -y  &c  par  confisquent  on 
iOQOoîtra  la  valeur  de  cette  fraâion ,  puifque 
bn  dénominateur  qui  eft  donnéyou  que  ion 
aura  pris  â. volonté,  eft  connu» 

Ainfi  ^  n  l'on  veut  conâioître  le  nombre  au« 
quel  appartient  ce  logarithme^  par  exemple^ 
*-^  o.  5  1 1 8  8  3  3  qui  eft  dcfedif^  &  qui  par 
conséquent  ne  peut  convenir  qu'à  une  fraâion 
moins  grande  que.  Tunité  :  on  ajoutera  â  ce  lor 
guîthm'e  donné  celui  du  nombre  que  Ton 

éfaorninaftcat  de  U  ikaâîon  que  l*on  vpu  réduire  ;  pottrlkood 
V  le  Auméraceur  de  la  même  fracUon;  êc  pour  croifiéxut 
,  le  nombre  dAdmal  aue  l'on  veUc* 
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voudra  donner  pour  dënomÎQateur  â  la  frac* 
tioD  deniaodëe  >  par  exemple  ^  le  logarithme 
a.ooooooodu  nombre  décimal  1009  (I  Ton 
▼eue  que  ce  dénominateur  foit  x  oo.  On  cher- 
cheira  enfuite  par. quelqu'un  des  numéros  pré- 
cédents,  le  nombre  auquel  appartient  ce  loga- 
rithme 1.48  8 1 1  67  )  oui  eft  k  fomme  des 
deux  logarithmes  précédents *— 10. 511883 3 
&  1. 00 00000  j  6c  comme  on  trouvera  qu'il 
appanient  à  ce  nombre  30  ,  du  moins  à  peu 
de  chofe  près^on  en  concluera  que  cette  frao 
•  tion  là  ou  ^  fera  le  nombre  demandé* 
S  c  H  o  L  1  £    L 

I  o  !•  Comme  les  logarithmes  différent  ^au^ 
tant  moins  entfeux  qu*ils  appartiennent  à  de 
fhs  grands  nombres^  plus  les  nombres  au/quels 
4sfpartiendront  les  logarithmes  dont  on  Je  fer-- 
vira  pour  connoitre  le  nombre  auquel  appartient 
tin  logarithme  quinefe  trouve  point  dans  la 
Table  ,  feront  grands  j  &  plus  le  nombre 
eme  ton  trouvera  fera  exa6l.  De  manière  que 
j$  pour  connoitre  le  nombre  auquel  ce  loga^ 
ritnme  i  .47  50412  appartient ,  on  fe  fervoit 
des  logarithmes  i  .46 1 3  9  8  o  €^  i  ,477  1 1 1  x 
entre  lefquels  il  eft  immédiatement  interpofe\  on 
trouveroit  ce  nombre  2  9,~  qui  eft  beaucoup  plue 
grand  j  mais  bien  moins  exaSl^  que  cet  autre  ^ 
»9*!in>  V^^  ^0^  ^  trouvé  par  le  N^  99, 

Mais  lorfqu'il  n'eft  point  néceffaire  de  con- 
naître  avec  une  précifion  rigoureufe  le  nombre 
"deiHahdé  y  on  retrancha  du  logarithme  donné  ^  ou 


^hi 
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€g  Otite  ^  le  logarithme  du  nombre  décimal 
ifUlfiMut  en  retrancher  ^au  hi  ajouter  ^pcur  le 
^fka^er  en  un  autre  logarithme  dont  le  nomh^ 
-if^  la  cara^érijiique  (a).  Qn  cherche  e^fuiteM  ^  Wt 
k  mambre  auquel  appartient  le  logarithme  4fi 
la  Table  j  qui  prhede  immédiatement  cet  attire 
hgarithme.  Enfin  ^  fan  ajoute  à  ^e  nombre  aeh 
tan^  de  zéros  ^  ouf  on  en  retranche  autcunt  4^ 
^di^es  y  que  t exige  le  nombre  décimal  auquel 
etppcartiens  le  logarithme  que  to^  a  retranché 
mt  logarithme  donnée  ou  qu'on  lui  a  ajoitté}  & 
Pon  frend  le  Produit  ou  le  quotient  pour  le 
mnmbre  demanaé. 

Ain/i  Von  trouve  par  cette  derrière  manière^ 
jpe  ce  logarithme  5*47  5  041  2  ^ a^artùtjtt  ^m 
nombre  2  9 8  500;  èf^quece^-ci  1.47  5 041  a> 
^partient  au  nmbre  19^* 

Se  HP  LIE  \l.  . 
i05«  U eji fouvent néc^faked^éiomtokre/^ 
valeur  de  Perrc  .auquel  appartient  f  Udogarithfnc 
iunjinus  ou  éPune  tangente  ^  qui^^ -parce  q^ 
cet  arc  comipnt  det  parties  de  minutée  ^  ^  ^ 
trateoe  pomt  dam  ta  Table.  Or^  <^  nf  peut 
trowuer  la  vaiem  d^  cet  arc  par  aucun' dès  c^s 
du  problême  précèdent  jpuifque  cette  valeur  h\^ 
foimt  exprimée  pof^  le  nombre  naturel  auquel  ce 

f  ÏjtB  logarithmes  donc  iJLi'aigît  icun*appsrtiennent^pomi  immé* 
&ienieiu  aoz  arirs  ,  puiiqu^U  ne  font  point  les  logaritKmes  Ms 
«anbces  qui  expriment  ic$  iraleurs  de  ces  arc<.>:   ma^s  i!t.  iéi^  .    ,     . 
^fmttiemntnt  relariTemenc ,  puifqu*ils  fooc  les  logarirhmes  des 
qui  expriment  les  valeurs  desiînus^  aes  ^ngenus^fc 

M  y 
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logarithme  appartient.  Mais  fi  l'orifupùo/e  j'de 
'^mêmè  qu^on  P  a  fait  au  N^  ^x  ^Ù'  par  tes  mêmes 

raisons  ^  qtie  iès  différences  du  logarithme  de 
^  •'  •  '  ^l^Sètble  qui  précède  immédiatement  le  lo^a- 
^htlhne  donné  ^  a  ce  même  logarithme  donné  &  à 
^'âéiài  de  là  Table  qui  lui  ep  immédiatement /h- 
^périeuTy^  font  proportionnelles  à  celles  des  arcs 
'  aufquels  ces  logarithmes  appartiennent ,  on  ré- 
'^foudra  ce  problème  de  la  ^^ême  manière  dora 

m  a  réfoin  celui  dis  même  N^  V^*  • 

Ainfi^fi  Ion  veut  connaître  fore  auquel  ap- 

fàrtient  ce  logarithfnè^par  exemple^ 9 . 6 4<>.  i  5  80 

qui  eji  le  logarithme  d^un  finus  :  on  fera  une 

*  régie  dé  proportion  ^  à  laquelle  on  donnetd^pour 
■fnrèmier  terme ^  la  différence  1559  des  loga- 
rithmes 9.-6459619  Ù^ ^,62^6 11  i^S  entre 
lefquels  le  logarithme  donné  efl^  immédiatement 
interpopy  &  qitffe  trompent  dans  la  Table  ;  pour 

^idhd  ternfe^  la  différence  i  9Ê.  i  au  nwmè  lo- 
'^diritkfne  'précèdent  9*645  ^6  1 9  qui  eJi  immê- 
'^témefit  inférieur  au  logarithme  donnée  4$  ce 
^ir^ême  làgarkhme  donné;  &pôur  troifiéme  termes 

*  6  dt  fécondes.  On  ajoutera  enfkite  h  quatrième 
^  terme  de  cette  proportion^  lequel  efl  j^6  fécondes  ^ 

du  moins  â  peu  de  ckofeprès^  à  la  valeur  1 6  ^* 

I  &«•  de  tare  auquel  appartient  ce  logarithme 

^é6^^^6i^  qui  précède  immédiatement  le  lo- 

.     garithme  donné;  &  lafomme  ilî'*  i  é"*-  4(6/: 

/  Misr  ^  r^<^  (d}  la  valeur  de  tare  demandé^  ou  celle  du 

Jjfpplement  de  cet  ç^rc^ 

On  cherche  de  la  même  manière  Parc  auquel 
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pffmtiem  U  logarithme  d'une,  tangente  qui  ne 
p  trouve  point  dans  la  Table:  excepté  que  fon 
ftfert  des  différences  des  logarithmes  des  tanr 
fasses^  au  lieu  de  fefervir  de  celles  des  logari-* 
^àmes  desjinus. 


CHAPITRE     V. 

Delà  manière  de  fefervir  des  Logarithmes. 

104.  ^  I  au  lieu  de  retrancher  le  logarithme 
^  du  premier  terme  d*une  régie  de 
proportion,  de  la  (bmme  àts  logarithmes  àçs 
termes  moyens  de  cette  même  régie  y  on  'en 
retranche  le  nombre  décimal  qui  efl:  imrnédiar 
teoienc  fupérieur  au  logarithme  de  ce  pre^ 
mier  termes  on  ôter^  de  cette  ibmme  le  Conh 
f liment  t  de  ce  même  dernier  logarithme  ^  de 
plus  Que  ce  .que  Ton  doit  en  ôter  pour  avoir  le 
Icçanthme  du  quatrième  ter.me  de  cette  prçy- 
portion.  Ainfi ,  il  s'en  faudra  de  ce  complément 
qoe  ce  qui  rcftera  de  cette  fbmme  après  e|i 
avoir  ôté  ce  nombre  décimal  ,ne  ibit  égal  au 
iogarichme  de  ce  quatrième  terme  )  &  par 
cooféquent ,  iî  Ton  ajoute  au  refte  ce  même 
complément ,  la  ibmme  fera  le  logarithme  de 
ce  quatrième  terme. 

t  On  appelle  OjMjp/^nifivrd^un  logarithme,  ladiflFSrencedece 
b^chme  au  nomSre  décimal  qui  lui  eft  immédiacemem  fupè- 
Mr.  Maû,  le*  Cêmpiément  de  ce  logarîcKme,  par  exemple'» 
14913^17»  eft  la  différence  8.  jo86j8)  au  nombre  décimal 
iOiOOoooo^4ii»Hiitfii^méiiîa(emen(iupeiieur,>    .  ' 


^4  Traite^  complet 

Par  exemple ,  1.79  5  1 846  eft  la  ibmme 
des  logarithmes' 1.5  9  1064^  &  1.1041  ^^o 
des  termes  moyens  j  9  &  i  6  de  cette  propor- 
-tion  14  :  39  ::  i  6  tan.Or^fiaulieuderetran- 
cherdecettefommelelogarîthme  1.3  Soi II z 
du  premier  terme  14  ^  on  en  retranche  ce 
nombre  1 00000000  qui  eft  le  nombre  déci- 
mal immédiatement  fupérîear'  d  ce  dernier 
logarithme;  on  ôcera  dexet|:e  fomme  le  com- 
plément 8.6197888  de  ce  même  dernier  lo- 
garithme, de  plus  due  ce  oue  Ton  doit  en  ôtcr 
pour  avoir  le  logarithme  du  quatrième  terme 
de  cette  proportion*  Ainfi,  il  s'eni^dra  de  ce 
'complément  que  ladiflFérenoe — 7.1048  r  J4 
de  ce  nombre  décimal  à  cette  (àmme ,  ne  foie 
-égzle  au  logarithme  de  ce  quatrième  rter-- 
-me  ;  &  par  conféquent ,  (1  à  cette  différence 
' —  7.1048 154,  on  ajoute  ce  même  com- 
plément 8.6 1 97  8  8  S  ,1a  ibmme  1*41497  3  4 
fera  le  logarithme  de  ce  quatrième  xermc. 

On  peut  donc  également  a^oir  le  loga- 
rithme du  quatrième  termie  d'nne  régie  de 
proportîon,en  retranchant  le  logtritlime  dé  ion 
premier  t^rme^de  la  ibmme  dei  logar.  de  fcs 
termes  moyens  :  ou  eni^etrancliftnt  de  la  fbmme 
du  complément  du  lôgar.  de  ce  «premier  terme 
&  des  logarithmes  de  oes  ter tiies^  moyens,  le 
nombre  décimal  oui  eft  immédiatement  fu- 
{>érieur  au  logaritxime.de  ce  même  preniîer 
terme:  Aînfîl'on  peut  également  réfoudre  par 
ces  deux  manières  tous  les  problèmes  qui  44- 


r 
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indent  des  proportions  >  mais  on  doit  pré-* 
per  la  dernière  t  parce  qu'elle  fera  la  plus 
jMNirce  Se  la  plus  facile,  lor/que  l'on  s'en  fera 
ITDdu  la  pratique  faniiliére.  Or  pour  cet  eâec  » 

ifauc  remarquer: 

105 .  Premièrement,  que  û  le  iînus  total 
le  trouve  au  premier  terme  d'une  régie  de 
froportion,  on  ne  doit  point  fè  (èrvir  de  la  régie 
èi  complément  Logarithmétique  ;  parce  que 
k  logarichme  du  anus  total  eft  un  nombre 
^mal ,  fie  qu  il  n'y  a  rien  de  plus  facile  que 
de  retrancher  d'un  nombre  quelconque,  un 
nombre  décimal. 

Aînfî ,  pour  avoir  le  logaritlune  du  quatriè- 
me terme  de  cette  proportion,  par  exeninle, 
^total\:\faf^.de  5  }  ^•40»».  :  :  6  3  7.3;  toi/l  :  • 
il  faut  ajouter  le  logarichme  i  o.  1  3  3  43  5  é 
de  la  tangente  de  5  3  deg.  40  win.  au  k>gar. 
2.Î045  ^  *  3  du  nombre  naturel  6  3  7s  (^)  >  re-l*)  n.  Ss« 
trancher  enfuite  de  leur  fomme  11.93  801  ^^ 
le  logarithme  lo.ooooooo  du  finus  total  3  fie 
fc  rcfte  i-9  3  8 o  i  7 9  fera  le  logarithme  de- 
mandé. 

IcgMntkmt  de  U  Tangente  de  f)  d,  40  m«     io.i))4)f^ 
lêgarithnâ  du  namkre  naturel  6^7%    •    •     -     2.804; Ri ^^ 


Logarithme  du  finus  total    ----.-.      lo.ooooooo. 

UgarliAme  demandé  -    -     ------      1.9380179, 

|Bi(iJ  donne  le  nombre  8<^Jf,  ou  8^7  />.  «.  pour  le  qo*-jj.  jj     ^ 
liine  cerme  de  la  proponion  dont  il  s*agic«  ^i     *  99^ 

1  o  é^  S£COiiD£M£Nt  ^  que  puîfqu'un  Jbga^ 


richme  quelconque  &  fon  complément  étant 
joincs  en/emble ,  forment  toujours  un  nombre 
j^%j^^jç.  décimal  (^)  ^  chaque  chîfFre  du  complémenc 
d*un  logarithme  quelconque,  doit  toujours  ex- 
primer ce  qui  manque  pour  valoir  9  à  celui  des 
chiffres  de  ce  même  logarithme  qui  lui  répond^ 
excepté  le  dertiier  â  main  droite,  qui  étant  joinc 
à  fon  correspondant  doit  faire  i  o»  . 

Ainfî,  Ton  aura  le  complément  de  ce  loga- 
rithme, par  exemple,  1.8045  976,  en  pofant 
un  7  au  lieu  du  z  qui  eft  (on  premier  chiffre 
i,  main  gauche  j  un  i  au  lieu  du  8  ,  un  9  au 
lieu  du  0,  un  5  au  lieu  du  4,  un  4  au  lieu  du 
5  9  un  o  au  lieu  du  9  ,  un  z  au  lieu  du  7  ,  &; 
enfin  un  4  au  lieu  du  6  qui  eft  (on  dernier  cMt^ 
fre  â  main  droite }  &  par  confëquemt  ce  nombre 
7.1 9 54014  fera  le  complément  du  logari- 
thme propofé. 

Logarithme    -----•--*-       1.8045-97^. 
CompUnuni    ---•-...•-    7*i$$^oz^ 

1 07.  TROisiE*MEMENT,qu'aucu_n  des  nom- 
bres naturels  inférieurs  à  i  o.ooo  oooo,n'a  pour 
sombre  décimal  immédiatement  fupérieur  a 
£>nlog.que  ce  même  nombre  loooooooo  f 
qui  eft  le  logarithme  du  finus  total.  Par  confe- 
quent,  lorfque  le  logarithme  du  premier  terme 

t  L^  neuf  {)reiDî<rs  nombres  1,1,  )»4,  ;,  tf ,  7,  i9c^ 
font  auUÎ>conipris  dans  cène  propoiicion  :  parce  que  l*on  confidere 
la  caraâérifts^ue  o  de  leurs  logarithmes  ,  comme  faifanc  parrie  dé 
ces  logarithmes;  ft  que  par  cette  ratfon  «  l'on  pofe  un  ^  au  lieu  de 

f «)  NêXtfft  ^^  ^  *^  ^orfque  l'on  prend  U)  les  complèœens  de  ces  mêmes  loga  • 

^  ^  kubmeii* 

d'une 
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fane  rcgie  de  proportion  quelconque ,  fie  (ut- 
flc  point  ce  nombre  i  ooqooooo  ,  le  Idga-* 
"  me  du  quatrième  terme  de  cette  régie ,  eft 
jours  la  différence  du  logarithme  du  finûi 
Itotâl  à  la  femme  du  complément  du  loga* 
^me  du  premier  terme  de  cette  mêmeréglô 
le  des  logarithmes  de  fes  termes  moyens» 

Ainfî ,  ron  aura  le  logarithme  3,163803* 
du  quatrième  terme  de  cette  proportion ,  païf 
aomplc^Jinus  de  35*^*  lo*"*  i  ^nus  de  76^* 
2  j  **  :  :  S  64  toifes  :  ^ ,  en  ajoutant  enfembld 
k  complément  o.  1 3  9  6  1  o  i  du  logarithme  du 
premier  terme  de  cette  même  proportion ,  &  les 
logarithmes  9.9876794  &  2.936  j  i  37  dô 
fc  termes  moyens-,  &  en  retranchant  enfiiîte 
de  leur  fbmme  13.1638032,  le  logarithme 
do  finus  total,  c*eft-à-dîre>  lo.oooooooé  • 

CompLdu log.  ^,760^%^$ du  finus d€  }i  d.  iom.o.i^^6iôté 
Lo^dnthme  dujinus  de  y 6  deg.  ly  min.  ^  -  9-987^794* 
LosarixAme  du  namifre  naturel  ^é^'      -       -        i.9î^fiî7« 

t.rii  ■    ..1  II    ■■      fc 

Somme      -  ^  .         *  *  -  t}.ï6^^o^n 

Logarîikme  du  fiàUs  total        -         -        -         lo.ooooooo, 

logarithme  demandé     -         -  -  -  j.i^jSo^z* 

fii(j)  donne  ce  nombre  i^i^^  od  i^iHp^p.  poar  le  quacrié-  j^j  jj^  ^|^ 
ftie  tenne  de  la  proportion  donc  il  s  agir. 

ig8*  QyATRiE*MEM£NT  ,  quc  lorfquc  le 
logarithme  du  premier  terme  aune  régie  de 
proportion  futpaflè  ce  nombre  looooooooj 
{ce  qui  n'arrive  dans  la  pratique  de  la  Trîgo-» 
lométrie  qui  fait  ici  notre  principal  objet, 

Ï«  lorfque  ce  premier  terme  cft  une  tangents 
un  arc  de  plus  de  45  degrés ,  )  il  cft  plus  coure 

N 


5^8  Traite'    complet 

de  prendre  pour  le  complément  du  logarithme 
de  ce  premier  terme ,  la  différence  de  ce  loga- 
rithme au  double  du  logarithme  du  fînus  totale 
oue  celle  de  ce  même  logarithme  au  nombre 
ûécîmal-  qui  lui  eft  immédiatement  fupcrieur. 
Parce  que  cette  première  différence  étant  tou- 
(#)  N.  01.  i^"^^  (*^)  ^^  logarithme  de  la  tangente  du  com- 
plément de  Tare  dont  il  s  agît ,  elle  fe  trouve 
route  calculée  dans  les  colomnes  des  loga- 
rithmes des  tangentes  5  &  qu^il  n'eft  pas  plus 
difficile  de  retrancher  200000000  de  la 
fbmme  du  complément  du  logarithme  du  pre- 
mier terme  d^une  régie  de  proportion  &  des 
logarithmes  de  (es  termes  moyens  ,  que  d'en 
retrancher  100000000» 

AinfijTon  aura  le  logarithme  1.804583J 
du  quatrième  terme  de  cette  proportion,  par 
exemple ,  tang^  de  53^*  40*"*  :Jfnus  total  :  : 
867  toi/es  :  *  ,  en  ajoutant  enfemble  le  loga- 
rithme 9.8  6  6  5  644  de  la  tangente  du  com- 
plén^ent  du  premier  terme  de  cette  même 
proportion  ,&  les  logarithmes  lo.oaooooo 
&c  2.9  3  801  9  I  de  {qs  termes  moyens  5  &  en 
retranchant  de  leur  fbmme  2  2.804^  8  3  ^  ,  le 
double  20.0000000  du  logar.du  fînus  toraL 

Logar.de  la  Tang,  du  CompLae  j^d,  J^om.  -  ^.^66^64^. 
Logarithme  du  finus  total  -  -  .  x 0.0000000. 
Logar.  du  nombre  naturel  %6j      -        -       -      1,9580191. 

Somme  "       .  "        "         "         "        "       ii.8o4f85f. 

Double  du  logarithme  du  finus  total  -    -    -  lo.ooooooo. 

Logarithme  demandé        -  -  -         -      i.8o4j'85f, 

(l)N.  100, qui  (a)  donne  ce  nombrs-^^T  l?!?®"  *»î755  /'•/'•pour  le  qua- 
trième terme  de  la  proportion  dont  il  s  ?glc. 
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ï  09 .     ClNQU IE*MEMENT  ,  quC  tOUtCS  ICS  Ca- 

lâériftîques  des  logarithmes  font  des  nom- 
rcs  homologues  t.  Ain{i^puî(quele  logarithme 
É  finus  total  eft  un  nombre  décimal  ,  on  le 
pranchera  de  la  fomme  du  complément  du 
bgarichme  du  premier  terme  d*une  régie  de 
fn>portk>n  &  des  logarithmes  de  ks  termes 
iH>yens  (lorfqu'ilfera  poflîblede  le  faire  )  ea 
kant  fz  caraâériftique  (  laquelle  eft  i  o ,  )  de  la 
aradériftique  de  cette  fbmme.  Et  Ton  retran- 
chera fon  double ,  de  la  même  fomme ,  en  ôtant 
k  caraâëriftiquc  de  ce  double  (  laquelle  eft  i  o  J 
delà  caraâériftîque  de  cette  même  fomme.  , 
Ainfi^pour  retrancher  le  logarithme  du  finus 
total,  par  exemple  ,  de  la  fomwe  précédente 
13.1638031  (e?),  îln'ya  qua  fupprimerle  I  (^1n.  107. 
qui  eft  le  premier  chiffre  à  main  gauche  de 
ncaraâcriftîqac  i  3  dç  cette  fomme.  Et  pour 
retrancher  le  double  du  logarithme  du  Gnui 
total,  par  exemple  ,  de  l'autre  fomme  précc- 
<iaitc  2Z.8045835  (fe),  il  fuffit  de  luppri-(*>N. lefc 
mer  le  2  qui  eft  le  premier  chiffre  i  main 
fauche  de  la  caraâériftique  z  2  de  cette  autre 

1 1  G.  SixiE*MEMENT ,  quc  pour  retranche» 
'tt  nombre^ de  la  fomme  qu'il  formeroît  avec 
fautres  nombres ,  il  fuffit  de  ne  le  point  com- 
IRodre  dans  cette  fomme.  Et  par  conléquent  y 

A  rappelle  nombres*  "Romêloguet ,  c'eft-à-dire  »  de  même  nem  », 
boDÙès  de  les  unîtes  ^  les  (Uxaines  de  les  dizaines  »  les  centaines 
tJQceatûaes,  du. 

Nii 
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{)our  retrancher  le  logarithme  du  finus  wtal,  de 
a  fbmme  du  complément  du  logarithme  du 
premier  terme  Se  des  logarithmes  des  termes 
moyens  d'une  régie  de  proportion  ,  dont  le 
jfînus  total  eft  Tun  de  cçs  termes  moyens  ^  il 
fttffit  de  le  fupprîmen 

Ainfi  Ton  aura,par  exemple  Je  logarithme 
lo.i  3  343  5  6  du  quatrième  terme  de  cette 
(#}  N.  10?.  proportion,  637^  toifesp^p-  (  a  )  :  8  6  7  toifes  : î 
Jinus  total  :  tangente  de  if:  ^  en  ajoutant  le 
complément  71954165  du  logarithme  de 
ion  premier  terme^au  logarithme  x  .9  3  8  1 09  ï 
de  ton  fécond  terme. 

CoH^Ldubg.  i.to4j%^f  du nomk.  nat.  ^}7^p»p.  7*i9f4'^^f^ 
Logarithme  du  nombre  naturel  Z6j  •  -  -  x.^fSoi^i, 
logarithme  dufinu4  total         <*         « 

Somme         -  -  •         -  ,  -     lo«i3  545f<« 

^ui  eft  le  logarithme  de  la  tangente  de  f  ^  deg.  40  m.  &  donne 
par  cpnféquent  cette  tangente  ^  pour  le  qoatri^me  terme  de  la 
fX9ffçt%ioTk  dont  il  s'agir. 

ï  1 1.  SEPTiE*MEMENT«ifin^  quc  lorfqu'on 
(WN,  110,  aura  Supprimé  (b)  le  logarithme  du  finus  cotai 
qui  fe  fera  trouvé  au  ^cond  ou  au  troifiémtf 
terme  d*une  régie  de  propoi-tion  ,dont  k  loga-* 
rithme  du  premier  terme  fera  plus  grand  que 
celui  de  ce  même  finus  cocal }  il  faudra  pour 
avoir  le  logarithme  du  quatrième  terme  de 
cette  régie,  retrancher  encore  10  de  la  caradé* 
riftîque  de  la  fomme  du  complément  du  loga- 
rithme du  premier  terme  de  cette  même  ré^, 
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}  &  du  logarithme  de  ceki  de  ks  termes  moyeo« 
qui  ne  lera  point  le  fînus  total.  Car,  lorique  le 
logarithme  du  premier  terme  d'une  régie  d^ 
proportion ,  eft  plus  grand  que  celui  du  fînui 
toul,  il  faut  pour  avoir  le  logarithme  du  qua- 
trième terme  d  e  cette  régie ,  retrancher  le  dou- 
ble du  logarithme  du  anus  total  (  ou  ce  qui 
revient  au  même, deux  fois  le  logar.  du  finus 
total,)  de  la  fomme  du  complément  du  logar. 
du  premier  terme  de  cette  même  règle  6c  deç 
logarithmes  de  fcs  termes  moyens  (a).  Or,  en  lajN.ioJ* 
iupprimant  le  logarithme  du  Hnus  total ,  on 
ne  l'aura  retranché  qu'une  fois  de  cette  fomme. 
II  faudra  doûcTen  relraijchér  eôcore  une  fois. 
Et  parconfëquent,  il  faudra  {b}  retrancher  lo  (h)  s.  roj* 
de  la  fbmme  du  complément  du  logarithme 
du  premier  terme  de  la  proportion. dont  il 
s'agira ,  &  du  logarithme  de  celui  de  fes  termes 
moyens  qui  iseftr^  point 4e  ^£nus  total  ^  puis- 
que cette  diçniiére  iommc  fera  (c)  ce  qui  ref^  (c)n.  iio# 
tera  de  la  première,  après  en  avoir  ôté  le  loga- 
rithme du  Hnuc  total. 

Aînfi  ,  pour  avoir  le  logarithme  du  qua- 
trième terme  de  cette  proportion ,  par  exem- 
ple y  tangente  de  55^*  40*"-  •.  ftnus  total  :  : 
867  toi/es  :  s» ,  on  ajoutera  le  complément  du 
logarithme  de  fon  premier  terme ,  c'eft-à-dire ,         • 


»9350i9] 
fopprimera  enfuite  {d)  le  i  qui  eft  le  premier  WN.ioji 
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chiffre  à  main  gauche  de  la  caraclérîflîquc 

12  de  la  fomme  12.8045835  de  ces  deux 

logarithmes. 

Logar.  de  la  tane.  du  eompL  de  y  3  d,  40  m»        9.8 ^^f  ^44. 
Logarithme  du  /mus  total.     -      -       -      -      *       -        _ 
Logarithme  du  nombre  naturel  Z 6 j  -    -    -    -    i.938oi9i« 

Somme       -••---«--     ^^-8045  8  35-. 
(4)N.I00. qui  donne  ce  logarithme  1.804^83 y,  &  par  conféquent  (</)  cç 
nombre  ^37^f./>.  pour  le  quatrième  terme  delà  proportion 
dont  il  s*agit. 


Fin  du  premier  Livre. 
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^  LIVRE     SECOND. 

De   la  Trigonométrie  -  reSii/igne, 
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CHAPITRE     PREMIER. 
Des  Principes  de  la  Trigonométrie-reâlilignem 

Proposition  L   Théorème. 

1 1 2 .  I  A/^N5  un  triangle-reEliligne  quelcon- 
M  y  quelles  cotés  J  ont  proportionnels  aux 
fims  des  angles  qui  leur  font  oppcfés  f. 

Dans  le  criangfe  ABC  %Ie  côcc  ABeft  au  côté  *  Fîg.  16. 
AC,coinmeleunus  de  l'angle  C  eftaufinusde 
Tangle  B  :  le  côté  AB  eft  au  côte  BC ,  comme 
le  (îous  de  l'angle  C  eft  au  fînus  de  l'angle  A  : 
enfin,  le  côté  AC  eft  au  côté  BC,  comme  le 
lînus  de  Tangle  B  eft  au  fînus  de  l'angle  A» 

Conflr.  Inicri  vez dans  un  cercle  quelconque  Z , 
untriangle  DEF  équîangle  au  triangle  ABC  (^)  5  (^)  E.1.4. 
&  divîfez  en  deux  parties  égales ,  aux  points  P-  *• 
G,  H  Se  I  (è)  ,  chaque  côté  de  ce  triangle  w  e.i.  i. 
înfcric.  P-  ^^' 

Démonp.  Les  triangles  ABC  &  DEF  font 

équîangles[c]. Aînfi,(tjles  côtés AB,AC&BC  (c)E.i.tf. 

p.  4. 

f  Ce  Théorème  efl  ruffifammenc  démontré  par  ce  qui  a  été 
ik  au  premier  chapitre  de  la  première  fedlon  du  Livre  pré* 
cédear.  Ainli  ,  iî  on  ie  démontre  ici  immédiatement  >  ce  n'efl 
au'afia  de  préfemer  de  fuite  au  Le£beur  »  coûtes  les  Proponûons 
iàï  IcT^ucUcs  la  pratique  de  la  Trigonomécrie-re^igoe  eft  fondée. 


io4  Traite'  complet 

du  premier ,  ont  entr*cux  les  mêmes  rapports 

que  les  côtes  DE,  DF  &  EF  du  fécond*  Or, 

ces  côtés  DE ,  DF  &  EF  ontauffietitr^eux  les 

mêmes  rapports  que  leurs  moîtîcs  DG,  DH  SC 

M  E.  1.  s.  FI  {a)]  &  ces  moitiés  DG ,  DH  &  FI  font  (b) 

f/j^N*4,  '^^  fi""s  des  angles  F,  E  &  D  qui  leur  font 

oppofés.  Donc  les  côtés  AB  y  AC  &BC  ont 

entr'eux  les  mêmes  rapports  que  les  fînus  des 

(0  E.  i.  5 .  atngles  F ,  E  &  D  (r).  Mais  ces  angles  F ,  E  &  D 

****'*       font  égaux  aux  angles  C  ,  B  &  A,  chacun  â 

chacun  [c].  Donc  les  finus  des  angles  F ,  E  Ôc  D 

font  auffi ceux  des  angles  C ,  B  &  A,  chacun 

de  chacun.  Et  par  conléquent  les  côtés  AB  ^  AC 

&  BC  ont  entr*eux  les  mêmes  rapports  que  les 

fînus  des  angles  C ,  B  &  A.  Donc  C.  Q.  F.  D« 

S  c  H  o  L  I  E. 

-  ♦  Fîg. i6.      1 1 3 •  5/  tonfuppofe que  k  cercle  Z,*eji  celui 

dont  on  s^ejifervi  pour  calculer  la  Table  des 

Jinus ,  c^eft'à-dire  ,  que  le  rayon  du  cercle  Z 

ejl  divtféen  autant  départies  égales  que  le  Jinus 

total  de  cette  Table  en  exprime;  les  nombres  qui 

expriment  dans  cette  même  Table  les  valeurs  des 

fmus  des  arcs  qui  font  les  mefures  des  angles  A  ^ 

B  &C  du  triangle  ABC  ,  exprimeront  celles 

des  demi-côtés  FI ,  DH  &  DG  du  triangle  DEF 

équiangle  à  ce  triangle  ABC.  Ainfi  voyez  les 

Proposition  IL   Théorème. 
114.  Dans  un  triangle  reSliligne  quelconque^ 
ifofcele  ou  fcalêne  ,  lafomme  des  deux  côtés  iné- 
gaux efi  à  la  différence  de  ces  deux  mêmes  côtés  f 

comme 


Be  fRiGÔnduÈfàiÈ.      ibf 
ia  tangente  de  la  moitié  de  lafotHtHe  dti 
ks  qui  font  ùùpofés  â/es  cinés  yijiâla  tam* 
te  dû  la  moitié  de  la  dt^ence  de  tes  mSmei  ^ 

bans  le  triangle  ABC  ^  lâïbttimé  d«8  côtés  ^  4^|.  ^a^ 

r  exemple,  BC&  BA ,  eft  à  là  diffcréncc  de 
mêmes  côtés  ,  comme  la  tangenié  de  là 

itîé  de  la  fommedes  angles  BAG  &  âCA 

à  la  cangence  de  la  moitié  de  la  différence 

ces  mêmes  angles. 

Confit.   Dii  point  S  pris  p6\M  '  centre  ^  U 
avec  le  plas  petit  hC  des  deux  c^és  propofés 
pns  pour  rayon,  décrî  vet  uti  cercle  DCE.Tîre* 
du  point  D  au  point  C^  une  ligne  droite  DO. 
Tirezaùfli  du  point  A,une  parallèle indéfiinieAI^ 
à  cette  ligne  DC  (a)é  Prolongea  lec^té  BA  (é^)  &liti 
*crs  È  Jufqu'i  ce  qu'il  redcontre  eu  utt  point  B  ^*  *'* 
kcerçle  DCE.  Tiret  dû  point  Epaf  le  poiritC, 
Une  lîgtje  droite  ECF  qui  renccw^trc  en  uti 
poiût  F  la  parallèle  AF^  Enfin  décrivet  uti 
qaart  dô  cercle  quelconque  GHL  Del'extrè^ 
toitc  I  du  rayon  GI ,  élevct  à  ce  même  rayon 
une  perpendiculaire  indéfinielL  (è)  j  &  faites  (^j  ^,i  j; 
b  angles  LGI  &  KGl  égaux  aux  angles  EAF  p*  it 
k  CAF  ,  chacun  à  chacun  {c).  (0.  fi.  i^  ** 

Déntonp.  PrenAérèment  ^  la  ligne  EA  eft  k  ^'  *** 
ibmmedes  côtés  BC  6c  BA  du  triangle  ABC) 
puîique  les  lignes  B  É  &  BC  qui  ibnt  des  ravons   ' 
dun^ême  cercle  t)ÇE  (f]  i iotit  égales.  Et  là 
imc  D  A  eft  là  <lk£érence  des  deux  mêmèjt 
cSccs  BC  U  B A3.pui^u«  les  lignes  ^ÊD^liC 

O 


* 
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qui   font  auiîî  des  rayons  d'un  même  cer» 

cle  DCE  [c],fonc  auflî  égales. 

Secondement  ,  TangleBDC  eft  égal  à  l'an- 

(a)  B.  1.1. de  BCD  Ça)',  puifque  [d]  les  côtés  BC  &  BD 

^ ^\        du  triangle  PBC  font  égaux.  Or,  la  (bmir.e 

de  ces    deux  angles  efl   égale  à  celle   des 

(*)E.  1. 4.angles  BAC  &  BCA  {bh  puilque  l'angle  B  eft 

^'  ^*'       commun  aux  trîaneles  DBC  &  ABC.  Donc 

l'angle  BDC  eft  égal  à  la  moitié  de  la  fbmme 

des  angles  BAC  &  BCA.  Maïs  ce  même  an- 

(0  E,i.  i.gle  BDC  eft  aufli  égal  àlangle  EAF  (^)i  puif- 

?•*?•       que  les  lignes  DC  &  AF  font  parallèles  [c]  : 

&  Tangle  EAF  eft  égal  à  Tangle  LGI  [c]. 

Donc  Tarigle  LGI  eft  aufTi  égal  à  la  moitié  de 

la  fomme  des  angles  BAC  &  BCA  5  &  par 

conféquent,  puifque  la  ligne  LI  eft  la  tangente 

xi)N.  j8.  de  cet  angle  LGI  (^),elle  eft  celle  de  la  moitié 

de  la  fomme  de  ces  angles  BAC  &  BCA. 

Troifiémement , langle  BCD  eft  égal  à  l'an- 
gle BDC  [dI  Or  langle  BDC  qui  eft  extérieur 
co  E.  1.  i.au  triangle  ADC,  eft  égal  (e)  à  la  fomme  des 
^'  ^**  angles  intérieurs  DAC  &  DCA  qui  lui  font 
oppofes.  Donc  Tangle  BCD  eft  égal  à  la 
fomme  des  angles  DAC  &  DCA  j  Se  par  con- 
féquent, fî  à  ce  premier  angle  &c  à  la  fomme 
de  ces  deux  derniers, on  ajoute  le  même  an- 
gle DCA,  la  fomme.des  angles  BCD  &  DCA, 
c*eft-à-dîre  ,  l'angle  BCA  ,  fora  égale  à  celle 
des  angles  DAC,  DCA  &  DCA.  Ainfi  l'an- 
gle BCA  forpafle  Tangle  DAC  ou  BAC  de 
deux  fois  Tangle  DCA}  &  par  conféquent  cec 
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^e  DCA  eftia  moicië  de  la  différence  des 
kngles  B  AC  &  BC  A.Maîs  cemêmeangle  DCA 
Régala  Tangle  CAF  (a)  y  puifque  les  li-(^)E.i.i. 
bes  DC  &  AF  font  parallèles  [c]  :&  ranglcp-»9« 
CAF  eft  égal  à  l'angle KGI  [c].  Donc  l'angle 
IGI  eft  égal  à  la  moitié  de  la  difierence  des 
«çles  BAC  &  BCA}  &  par  conféquent,  puiC- 
ifte  la  ligne  Kl  efl;  la  tangente  de  cet  angle       ' 
ÎGÎ  [b) ,  elle  eft  celle  de  la  moitié  de  la  diffé^  (*;  n.  j». 
rence  de  ces  mêmes  angles  BAC  &  BCA. 

Quatrièmement  enfin  ,'la  ligne  AF  eft  paTal- 
Ide  à  la  ligne  DC  [c]  -,  &  l'angle  DCE  eft 
droit  {c),  paifquil  eft  infcrît  dans  un  demi-  ^^}^^  ''  '• 
cercle.  Donc  l'angle  AFE  eft  droit  auffi  (i),  ( J)  e.  1. 1. 
Aiofi,pui(que  la  ligne  IL  eft  perpendiculaire p*  *^* 
9B  layon  GI  [c]  ,les  triangles  AEF  &  GLI  qui 
ont  l'angle   EAFcgal  à  l'angle  LGI  [cj, 
ont  aufli  l'angle  AFE  égal  à  l'angle  GIL  :  les 
triangles  ACF  &GKI  qui  ontl'angle  CAF  égal 
à  i'angle  KGI  t^3  ,  ont  pareillemenc  Vangle 
Af  C  égal  à  l'anglefilK  j  &  par  conféquent  ces 
deux  premiers  triangles  font  équiangies ,  $( 
ces  deux  derniers; le  font  auflî  (^)-  Or,;pui/^f,)  ri.  j, 
(pe  les  triangles  ^EF  &  GLI  font  équian-  p-  î». 
gles,  AF  :  Gl  ;  :  EF  :  LI  (/),  Et.  puifque  les  (/)e.  i.tf, 
triangles  ACF  &  GKI  le  font  auffi ,  AF  :  GI  :  ;  ?•  ♦• 
CF  :KI  (g).  Donc  EF  ;  H  •  j  CF  :  Kl  (A);  &,(«>  E.i.tf, 
vu  con/equeot  en  échangeant  (  »  i,  EF  ;  ÇF  :  ;  |jj  j  j 
II:  KL  Mais  pqifquç  la  ligne  DC  èft  paraUelcip,  i  ù  ' 
lc]âu  côté  AF  du  triangle  AEF,  ED  ;  DA  "j;\«/'  *^ 
IC;CF  (k)^  Donc  ca.çom.pQfanc^  EA  ;  D4l  '•  (*)£•' i,  «^ 


jt  Hî  Qr,  EA  eft  la  fomme  des  côtés  PC,  &  BA 

dii  triangle  ABC  [o.  i .]:  DA  éft  |a  différence 
dç  cçs  mçmes  côtés  [o.  i .]  :  l.{  e(i  it  tangente 
de  ]a  moitié  de  la  iomme  des  angles  BAC  £c 
^CA  [j).  1 .]  :  ^  Kl  çft  la  tangente  de  la  moitié 
de  la  di£fôrence  dç  ççs  ip^ilnçs  angles  [0.3*]. 

S  Ç    H   O  l.  I  E. 

115.  Si  fonjuppofe  que  le  rayon  Glefi  «thi 
i^ff  çffçU  dont  P«  f 'f/?  jervi  four  calculer  la 
%0f>h  di^sfinuSy  les  nonfbfef  acfi  e^cpriment  dansi 
^  T<iklf  des  tangente^  le4  valeurs  dçs  tangentes 
4(^  arc^  quifùttf  les  tne/kres  d^  angles  EAF 
«^  e^F  des  triartglesre&angle$  AEF  &  ACF, 
(((frimefom  celles  descétis  Ll  &  Kl  des  tr'mn- 

fies  fe^anglesGLl  &  GKly(imfom  éqma»gles^ 
^n  ap  ^ia^lç  AFF ,  ^  f autre  au  triangh 
^ÇE^0'  décrits  chacun  fi»  té  raym  du  ceTch 
fUf  fon  a  fris  fotttr  confirtitire  h  Tablf  desj^^s^ 
:(iinfiv()ye%  lef  iV»-*  55  ér  J4, 

PlioposiTioN  lïl.  11ïéôr^«v 
1 1  6^  Dani  un  triangk  reffU^w ,  le  rèctaii* 
gif  frit  è^  d0fM  cotés  quelconques ,  éft  au  fe^n^ 
g^ftdt  dfjt  d^^^nnces  de  ces  dçu^  htêmes  côtés 
' ,  ^la  mMfié  d^lafdmme  des  trois  cétés^  comme 
1»  quatre  dM  ptus  total  «/l  à  çtkti  du  jmtt 
4f^  la  moitié  d^  Panglc  comris  wr  çei  4^M* 
ttçermeK^  c^f-i 


is ,  par  exemple  AB  &  AC ,  eft  aa  réâaa- 
f  tie  faic  de  la  difi9rençe  du  côté  AB  à  la  moitié 
le  la  iômme  des  crois  côtés  AB ,  AC  <c  BC,  8c 
'êe  la  difFérence  da  côté  AC  à  cette  même 
ipoitié,  comme  le  quarré  du  fious  total  eft  à 
«lui  du  Cmus  de  la  moitié  de  l'angle  BAC 

CVff/ir,  Divifez  [a)  le»  angles  BAC  &  BCA  J*^  "•'•  '• 
diacun  en  deux  parties  égales  ,  par  des  li- 

res  AN  &  CN«  Du  point  N  auquel  ces  lignes 
reocontret}C,abbaifIèz  aux  côtés  AB,  AC  & 
BC,  les  perpendiculaires  ND ,  NE  &  NF  (e').WE.i.  u 
Pn  mêmepoioeN  pris  pour,  centre  »  &  avec^'"* 
tune  dé  ces  perpendiculaires  prifê  pour  rayon , 
décrivez  un  cercle  D£F.  )Du  point  B ,  abbaidéz 
me  perpendiculaire  BI  {cl  i  la  ligne  AN(Oe.i.  i, 
woloi^ée  vers  G  autant  qw'il  fera  neceiTairB.^'  "' 
Prolongez  cette  perpendiculaire  vers  HJu^qu'à 
ce  qu'eue  f«ik:otitrè  en  un  ^nt  H  le  côté  AC^ 
Btt  poîiic  G  ,abbAii2^  uce  perpentficulaireCG 
i  la  même  Ikn^  ANG  (4).  Du  point  I  auquel  (i}E.  1. 1. 
k  perpeDdiautti;e  Bl  roicontre  U  Ugne  AHG^  p*  '** 
tirez  au  côté  AC  (e)  une  pareil^  IK  -,  qui  rtàa*  (,)  b.  i.  u 
cùûtit  en  bû  pmnc  K  la  peraiepdicttlaîre^IG.P-  }'• 
pli  point  L  attquel  là  paftUele  ËK  f encontre 
le  oècé  BC,  prfepùur  cetitre  ,  Ac  avec  la'liir 
ne  LI  prilè  pont  myon  ..déciltcz  un  oerde 
IpGKP.  EofindnpoiotG,  tkes  aaéeiktfeL 
flç  oe.cerde,  fi(«u  point  F  àti()Ml  la  pet'pëndi-» 
cdaire  NF  jreocoittre  1^  oôcé  BiQ,  les  llgnef 

.  Dà$K»^  U»fiigng^es AIB^: A£N  UhOQ 


lîO  '  TrAï'TÈ*    COMI^LEt 

(à)K  1. 1. font  ëôuîangles  {a)  y  puisqu'ils  ont  chacun  un 
P*  3»-      angle  droit  [c] ,  que  rangle  BAI  du  premier 
éft  égal  à  Tangle  EAN  du  fécond  [g]  ,&  que  ce 
ftiêmeangle  EAN  cft  commun  au  fecond  &*au 
troifiéme.   Donc  AB  :  BI  :  :  AN  :  NE,    AC  : 
(*)  E.  I.  ^XG  ;  :  AN  :  NE  (A)5&  par  conféquent,  fi  Ton 
^'  ^'       multiplie  chaque  terme  de  la  première  de  ces 
deux  proportions,  par  chaque  terme  corref- 
pondant  de  la  féconde,  on  aura  cette  nouvelle 
proportion  :  le  rcdangle  fait  de  AB  &  de  AC 
eft  au  rcdangle  fait  de  BI  &de  CG ,  comme 
(r)E.  1.^.1^  quarré  de  AN  efl  au  quarrc  de  NE  [c). 
T^Jn'iii.  Pr  (  ^)  an  eft  à  NE,conlme  le  finus  de  Vzn^ 
{^  )  N.  8.  gle  ÀEN ,  c'efl-à'dirc ,  le  finus  total  (e)  >  efl  au 
*^*     '  finus  de  Tangle  EAN  qui  efl  la  moitié  de  Ta»- 
gle  BAC  [c].  Aînfi  il  ne  s*agît  plus<:]ue  de  dé- 
montrer que  le  reûangle  fait  de  BI  &  de  CG  , 
ef^  égal  au  reâangie  fait  de  la  difiërencç  du 
côté  AB  à  la  moitié  de  la  fomme  des  trois 
côtés  du  triangle  ABC,  &  de  te.dîfférence  du 
•  '  côté  AC  à  cette^ême  moitié^  ce  ^e  l'on  peut 
,  •  .    .  ' ,  faire  de  la  maniéré  fui  vante.  -    - .  /-  -  > 
^  ^  ^P«mî(fr<^>«^,d^nsJestriaMgle$AIB& 
le  xrôré  AI  eft  commun ,  taii^  B AI  éft  égal  [c] 
À  îrahgle  HAL&  IWle  BIA^^  Vàhglè  HIA. 
f />  E,i.  ï.'Aîfi^le  côcéBI  eftégalau  côté  HI  (/).  Of  ce 
P-  *^-      <?Ôté.Hl  &  la  ligne  CK  font. deux  totésdW 
qùadtilatere-  HCKI  j  &  ce. quadrilatère  eft  uA 
paraUelogtâitune,puifcpeieS'CÔtés  HC  &  IK 
font  parallèles  [c] ,  &  c^ue  les  lîèûÔsBM  &  CG 
etâût  perpéfiliçulaircs^  chocané  â  la  ^nêke 
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ligne  AG  [c] ,  les  autres  côtés  HI  &  CK  font 
toifi  parallèles  (ci).  Donc  le  côté  HI  eft  égal  à  (a)E.  h  i. 
kligne  CK  {b)  j  &  par  conféquent  ks  lignes Bl  g *|-^ 
Se  CK  font  égales.  p,  ^^  *    ' 

Secûndementy  dans  les  triangles  BIL  &  CKL , 
fecôtc  BI  eftégal  au  côté  CKTd],  l'angle  LBI 
ilangle  LCK.&langle  LIB  à  l'angle  LKC(c),(,j  ei.  u 
poiique  les  lignes  BH  &  CG  font  parallèles  [c].  p.  *5f. 
Ainû  le  côté  LB  eft  égal  au  côté  LC,  &c  le 
côté  LI  aa  côté  LK  (^).  Or  ^  puisque  les  cô-  (</)e*  1. 1* 
lésLI  &  LK  font  égaux,  rhypoténufe  IKduP'*^- 
triangle  IGK  qui  ell  redangle  en  G  [c], eft 
divîfce  également  au  point  L.  Aînfi  le  cercle 
décrit  de  ce  pcÀnt  pris  pour  centre^  &  avec  la 
ligne  LI  priic  pour  rayon  ^  pafle  par  le  /bm- 
rocc  de  rangle  G  (e)  &  par  le  point  K  j  &c  (ei  e.  u  i% 
par  cooféquent  les  lignes  LI  »  LG  &  LK  fontP-  î*" 
égales. 

Troiftémement  ,  Tangle  BAC  eft  double  d.e 
l'angle  GAC  [c] ,  &  l'angle  GAG  eft  égal  à 
fangle  GIL  (/),  puifque  les  lignes  IK&  hÇif)^  i-  ». 
font  parallèles  [c].  Donc  l'angle  BAC  eft  dou-  ^'  *^* 
ble  de  rangle  GIL.  Or  Tangle  GLK  eft  auflî 
double  du  même  angle  GIL  {g)  ,  puîfqu'il  eft  (g)E.i.  i. 
Tangle  extérieur  du  triangle  ILG  dont  les  cô-p*  5*-*i- 
tes  LI  &  LG  font  égaux    entr'eux  [d.  i,}.- 
Donc  Tangle  GLK  eft  égal  à  l'angle  BAC 5  & 
par  conféquent,  puifque  ks  lignes  IK  &  AC 
W  parallèles  [c] ,  les  lignes  GL  &  B A  le  font 
aoffi  (A). 
J^mémemnt,  les  trî^ngles  OFN  .&;  CGC  ^^t"*"* 


11^  TraIXI^    CàMPLÈf 

font  reûangles ,  l'un  en  F  &  l'autre  eti  G  [cjj 
<*)È.  1*  t.  ^^ss  angles  FON  &GOG  font  égaux  («),  fiuiP 
p.  ts*      qu'ils  foncoppofcs  au  fommet*  Donc  ces  triant 

gles  font  équiangles  {b)  ;  &  parconfëqilent  les 
f!  j^*   *•  côtés  OF  &  ON  du  premier,  font  proportion^ 

(ô  E.  L  6.  "^'*  *"^  ^^^  ^^  ^  ^^  **"  iêcortd  (c).  Mais 
p.^.'  *  'ces  côtés  font  aufficeuxidesanglesFOG&NOCi 
des  triangles  FOG  &  NOG,  &  ces  angles  font 
(i)£A.  ti  égaux  (<:^ ,  puifou'ils  font  oppofés  au  fommet. 
f'  ^S'  Donc  les  triangles  FOG  &  NOG  font  auflî 
M  E  1  6  ^^"'^^ê^es  i  e  )  i  &  par  conféquent  l'an- 
p.  5.*  '  gle  OGF  du  premier  eft  égal  à  l'angle  OCN 
_  du  fécond.  Or ,  cet  angle  OCN  eft  la  hioitié 

de  l'angle  ACB  du  triangle  ABC  [c].  Donc 
TangleOGFcft  égal  àla  moitiéde  l'angle  ACBj 
&  pao  conféquent,  puifque  l'angle  LGI  du 
triangle  ILG  qui  eft  ifofcele  [d.z  J,  eft  égal 
(f)E.  1.1.  à  l'angle  GIL  (/) ,  &que  l'angle  GIL  eft  cgtl 
P»  f*       [D. 3 .]  à  l'angle  G AC  qui  eft  auflî  la  moitié  de 
l'angle  BAC  du  triangle  précèdent  ABC  [c], 
l'angle  FGL  qui  eft  la  fomme  de  ces  an- 
gles OGF  &  LGI ,  eft  égal  àla  moitié  OCN 
&  G  AC  de  la  fomme  des  angles  ACB  fie  BAC 
du  triangle  ABC. 
{Cinquièmement  ,  dans  les  triangles    FL(S 
Or)  E.  i.  u  &  ABC,  l'angle  FLG  eft  égal  à  l'angle  AhC{g), 
*•  *'•      puifque  les  lignesGL  Sf  B  A  fontparallelesiD.  3 .]} 
&  Tangle  FGL  eft  égal  à  la  moitié  OCN 
&  GAC  de  la  fomme  des  angles  ACB  8s 
BAC  £i>.4.].  Donc  l'angle  GFL  eft  égal  à 
l'aucre  moicie  ACN  fc  G  AB  de  la  fomme-des 

mêmes 


1 
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angles  ACB  &  BAC  {a)  -y  &  par  t:onré-  («}  fi.  1. 1* 
r  les  angle»  FGL  &  GFL  font  égaux.  Or ,  ^'  *** 


ue  ces  derniers  atigles  font    égaux  , 
ktés  LiF  &  LG  ()a  triangle  FX.G  te  font 
{i).  Ain£,  le  cercle  décrit  du  poinÊ  L  pris  {h]  e.  u  t* 
céntre ,  i8c  qui  pailè  par  Icjpoint.  G ,  paflè  p*  *• 
par  le  point  F^  &  par  confêquent  puifque 
Ugpes  LB  &  LC  foàt  égales  (  o.  z .  ) ,  les  li« 

BF  &  CP  te  font  auïïi. 
Sixiémemtm  enfin  ^  les  lignes  CG  &  CF 
;  ttaverfent  le  cercle  IFGKP ,  &  fonttirées  d'un 
'  aènepomt  C  hors  de  cecerde  à  facirccnfé- 
•  sence[i>.  y .].  Ainfi ,  le  reûangle  feit  de  CK  &  de 
CGcftégalaure<aanelefaitdeCF&deCP(*)}(0  8.i.  |. 
&par  conféquent,pui^ueCKeft  égal  àBI[D.  i ,],  ^'  '*^* 
&  que  CP  l'eft  à  BF  [  x>.  5 .  ] ,  le  redangle  fait 
*de  Bl  &  de  CG,eft  égal  au  redangle  foit  de  CF 
«cde  BF»  Or,CF  cftTa  différence  du  côté  AB  à 
kmoidé  de  la  femme  des  trois  côtés  du  trian- 
gle ABC,  &BF  eft  la  différence  du  côté  AC 
a  cette  même  demie  fbmme.  Car, puifque  les 
cotés  AB,  AC&  BC  de  ce  triangle  font  des 
tangentes  au  cercle  DEF,  les  lignes  BF  ^BD 
ibnc   égales ,  de  même   que  \es   lignes    AE   '' 
,  ^  AL>  ,   2c  les  lignes  CF   &  CE  (  W  )  j  ÔCC-O  fi-U  J« 
par  con/equent,  les  lignes  3?  &  AE  prifes  en-  P*  '** 
Ibinble ,  font  égales  au  côté  AB:  les  lignes  AE 
k  CF  prifes  enfemble,aucôté  AC:  &  les  li<- 
^lesBF, AE  &CF  priiês  enfemble,à  la  moitié 
de  la.  fomme  des  trois  côtés  AB  >  AC  &  BC 
Donc  C.Q.F.D. 

P 


>---,^^*' 
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GHAPItRÊ    IL 

Des  'Problèmes  de  la  Trigonomitrie-re^tUgnei 

1 1 7*  T  Es  parties  incodnueit  dans  un  trîan- 
y  i  gic  ne  peuvent  fé  contlure  xies  par- 
ties connues  ,  que  dans  les  cas  au  (quels  ces 
parties  connues  ne  laiâent  aucune  àmbiguité; 
c*eft-à-dîre^  font  fuffifentes  pout  faire  cônnoî- 
tre  que  le  triangle  dont  il  s'agît  ne  peut  être 
que  tel  triangle ,  Se  oh.  Ton  peut  par  confëquent 
en  conftruire  un  qui  lui  (bit  entièrement  égal. 
Or ,  on  ne  peut  être  certain  de  régalitc  entière 
de  deux  triangles  reâilignes  queîconques^que 
de  Tune  des  quatre  manière  fuivantes  ^  (çavoîr# 
Premièrement ,  lor(que  l'on  connoSt  que  lun 
des  angles  du  premier  &  Vun  des  angles  du  fé- 
cond Jont  égaux;  &  que  les  cotés  qui  forment 
cet  angle  au  premier  &  ceux  qui  forment  cet 

(4)  1. 1. 1.  effigie  du  fécond  lefontaujft^  chacun  a  chacun  {a). 

^'  ^^  Secondement  ^  lor(que  Ton  Içait  que  Vun  des 
angles  du  premier  ejt  égal  à  Fun  des  angles  du 
fécond;  &  aue  deux  des  côtés  du  premier  & 
deux  des  côtés  du  fécond  font  égaux ,  chacun  à 
chacun  ,  &  oppojes  à  des  angïes  de  même  ef 
pece  {b).  Troi(tèmement  \  lor^ue  Ton  fçaît  que 

{h)  E.  i.  6.  l'fin  des  côtés  du  premier  eft  égal  à  l'un  des  cotés 

^'  ^'        du  fécond;  &  que  deux  des  angles  du  premier 

femblablement  pofés  à  deux  des  angles  du  fe^ 

cond  5  font  égaux  à  ces  deux  angles  du  fè^ 

p?a5*/*  ''^^^^>  ^^af«;i  à  chacun  {c)^  Quatrîètaement 


,  lorfque  Ton  connok  que  Us  cotés  dupre^ 
font  égaux  à  ceux  du  fecpnd  ^  chacun  à 
un  (a>*  Aînfi  ,  Ton  ne  peut  conftruîre  unWBJ.  r. 
iglc  redîlîgne  qui  foie  enocrenaent  égal  à  ^ 
m  autre^  que  lorfqu'on  connok  çkns  cet  autre 
m  angle  a'vtc  tes  cotés  qui  forment  cet  angle  : 
m  un  angle  &  deux  côtés  quelconques  y  avec  Pef 
pce  des  autres  angles:  ou  un  côte  avec  deux  an^ 

rfs:  €m  enfin ,  ks  trois  côtés.  Par  confëquent  ^ 
faut  toujours  connoître/roi^. des. /!iv  parties 
«se  Ton  peat  confîdérer  dans  un  triaâgie  reo 
v^e  quelconque, pour  pouvoir  trouver  cha« 
ànfe  des  trois  autres.  Mais  de  css  m>^^ties 
tfKkwxts,jieux feulement  font,  défaite  :  ou  toutes 
kfont  c  ou  ennn  toutes  Jbntjiparées  ks  unes  de$  ^ 

mtres^  Dpnc^onpeutrëduire  tous  les  problê^ 
Bies  de  la  Trigpnométrîe-reâîligne  aux  trois 
Aivai»^  qui  dépendent^  Tun  de  la. première 
pimofition  du  chapttrç  précèdent  (^>}  l'autre)  (DN.iiti 
delà  feconde  {c)  ;  &  le  dernier ,  die  la  troîfié-  (OH- 1 «4. 

Prôblesme    I. 

Il  8*  Trouver  M  parties  inconnues  étun 
niangle--TtBiligne  quelconque^  dont  il  ny  a  que 
eux  des  parties  connues  qmfoient,  defiite» 

Lor£}ue  deux  feulement  des  trois  parties 
CDnnaes  dans^n  triangle  reâiligné  quelconque 
ibot  de  fuite  )  ces  parties  connues  ne  peuveat 
être  que  deux  angles  &  un  côté  s  U  l'on  cbae^ 
cbe/»  autres  côtés:  f  car  Vautre  angle  eft  alors 
connu  ^  piïiiquc  {e)  les  trois  angles  d'un  trian-JJJ;/  ^' 

Pîj 
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gle-reâ:îlîgne  quelconque,  pris  en(èmble,valènff 
toujours  I  Uo degrés:)  ou  deux  côtés ^  &un  afp- 
•  gte  ùppofé  à  Pun  de  ces  cotés -^  &  I*oil  cherche 

ou  les  autres  angles  ,  on fautte  cêtf.  Ainfi  ce 
problème  a  trois  cas. 

iPréroîer  €as; 

'  I  ï'9.  Connoijfantdans  un  triangUre6littgne 
fuelcànque ,  deux  angles^  &  un  cote  ,  trouver  les 
autres  côtés. 
•rig.  ij.  -On  donné  dans  le  trjangre  ABC*,  Tangle  A 
de  5o*rf.  t  y  w;  l'angle  Bde  67  J,  5  2  m.  avec 
le  côte  AC  de  7  5  i^i  totfes  \  &  il  faut  trouver 
les  autres  côtés  AB  &:  BC  t. 

Solution.    ï^"^  Lé  fmus  de  f  angle  B  efi  au 
pnUi  de  fanglfi  C ,  comme  le  coté  AC  efl  cm  cô- 
U)N,m,^'ÀB(a).: 

Ainfi ,  Ton  trouver^  de  la  manière  fui  vante, 
WN..iô7.1ecôce  AB  (*)• 

Complément  duhgarhhmeJu  finm  de  F  angle  B 
donné  de  6  jd»  IX  m.     -      ---,----»,     0^0541801 

Lig.dufinusdeVangle  C  trouvé  fd€6i  </.  15  m.  $.^^6%o^z 
•.    logarithme  dfkcâ^  AG donnide7^il  T.    r    -      ifiyCfoCft 

Logarhkmo  du  côté  demandé' A^    - X^'^S7S9^^ 

{c)K^%ùO»q9k  If)  dçnnera  jaoïZtoifts,  on  719  toif^  t,  piçds.  7  pouces 
£•  /^r,  pour  la  valeur  de  cç  c6t^, 

"f  Dans  le&  figures  >  on  marque  par  une  petite  ligne  les  partie 
connues  ;  de  pair  un  petit  cercle ,  la  partie  que  iHm  chercKe* 
^(d)  &h  !•     J  Op  prouve  la  valeur  de  i*angle€(i},en  retranchant  de  i8q 
V  3)^      >(îegrés  là  fomine  1 17  aeg«  47  mjn«  des  'angles  A  &  B  ^ûi  fo^c 
doùaés,. 


r 


DE   TRiGOVOMETRiÊi  'ïiy 

y    »  ■*.  Lejînus  de  f  angle  ^efiau  finus  de  tan- 

%U  A,  comme  k  cote  AC  efi  au  coté  BC  {a).     WVt.iiu 

Ainfi  y  l'on  trouvera  delà  manière  fui  vante, 
lecôtcBC(^).  (t)N.io7. 

Complément  du  logarithme  du  finus  de  V angle  B 
d»amé  de  67d»^%m*     .     -    -    -    -     -     -     -       0.0)41801 

Logariiime    Ju  finus  de    Sangle   A  donné 
^*fO^.  I//W.  -        ,-.,-.-  9.88f8570 

LogaritAme  du  côté* AC  donné  deTfi\  T.     -  -  x.Sy^fotff 

Lùganthme  du  côté  demandé 'BQ   -    -    -    •        jr£«79^^^3^ 
qû{r)  donnera  ^z^^â^tolfes,  ou  éz^toîfes  o  pieds  y   pouces  (0  W«  loq} 
f  .  f  •  poor  la  valeur  de  ce  c&cé. 

S  C   H  O  L  I  E     I. 

I  2  0*  Si  au  Uèu  de  donner  dans  le  triafh- 
gk  ABC* ,  les  angles  A&  By  on  donnait  /^x^pîg. ij; 
angles  K&  C;  il  n'y  aurait  de  même  dans  ce 
mangle  que  deux  des  parties  connues  qui  fer  oienlt 
dejmte.  Caronne  doit  compter  dans  un  problême 
fotr  sorties -connues^  que  celles  qui  contribuent 
immédiatement  à  faire  trouver  la  partie  inconnue.  ' 

Or  y  dans  le  triangle  ABC  ,  Pangle  A  ne  contri- 
bue pains  immédiatement  à  faire  connaître  h 
coté  AB  ;  m  Vangle  C  à  faire  connaître  le 
été  BC.  Ainfiy  hrfqi^il  s'agit  de  trouver  le 
tiitè  AB)  an  ne  doit  compter  tour  parties  connues 
que  lesanglesB  &  C,  avec  te  côte  AC  :  de  même 
,  que  lorjqt^il s^agit  de  trouverle  cêté  BC,  an  ne 
doit  compter  que  les  angles  A&^y  avec  le  même 
côté  AQ.  Par  canfçquèntyfoit  que  Pow;  danni, 
dans  un  triangle  reSliligne  auetcanque  ABC , 
ks  angles  A  ér  B ,  avec  le  cote  AC;  toit  que  Pan 
j  donne  les  angles  A&  Cyàvec  le  même  coté  AC^ 


Ti8        Trait  1^  coMPÏEf 
ilriy  aura  toujours  dans  ce  triangle^ que  deujt 
des  parties  connues  qui  feront  de  fuite. 
S  C  H  OL  lE    IL 

•  Fîg.  io,  11  î.  Si  le  triangle  ABC  *  efi  re^angk^  cela 
ne  change  riân  à  la  régie  précédente ,  puijque  Von 
a  pareillement  ces  deux  proportions  :  le  unus  de 
Tangle  B  eft  au  finus  de  Tangle  C,  comme  le 
côte  AC  eft  au  côté  AB  :  ér  le  finus  de  Tan- 
gle  B  eft  au  finus  de  Tangle  A  ^  comme  le  cô- 

WN.i  lï.  té  AC  eft  au  cote  BC  [a). 

Ainfi^fi  dans  le  premier  triangle  qui  efi  rec- 
tangle enBjOn  donne l angle  Ade  ^ï  deg.  4,0 m. 
avec  le  côté  AQ  ^^943  ro#/«;  Premièrement^ 

(h)  N.i#j,  on  trouvera  de  laynaniérejiiivante^  le  côtéAB{b)^ 

Losarichme  âa  finus  du.  complément  i  de 
l'angle  A  donné  de  fx  d»  40  m*    .    ^    ^    -    «       9.751  ff^^ 
Logarithme  du  côté  AC  donné  de  94)    7*  -       2r.974fix7 

Logarithme  4u  côté  demandé  AB   ^    m    ^    '^    ^^.7^7068  5 
[c)  N.  tOO.  qui  te)  donnera  ;84Ï2  toifes  ^ou  ^84  toi/es  f  pieds  3  pouces  \  ^ 
p.  p«  pour  la  valeur  de  ce  cotén 

Secondement,  on  prwvera  de  la  manière  fui- 
U)}^.i^5.va»teylewtéTiC  {d). 

Logarithme  du  finus  de  l'angle  A  donnf 
dejid.  40iPf    -.--.--.-- I''  ^•«^4f4^> 
Logarithme  du  côté  AC  donné  de  943  T.    *         ^•974;ii7 

Logarithme  du  côté  demandé  ^C    •    -'  »       x^*^^3^S^^ 
kH.IOO.^"*  {^).^^n^ra7^i)^toifes^ouT\^  toifes ^pieds  tpouces* 
p.  p*  pour  la  valeur  de  ce  coté» 

(/)  E.  1«  I»  t  Comme  dans  on  triânde  tcdtangle  «  les  angles  aigus  font  né- 
p.  it.  iôproquementcomplémenc  l*im  de  l'autre  (/)»  de  mime  quelet 
arcs  qui  fecorfe^ndenc  fiir  les  rfffi#&  les  «fr/^  des  feuillets  do^ 
en\  M  «•  Tables  (gy ,  ontrûuve  dans  les  Tables  U  valeur  de  l*^ngle  C  »  ta 
W^*  ftf»  j  ckcrclMÎnt  ttUe  de  iHmgle  ^mnè  Aé 


î>t  TRiàohfOUBTRik.  11^ 

lii*  Etji  dans  le  fécond  triangle  qui  eji 
Sangle  en  C*,  o»  donne  l* angle  A  de  ^o  d.  *rig,io0 
(43  mi  atuec  le  côté  AC  de 6^^  toifes;  Premîc- 
lemenc  ^  on  trouvera  de  la  manière  fuivante^ 
kcotéABià).  'WNaiOi 

'    Complctnenc  du  logarithme  du  fînus  du  corn*  ^ 

^£iDcnt  de  l'angle  A  donné  de  yo  d.  4^  m.     -        o.i9t4S94  ' 

Logarithme  du  côté  ÂC^donné  de  6^%  T*  x.^o^Zz^y 

logaridune  dtt  c4cé  demandé  AB    -    -    •  5»oo33iox 

fû  Ih)  donnera  J oc j'^^  toifts ,  cuiéoycoîfcsi  pUd^  11  pouces  [k]  N«98« 
f»  m.  pour  la  valeur  de  et  côté. 

Secondement,  on  trouvera  de  la  manière  Jui^ 
vante ,  le  cêté  BC  {c).  (ON,  1074' 

Compléoienc  da  logarithme  da  finiis  du  corn- 

{lément  de  l'angle  A  donné  de  f  o  d.  45  m.   -    •  ^«1984194 

Logarithme  da  (înas  du  même  angle  A    •    -  9.8887y47 

Logarithone  du  côté  AC  donné  de  ^38  Tm  1.8048x07 

Logarithme  da  côté  domandé  BC    -    •    •        x^*^ 9 10^48 
fw  W  donnera  77  i^S.  toifes  m  ^^11^  ^^(/^^  /  t^ài  8  pouces  p.  p.  W>  N.  I  Ôid 
^m  la  vaUur  de  ce  coté* 

123.  Cependant^  lorfque  le  côté  donné  AC  *  ♦  f!|,  toi 
W?  adjacent  à  l'angle  droit  C ,  comme  dans  le 
fécond  triangle  ,  on  peut  fe  fervit  de  laTabk 
as  tangentes  ypour  trouver  l'autre  côté  BC  ad- 
jacent au  même  angle  ;  puifque ,  fiévant  ce  qui 
a  été  dit  dans  le  premier  chapitre  de  la  féconde ,   .  - 
[eBion  du  livre  précèdent  [e) ,  le  finus  total  eji  f#)  m,  |$1^ 
à  la  tangente  de  V angle  A ,  comme  Uc^éAQ 
t^  au  côté  BC. 


iio  Traite^  coMPlsf 

Ainfi^Pon  pourra  trouver  ce  côté  BC ,  de  td 
W  N^ioj.  manière  fuivante  (  a  )  qui  eji  la  plus  courte. 

Logarichmede  la  tangence  de  l'angle  A  donné 
de  fo  d.  4)  m.     -     -     -     -    -    -     -     .     «     io,q8^l44i 

Logarithme  du  côté  AC   donnéde^3&r.  1.8048207 

Logarithme  da  côté  demandé  BC     .     ^     -.     jri.89 10^48 
{^)1^»IZ1»  qui  epie  même  que  celui  de  la  ré^le  précédente  (b)  ,  &  donne  par 
conjéquent  le  même  nombre  y-j  ^*S^  pour  la  valeur  de  ce  côté* 

S  C  H  O  LIE     m. 

114.  Enfin  ^  on  peut  trouver  les  quatrièmes 
termes  des  proportions  précédentes^  &  générale-»^ 
ment  de  toutes  celles  que  Von  propofe  dans  ce 
Traité  y  en  multipliant  leur  fécond  terme  par  leur 
trolfîéme  terme  ;  &  en  di'vifant  enfuit e  le  pro- 
duit y  par  leur  premier  terme  ,  fuivant  l'ufage 
ordinaire. 

Ainfiy  Ponpeut^par  exemple  y  trouver  le  qua- 
trième terme  jio  toi/es  z  pieds  7  pçuces 
p.  m.  de  la  première  proportion  du  N"^  1 19> 
•  Fî  0  ^^ multipliant lefinus  SZ4J1.66  de P angle C  *, 
*  ^^'par  le  côté  AC  qui  e(l  donné  dey^i,  toifesi  & 
endivffantenfuite  le  produit  665  749 1415, 
parle  finus  9x410.10  de  P  angle  B. 

Mais^  c'elî  toujours  le  plus  court  defefervir 

des  logarithmes  ,  &  de  prendre  le  complément 

de  celm\du  premier  terme ,  conformément  à  ce  que 

nous  avons  dit  au  chapitre  cinquième  de  la  der^ 

(ON.  104^  ^^^  feSiion  du  livre  précèdent  [c).- 

Second  Cas. 
1 1 5  •  Connoijfant  dans  un  triangle  reSliligne 
quelconque^  deux  côtés  avec  un  angle  oppofé  à 

tun 


r 

f  ï}B    Trigonométri Ê.       lit 

In  de  ces  côtés  ,  trouver  lus  autres  angles. 

On  donne  dans  le  triangle  ABC  *  ,  le  cô-  *^^*  ^^^ 
ic  AB  de  5  7 1  toîfes ,  le  côté  BC  de  8  5  7  toî- 
fc,  avec  rangle  G  de  3  8  deg.  47  miti.  &  il 
ont  trouver  les  autres  angles  A  &  B. 

Solution.  Le  côté  AB  efi  au  côté  BC ,  cùm^ 
m  h  finus  de  V angle  Q  efi  au  fmus  de  Pah- 
lie  A  {a).  WM.itn 

Aînfi ,  Ton  trouvera  de  là  manière  (mr 
wnce  {b) ,  le  logarîtlime  du  finus  de  ce  dernier  H)  u.  lo^ 
angle.  , 

CùmpUment  iu  logarithme  du  côté  AB    dormi 

A  ni  r.  ---.---.---    ^.141^640 

Logarithme  du  cSfé  I^C  donné  de  8)7  T.  -   *    z,^z%7^s4 
Logarithme  du  Jinus  de  V angle   C  donné 


Logarithme  du  fmus  de  l*  angle  demandé  A    -    X^*^6xl6^\ 

^oi  (c)  donnera  €6  deg.  2  i  m.  4e  /-  p.  p.  pour  là  valeur  de  cet  ^^)  ïJ.  |o j^ 
»gle,  ou  pour  celle  de  fon  fuppicment.  Mais  comme  les  par- 
ues ooDnnes  dans  le  triangle  propofc,  ne  déterminent  point  aa* 
qui  des  deux  cette  valeur  appartient  ,  puifque  ces  partiel 
OQQviennent  également  &  au  premier  triangle  qui  eft acutangle, 
&  an  fécond  qui.eft  obtufangley  la  réfolution  de  ce  fécond  ca^ 
û'eft  poffible ,  que  lor&u'on  Conndît  Tefpëce  de  Tangle  qu'il  faât 
cnmver* 

1x6'  Or,  lorftjue  Tort  aura  trouvé  rati- 
fie A,  on  connoîtra  Tangle  B  {dj ,  en  retvan^(d)  islu 
diant  la  fbrame  des  angles  A  &  C  de  celle  de?*  î** 
deux  angles  droits  3  c  eft-à-dîre  ,dc  1  8  o  degrés.      . 

Ainfî  ,cet  attgle  B  fera  de  74  deg.  47  min. 
x^fec.  p.  m.  dans  le  premier  triangle  j  &  d« 
17  deg.  3  8  min.  46  Jec.  p.  p.  dans  k  fecoûd» 


it%         Traite'  co MFLET 

S  C  H  O  L  I  £. 

•  Fîg.  »i.  117.  Si  le  triangle  ABC  *  efl  reSlangle^  on 
a  pareillement  cette  proportion  :  le  côte  AB  eft 
au  côte  BC ,  comme  le  iînus  de  Tangle  C  eft 

i«)N.iit.au  finus  de  langle  A  [a). 

Ainjt^  ft  Von  donne  Vhypoténufe  AB  de  2}j 
toi/es ,  avec  le  coté  BC  de  6^4,  toifes ,  on  troU" 

[h  N.iio.^y^^  ^^  /^  manière  Jiiivante{b)  y  P angle  A. 

Complément  du  logarithme  du  côté  AB  donné 

de  8  57  T"»    -----------         7-077174^ 

Logarithme  dn  côté  BC  donné  de  ^94  T»     -      2.841  ^^^.^ 

logarithme  du  finus  de  l'angle  demandé  A    -      9.9186541 

(0  N.ioj*  jui  {ç)  donnera  f6  deg,  o  m.  41/!  p*  p.  pour  la  valeur  de  cet 
angù  ;  &  par  confiqueru  }}  ^.  X9  m.  iS  /T  p*  m.  pour  celU 
{d]K.tiit  éêl'angU  B  (d). 

Or  y  dans  ce  cas  il  ny  aura  point  étambiguitéy 

puifque  l* angle  C  étant  droit  [h],  les  autres  an- 

(e.)  E.  x.ghs  A&  B  feront  nécejfairetnent  aigus  {e). 
p.  17. 

Troîficme  Cas. 


t'a 


118.  Connoijfant  dans  un  trianghrefliligne 
luelconqucydeux  côtés  avec  un  angle  oppofé  à 
ïun  de  ces  côtés  ^  trouver  tautre  côte. 
♦  Fîg.  ij.  On  dqnnedansle  triangle  ABC  *,lc  côte  AB 
de  490  toiles,  le  côté  BC  de  7 1 8  toifes,  avec 
Tande  C  de  3  6  deg.  1 9  min.  U  il  faut  trou-* 
ver  l'autre  côte  AÇ# 


r 


DE     TRIGONOMBTJklE.       ÏXS 

&)lurion.  Cherchez  (a)  la  valeur  de  l'angle  A  f.  w  K.i»^ 
Cherchez  {b)  enfuice  celle  de  TangleB.  Enfin,  WN.ntf. 
cherchez  {c)  le  côté  demande  AC.  Con.uj, 

Complément  du  logarithmt  du  côté  AB 

V      donné  de  ^$o  T. 7«P98o5f 

ytu^^ogarahmeducôtéBCdonnédeji^T.    -  i.3<iiM4 

S^Log.duJin.derangleCdonnéde%$d,x9  m.  9.77^2.16% 

Wf  — —  WN.ior. 

^Logar.  dufinusde  l'angle  cherché  A  -    -    x9*94^if^' 
fM  W  donnera  6z  d.  ^  m.  14/Ipour  la  valeur  de  cet  angle, (f)N,io$« 
^bos  le  premier  triangle  ^  où  il  éft  aigu* 

Ç  Faleur  trouvée  de  l'angle  A    -    -    -  ^1  i.  5  «.  14  / 
\  Valeur  donnée  de  Tangle  C    -    -        )^      i9         <> 

^fËX /fTaUur  de  deux  angles  droits    *>         x8o     o         o 
if^  j Somme  des  angles  A  &C     -•9^11       14     tf)^êl%tê 

^Faleur  de  l'angle  B    •    -    .    -       «i     17       46 

^Complément  du   logarithme  du  finus  de 
(      Van^le  C  donné  de  ^C  d.  19  m,    -     -      0.11^7331; 
j  Logarithme  du  finus  de  V angle  B  trouvi 
^e«/      ^  gi  ^.  xj  m.\6f.%       -     -     -  9«99fi^io 

M  i  Logar'ukmt  du  coté  AB  i/o/i/i^'  </if  490  Té        1.^9019^1  (^)Kf  fojr, 

^  Logarithme  du  eS té  demandé  AC     -    -       j£«9izi405 
(|iiî  (A  )  donnera  Si4i;!7toires,  ou  S14  toiCes  f  pieds  9  poa-(i&)N«IM« 
ces  j  ,  p.  m.  pour  la  valeur  de  ce  côté ,  dans  le  premier  triangle» 

129.   M  Ais^  sMl  s*agît  du  côte  AC  *  du  •FlgétSt 
fécond  triangle,  dans  lequel  l'angle  A  eft  obtus} 
alorslememelog.  précèdent  9.94615 1 1  ts.i.'J^ 

t  Poilue  ce  rroifîème  cas  dépend  dur  fécond  ,  fa  réibittâos 
alefl  poflibte ,  que  lorfque  celle  du  fécond  l'eft  aufli  (f)«  <î}ll,  il|« 

I  V»7C8leN«9K 


l^4'         Traité"   complet 
{ê)  N.tf.  donnera  (a)  117  deg.  ^6  m.  ^6  f.  pour  la 
valeur  de  cet  angle.  Aînfî  •• 

-Valeur  trouvée  de  VangU  K    .    .     tij  d.  s^m.^éf. 
Valeur  donnée  de  l'angle  Ç     -     -       3^       x^        o 

^Valeur  de  deux  angles  droits    -     -       180        o         o 
{h)Vi,i%Ç^   '(j,)  £  Somme  des  angles  h&C     -     -    •       1^4       ^s      ^6 


mValeur  de  l'angle  3 


-    ^J       J4      14 


Complément  du  logarithme  du  finus  du 
i  fupplément  de  l'angle  A  t  trouvé 
\     de  iijd.  s6  m.^6 f     -     -     .     -  o.Ofj8479 

f  Logarithme  du  finus  de  V angle  B  trou- 
^         i     vé   deiid.  ^4.m.ï^f.     -     .     -  9.^îfio»8 

(^)N.  107.      W  ^Logarithme du  côté  BC  ^^ii«<f  rf«  ji%  T.      t.Z6zi^ [4. 

^Logarithme  du  côté  demandé  KC    -    -        T».;fio«>i 
WMaoOt  q«i  t^Monnera  3 ^ ^  «2  toifes,  ou  j; ;  toifcs  4 pieds  z  pouces4 
f .  p.  pour  U  valeur  dç  ce  côté ,  dans  le  fécond  triangle,  * 

S  C  H  O  L  I  E      L 

,  ^  ?»«.  Ht  ï  3  <^*  S'i  fe  triangle  ABC  *  ^  reSiangle ,  r^Af 
^^  change  rien  à  la  manière  dont  on  vient  de 
dire  qu'il  faut  s'y  prendre  pour  trouver  le  trot- 
pme  coté  AC. 

Ainft^ftVon  donne  thypoténiife  AB  de  837 
m/es  y  avec  le  coté  ^C  de  694.  toifes  \  on 

i^\^.ii7^jt;hrçhera  f  angle  B  {e\;  &  l*on  trouvera  en-- 

f  Oû  peut  prendre  l'angle  C  &  le  côté  AB  pour  chercher  le  cô- 

(/)N.  12  S,  té  AC,demêmeau'oni*a  fait  dans  la  éroportion  précédcate  {/)« 

Mais  nous  nous  loinincs  fcrvis  dç  l'angle  obtus  A  «  afin  de  don- 

.     ner  des   exemples  de  tous  les  cas  qui  peuvent  fe  rencontrer.  A 

l'çgard  des  loç.  dçs  fi;ius  des  an^le^  A  ft  B  ,707»  les  Nos  17  fc  9  2. 


r 


DE  Trigonométrie,      iiy 
^f  de  la  manière  fuivante y  le  côté  KQ*  (â{).(ii)N.iof. 

Logar.  da  finus  de  l'angle  B  trouvé 

fc35  i/.  f9in.   18/ (*)     -     - 9.7474}Of  /^j  jj.  91. 

Logar.  du  côcc  AB  donné  de  837  7»     .     •    -     x.9ii7if4 

Logarithme  du  ^ôcé  demandé  AC    -    -     -       ^1.^701  yf  9 
ps  {€)  donnera  4^7|^  Toifes^ou^éj  Toif.  $  pieds ^j  pouces, ^.1^.  (c)  N.  100. 
pair  la>  valeur  de  ce  cité. 

Mais  on  peut  au/Ji  trouver  ce  même  côté^  par 
k  théorème  furvant. 

Théqrême. 

I  î  I .  Dans  un  triangle  rcdangle,  le  quarrc 
£uc  fur  l'un  quelconque  des  petics  côtés  ,  eft 
égal  au  redangle  fait  de  la  fomme  de  Tautre 
périt  coté  &  de  rhypoténufe ,  &  de  la  diffé- 
rence de  cet  autre  petit  côté  à  cette  même  hy- 
poténufè. 

Dans  le  triangle  ABC  *  ,  te  quarré  du  co-  ♦Fîg.»4- 
tè  BC  efl  égal  au  redlangle  fait  de  la  fomme  de 
foutre  côté  AC  &  de  thypoténufe  AB  ,  CÎT 
de  la  différence  de  cet  autre  côté  AC  à  cette 
même  hypoténufe  AB* 

Conftr.  Du  point  A  pris  pour  centre ,  &  avec 
k  côté  AC  pris  pour  rayon  ,  décrivez  un  cer- 
cle CDE.  Prolongez  enfuite  l  hypoténufe  AB 
vers  Dyju/qu^à  ce  qu'elle  rencontre  en  unpoint  D, 
h  circonférence  de  ce  cercle. 

Démonftr.  Le  côté  ^C  efl  tangent  àu'cer- 
tk  CDE  {d)y  puîfque  t angle  C  efl  droit  [h].  ff^,J;^-  î- 
Ainfij  le  qtiorré  de  ce  côté  efl  égal  (e)  au  reêîan-  (*)  e.  i.  tf, 
ikfait  de  la  fécante  BD  &  de  fa  partie  BE.p*  ?*• 


ji6         Traite^  complet 
Or  y  lafécante  BD  efi  la  Comme  du  coté  AC  & 
de  thypotinufe  AB  \  puifque  les  lignes  AD 
é^  AC  qui  Icjfont  rayons  du  même  cercle  CDE  , 
font  égales:  &  la  partie  BE  efi  la  différence  du 
même  coté  AC  à  la  même  hypoténufe  AB ,  puif- 
que les  lignes  AE  (JT  AC  qui  font  aujft  rayons 
du  même  cercle  CDE  [c]  ,  font  aujft  égales. 
Donc  y  le  quarré  du  côté  BC  èj[i  égal  au  reSian- 
gle  fait  de  &c.  &  par  conféquent  C.  Q.  F.  D* 
131.  Ainfi^fi  tonfuppoje  un  cercle  décrit 
•  Fîg.  X4*  du  point  B  "^  pris  pour  centre  y  &  avec  le  cote  BC 
pris  pour  rayon  y  on  pourra  trouver  de  la  manière 
fuhante ,  qui  ejl  la  plus  courte ,  le  même  côté  AC. 

ç  Valeur  donnée  du  côté  AB«-*--        ^^7  T. 
\Valeur  donnée  du  coté  BC    -    -    -     -     -      ^94 

ï       ySomme  de  ces  deux  côtés     -    -    -    -     -      lyji 
CDiiFérence  de  ces  deux  iiièmes  côtés^    -     -       14) 

^Logarithme  de  la  différence  des  côtés  AB 

t      &BC,  trouvée  de  14}  r.    -    -    -    -      ^•z;;)3^o 

%  Logarithme  de  U  fomme  de  ces  mêmes 

j    côtés ,  trouvée  de  ijji  T.    -    -     -        !*i84i;7f2. 

(«)  N.  f  |.  1      ASommedeces  deux  logarithmes ,  ou  {a) 

à     loç.  du  quarré  du  côté  demandé  AC-    -    5.540)11^ 
(S)  N,  ^i»  W  Moitié  de  cette  fomme  ^    ou  (^)  loga- 

Vp    rithme  de  ce  côté    -------    1,6701  fjS 

qui  ifi  U  même  t  que  l'on  a  trouvé  auN^   1^0  ;  &  qui  donne 
par  conjiquent  U  même  nombre  467-^  pour  la  valeur^  de  ce  côté. 

t  Ce  logarithme  eft  plus  petit  de  i  unités  que  celui  que  Poa 

a  trouvé  pour  ce  même  côte  AC  au  No  i  p  ;  parce  que  l'an* 

(c)  N.1 17*  gle  A  étant  [c)  d'un  peu  plus  de  56  deg.  o  min.  4%  /•  l*angle  B 

2ui  a  fervi  à  trouver  ce  côté  AC»  dévoie  eue  dnrn  peu  moina 
t  II  dtg.  59  min.  18  /•  Mais  ces  difièfenca font abfolumenc 
infenfibles* 


DB      TrIGONOMBTRIB. 
S  CHOLIE      IL 


>*7 


33.  Enfin  ,  hrfque  dans  quelque  triangle 
Sangle  que  cepuijje  être^  on  connott  deux  côtés 
tkonquesy  onpeut  toujours  trouver  le  troifié'^ 
^jpar  la  4.7^  propojîtion  du  premier  livre 
iEucUde. 
Ainfi ,  Nn  auroit  encore  pu  connoitre  de  la 
zmere  /uivante  ^  le  même  coté  AC  *  •  Fîg, 


pamere 

Menr  donnce  da  côcé  AB 


»4. 


«Î7 


Qpuré  de  ce  c6ti      •>     • 
Taleur  dûnziée  da  c6cé  BC 


7QOs6f 
^94 


41H 


Ogané  de  ce  côté 


4SU}^ 


Di^rence  de  ces  deux 
9iBfré$  ,  ou  qnarré  da       i 
BôcéAC.     -     -     •  zx 


8 


^^Daat  k  racine  4^7.^ 
^^L/?.  p.  eft  la  valear  de 
ZTfj\ct  côté. 


Mais^  lor/qu'H  s'agit  d'un  triangle  un  peu 
}fmd^  &  dont  tkypoténufe  efl  un  des  côtés  con* 
ns,  le  plus  court  eft  de  Je  fervir  du  théorème 
k  hfçholie  précédente  {a).  (*)»•  nu 


Ii8  TraiTè'  coMpLtef 

I  5  4.  On  peut  remarquer  que  toutes  tes  f ^ 
gles  de  proportion  que  Von  vient  de  faire  dans 
ce  problème ,  ont  chacune  pour  premier  terme  ^  celle 
des  parties  connues  qui  eji  oppofée  à  Pune  des 
autres  parties  connues. 

Problême    IL 
135.  Trouver  les  parties  inconnues  d'un  trian-^ 
gle  reèliligne  quelconque  ^  dont  toutes  les  parties 
connues  Jora  de  fuite. 

Lorfque  toutes  les  parties  connues  dans  ua 
triangle  redîlîgne  quelconque  font  de  fuite , 
ces  parties  ne  peuvent  être  (\\x'un  angle  &les 
côtés  qui  forment  cet  angle  ;  puîfque  fi  elles 
étoîent  un  côté  &  les  angles  adjacents  à  ce 
WN.  110.  cèté^  il  n'y  en  auroît  {a)  que  deux  qui  feroîent 
de  fuite.  Aînfî ,  Ton  ne  peut  chercher  que  le^ 
autres  angles^  ou  P autre  côté;  &  par  confëquenc 
ce  Problème  n'a  que  deux  cas. 
Premier  Cas, 
.136.  Connoijfant  dans  un  triangle  reêiiligne 
quelconque  y  un  angle  avec  les  côtés  qui  forment 
cet  angle ,  trouver  les  autres  angles. 
•Fîg  »  j.      On  donne  dans  le  triangle  ABC  *,  Pangle  A 
*  de  39  deg.^  3  7  m.  le  côte  AB  de  47  6[  toîfes  % 
avec  le  côté  AC  de  1 3  4  toîfes  j  &  il  faut  trou- 
ver les  autres  angles  B  &  C. 
.    Solution.  Lafomme  des  cotés  AB^AC  efl 
à  leur  différence ,  comme  la  tangente  de  la  moitié 
de  la  fomme  dés  angles  C  &  3  ^eji  àla  tan^ 
gente  de  la  moitié  de  la  différence  de  ces  mêmes 
ih)v.u4. angles  {b). 

Ainfi 


.    i>jB  Triconôm  sTRi  È.      119 
Aicfi,  Ton  trouvera  de  la  manière  fuî vanté  ^ 
imokic  de  cette  différence. 

'  yaleiir  donnée  dn  céti  AB    •    i    £...«.    *     47^;»  f^ 
^y^aUur  donnée  du  côté  hC    .    .     •    -    «         154 


âA 


Sonuàe  de  tes  deux  côtés       -      i     .     -      -      y|oJ 
'Différence  de  ces  deux  mêmes  côtés     -     -     -     141Î 

Valeur  de  deux  angles  droits    -     -  i%ô  d.  6  m.  é  fi 

\  Valeur  donnée  de  r angle  k      -     -  39       37      o 

>^Cfir^                                                                "i    11  ■       •        n    , ,  a 

'^       9<7)a0i^  (a)  ^ifx  tf A^/^j  C  6*  B    -    -    •  140     13     o     («)B.  Uli 

Moitié  de  cetîe  ]omme    -     a      -     -  70      li      30    P- J** 

Complément  du  logarithme  de  lafomme  des 

cotés  AB  6»  AC  ,  ffOt^We  de  71©!  T.     -       7.t4^4} r ♦ 
{Logarithme  de  la  différence  de  ces  mêmes 
I     côtés ,  trouvée  de  xj^il  T.    -    -    -     -       1,384711/ 
^  toforithme  de  la  ta/fgente  de  U  moitié  de 

L     îà/ômme  des  angles  à&B  y  trouvtk  »,*  ^  .^^ 

I     de  7©  dtg.  il  m.  30/.    ...    -         ie.44347x^W  «-^07^ 

Logarithme  de  la  tangente  de  la  moitié  de 
la  différence  cherchée    -----     X9»^766xoi 

\  tpii  (fj^donnera  45  <!•  ^7  »•  5^  f-  /'.>.  pôur  la  valeur  de  cfetfe  (^)  jl,  io J^ 
iroicié. 

1 3  ^7 .  M  aïs ,  rf^  t/è«.îv  quantités  quelconque^  ^là  \ 
plus  grande  ejl  toujours  la  moitié  de  leurjomme^ 
flus  ta  îHoitié  de  leur  différence  ;  &  la  plut 
petite  au  contraire  ,  efi  toujours  la  moitié  dB 
cette mêïnefommç ,  moins lamoitié  de  cette  mêmi 
différence  t.  Donc,  puifque l'on  connoîc  la  demi* 
Tomme  jo  d.ii  m^^^of.  à^s  deux  angles  de- 

t  Sîl\ra  divifc  CD  deux  également  en  un  point  D*  ,làft>in-  4^  jj*  ^^ 
Bc  AdC  de  deOx  4uantités  quelconque*  ;  que  nou«  reprcfcnions 
far  lès  liftncJ  droites  AB  &  BC ,  les  nghes  AD  A  DC  rfcpréfcnte- 
Mc  chaainc  la  moitié  de  cette  fopime.  Et  ù  furk  ligne  ABqai 
leprefênte  la  plus  grande  de  ces  deux  quaniitéf ,  on  ptcnd  la  par- 
ée AE  égale  à  la  plus  petite  qui  eft  repçcfentée  par  la  ligne  BC* 
le  TtHU  EB  fera  auffidivifé  en  deux  également  au  mémé^t>oim  D  i 
pûfque  Cc3  les  l»go«  Afi«i  BG  feront  égalas,  de  mtoa  %^ 


15©  Traite^    complet 

mandés  B  &  C,  avec  leur  demî-dîfFérence  que 
Ton  vient  de  trouver  de  43  d.  17  m.  30  ylfi 
Ton  ijjoûte  à  cette  demî-fomme  cette  demî- 
dîfFcrence,  on  aura  113  deg.  3  9  w?.  pour  la 
valeur  du  plus  grand  de  ces  deux  angles  5  (  c'eft- 
{a)  E.i.i.à-dîre,de  Tângle  C{a)  ,  puîfque  c'eft  lui  qui 
P  *8.  eft  oppofë  au  plus  grand  des  deux  côtes  con- 
nus )  :  èc  (î  Ton  retranche  au  contraire  de  cette 
même  demî-fomme  ^  cette  même  demî-dîfFc- 
rence  ,  !e  refte  1 6  deg.  44  m.  fera  la  valeur 
du  plus  petit  de  ces  deux  mêmes  angles,  c'eft- 
à-dîre,  de  l'angle  B. 

Se    H    O   L    I   £. 

•  Fig.  17.  I  3  8 .  Si  le  triangle  ABC  *  eji  reSlangle  ^  cela 
ne  change  rien  à  la  régie  frecédente  ,  puifque 
ton  a  pareillement  cette  Proportion  :  la  fomme 
des  côtes  AC  &CB  eft  à  leur  difFérence,commc 
la  tangente  de  la  moitié  de  la  fomme  des  an- 
gles B  &  A ,  eft  à  la  tangente  de  la  moitié  de 
WN.ir4J*  différence  des  mêmes  angles  [b). 

Ainftyfi  Von  donne  le  coté  PiC  de  148  toi/es^ 
&  le  côte hC  de  4,ïj  i  on  trouvera  de  la  ma* 
*     mère  fuivante^  la  moitié  de  la  différence  des  arir 
gles  B  €^  A. 


iCfnt^ 


'Valeur  donnée  du  côté  CB      -     •     •     -     417  T. 
I  Valeur  donnée  da  côté  AC    .    .    .    *    .        148 

f  Somme  de  ces  deux  côtés    -    •    -    .     .        ^$^ 
-Diéîrence  de  ces  deux  mêmes  côtés    -    -    •     169 

les  Haltes  ADfIc  \)C  le  font  te].  Par  conCèquent ,  la  ligne  DB  re* 
préfentera  la  moitié  Hela  di^rence  de  ces  deux  mêmes  quantités* 
Or ,  la  ligne  AB  ^  la  même  chofe  que  la  ligiie  AD ,  plus  la 
lî^ne  DB  ;  ôt  la  ligne  BC  eft  la  même  chofe  que  la  ligne  DC  • 
tBoifii  la  ligne  DB»  Donc  »  àé  ioM   qmsmikei  «  ^c. 


DE     TrIGOSOMBTRIE.  ï^t 

-Complcmenc  da  logarithme  de  la  fomme 


la  diâ^ence  cherchée    -----  ^,j^jq6^x 

(^)  donnera  14  de  g,  if  min*  ^zf,  p.  f,  pour  la  vaUur  de  r^^^^^^jo^^ 
«  mo'aU  i  6?  par  conjtqucnt  on  trouvera  (c)  que  P angle  ^*-  /  v  jj  .,- 
\mÊMdi  Aefld€f9  deg.  xf  m.  31/ P.  p.  *  que  Vautre  angle  df-  ^^^  ^*  "'^* 
mtMàé  Etfidc^o  deg,  44  min.  xS/  p.  m» 

139.    Mais  y  fuivant  ce  qui  a  hé  dit  au 
N^   35  :  le  côté  AC  *    eft  au  côté    BC  ,  ♦Fîg.a7# 
comme  le  finus  total  eft  à  la  tangente  de  fan- 
de  A  :  &  le  côté  BC  eft  au  côté  CA,  comme 
£rfiDus  total  eft  à  la  tangente  de  Tangle  B* 
Ainjijronfourra  aujft  trouver  de  la  manière  fui- 
vante  (d)  qui  ejl  la  plus  courte ,  celui  de  ces  deux  (i)K«  is« 
angles  que  ton  voudra  ;  par  exemple  j  Vangle  B 

Complément  da  logaruliine  da  côcé  BC  donné 
de  417  r.     ---,-------  7.379*^4<ï 

logandune  da  côté  CA  donné  de  24S  T,    -  x.  3  $445 17 

logarithme  de  la  tangente  de  l'angle  demandé  B       ^•774 J  ^S7  .  .y^  ^ 
fu  W  donnera  de  même  que  la  régie  précédente  (/)  jo  A  44  mn.  y^.  ^  '^î* 
2t/  j>.  m.  pour  la  valeur  de  cet  angle  ;  &  par  confiqueni  59  <i  ^'  W.i5«% 
i^  mm  $^j.f,pm pour  celle  de  r angle  A. 

Second   Cas. 

1 40.  Connoijfata  dans  un  triangle-reSlili' 
ine quelconque^  un  angle  avec  les  côtes  quifoT", 
cet  angle  ^  trouver  Poutre  coté. 


f  GoflMit  la  ôuigente  d'an  angle  de  4f  deg.  eft  égale  au  ISmm 
' ,  on  la  fupprtme  da&s>n>tti  les  cas  aufi|ttali  on  peut  (ïippxi» 


t5i  Trjite^    complet 

»Flg,  »«;  On  donne  dans  le  triangle  ABC  *,rangle  A 
de  49  deg.  z'j  min.  le  coté  AB  de  3  7  i  toîfès, 
avec  le  côté  AC  de  5  3 1  toifes  y  &  il  faut  trou- 
ver Tautre  côté  BC. 
^l!;î!o:  .  Solution,  Cherchez  (a)  l'un  ou  l'autre  des 
'angles  B  ôc  Ci  &  vous  trouverez  epfuîce  (b) 
le  côté  demandé  BC.  AînC  : 


l^nt. 


lent- 


(0  E.  1.  !• 


F^ttr  donnée  du  côté  AC 
)  Valeur  donnée  du  côté  AB      *      * 

}  Somme  4e  ces  deux  côtés 
9Di£eren(ie  4c.  as  d^ux  mêmes  côtés 

Valeur  de  deux  of^gles  droits     ^ 
)  Valeur  donnéç  4e  V angle  A    -    <«- 

ISomnie  {c)  dfs  angles  3  fi»  C     •     - 
•Moitié  4e  cette  fomme   -  -    -    - 


i8o</.o  m»ofi 
49     lî        o 


13© 


37 


o 
1^ 


^Complément  du  logarithme  de  la  fimme 

des  côtés  AB  &^  AC  y  trouvée  dç  90  j  T. 

i  Logarithme  de  la  différence  de  ces  mimes 

i    côt4s\  trouvée  de  161  T.     .    -    -  - 

'Logarithme  de  Iq  tangente  de  la  moitié  de 

îa(Jbmme  des  angles  B  fi»  C  trouvée 

de  6f  d.  X%  «•  jo  /•     - 


7.044}  it| 


-  -   -    io*n74r7ï 


Logarithme  de  la  tangente  de  la  moitié  de 
la  diffirenoe  cherchée    -     -     -r    -     - 


<r  W.  lOi.  î^i  W  «donnera  zt  deg.  n  min.44Lfec.  p.p^  pour  b    valc^ur 

'  ae  cette  moitié;&  par  conféquent  (/)  S^dçg.  yo  min,  i4«fec, 

(/;N.  1 37.^  ^^  ^^^^  j^  ^^^j.  j^  j,^^^j^  p  ,  &  44  deg.  é  min.  4f  |  fec, 

»,  m,. pour  celle  de  l'angle  C. 

> ,    '     t^amplèntki  du  logofihmt  du  fi^u^    dà 

•  .    C     ^'^^^^^  ?  ^roffytf  îff  86  ^.  jqm.  14Î/.     .  o.oo«S«&9 

*  *    \\Lùgârithne  du  'finus  de  V angle  A  donné 
ent/     ^^49  rf..n  ^% 


yf   < - 

^       j  Logarithme  du  côté  AC  donné  ^e.  j  )  i  T. 


9»S8o&St7 

.  x_  --  «  ,. ».7i59i.xtf 

JrScLogaritànmduçotéJemandéhC.'-    -    -    ;r*.^«^7^9< 
(1&)N.  'icij/^^  ^'^^  do^neîa  404  ~  tpifes,  ou  494  toifes  5  pieds  ^ponces  ♦ 
p,p.  pouf^  valeur  de  ce  c&cé^ 


JfB    TrIGON  OMETRie.         ïjy 

i  ScholieI. 

j       14.1.  Sile  triangle  dont  ils^agitejîre^angle  ^ 

€ela  ne  change  rien  à  la  manière  dont  on  vient 

de  dire  qu'il  faut  s^y  prendre  pour  trouver  h 

€oié  demandé.  Mais  on  peut  aujfi  alors  le  trou-^ 

ver  par  la  féconde  fcholie  du  troijiéme  cas  du 

premier  problême  {a)  5  quoique  le  plus  court  ^  lorf-  («)  n.  x  j  ^ 

^'ii  ^agit  de  nombres  un  peu  conjidèrables  ^ 

fait  de  le  chercher  de  la  manière  dont  on  vient 

de  le  faire. 

ScholieI  !• 

I41.  On  peut  aujjî  réfoudre  ce  fécond  cas 
par  la  dernière  propofition  du  chapitre  préce^ 
dent  {b);  puifque  fuivant  ce  qui  a  été détnontré[h)isi. itC. 
dans  cette  propofition;  le  quarrc  du  fin  us  total 
çftauquarrédufinusdelamoîcîcderangleA*,  *^«*  *^ 
comme  le  reûan^Ie  fait  des  côtés  AB  &  AC 
eftau  redanglefait  de  la  différence  du  côté  AB 
ila  moitié  delà  fomme  des  trois  côtés  AB,  AC 
&  BC ,  &  de  la  différence  du  côté  AC  à  cette 
jQcme.jnoitié.  Ainfi: 

Valenr  donnfe  du  côté  AC    -    -    -    a 
I  Valeur  donnée  du  côté  AB    - .  -    -    - 


ttar 


Somme  de  ces  deux  côtés-  •  -  -  - 
|Di£Ficence  de  ces  deux  mêmes  côtés 
'Moitié  de  ceaedifKrence     «     <^     * 

Qaarré  de  cette  moitié    -    -    -    - 


CValenr  donnée  de  l'ande  A  -  -   -    49  d.  i)  m«  b  C 
^ent<  Valsorde  b  moitié  &  cet  angle      ^4  -,^41    ^   )o. 


134  *Tr4ITb'    COMPLEf 

(«)N.  60»  ^Double  (a)  dn  logarithme  du  finus  de  la 

f      moitié  de  Tangle  A,  trouvée  de  2,4  d. 
%     41  m.  30  C        -         -  -         19. £41801^ 

▼Logarithme  du  côté  AB  donné  de  571  T.       1.^^9575^ 
^^  ^Logarithme  du  côté  AC  donné  de  f  51  T.  ^    1.71; 91 1^ 

(i)N.  109.  /L\    i  Logarithme  du  redangle  fait  des  difK-         """""""""^ 
>  ^  #     rences  des  côtés  AB  &  AC  à  la  moitié 
i  f      de  la  fomme  des  crois  côtes  du  trian* 

^     gle  ABC         -         -         .        .  zA-^S^JOtjt 

(c)  N.99.   qui  [c)  donnera  )  44411)2  ioîfis  quarrks  pour  la  valeur  de   ce 
,  reâangU. 

Or ,  la  différence  des  cotés  de  ce  même  reSian- 
{i)  N.  ii6.S^  ^fl  ^^^^^^^  puifque  ces  côtés  étant  chacun  (  J) 
ce  qui  rejie  de  la  moitié  de  la  fomme  des  trois 
côtés  du  triangle  ABC  ,  atrès  en  avoir  retran- 
ché chaque  côté  AB&AC ,  leur  différence  doit  être 
(i)  ELx.la  même  que  celle  de  ces  derniers  côtés.  Donc{e). 

Reétangle  fait  des  diffirences  des  côtés  AB  &  AC 
à  la  moitié  de  la  fomme  des  trois  côtés  du 
triangle  ABC,,  trouvé  de  -----       J444ii5rt 

Quarré  de  la  moitié  de  la  différence  des  côtés  de 
ce  redangle ,  trouvée  de  80^  T.     -       -      .  -      é  480^ 

Qiiarré  de  la  moitié  d'une  ligne  compofée  de 
ces  derniers  côtés    ------     -     ^        409x1.^2 

Racine  féconde  de  ce  quarrf  .,  ou  valeur  de  cette 

.  moitié    «         «--.-•.*-•  toi  VI 

Moitié  de  la  dÛKrence  de  ces  mêmes  côtés     •>     .    ^    Soi. 

Grand  côté  du  ireâatigle,  ou  diflthrence  du  plus 
petic  côté  donné  AB  du  triangle  ABC ,  à  la  moi* 
tié  de  la  fomme  des  trois  côtés  de  ce 
criangle    .*---^-.    ---.••    a$ig^ 
Plus  petic  côté  donné  AB    -   -    -      —    -  372 

Moitié  de  la  fomme  des  crois  côtés  du  trian-  _ 


DE    TrîGo'ïTOMBTRJ  E.         I3f 

de  ces  trois  côtés        -    -    .    -      .     -      1507  E^ 
fanixie  des  côtés  donnes  AB  &  AC   -    -    »    .    .     905 


' 


Taieor  du  côté  demandé  BC   -----«-    404^^^ 
404  toifes  5  pieds  6  pouces  ,  p,  p» 

Mais  cette  manière  eft  extrêmement  longue. 
Problême  IIL 

143.  Trouver  les  parties  inconnues  d^un 
trianglf  re^ilignequelconque^dont  toutes  les  par- 
ues connues  font  jéparées  les  unes  des  autres. 

Lor(que  toutes  les  parties  connues  dans  un 
triangle  reftîlîgne  <juelconque  font  fcparces 
les  unes  des  flfutres ,  ces  parties  ne  peuvent  être 
qae  les  trois  angles  ;  &c  Ton  cherche  les  rapports 
que  les  côtés  ont  entr^eux  \:  ou  les' trois  côtés; 
&  FoD  cherche  les  angles':  Ain fx^  ce  Problême 
n'a  que  deux  cas. 

Premier  Cas. 

144.  Connoijfant  chaque  angle  dun  trian^ 
gk-reSliligne  quelconque  ,  trouver  les  rapports 
que  les  côtés  ont  entfeux. 

On  donne  dans  le  triangle  ABC  *,  Tangle,  A  ♦  Kj*  t$^ 
de  5  7  deg^  1%  m.  l'angle  B  de  7  9  deg.  571». 
avec  langle  C  de  41  deg.  35  m. &  il  faut 

t  Gomme  l'égalité  des  angles  détermine  fealement  lescrkmgles«i 
fedilignes  à  être  Cemblables  «  4c  ne  les  néceflice  point  â  être 
énttx  ;  lorfqoè  l'on  ne  connoîcra  que  chaque  angle  d'an  trian« 
gv?-rcàiligne  quelconque  «  on  pourra  bien  trouver  les  rapports 
ftt  les  côtés  de  ce  triangle  auront  entr'eux ,  puif^ue  l'on  pourtm 
trouvner  la  valeur  de  chaque  côté  d'un  triangle  qui  lui  fera  . 
è|uian^le  (<S;,  de  qui  donnera  par  conféquent  ces  rapports*  A)ais(«)  N»  f4 
so  ne  pourra  ronnottrela  grandeur  d*aucun  de  Tes  côtés»  puif* 
VR  l'oQ  A'auift  riea  qui  dicermioe  cette  grandeur. 


1 


t^6        Traite'    complet 

trouver  les  rapports  que  \qs  côtés  ÂB  ^   A 

&  BC  ont  entr'eux. 

Solution.  Cherchez  dans  la  Table  les 
nus  des  angles  A  ^  B&C  3  &  ces  finus  auro: 
^'^^•"*'entr*eux  (a)  les  rapports  demandes, 

AînfiABrAC:  :  6766618:9846558] 
AB  :BC:  :  6766618  :  8430787  iSC  AC  î 
BC:  :  9846558  :  84}   0787. 

Second  Cas* 

145.   Connoijfant  chaque  côté  d^Un  triangle 

reEliligne  quelconque ,  trouver  les  angles. 

♦  Fig.jo.      On  donne  dans  le  triangle  ABC  *Je  cô-^ 

té  ABde  y  o4toîres,le côté  ACde  1029  toîfèsj 

,     avec  le  côté  BC  de  816  toîfes  ;  &  U  faut  crou-^ 

ver  chacun  des  angles  A ,  B  &  C. 

Solution,  Le  reêfangle  fait  des  côtés  AB 
&AC^eJl  au  reSiangle fait  de  la  différence  du 
côté  AB  à  la  moitié  de  lafomme  des  trois  co- 
tés AB  ,  AC  ^y  BC  ,  &  de  la  différence  du 
côté  hC  à  cette  mê?ne  moitié  ;  comme  le  quarté 
dujinus  total  ej}  au  quatre  du/mus  de  la  moitié 
WVsiiS.  de  Pangle  A  [b). 

Aînfî  ,  Ton  trouvera  cet  angle,  de  la  ma- 
nière fuîvante. 

^Valeur  donnée  du  coté  AB  *      *    «  ,  «  f  04  P. 

FaUur  donnée  du  côté  AC    -     -   -    ^    *  X0X9 

[Valeur  donnée  du   côté  BC    «...  8^^ 

^^joxJ  Somme  de  ces  trois  cotés    ...      -  ^359 

^Moitié  de  cette  fomme     --.--  "79» 

fDifèrence  du  côté  AB  a  cette  moitié    -  67s   l 

Dtflrence   du  côté   AC   â    utte  menu 
moitié         r         -         •         -^        *  XfoJ 

Com}létn€ai 


r  . 

I  2>fi     TRIGOifOMBTRlÈp  I}7 

L  •  f   CvmpUmênt  du  logarithme  du  côté  AB  '^ 

donné  de  ^^^  7.  -         -  -    7.ij7j^$;/ 

Complément  du  Logarithme  du  côté  AC  ^t^' 

donné  de  lot^       -      ^  -      -      -^.9S7f84^C 

Logarithme  de  la  différence  du  côté  hh,  3     . 

trouvée  de  e-jf^  T.    -----     -1.819515} 

Logarithme  de  la  d^rence  du  côté  êiC , 

trouvée  de  is^\  T.    -    -    -     -     -     •i.i77fj^f 

\LofM7itkme  du  quarré  dufinus  de  U  moi- 
'     tiède  l'angle  demandé  A    •    -    -    -  z^afijif^. 
Moitié  de  ce  logarithme  ,  ou  logarithme 
dufinus  de  la  moitié  de  cet  angle %^^^IS79    * 


qprfg)  domierm  x€  d;  r^.  m.  4^  C  p.  m.  pour  la  Valear  de  ceete{  4)  k*  I0)« 
mÙéi  ft  parconféqtnnc,  5^4*  )S  sn.  3^f>po«r  GcUeukctt 

Lorfqu^on  aura  trouve  Tangle  A ,  on  cher* 
dicjra  de  la  manière  fui  vante  {*) ,  Tangle  C  f  .(*>  n.hj^i 


Cmplément    du  logarithme  du  côté  BC  donné 
it  txé  T.    .*-----.-.*      ^.c%ioio% 

Lùgarithme  ducétéJiB  donné  de  f04  Tm    -i    *-       a.704i4)Of 

l^arithme  du  finus   de   l'angle  A  trouvé 
itfi  d.  5)  m.  \xf.    \c).      ....    M    .       9.t998qg>(f)  K.  j», 

lo^rîthme  du  Jînus  de  TangU demandé  Ç    .-     j^.tfSfif^l 

qoi  (^  donnera  18  degf.  ;8  tniH.  )%  ù  p.  m. pour  la  valeur  de^i) m.  iO|« 
cet  anrie* 

£nto,  lorfque  Ton  aura  trouvé  les  angles  A  . 
&C^  on  trouvera  Tangle  B  de  98  dtg.  17  m. 

t  La  fonime  des  compléments  des  Imuithmci  des  ofttés  AB 
It  AC  au  fiaustotai ,  eft  la  mêine  clio(e  quelt  conirilànenc  de 
Ufomme  de  ces  deux  mêmes  logarithmes  au  doubla  du  loga- 
miae  du  ûtùa  total* 

f  Si  lorfqu'il  s^gtt  de  trouver  chaque  a&rie  d*un  triangia- 
rcâiligiie ,  on  n*a  pas  commenotpar  chercher  cdui  qui  eft  oppoTé 


hambigùité  dans  laquelle  < 
tn  aiurement,  flfc  qui  difparolt  par  ce  moyen;  putfque  lîl'uo 
en  ailles  d*un  trianglc^reâiiigne  eft  obtus.»  ce  ne,  peut  èutff)  g,  |^  y^ 
fa  Gcuii  qui  eft  oppoft  au  plus  grand  oèté  (/)•  P.i8  V17* 

s 


15*         Traite^  complet 
50 /en  retranchant  de  i  80  deg.  la  femme 
(M)n.i.uii  deg.  il  nu  io/de$  anglesA&C(a)* 

p«  S^-  S  C  H  O  L  I   E     I» 

♦Fig.  lu     146,  Si  le  triangle  ABC  *  ejf  ifofcek^  cela 
ne  change  rien  à  la  régie  fréctdenie  ^  fuifque 
tonaparéllement  cette  proportion  ;^lsrtûsaïz\e 
fait  des  côtés  AB  &  AC  efl:  au^eâangle  fait 
WN.iitf.de  la  dtffëfence,  &c.  {b).  Mens  il  efl  alors ^lus 
cowtdeêfppofer  une  perpendiculaire  BD  abbaif' 
fie  du  Jommet  de  P^gtc  inégal  ABC  du  trian- 
gle dànt  il  s'agit  y  au  ccté  appop  AC  ;  parce 
que  cette  perpendiculaire  divijant  ce  coté  en  deux 
(r)  B.  1.  e.p^^k^  égaîes  AD  &  DC  {c) ,  on  connoitra  dans 
1^  î.'       chifctm^es  triangles  reSlangles  ABD  &  CBD, 
le  coté  qui  fera  oppafe  à  l angle  droit  D  ,  ofvec 
celui  qui  fera  la  moitié  de  ce  même  coté  ACX 
Ainji^  Von  pourra  trouver  parle  N^  ixj^tan^ 
gle  ABD  ou  Pangle  CBD  ;  &  connoitre  par 
conféquent  t angle  ABC  y  qui  fera  le  double  de 
tun  de  ces  angles  ;  &  les  angles  A  ér  C 
(i)  n.  i.  i.qtd  (  J)  font  chacun  la  moitié  de  la  différence  de 
p.  }»•      .ca  angt^  ABC  ala  femme  de  deux  angles  droits^ 
Jinfi.yf  ron  donne  les  cotés  A  B  CT  BC  cha- 
cun4ejojtoifeSyaveclccôtéACde6j^.itoifeSy 
en  'tretfiJitims  ae  la  manière  fmvante  ^  chacun  des 
{mf^%^  A-érC 

CotnpKniem  «fatogiindune  du  côté  AB  don- 

fiéderorf.  * *      7ii^ost%ê 

Logarithme  dn  cAté  AD  trouvé  de  314  T.         i.ftof4fO 

Logartdiine  de Tangle  cherché  ABD    7     -    -   9-6^iitftf 

(ON.  lOt.^'^  (^)  donnera  xy  deg.  16  min,  )}  fee.  p.  m.  pour  la  valeur 

de  ctt  angle;  &par  eonféauent  f 4.  drg.-y  ;  min.  6  fes.  four  celk 

de  l*angu  demandé  Bi  ^  <i  deg.^^  min,  xy  fec.  pour  ceUi 

df  chacun  des  autres  angles  demandés  A  £»  C. 


r 


I-  Sc^olibII. 

14.7.    On  fe  fert  oftUmàremem  du  tkhrêm 
fmmnt  ,  four  réfoudr^  cfjicond  cou 
Theoiles.ms» 

148.  I>tns  un  trUngie  (caIêoe,ie  fJus  graod 
flté  eft  à  la  (ômme  des  deux  autres  côtés» 
tMime  la  différence  de  <%s  deux  autres  côtés 
cftàodle  desjm$mfs  f  du  preimer. 

Dans  letrian^h  ABC%lefkn  grand  côté  AC  *Kg.j». 
ifàlajbmme  des  dmtie  âmes  côtés  AB  ér  BC, 
MM»  la  diffémtce  de  cet  detut  dvmers  côtés 
facette  des  fegmfiffts  d»firmiier. 

Cmftr.  Du  point  B ,  éd^baiffez  ut)  tmeperpe»-  (»)  >.  i  s* 

nml^m^Mlkn    .^    ^A»U    Ar»      fY..  ^.£..«  ^^1.   nP<*** 


r<  BD  o»  côté  AC.  Dtf  mlnt^  ^««ir  B.^' 
Ifispour  centre ,  C^  avec  le  plus  ûeth  dis  deux 
utfres  cS*is ,  pris  pour  rayon  ^  {c*ettr<hâtre ,  ov^r 
kckéBC  )  décrives  un  cercle  FGCE.  Enfin  ^ 
jnlongfulecété  iJ^yjufyiÀ  ce  qifil  rencontre^ 
en  un  point  E^la.  dr conférence  de  ce:  cercle, 

Démonftr.  Les  liepes  droites  AC  &  ABE 
vaverjhnt  le  cercle  FGCE ,  &  font  tirées  ditn- 
même  peint  A  hors  de  ce  cercjfi^  à  fa  cireonfé- 
rofce  te].  Àinfi,  le  re0angle  fak  de  lafecanr- 
te  AC  &  de  fa  partie  AG ,  eft  éged  au  reSlangle 
fût  de  laffçante  ABE  &  de  fa  partie  AF  {b);[b)n.  i.  j. 
trpair  confcauent  {c)  AC  :  ABE  :  :  AF  ;  AG.P- î*- 
OrlH^kCefhphssrandeètédutriangleK^C'S^^;^^'*''^ 

t  Dans  un  trlM«to*riÂiliM  »  cm  appelle  Sigments  d*an  ctti 
■tloDOfiaeAC*»  les  pavcies  AD  A  DC,  en  lefâuelies  ce  côté 
faï^  dnifk  P9é[  une  perpen4iculaire  BD  fVÎ  lut  icxoit  ai|bal(Be  *  plg*  t  s^ 
Al  faouûcc  der  l'angle  oppofé  B« 

Si] 


-■>  %'4b  TrA  I  T'b^     CO  M?tET 

ABE  eji  lafamme  des  autres  cotés  AB  &  BC 
de  ce  triangle;  put/que  les  lignes  BE&hC qui 
font  [c]  Tûyons  du  même  cercle  VGCE,  font  éga^ 
les  ••  A  F  eflla  différence  de  ces  deux  autres  càtés  ; 
fuifque  les  lignes  BF  €ir  BC  qui  font  aujft  [c] 
rayons  du  même  cercle  FGCE ,  fontaujfi  égales: 
enfin^AG  eJi  la  différence  desfegments  AD^DC 
du  plus  grand  côté  AC  ;  puifque  la  perpendicu- 
laire BD  qui  [c]  ejl  abbaiffee  du  centre  B  du 
cercle  FGCE  à  la  corde  GC  ,  divife  cette  perde 
(^)E.  .  i.^n  deux  parties  égales  DG  &  DC  {a\  Donc  le 
p.  3-        plus  grand  côté  AC  efi  â  la  fomme  &c.    &^ 
-'   •         par  confcquent  C.  Q.  F.  D. 

149  .Ainji  i  fi  l'on  veutfefervir  de  ce  tkéo^ 
•  Fig.  it.rême  pour  trouver  chaque  angle  A*,  B  eÎT  C  rftf 
triangle  ABC  ,  dont  on  donne  le  coté  AB 
de  816  toifes^  le  côté  BC  de  ^o^toifeSj& 
le.  côté  AC  de  1019  toifes  ;  on  opérera  de  la 
manière  fofvante. 

r  Valeur  (donnée  du  c6tc  AB  -  -      -     -  »     Zz6  T» 

3  Valeur  donnée  du  côté  BC    -    -     -  ^04 

-   ieht<^             .  I 

i  Mm  me  de  ces  deux  côtés   .    -    -   -  xjjo 

C  DifFcrence  de  ces  deux  mêmes  côtés   -  51» 

/*  Compléracmda  logarithme  du  plus  grand 

m      côte  AC  donné  de  1019  r.      -      -  ^.987/^4^ 

1  Logarithme  de  la  fomme  des  côtés  AB 

X«nï<  Logarithme  de  la  difiérencedeces  mêmes 

I     côtés,  trouvée  de)  il  r.     -      -       .      »*f07«y;9 

fLoçarithttiedeladiarcncecheicliéeAG       . 

V.    ûes  parties  du  plus  grand  côté  AC  -    -    ii.ii^an» 

(MN.  100-^"'  ^^^  ''^''^  ^^^^^oîfis,  ou  4i^S  ioifis  p.  f.powe€iH 

différence. 


r 


Dr  ^  en  retranchant  du  côté  AC  qui  efl  donné 
Je  I  o  z  ^  toifes  ,  cette  différence  AG  que  ton 
vient  de  trouver  de  /^i 6 -à  toifes  p.  p.  il  refie-^ 
r^  6 1  X  H  toifes  p.  m.  four  la  corde  CG,  dont  la 
mokié  3  o  é  £  toifes  p«  m.  Jera  la  valeur  du  plus 
fetitfegment  DC.  Ainfi^  dans  le  triangle  DBC , 
mconnoitra  le  coté  hC  oppdféâPangkdroit  Dy 
de  5  04  toifes ,  avec  le  côté  DC  de  yp^^^toifft 
p.tn.  CÎT  />^jr  conféquent  on  trouvera  de  la  *  * 

mamérefuivante  {a)  l'angle  DBC.  WN-i»?- 

Compl.da  log,  dncôtc  BC  ,  donné  de  ^04  T.      7.x97f^9f 

Log.  du  côté  DC  trouvé  de  306 ^:g  T.p.  m.  [b)       2.48^19^0  W  N.  14% 

logarithme  do  finus  de  l'angle  cherché  DBC        9.7J}8tff{. 

ri  (c)  donnera  57  deg.i6  mîn,  z8  Jflpourla  valcur.de  cet  angle ;{t)  N.  i  OJ. 
par  conje^nt  (d)  ,  f  i  dég.  lymin,  }i/ec.poùr  celle  de  FangU {d)  E.  L.  i. 
demandé  C  p.  ji. 

0»  trouvera  enfuite  les  angles  A  &  B^de 
la  mime  manière  dont  on  a  trouvé  les  angles  C  * 
é^  B  «r  iV^  145.    . 

150.  Mais  il  faut  remarquer ,  que  cette  mor- 
niére  de  trouver  les  angles  d'un  triangle  dont  les 
côtés  font  connus^  e^  plus  longue  que  celle 
que  nous  avons  enjeignée  au  iV<*  145.  Ainfi^ 
nous  ne  démontrons  ici  le  théorème  fur  lequel  elle 
efi fondée^  que  far  rapport  à  l'utilité  dont  il  peut 
être  dans  te  Toifé  &  dans  t Arpentage  ^  pouf 
trouver  la  perpendiculaire  Sun  triangle  dom  om 
a  mefuré  les  cotés^ 


15  !•  ]i  JtEfurerun 
H'  »•         iyjL    II  faut 
formé  fur  le  terrein  p 


14»  T&AlTt*    COMfLET 

'— ^ i 

CHAPITRE    ni.  ] 

Des  Ufages  de  la  Trigonométrie  reSMigne^ 

Problème      pre'liminaxre,      I 

un  angle  fur  le  terrein. 

melurer l'angle  FEG  *,i 
par  des  lignes  droites  cîrcei' 
du  point  E  aux  points  F  &  G* 

Èolution.  Placez  un  Graphométre  f  ^u 
fommet  E  de  l'angle  propole  j  &  dî/pofex- 
le  de  manière  qu'en  regardant  par  les 
pinnules  qui  font  aux  extrémités  de  la  régie 
lîxe  AB ,  vous  appercevîez  le  point  F»  Auu- 
rez  Tinftrument  dans  cette  pondons  &  diri- 
gez la  régie  mobile  CD  vers  G,  de  manière 
qu  en  regardant  par  les  pinnules  qui  (ont  aux 
extrémités  de  cette  autre  r^gle,  vous  apper- 
cevîez le  point  G.  Enfin ,  examinez  combien 

f  Le  Grapbûmétri  efl  un  inflrument  de  cuivre ,  qui  efl  compoft 
Fig*  3  }.  d'un  demi-  cercle  ADB  * ,  de  deux  régies  ABêcCD^  it  d*uD  ;e- 
nott  qui  fert  à  pofer  cet  indrumenc  fur  fou  pied ,  dans  telle  H* 
toarion  que  Ton  vcur.  Le  demi-cercle  eft  divifé  eu  180  dtg* 
dont  chacun  e(l  fubdivifé,  au  moins  en  10  parties  égales.  Les 
deux  régies ,  (  donc  la  première  qui  e(l  fixe  »eA  le  diamètre  de  ce 
demi  cercle  ;  4t  l*aurre  qui  cil  mobile  ,  tourne  fur  le  cen- 
ne  E  de  ce  mâme-demi-cercle  %  )  ont  à  chacune  de  leurs cxtrémitéi 
une  petite  lame  de  cuivre  «  qui  efl  perpendiculaire  à  leur  plan. 
Ces  lames  ont  chacune  une  petite  lènce  que  l*on  appelle  Piftnnie , 
et  qui  fert  à  diriger  le  rayon  vifueU  Enfin ,  on  S4\xttt  otdtnii* 
rement  une  Bouflole  à  cet  infiniment  ;  ft  il  faut  remarquer  que 
l*on  ne  doit  guères  compter  fur  fon  ésadicude  «  lor£|u*ii  a  moiat 
4*un  pied  de  diamètre» 
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^arc  I>B  qui  eft  compris  entre  les  régies  AB 
&  CD  ,  contient  Je  degrés  &  de  parties  de 
degrés  }  &  la  valeur  de  cet  arc  fera  celle  de 
fangle  propoic  FEG. 

I.    Usage* 
151.  Mejurer  la  diftance  de  deux  points^ 
dont  il  y  en  a  un  qui  ejt  inacceffthle. 

On  eft  placé  au  point  A  *i  &  Ton  veut  (ça-*^*  i^ 
toir  de  combien  ce  point  eft  éloigné  du  point  B* 
Solution.    Prenez  dans   la  campagne  un 
point  D  â  volonté,  (  mais  qui  foit  cependant 
celqa*on  puiilè  y  aller  direûement  du  point  A  )  *> 
&  apr^  Y  avoir  fait  planter  un  piquet  DC, 
mefurez  (a)  l'angle  BAC  formé  par  les  rayons  («)N.ii%» 
vi&els  rîrés  du  point  A  aux  points  B  &  C.  Faî- 
tes eofiiite  planter  un  piquet  au  point  A  >  & 
mefurez  la  diftance  t  de  ce  point  au  point  C. 
Enfin,  mefurez  {b)  Tangle  ACB  formé  par  lesC»)H.ifr« 
rayons  vifoels  tirés  du  point  C  aux  points  A 
&B. 

Par  ce  moyen ,  dans  le  triangle  ACB  formé 
par  les  rayons  vifuels  AC  &;  CB  ,  &:  par  la 
diftance  propoiee  AB,  vous  connoîtrez  le 
coté  AC^  avec  les  angles  BAC  &  ACBjainfi 
vous  trouverez  cette  diftance  (c).  W^-  '*>• 

IL    U s  A  6  £. 
1 5  3«  Mefurer  la  éRftance  de  deux  f  oints 

tiA  diftance  oa  le  oôcéAC*,ai]e  l'on  peut  mefiuer»*  donc  *Fig.  H* 
iÉ/penK  Toir  fédproquement  les  deux  extiêmicét  »  ic  nomme  U 
i^.  BHe  ne  ècàH  jamais  être  mcûns  que  le  juart  ou  U  dogulioc 
Mtdifti^ioeiiit  Panveuc  mefurer  « 
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qui  font  tous  les  deux  inaccejftbles  i  mais  qui 

peuvent  être  vus  des  extrémités  d^une  même  bafe. 

•F'g*  ^5-  Il  faut  mefurer  la  dîftance  des  points  A  * 
&  B  qui  font  inacceflibles ,  mais  qui  peuvenc 
être  vus  des  extrémités  d'une  même  ba(è« 

Solution.  Après  avoir  pris  dans  la  campagne 
deux  points  E  &  F  à  volonté,  (  mais  qui  foienc 
cependant  tels  que  Ton  puiffe  aller  de  Tun  àTau- 
tre  dîredement  ,  &  le  plus  parallèlement  t  à 
la  diflance  AB  qu'il  fera  poffiblej  faites  plan- 
ter au  point  F  un  piquet  FD.  Mefurez  en- 

(•)N.  151. fuite  [a]  langle  ACB  formé  par  les  rayons 
vîfuels  tirés  du  point  C  aux  pomts  A  &  B>  fie 
Tangle  ACD  formé  par  les  rayons  vifuels  tirés 
du  même  point  C  aux  points  A  &  D.  Faîtes 
aufli  planter  un  piquet  ^u  point  £}  &  mefurez 
la  dîftance  de  ce  point  au  point  F.  Enfin ,  mefù- 

(*)  N.i  ji.rez  [b)  Tangle  CD  A  formé  par  les  rayons  vifuels 
tirés  du  point  D  au?c  points  C  fie  A5&  Tan- 
gle  CDB  formé  par  Tes  rayons  vîfuels  tirés  du 
V  même  point  D  aux  points  C  fie  B. 

Par  ce  moyen  ,  1  *°'  dans  le  triangle  ACD 

formé  par  \cs  rayons  vifuels  CA^CD  fie  DA, 

vous  connoîtrcz  le  côté  CD  ou  EF ,  avec  les 

.       .  angles  ACD  &  CDA^ainfî  vous  trouverez  le 

(0  N.ixp.  côté  AC  {c).  i^«*  Dans  le  triangle  CDB  formé 
par  les  rayons  vifuels  CB ,  CD  fie  DB,  vous 


t  On  prend  une  Lâfe  la  t>lus  ptmUtlê  4u*tl  dl  ptffible  «  U 
diftânce  que  l*on  veut  meiuxer  %  afin  d^éyiccr  les  angles  trop 
aigus  «  ottcropobtus«    . 

connoîtrex 
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lAoîtrez  le  côte  CD ,  avec  les  angles  BCD  t 
4  CDBî  aînfi  vous  trouverez  le  coté  BC  {^)u0)ittiûi 
}■"  finfin^dansle  triangle  ACB  forme  par  les 
layons  vîfuels^C  A  &  CÈ,&  par  la  dîftançe  pro- 
pofëe  AB ,  vo*us  connoîcrez  les  côtes  AC  & BC, 
awc  Tanale  ACBj  âînfî  vous  trouverez  cette 
finance  (!)•  (<;W*i4», 

1 1 L  Û  s  A  G  £; 

154.  Méjurer  la  diflance.de  deux  pûinti 
\fnfont  tous  les  deux  inaccejftbles  ^  &  ne  peu* 
♦wtf  être  vus  des  extrémités  d^unemême  baje.  . 

Il  faut  ntéfurer  la  tliftance  des  points  A  *  **^*  l*« 
&  B  qui  font  înacceïïibles,  8c  ne  peuvent  être 
'  vos  des  extrémités  d'une  même  bafè. 

Solution.  Ôioifinèz  entre  les  points  Â  &  6|  /^ 

âont  où  vous  propofe  de  mefurer  la  diftancei  v 

phlieurs  points  C ,  D  ^  E ,  &c.  que  Ton  puîflîs        ^ 
obier  ver  de  fort  loin  >  tels  que  font  lès  Clockers, 
fey  Tours  ,  les  Moulins,  &c.  Enfuîte  s 

Premièrement ^v^T  le  moyen  d  une  bafc  GH^ 
incfiirez  {c)  la  diftance  du  point  A  atipoîntC,MH*i||| 
celle  du  point  H  au  même  point  C  j  &  Tan*    - 
glc  ACH.Par  le  rtoyeû  d'une  autfe  bafe  IK, 
ncfîirez  id)  la  diftance  du  point  C  au  point  D  i 
telle  du  point  I  au  point  C,  celle  du  point  K^'î*'**^^ 
an  point  D  ,  l'angle  ICD  ^  8c  l>ngle  CDKà 
Eûhh,  par  le  moyeri  d'une  troidérnè  bafeprife 
tdle  qu^elle  conviendra  à  la  pofition  des  pointi 

,«t  <^  <^c  «ft  1«  «flefeffte  da  àiittis  ACB  ft  ACp,  fat 
tm  a  intfttiéf  « 

■'         T         • 
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(M)f9.ii%.^^  I,  mefurez  {a)  la  dîftance  de  ces  deuxr 
^  ^it»  '  cïçrnîers  points. 

Par. là ,  I  ^"^  dans  le  triangle  HCI  formé  par 
lès  rayons  vifuels  HC,  HI  Ô£  ÏC  ,  vous  con- 
ûoîtrez  les  trois  côtés  HC,  HI  &  IC  j  aînfî 

(UN.  f 4rj.  vous  trouverez  Tangle  HCI  {b).  i*"*  Dans  le 
triangle  ACD  formé  par  les  dîftances  da 
point  A  au  point  C^  du  point  C  au  point  D, 
&  du  point  A  an  même  point  D ,  vous  con- 
nokrez  les  côtés  ÀC  &  CE),  avec  Tângle  ACD 
qui  eft  k  fbmme  des  angles  ACH  ,  HCI 

'     -      ic  ICD'y  aiufi  vous  trouverez  {c)  le  côté  AD, 

(«N.i4o.^l,»aiîgleCDA. 

Secondement ,  par  le  moyen  d'dne  bafe  LM, 

60  N.i  jf  î.  tnbfurc^.  {d] ,  la  dîftance  du  point  D  au  point  E, 

celle  du  point  L  au  point  D^  celle  du  pôiôt  M 

au  point  Ey  Tanglc  LDE,  &  l'angle  DEM^  Et 

|)at  le  moyen  d'une  autre bafc  prife  telle  qu'elle 

conviendra  à  la  pofîrion  des  points  K  &  L , 

(ON.  15*^ mefurez  [e)  h  dîftance  de  ces  deux  derniers 

*  *J''    points. 

Par-là,,  l^»^  dans  le  triangle  KDL  forme 
par  les  rayons  vifuels  KD,KL  .&  LH,  vous 
r.  connoîtrez  les  trois  côt^s  KD,  KL  &  LDi 

(/)N.  14 y.  ^îpfi  y^?^5  troçiycrez  Tan^lé KDL  (/)•  1*"'  £)ans 
ie.  <f ianglê  ^ADI^  formç.pf r.  l^es;  diftances  da 
point  A  au^potoc  D^dupointP  au  point  E, 
&  du  point  À  au  même  point  ï  ,  vous  con- 
iî5>îrtezles«:àtc»  iU>&D£^  avcclaogle  ADE 
qui  eft  la  différence  de  la  fomi^e  dts'aa't 
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'^  ADK  t ,  KDL  &  LDE  i  ceiie  de  quatrç 
4agles  d  rolrsjainfî  vous  trouvcjje?  (<?)  le  çôcé  A£|  {^j  ^^  |^ 
fr  l'angle  AED-  <  *  »^ 

Troifiétneme/ftf  commelà  diftance  du  point  A 
•»  pcioc  Ecoinineiice  à  d^eoir  çonfidér^blè 
iwr  rapport  à  ceUe  jdu  poiot  &aa  point  ^  «  il 
cft  à  propos  de  comparer  cette  deirriére  à  la 
éiftance  du  pom^F  jui  point É>  afin  de  metp^lp 
fbsd'^UtéqdÙeftpoffîbleentirelescôt^^fties 
tiiai^ies.  Aîpfi^  loar  le  inoyen:d'«ne  baie  NQ, 
•efiirez  (b)  la  diftaftce  du  poiot  £  9Xl  point  F  ^  (»)n.  i;  j, 
celle  du  point  N  au  poiot  E^  celle  du  point  O 
ao  point  F ,  l'angle  KEF ,  âc  iJMgle  ëFO«  P^f 
le  moyen  d'une  autre  ba(ê  PQ  »  mefurez  (ç)  h  mn.  iiy 
diftance  du  point  F  au  point  fi  ^  celle  du  point  P 
ao  pointF ,  &  1  angle  PFB.  £nfin,»  par  le  moyeni 
(Tune  troîfiéme  bafe  prKê  tjçlle  quelle  con- 
tiendra à  la  paHcion  des  pokits  P  (Se  O,  ine- 
furez  (4)  la  diftance  de  ces  deux  derniers  points»  (<o  n.  15s, 

Par-là ,  i*"  dans  le  triangle OFPform^pwr"*  '*'' 
fcsrayoos  vifuds  OF,OP  &  PF,vousconnokrcz 
\fs  trois  côtés  OF ,  OP  &  PF-,  ainâ  vous  taro^ 
«erex  Fangle  DFP  (e),  z*"'  DansIetmngle£FB(*}N.i4f» 
fmaé  par  les  dlftances  du  point  Eau  .poipt  F, 
im  peine  Fau  point  B, &dupotntE  auniémc 
p<^nt  B ,  vous  çonnoitrez  les  câtés  £F  fc  FB« 
avecTanglé  £FB  qui  eft  la  différence  de  U 
fimme  dés  angles ÊF0,6FP  6c  PFB  â^elUi 

f  Cet  angle  élthiUgkftm»  de|>ii(|le  GDA  â  l^utgle  cni| 

T  îj 
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ëé quatre  angles  droits  î  ainfî  vous  trouvère»- 

<.>K.Ho.(à/ie  côté  EBv  &rangle  FEB. 

7       .Quatrièmement  enfin  ,  par  le  moyen  dune 
Bafe  prîfe  tellie  c^u'cUe  conviendra  à  la  pofition 

(B)N.i5»..^es  tK>ints  Kt  &  N  ,  mefurcz  (*>  la  diftance 

^  '^**  ëe  ces  deuît  points.Et  par4à ,  i  ««  dans  .le  trian- 
te MEN  fôrmé  par  les  rayons  vifueis  ME, 
"MN&NE,  vous  connokrezws  trois  côtes  ME» 

M  N.  i4j.^  N&NEiaînfi  vôuis  trouvepeàTangle  MEN(tf)f 
*,i?4'  Damletri»nglç  AEB  forrocparles  diftan^ 

.;-.•'  r  ces  du  pbint  A  aû  foiat  E^du  point  E  au  point  Bi 
'éc  dlipoint  A  au «lême  point'B ,- vous  connoî* 
tbëi^les  côtés  AE  Ôc  EB ,  â.vécil'aîtgre  AEBiqui 

,r  î  •  /.•  :  eït  Ik  Tomme  d^  aiigles  AECi,  DEM ,  MEN-, 
NEt  &  FEB  5  ainit  vous  trouverez  {d}U  6iC* 

(^)N.i4e.fafice  demandée  ABw      .        :   '  , 

-        .  S  C  H  O  L-IE.      -        •• 

■    ï  55.  Ori^pm  vohr  fat  cet  exemple  estime^ 
'      endoits'yprendreyfoitfcmrwefwerladiftamÀ 
'  /'  '"  deéeux  endtmti'qui  feroietai  encore  plus  éloi- 

*  Tig.  j<y.  ^fié^if^n  de  tatm  ^e  ne.  îefoUtJes  points  Ai 

^■>%y&  efafèkj^ttelsilfaudtodfarconféqttem 

:■.'■..  iif^oéfrmplusgfandnombredepcitntsremarftta^ 

fhsifoit'peitr  mèjhrer  celle  de  deuteaufres-Ueu» 

•  Fig,  îp.  .^  »^.  B  qtà ferment  féparh  fmde  l'atareparime 

J^êt ,  oit  par  quelque  autre  ^bflaele  qu$  aupê^ 
phefûit  qu*on  ne  les  vît  tous  :  Us  deux  des  eMri^ 
imtéê  d'une  même  hafe.  Mais  il  faut  afoûter  à  la 
(0  N-  ^l4»JUution  que  nous  venons  de  donner  (e) ,  les  deux 
ttmarquesjitivantesyfans  kfyudks  on  fi  frçfiH 
peroit  ççnfidérablement* 


r 


DE   Trioonome'trie.        I4f 
La  première ,  ejî  que  nous  avons  fuppofé 
ions  un  mémo  flan  les  difiances  AC  %  CD  ^  *^'^-  »«• 
PE,  &c.  &  les  rayons  vifuels  HC,  IQ  ÏD,  &c. 
Tarce  qu'autrement^  t  angle  ACD  ne  ferait  point 
h  fomme  des  angles  ACH ,  HCI  &  ICDsni^ 
tmgle  ADE  la  différence  de  la  fomme  des  an-^ 
|fcf  ADK ,  KDL  cr  LDE  à  cette  de  quatre  an- 
|fef  droits  ;  w  &c.  Cependant  ces  lignes  r^y 
font  pref que  jamais.  Ainfi^  il  faut  néceffairement 
'mmmencer  parles  y  réduire ,  avant  qm  de  cal- 
tukr  aucun  des  triangles  ACD  ,  ADE  ^  EFB 
^AEB. 

Or  pour  cet  effets  après  avoir  fuppofé  un  plan 
qui  paffe  par  les  points  A  ^HÔ'  B  ^  on  Sfer-^ 
ver  a  (joit  par  quelqu'un  des  N^  fuivans^  1 70 
171  au  lyz }foit d^une autre  manière ^)  l'^éDe 
€ùmbien  le  point  C  ejl  plus  eu  moins  élevé  que  le 
pOfurH  .•  2  ^.  De  combien  les  points  \^Yi&Vi 
font  plus  ou  moins  élevés  que  le  point  Q:  }\  De 
combien  hs  points  L ,  M  &E  font  plus  ou  mom 
éteuésquelepointD  :  4^  .Dé  combien  les  points^ 
&  Y  font  plus  ou  moins  élevés  que  k point  h  ^ 
j^.  Enfin  ^  de  combien  les  points  N,  O  &15 
fms  plus  ou  moins  élevés  que  le  point  E. 

EnfiitrCy  i^Jile  point  C*$p  plus  ou  moins  * pig,  37. 
ékvé  que  le  point  A,  h  difiance  réduite  de  ces  \ 
deux  points  férule  côtéAK  dm  triangle  reâian* 
l^fc»  ACR,  qui  aura  poïir  autre  coté  la  différence 
de  hauteur  CR  ;  &  pour  kypoténufê ,  la  diftance 
AC  fui  efi  connue  par  le  calcul.  Ainfi  Pon  trouve- 
ra cette diJlanceAK .parle  N^  1 3  x.Or  ladif-^ 


«yô  Trait  €  coM  pz  e  f 

tance  réduite  des  points  H  dr  C  yfirapanille- 
ment  le  côté  H  R.  d'un  trianglç  re0angkHCK  ^qui 
aura  pour  autre  cote  la  même  différence  de  hau^ 
tçur  GR  ;  &pour  kypotènufe ,  le  rayon  vifuel  H  C 
qui  eft  auffi  connu  par  le  calcul.  Ainji^  l'on  trou-- 
ver  a  auffi  cette  difiance  par  le  même  AT^  i  j  z .  JEr 
comme  dans  letTi<^ngle  A  RH^  toushs  cotés  AR^ 
AH  &HK  feront  alors  connus  ,  on  trouvera 
l'angle  AKH^par  le  N^  i45» 
*Fig.  J7.      lent  Si  le  point  I  *  efi  plus  ou -mmns  élevé qu^ 
le  point  C^{de  manière  cependantque  ces  deux 
points foient  tous  les  deux  au  dejfus  du  plan  AHB, 
ou  tous  les  deuic  an-deffous  :  )  lm:dijl^nce  réduite 
fera  encore  le  cotél^  d'un  triangle  re^angle  ICS, 
qui  aura  pouf  autre  coté  la  différence  CS  des 
différences  de hautetprlT  &  ÇR;  &four  hypoté-^ 
nufi^lera'^on  vifuel  IÇqui  eji  vçnnu  par  le  calcul^ 
Ainjiy  ton  tr^u^uem  encore  cette  diftance  par  h 
même  N^  l'^iMn  cherchera  aufji  la  dijlance  ré- 
duite HT  dei.ppiims  H&  };,  de  la  même  ma^ 
mère,  dont  on  vi^f  de,  s'y  prendre  pour  trouver 
ceUe  dèf  points  H  &  C.  Et  l'on  trouvera  ei^ 
fiiite  par  le  même  JNo  1 45  j  t^ngJé  HRT,  ^i^ 
triangle  HKT  dont,  tous  les  côtés  UK  ,  HT 

U)  EA.  i.  ^  XR  qui  eft  égal  à  IS  {a)  .feront  flkrs  cornus. 

*  rig.  j8.  3^  5i  ^^  P^i^^  D  *  ^  pl^:9u  moins  élevé 
que  le  point  C  .de  manière  que  l'unde^  ces  points 
étant  (tthd^ffus  dufian  AHB.f  autre foitau-def 
fousXpar  exemple  C  au-deffus ,  &  D  au-deffous;  ] 
alors  Ja  hauteur  CR  du  pçint  C  xh  prç^n^ 
deur  DV  dit  point  D ,  le  rayon  vifuel  CO  ^  <ÎÇ 
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k  diftance  réduite  RV  de  ces  deux  points  ^jor-^ 
Ètenntt  deux  triangles  RCZ  &  VDlL^qui  feront 
nBangles  {a) ,  l'un  enK&tautre  enV ;^f«r(')^»- »n 
mtféquent  équiangles  {b)  ^  fuifque  les  an-ihi.u  u 
ffes  RZC   er  VZD  feroM  égaux  {c).  yiin-f^.i^^. 
f  {d)^  CR  fera  à  DV  ,  comme  CL  efi  à  ZD.p/iy.    '• 
Donc  en  compofant(e)  ,  CR  &  DV  enfemble^^}  ^ï-  ** 
feront  à  D  V ,  comme  CL  &  ZD  enfemble.ic^eji-  {e)\  i.  y. 
a-dire  CD)/o«f  à  ZD.  Or ,  CR,  DV  ér  CDp-  *«• 
/eut  conmiesé  Donc  on  trouvera  :  i  «>•  par  une 
fégk  de  proportion  ^  la  partie  ZD  du  rayon  w- 
/WCD  r  x^.  Ji^r  une  fouflraSlion  ^  Pautrepar-- 
tk  CL  de  ce  même  rayon  vifuel  :  3^4  par  le 
i^  I  3  i,  /«  côtés  RZ  &  ZV  ^w  triangles  rec^ 
tangles  RCZ  ér  VDZ  :  40   e/fjî/i ,  />ar  une 
addition^  la  difiance  réduite  RV  des  points  C 
(^  D- 

4«t  On  continuera  à  réduire  au  plan  AHB  *  ♦pig.  5^. 
les  autres  dijlances  ID,  KD,  LD,ED,é^c.  ér 
i  trouver  les  angles  qu'elles  formeront  après  leur 
réduSlion;  de  la  même  manière  dont  nous  venons 
défaire  Fun  &  l'autre  ^  dans  les  trois  exentples 
précédents  ^qui  renferment  tous  les  cas  qui  peuvent 
Je  rencontrer^  Et  fon  aura  t attention  de  ne  faire 
ks  caiculs  des  triangles  ACD ,  ADE  ;  EFB 
&  AEB  ,  qu'avec  ces  Sflancês  réduites  ^  &  ces 
orales  réduit  f.  ' .  -  '  ;  , 

La  féconde  ,  é^  que  ta  vrûie  difiance  du 
foint  A"*  au  point  B  étcmt  en  vigueur ,  fàrc  du  ♦Fîg  jft 
grand cercte de  làTerre  quTêfi  compris  entre  ces 
de$x  pwitt^-ê»  ligne  AB  tft  feulement  kt  carde  w 


t^ï  Traitb'compleT 

qvifoutend  cet  arc.  Ainft^  lorfqtiil  i apt  £ùné 
aisance  un  feu  confidérable  ^on  doit  avoir  égard 
à  la  différence  de  cette  cor4e  à  cet  arc. 

Or  ^  pour  cet  effets  après  avoir  me  fur é  cette 

la)^.iS4,. corde  (a),  on  la  confidere  comme  étant  la  hafe 
du  triangle  ifofcele  dont  chaque  coté  efi  un  demi'' 

<*)N.  ^r^.  diamètre  de  la  Terre  ^  que  ton  fçait  être  {b)  de 

(t)  N.  14^.  3  1 7  6  3  44.  toifeSn  On  cherche  enfuite  [c)  la  va^ 
leur  de  celui  des  angles  de  ce  triangle  ^  qui  efi 
cppofé  à  cette  même  corde.  Enfin  ,  comme  cette 
valeur  ejl  aujft  celle  de  Parc  qui  ejl  compris  en^ 
tre  les  points  dont  on  cherche  la  diflance^  puis- 
que cet  arc  efl  la  mejure  de  cet  angle  ^  on  la  mul-- 
tipliepar  57180;  c'ejl-àdire  y  par  le  nombre  de 

{d)s.  iz^,  toifes  que  contient  {d)  chaque  degré  d'un  grand 
cercle  de  la  Terre;  &te  produit  donne  la  vraie 
difiance  de  ces  points. 

1  V.     U  s  A  G  E. 

156.   Percer  une  route  dans  une  f'orêt. 
♦Fîg,  39.     ^^  ^^"^  percer  dans  la  Forêt  X  *  y  une  roucct 
qui  aille  cureclement  du  point  A  au  point  B. 
Solution.  Choifîilez  de  mênie  que  dans  lufà* 
(ON.ty4.ge  précèdent  (  e  )  ^  des  points  remarqua- 
bles C,D  &  £ ,  interpofës  entre  les  points  A 
&  B,  que  Ton  foppoiè  ne  pouvoir  point  êtrtf 
vu^  des  extrémités  d'une  même  bafe«  Enfuîtes 
Premièrement j  parle  moyen  d*une  bafe  FG^ 
{/)  N.iyj.mefurez  (/}  la  diftance  du  point  A  au  point  C, 
celle  du  point  G  au  même  poii^  C  ^  &  l'an- 
gle ÀCG.  Par  le  moyen  d'une  i<itre  bafe  HI, 
Cr)N«i5i.inefurez  (g)  la  diftançe  dupoîntÇ  au  point  D.^ 

cellb 


biTRiisokôMÉfkis,  t^)^ 
t^  du  point  H  au  point  C ,  celle  du  point  ï 
lu  point  D  ,  l'angle  HCD ,  &  Tangle  CDI.  En- 
Sa,  par  le  moyen  d'une  d^oifiéme  ba(è  prife 
telle  qu'elleÉonviendraà  lapoficîohdes{>ûints  Q 
6c  H ,  «xiefurez  (a)  la  diftance  de  ces  deux  der-  («)n,  t  su 
niers  points»  w»*s^ 

Par-là  ,  icnt  dans  le  triangle  GCH  for- 

iDcpar  les  rayons  vifuels  GC ,  GH  &  HC ,  vous 

coanoîtrez.  les  trois  côtes  GC  ,  GH  &  HCj 

ainfi  vous  trouverez  l'angle  GCH  (i).  z  ««  Dans  (j)  n.  14;^ 

k  triangle  ACD  formé  par  les  diftatices  du 

pomt  A  au  point  C,  du  point  C  au  point  D^ 

&  du  point  A  àii  même  point  D ,  vous  con- 

noîtrex  ks  côtés  AC  &  CD ,  avec  l'angle  ACD 

qui  eft  la  différence  de  là  ibilime  des  au-* 

glœ  ACG  ,  GCH  &  HCD  à  celle  de  duatrd 

angles  droits  ',  ainfi  vous  trouverez  le  côte  AD  » 

8c  les  anèles  ADC  &  DAG  {c).  Cot».i4«i 

SecondemeTit,  par  le  moyen  d'une  bafe  MK^ 
meliirez  {d)  la  diUance  du  point  B  au  point  £  »  (i)  Htttsu 
ceUe  du  |>o!iit  N  au  même  point  E,  &  l'an-* 
gleBEN.  Pat  le  ;noyen  d*une  autre  bafe  KL, 
mefûret  {e)  la  diftàhce  du  point  E  au  point  D,(»)«f.>ÎM 
celle  du  point  K  au  point  £ ,  celle  du  point  L 
aupoioÉ  D,  l'angle KED,  &  l'angle  LDE.  Ea^ 
fin ,  par  le  nàoyen  d'une  troifîéme  bafe  prife 
telle  qu'elle  conviendra   à   la  poficion   àei 
points  N  6c  K  )  mefurez  {/)  la  diftaûce  de  cesc^ij;  ti*i, 
deux  derniers  points»  o»»»lj* 

Par-là,  lenï  dans  le  triangle  NEE  formé 
ter  les  rayons  vifuels  N£ ,  NK  6c  KE ,  voui 

V 


Ï54        iRAir^  coMvttt 
connoîtrez  les  trois  côtés  NE  ,  NK  Se  K£| 

(4)N.i4j.^^^fi  vous  trouverez PangleNEK  (a).  i^ntDans 
le  triangle  BED  formé  car  les  dîftances  du 
point  B  au  point  E,  du  point  E  au  point  D^  & 
du  point  B  au  même  point  D,  vous  connoîtrez 
les  côtés  BE  &  ED ,  avec  Pangle  BED  qui  eft  la 
difiTérencedelafommedes  angles  BEN,  NEK 
Se  KED  à  celle  de  quatre  anj^es  droits  }  aind 

{h)  N.  140.  vous  trouverez  {b)  le  côté  BD  ,&  Tangle  EDB* 

Troijiémementy  par  le  moyen  d'une  bafe  pri(è 

telle  qu  elle  conviendra  à  la  pofîtion  des  points  I 

(c)N.  152. 6c  L,  mefurez  (c)  ladillance  de  ces  deux  points* 

o"  ï  J }•  £t  par-là ,  I  cnt  dans,  le  trîanglelDL  formé  par 
les  rayons  vifîicls  ID  ,  IL  &  LD  ^  vous  con- 
noîtrez les  trois  côtés  ID  ,  IL  fie  LD  î  ainfî 

i*M*i45.  vous  trouverez  Tangle  IDL  (d).  icot  Dans  le 
tpan^Ie  ÂDfi  formé  par  les  diftancesdupoint  A 
àù  point  D  ,  du  point  D  au  point  B ,  &  du 
point  A  au  même  point  B  >  vous  connoîtrez  les 
côtés  AD  &  BD ,  avec  Tangle  ADB  qui  eft  la 
différence  de  la  fbmme  des  angles  ADC ,  CDI , 
IDL,  LDE  &  EDB  à  celle  de  quatre  angles 

^,;îi^, 5^^ droits  î  aînfi  ,  vous  trouverez  {e)  Tàn* 
gle  BEDi  &  par  conféouent  l'angle  BAC, 
qui  eft  la  fomme  des  angles  BAD  &  DAC. 

^uatriéfnement  enfin  ^  poiez  un^Graphomé*- 
tre  aujpoînt  A.  Dirigez  fa  régie  fixe,  vers  le 
point  C.  Ouvrez  enluite  (à  régie  mobile  ,  de 
manière  qu'elle  forme  avec  la  régie  fixe,  un 
angle  égal  à  Tangle  trouvé  BAC  >  &  la  route 
que  vous  ferez  percer  fitivaût  TaUgnement  de 
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tette  règle  mobile  ,  fera  la  route  demandées 

S  c  H  O  L  I  E. 
Nous  avons  fuùpcfl  dans  cet  u/age  (  de  même 
que  nous  Savons  fait  dans  te  précèdent  {a)y  &Xa)ïf.if4^ 
pur  les  mêmes  raifonSy  )  que  tous  les  points  A  *y  ♦  Fîg.  ^9. 
Cj  D,  E  ,  B,  F,  G,  H ,  dTr.  étaient  dans  un 
même  plan  ifoit  naturellement  y  fait  pat  réduc^^ 

ÙOtt. 

V.    Usage.. 

^  157.  Mejurer  la  hauteur  d^un  objet  dont  U 
pied  f  ejl  acceffibky  çèt  de  niveau  avec  le  lie» 
ouauelon  eji  placé. 

Il  faut  mewrer  la  hauteur  AR*  cfe  l'objet  X  *rig.j^ 
dont  le  pied  A  efl:  acceflîble  ^  [&  de  niveau  avec 
le  lieu  auquel  on  eft  placé*. 

Solution.  Prenez  dans  la  campagne  un^pomt  £ 
a  volonté  j  maîis  qui  foît  cependant  de  niveau, 
avec  le  pied  A  de  Tobjet  X  »  &  tel  que  Toa 
puife  aller  dîreâiement  de  ce  point  au  pied  de 
cet  objet*  Pofez-y  un  Graphométrej  &  par  le 
moyen  d'un  plomb  fufpendu  au  bout  d*un  fîl^ 
dï^fcz-le  de  manière  que  fon  plan  étant  ver- 
dcal^fa  régie  fî^e  (bit  parfaitement  liorifbntale* 
AfTurez  mftrument  dans,  cette  pofîtîon  }  &; 
dirigez  fà  réjrfe  mobile ,  vers  le  rommet  R  de 
Tobjet  propofe ,  de  manière  qu'enr regardant  par 
les  fentes  despinnules  qui  font  aux  extrémités 
de  cette  régie,  vousappercevîezle  fbmmet  B» 

t  Par  k  ¥4êi  âVn  ebj«c  ,  nous  «Btendons  le  pdnt  «uqud 
m  flomb  ùiSomèia  du  hnitét  oec  objecpar  le  incmn  dtejft^. 
RocoacreioU  le  plan  fur  le^d  ce  mfime  objet  ^^  elevé«. 

Vij 


!i^ji  Traite^  complet 
Examioez  combien  l'arc  qui  eflb  compris  entré 
ta  régie  fixe  &  la  règle  mobile ,  contient  de 
deercs  &  de  parties  de  degrés.  Enfin ,  mefarez 
la  aiflance  du  pied  £  de  l'inflrument  au  pied  A 
deTobjet. 

Par  ce  moyen ,  dans  le  triangle  CBD  formé 
par  la^  ligne  borifontale  CD ,  par  le  rayoa 
vifuel  CB  ^  &  par  la  partie  BD  de  la  hauteur 
demandée  AB  ,  vous  connoîtrez  le  côté  CD 
ou  E A ,  Tangle  BCD ,  &  Pangle  BDC  qui  eft 

'<4)N,i*î*<îfoit  Ch]î  aînfî  vous  trouverez  {a)  cette 
partie  BD,  à  laquelle  ajoutant  la  hauteur  EÇ 
ou  D A  du  pied  de  TinArument  y  la  fomme  ièra 
ççtte  Wutçur  demandée, 

VI.    Usage. 
158^  Mefurer  la  hauteur  d^un  objet  denf  le 
pkdrfft  inaccefjiblç  ytmu  ds  niveau  avec  le  lieu 
çuquel  on  eft  placé. 

IFtet  4u  I'  ^^^^  melurer  la  hauteur  AB  *  de  Tobjet  X 
dont  Iç  pied  A  eft  înaccçffible,  mais  de  niveau 
î^vçc  le  lieu  auquel  on  eft  placé. 

Solution.  Prenez  dans,  h  campagne  un  point  C 
à  volonté ,  mais  qui  (oit  cependant  de  niveau 
avec  Iç  pied  A  de  l'objet  propofë}  &  dîfpofeZe- 
y  un  Graphométre  de  la  même  manière  dont 

t»)N,fJ7.Qn  rafoitpottr  Iç  cinquième  ufage  {b).  Me-^ 
fure^  Tangle  BCD  formé  par  la  ligne  horifon-^ 
taie  Çb  y  èç  par  le  rayon  vifijçl  tiré  du  point  Ç 
au  fommet  B  de  Tobjet  X.  Laiflèzle  Grapho- 
jxiçtre  dans  cette  pofitiop ,  &  en  regardant  par 
^slçntes  ies  |)innu]es  c^ui  fonç  aux  e^tr^miçès 


-•-5?- 
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ife  fe.  régie  fixe  ,  faîtes  planter  dans  Taligne- 
ment  de  la  ligne  horîfontale  CD  un  piquet  FG, 
qui  foît  à  une  dîftance  du  point  E  luffifante 
pour  donner  une  bafe  d'une  grandeur  raifon- 
nable  au  triangle  CBG.  Tranfportez  le  Gra- 
fhoniëtre  au  point  F,  &  après  l'y  avoir  difpofé 
de  la  même  manière  qu'il  rétoît  au  point  E, 
loeflirez  Tangle  BGD  formé  par  la  ligne  hori- 
fontaleGD,&  par  le  rayon  vifuel  tiré  du  point  G 
au  même  point  précèdent  B.  Enfin ,  mefurez 
la  diftance  du  point  £  au  point  F« 

Par  ce  moyen  ,  i^n^dans  le  triangle  CBG 
formé  par  les  rayons  vifuels  CB  ôc  GB,  &  par 
Ja  ligne  horifontale  CG  ,  vous  connoîtrez  le 
cote  CG  ,  Fangle  BCD  ,  &  l'angle  BGC 
qui  eft  le  fupplément  de  Tangle  BGD  -,  ainfî 
vous  trouverez  le  côte  BG.(^).  z"""'  Dans  le(«)N»ii9t 
triangle  GBD  formé  par  le  rayon  vifuel  GB, 
par  la  ligne  horifontale  GD  &  par  la  partie  BD 
de  la  hauteur  demandée  AB,  vous  connoîtrez 
le  côté  BG,  rangle  BGD  ,  &  Tangle  BDG 
qui  eft  droit  [h]  î  ainfî,  vous  trouverez  {b)  cette  W  n.  1x9; 
partie  BD,  à  laquelle  ajoutant  la  hauteur  £C 
ou  D  A  du  pied  de  Tinftr  urnent  >  la  fomme  fera 
cette  hauteur  demandée. 

.    Autre  folution ,  qui  n'exige  qu^unfeul point  E  *  *  Fig.  4><; 
ie  niveau  avec  le  pied  A  de  l'objet  propofé. 

159.  Apre's  avoir  mçfuré  Tangle  BCD  de 
la  même  manière  dont  on  a  dit  dans  la  folution 
précédente  qu'il  falloît  le  faire  ,  choififlez 
dans  U  campagne  un  point  F  à  yolonté^mais 
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qui  fait  cependant  tel  que  Ton  puîfle  y  aller  tÉ"- 
rcAement  du  point  E  -,  &  faîces-y  planter  un 

(j)N.i|i.pjquec  FG.  Mefurez  (a)  enfuîte  Tangle  BCCi 
formé  par  les  rayons  vifuels  tirés  du  point  C 
aux  points  B  8c  G.  Faîtes  aufli  planter  un  pi- 
quet au  point  E ,  &  mefurez  la  dîftance  de  ce 

(WN.  151.  point  au  point  F.  Enfin,  mefurez (^)  l'angle  BGC 
formé  par  les  rayons  vifuels  tirés  du  point  G 
aux  points  B  &  C. 

Par  ce  moyen  ,  i^*  dans  le  triangle  CBG 
formé  par  les  rayons  vifuels  CB,  CG  &  GB^ 

•^  vous  connoîtrez  le  côté  CG  ou  EF  ^  avec  les 

angles  BCG ,  &  BGC  i  aînfî  vous  trouverez' le 

fc)  N.  Il  j.  côté  CB  {c).  1^^  Dans  le  triangle  CBD  formé 
par  le  rayon  vîfuel  CB  ,  par  la  ligne  horîfon- 
taie  CD  ,  &  par  la  partie  BD  de  la  hauteur 
demandée  AB  ^  vous  connoîtrez  le  côté  CB> 
Tangle  BCD  ,  &  Tangle  DDC  qui  eft  droîti 

fi)N.ii>.  aînh  vous  trouverez  (O)  cette  partie  BD,  à  la- 
quelle ajoutant  la  hauteur  £C  ou  DÂ  du  pied 
de  rinfkumenc ,  la  fomme  fera  cette  hauteur 
demandée. 
Autre  fblution ,  qui/uppofe  que  ten  peut  voir 

PRff.  4S«  k  pied  A^  de  Vobjet  propofe^  mens  qui  ri  exige 
auffi  qu'un  feul  point  E  de  niveau  avec  ce  pie  a. 

1 60.  Apre's  avoir  mefuré  Pangle  BCÎD  de 
la  même  manière  dont  on  a  dit  dans  la  pre- 

(ON.  158.  miére  folution  {e)  qu'il  falloit le  faire,  choifif- 
fèz  dans  la  campagne  un  point  F  a  volonté, 
mais  qui  foit  cependant  tel  que  Ton  puîfle  y 
aller  diredément  du  point  £  >  &  faites-y  plan^ 


un  piquet  FG.  Mefurcz  enfuîte  {a)  Pan-WN.ift, 

DCG  forme  par  la  ligne  horîfontale  CD, 
par  rayon  vifuettiré  du  point  C  au  point  G. 
Faues  auffi  planter  un  piquet  au  point  £}  6c 
mefurez  la  diftance  de  ce  point  au  point  F. 
infin,  mefurez  {b)  Tangle  DGC  formé  par  les  (i)K»  154 
nyons  vifuels  tirés  du  point  G  aux.  pomts  D 
&C. 

Par  ce  moyen  ,  i^'^^dans  le  triangle  CDG 
fermé  par  les  rayons  vifuels  CG  &  GD^  &  par 
UlignehorifbntaleCD^vous  connoîtrez  le  cô- 
té CG  ou  EF ,  avec  les  angles  DCG ,  &  DGC  > 
ainfî  vous  trouverez  le  côté  CD  (c).  a*"  Dans  (otK*  tty; 
k  triangle  CBD  formé  par  le  rayon  vifuelCB^ 
parla  ligne  horifontale  CD ,  &  par  la  partie  BD 
de  la  hauteur  demandée  AB ,  vous  connoîtrez 
le  côté  CD ,  l'angle  BCD,  ôcfangle  BDCqui 
cft  droit  i  aînii  vous  trouverez  {d)  cette (^j^aiii 
partie  BD  ^  à  laquelle  ajoutant  la  hauteur  £C 
ou  D  A  du  pied  de  Tinflrument  ^  la  fomme  fera 
cette  hauteur  demandée. 

V 1 1.   U  s  A  G  £• 

1 6 1  *  Mefurer  la  hauteur  d'un  objet  dont  h 
fkdefiinaccejfible ,  &  plus  élevé  que  le  lieuûm^ 
quel  on  ejlflacé. 

Il  faut  mefurer  la  hauteur  AB  ^  de  l'objet  X ,  *  ^*  4fi 
qui  eft  fitué  fur  une  Montagne  Y. 

Solution.  Prenez  dans  la  campagne  un  point  £ 
à  volonté  ^  &  après  y  avoir  difpolé  un  Grapho^ 
métré  de  la  même  manière  dont  on  a  dit  qu'il 
failoit  le  faire  pour  k  cinquième  uiage  {e)  ^«yfiu^tfi 
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mefurez  les  angles  BCD  &  ACD  formés  pâf 
la  ligne  horifontale  CD  ,&  par  les  rayons  vifuels 
tires  du  point  C  ,  lun  au  lomraet  B  de  Tobjec 
propofé  X  )  &c  l'autre  à  fbn  pied  Â.  LaifTez  le 
Graphométre  dans  cette  poucion  j  &  en  regar- 
dant par  les  fentes  des  piûnules  qui  font  au< 
extrémités  de  fa  régie  fixe^  faites  planter  dans 
Talignement  de  la  ligne  horifontale  CD  ua 
piquet  FG^  qui  foit  à  une  diftance  du  point  E , 
îufïifante  pour  donner  une  bafe  d'une  grandeuif 
raifonnable  au  triangle.  CBG*  Transportez 
le  Graphométre  au  point  F  i  &  laprès  Ty  avoir 
dîfpofé  de  la  même  manière  qu*il  Tétoît  au 
point  E ,  mefurez  les  angles  BGD  &  AGD 
formés  par  la  ligne  horifontale  GD  ,  &  pat 
les  rayons  vifuels  tirés  du  point  G ,  Tun  aa 
même  point  précèdent  B,  2c  l'autre  au  même 
point  précèdent  A.  Enfin ,  mefurez  la  diftance 
du'.point  £  au  point  F. 

Par  ce  moyen  ^  i«it  dans  le  triangle  CBG 
formé  par  les  rayons  vifuels  CB  &  GB^  & 
par  la  ligne  horuontale  CG ,  vous  connoî- 
trez  le  côté  CG  ou  EF  ^  Tangle  BCD  ,  & 
Tangle  BGC  qui  eft  le  fupplément  de  Tan* 

WN.XX9.  gle  BGD  i  ainfî  vous  trouverez  le  côté  BG  {a)é 
2  eût  Dans  le  triangle  G  B  D  forme  par  le  rayon 
^  vîfuel  GB ,  par  la  ligne  horifontale  GD ,  &  paf 
la  partie  BD  de  la  hauteur  de  l'objet  propofc  X 
&  de  la  Montagne  Y,  vous  connoîtrez le  cô* 
té  BG,  l'angle  BGD .,  &  l'angle  BDG  qui  eft 

|iîN.ii5.dj:oiti  ainfivous\rouvcrez  cette  partie  BD(^)» 

7  eut 
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^^n^Dans  le  triangle  CAG  formé  par  les  rayons 
tifiiels  CA  &G  A,&  par  la  ligne  horîfonrale  CG^ 
vous  connoîcrez  le  côté  CG  ou  EFJ  angle  ACD» 
&  l'angle  AGC  qui  eft  le  fupplémenc  de 
Tangle  AGD  $  aînfi  vous  trouverez  le  cô- 
te AG  (tf).4«*  Enfin  ,  dans  le  triangle  GAD(')N.nf. 
fi>rmé  par  le  rayon  vifuel  GA  ,  par  la  ligne 
liorifbntale  GD  >  &  par  la  partie  AD  delà  hau- 
teur de  la  Montagne  Y  ,  vous  connoîcrez  le 
côté  AG  ,  Tangle  AGD,  &  l'angle  ADG  qui 
eft  droit  s  ainfî  vous  trouverez  (è)  cette  par- (^)n.  119, 
tie  AD  y  dcg^  la  différence  à  la  partie  BD 
fera  la  hauteur  demandée  A6. 

Autre  folution ,  qui  n'exige  pas  que  les  points 
aufqueh  on  place  lir^rument  ^f oient  de  niveau. 

162.  Apre's  avoir  prîsdans  la  campagne  un 
point  F*  à  volonté,  &  y  avoir difpofc  le  Gra*  *^ï-4fJ 
phométre  de  la  manière  dont  on  a  dit  qu'il 
falloitle  faire  pour  te  cinquième  ufage  (^),(0n.  1J7. 
meiîirez  les  angles  BGE  &  DGE  formes  ï)ar 
la  ligne  horifontale  GE  ,    &  par  les  rayons 
vifuels  tirés  du  point  G  ,  l'un  aufbmmctBde 
lobjet  propoféX,  &  l'autre  au  fbmmet  D  d'un 
autre  objet  de  niveau  avec  le  pied  A  du  même 
objet X.  ChoififTez  enfuite  dans  la  campagne  un 
autre  point  H  à  volonté ,  &  qui  (bit  cependant 
tel  que  Ton  puîfle  y  aller  diredement  du  point  Fj 
&  après  y  avoir  fait  planter  un  piquet  HI,  me- 
furez  {d)  les  angle?  BGI  &  DGI  formés  par  les  W  N.  isu 
rayons  vifuels  tirés  du  point  G  aux  points  B,        ' 
D  &  L  Faites  auili  planter  un  piquet  au  point  F  > 


itSi  Traite*  complet 

&  mefurex  la  dîftance  de  ce  point  au  point  H* 

WN.  151.  Enfin,  meC\irez{a)  les  angles  BIG  &cDlG  for- 
més par  les  rayons  vîfuels  tirés  du  point  I  aux 
points  B ,  D  &  G. 

Par  ce  moyen  ^  icntdans  le  triangle  GBI 

'\  formé  par  les  rayons  vifuels  GB,  GI  &  IB^ 

vous  connoîcrez  le  côté  GI  ou  FH ,  avec  les 

angles   BGI  Sk.  Blé  -,  ainfî  vous  trouverez  le 

'  (tjN.  119.  côté  BG  (b).  icntDans  le  triangle  GDI  formé 

parles  rayons  vifuels GD ,  GI  &ID,  vouscon- 

-  noîtrez  le  côté  GI  ou  FH ,  avec  les  angles  DGI 

(ON.119.&  DIGi  ainfî  vous  trouverez4fccôte  DG(c)# 
3ent  Dans  le  triangle  GBE  formé  par  le  rayon 
vifiicl  GB  ,  par  la  ligne  horîfbntale  GE  »  &paif 
k  hauteur  BE  ,  vous  connoîtrez  le  côté  BG  ^ 
l'angle  BGE ,  &  Tangle BEG  qui  eft  droit  5  ainfi 

{i/)N.  iip.  VOUS  trouverez  cette  nauteur(a).4entEnfin,dans 
le  triangle  GDC  formé  par  le  rayon  vifuel  GD  , 
par  la  ligne  horifontale  GC,  &  par  la  hauteur 
DC,  vous  connoîtrez  le  côté  DG ,  l'angle  DGE , 
&  Tanglc  DCG  qui  eft  droit  -,  ainfi  vous  trou- 

(f)  N.  119.  vcrez(^)  cette  hauteur  DC,  dontladiflfcrenceà 
lahauteurBE  fera  la  hauteur  demandée  AB. 
Autre  fblution ,  quifuppoTeque  ton  peut  voir 

♦  Fig.  4tf .  le  pied  A*  de  l'objet  propo/e  ;  mais  qui  n'exige 
pas  non  plus^  que  les  points  aufquets  on  place 
tinfirument  foient  de  niveau. 

163.  Prenez  dans  la  campagne  un  ffoint  C 
à  volonté  i  &  après  y  avoir  dilpolë  un  Grapho- 

(/)N,ij7.  métré  (/)  de  manière  aue  fon  plan  foit  verti- 

(^)N.i$z.cal ,  mefurez  (g)  l'angle  BDA  formé  par  les 


z>  E  Trigonombtkie»  léj 
«s  vîfuels  tires  du  point  D  y  l'un  au  fbm- 
B  de  l'objet  propofé  X ,  &  l'autre  à  fon 
A-  Choififlez  enfuite  dans  la  campagne 
autre  point  E  à  volonté  ,  mais  qui  lok 
tidant  tel  que  Ton  puiflè  y  aller  direde- 
t  du  point  C  î  &  après  y  avoir  fait  plan- 
un  piquet  EF ,  mefurez  {a)  les  angles  BDF  W  ^.151, 
ADF  formes  par  les  rayons  vifuels  tires  du 
bmc  D  aux  points  B,  A  &  F-  Faites  auffi  plau- 
perun  piquet  au  point  Cs  &  mefurez  la  dif^ 
jlBice  de  ce  point  au  point  £•  Enfin ,  mefurez  {b)  ^^^  ^^  ,|,, 
ks  angles  BFD  &  ÂFD  formés  par  les  rayons 
lifiiels  tirés  du  point  F  aux  points  B,  A  &  D. 
*  Par  ce  moyen  ,  lent  dans  le  triangle  DBF 
fermé  par  les  rayons  vîfuels  DB  ,  DF  &  FB , 
yms  connottrez  le  côté  DF  ou  CE,  avec  les 
4igles  BDF  &c  BFD>  ainfî  vous  trouverez  le 
coté  BD  {c).  zcnt  Dans  le  triangle  DAF  far-(ON.  «j^ 
me  par  les  rayons  vifuels  DA ,  DF  &  F  A ,  vous 
connoStrez  le  côté  DF  ou  CE,  avec  les  an- 
gles ADF  &  AFD  >  ainfî  vous  trouverez  le 
coté  AD  (d).  3cnt  Enfin,  dans  le  triangle  DBA ^^''•**^ 
fenné  par  les  rayons  vifuels  DB  &  D  A ,  &  par 
k hauteur  demandée  AB,  vous  connoitrez  les 
cotés  BD  &  AD  ^  avec  Tangle  BD  A  y  ainli>  vous 
trouverez  cette  hauteur  {e).  {•lN.i4di 

VIIL  Usage. 
16^  Mefuter  la  hauteur  d'un  objet  dont  h 
pd  efi  inacceffék ,  &  moins  élevé  que  le  lieu 

T\el  on  efi  placé. 
&LM dedefTus  kMontagne  Y^^  mefurer  la  •  Kg.  4^^ 
hauteur  AB  de  Vobjet  X*  X  î] 


1^4  Traite'  complet 

Solution.  Prenez  fur  cette  Montagne  on 
point  C  à  volonté  5  &  après  y  avoir  dilpofë  un 
Graphométre,  de  la  même  manière  dont  on  a 
(ii)N,  1J7.  dit  qu'il  falloît  le  faire  pour  le  V*  ufage  {a)^ 
fnefurez  les  angles  ADF  &  BDF  formés  par  la 
ligne  horifontaleDF,  &  par  lés  rayons  vifuels 
tirés  du  point  D  ^  1  un  au  pied  A  de  l'objet  propo- 
fé  X ,  &  l'autre  à  Ton  (ommet  B.  Faites  en(uite 

{)lanter  un  piquet  EF  dans  l'alignement  de  la 
igné  horifontale  DF  ,  de  la  même  manière 
dont  on  a  dit  dans  les  ufages  précédents  qu'il 
falloitle  faire) Sdmefurez  ladîftancedu  pointC 
au  point  E.  Enfin ,  tranfportez  le  Graphométre 
au  point  E  j  &  après  Ty  avoir  difpofé  de  la  même 
manière  qu'il  l'étoîtau  point  C,mefurez l'an- 
gle BFD  tormé  par  la  même  ligne  horifontale 
précédente  DF ,  &  par  le  rayon  vifuel  tiré  du 
point  F  au  point  B. 
Par  ce  moyen,  i  «ne  dans  le  triangle  DBF  formé 
ar  les  rayons  vifùels  DB  &  FB,  &par  la  ligne 
lorîfontale  DF,  vous  connoîtrez  le  côté  DF 
ou  CE ,  avec  les  angles  BDF  &  BFD  î  ainfi 
(&)N.  119.  vous  trouverez  le  côté  DB  (b).  i^'^Dans  le 
triangle  DBG  formé  par  le  rayon  vifuel  DB^ 
par  la  ligne  verticale  DG ,  &  par  la  ligne  hori- 
fontale GB  ^  vous  connoîtrez  le  côté  DB ,  Tan- 
gle  DGB  qui  eft droit,  &  1  angle  BDG  qui eft 
le  complément  de  Pangle  BDF  }  ainfi  vous 
(ON.iiy.troùverezC^:)  cette  ligne  verticale  DG ,  fie 
cette  ligne  horifontale  GB.  3««  Enfin,  dans  le 
triangle  DAM  formé  parle  rayon  vifuel  DA» 
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i>  E  Trigonométrie,  i^y 
far  la  ligne  verticale  DH,  &  par  la  ligne  horir 
^Ibnrale  HA,  vous  connoîrrez  le  côté  HA  qui 
cft  égal  à  la  ligne  horîfontalè  GB ,  l'angle  DH  A 
qui  cft  droit,  ôcTangle  AD  H  qui  eft  le  complé- 
flienc  de  l'angle  ADF  j  aînfî  vous  trouverez  (a)  Wn.hj. 
cette  verticale  DH,  dont  l'excès  GH  fur  la  verti- 
cale DG  eft  égal  à  la  hauteur  demandée  AB. 

Autre  fblutîon ,  qui  n^  exige  pas  que  les  points 
mfjquels  on  place  IHnftrument  ^foient  de  niveau. 

I  é  y .  Prenez  fur  la  hauteur  Y  *  un  point  E  à  *  Fîg.  4S. 
volonté  î  &  après  y  avoir  dîfpofë  un  Graphomé- 
trc(A)  de  manière  que  fon  plan  foit  vertical, (^)N.i $7. 
mefurex  {c)  Tangle  BCA  formé  par  les  rayons(ON.  iji. 
vîfaels  cirés  du  point  C,  l'un  au  fbmmetB  de 
fobiet  propofé  X,&  Tautrei  (on  pîed  A  .Choi- 
ùSèx  enfuice  une  baie  £F  à  volonté  y  &  mefu« 
rez  {d)  les  diftances  du  point  C  aux  points  B(i)N.ifx. 
&  A,  lefquelles  diftances  (ont  accefubles  par 
leur  extrémité  C* 

Par  cemoyen,  dans  le  triangle  BCA  formé 
parles  rayons  vîfuels  CB  &  CA,  &  par  la  hau- 
teur demandée  AB ,  vous  connokrez  les  côtés 
CB  &  C  A ,  avec  l'angle  BCA  j  aînfî  vous  trou- 
verez (e)  cette  hauteur.  C*)  n.  i4«. 

Autre  folutîon ,  qui  fuppofe  que  Von  ne  peut 
point  "voir  le  pied  de  t objet  propop. 

1 6  6.  Prenez  fur  la  hauteur  Y  "^  un  point  C  •f»8^*49- 
à  volonté  î  &  difpofez  -  y  un  Graphométre 
de  là  même  manière  que  dans  la  première  fo- 
lutîon (/),  afin  de  mefurer  les  angles  GDF^''-'^-^ 
&  BDF  formés  par  la  ligne  horifoncale  DF^ 


jlS6        Trait  E^  c  o  m  pl  et 
dt  par  les  rayons  vifuels  tirés  du  point  D  ,  Furm 
à  un  point  quelconque  G  de  niveau  avec  Isr 
pied  A  de  la  hauteur  propofée  AB  ,  &  l'au- 
tre au  fommet  B  de  la  même  hauteur.  Faites  • 
enfuîce  planter  un  piduet  EF  dans  Talignement: 
de  la  ligne  horifbntaie  DF  ,  de  la  même  ma- 
nière dont  on  a  dit  dans  les  ufages  précedents^- 
qu'il  fâlloît  le  faire  j  &  mcfurez  la  diftancedu 
point  C  au  point  E.  Enfin,  tranfportezle  Gra-. 
phométre  au  point  E  -,  &  après  l'y  avoir  difpofé 
de  la  même  manière  qu'fl  Tétoit  au  point  C, 
mefurezles  angles  BFD  &  GFD  formes  par  la.- 
même  ligne  horifontale  précédente  DF  ,  &  par 
les  rayons  vifuels  tirés  du  point  F  aux  points 
précédents  B  &  G. 

Par  ce  moyen  ,  icntdans  le  triangle  DGF 
formé  par  les  rayons  vifuels  DG  &  FG ,  &  par 
la  ligne  horifontale  DF  ,  vous  connoitrez  le 
côtcDF  ou  CE,avec  les  angles  GDF &  GFD  j 

(4)N.  iij.aioû  vous  trouverez  le  côté  FG  {a\  i^^  Dans 
le  triangle  DBF  formé  par  les  rayons  vifuels  DB 
&  FB  ,  ôc  par  la  ligne  horifontale  DF,  vous 
conookrez  le  coté  DF  ou  CE,  avec  \qs  an- 
gles BDF  &  BFD  5  ainfî  vous  trouverez  le 

WN,  xip.côré  FB  {b).  3ent  Daps  le  triangle  GFB  formé 
par  les  rayons  vifuels  FG  &  FB ,  &  par  la  dif- 
tance  du  point  G  au  point  B ,  vous  connoîtrez 
les  côtés  FG  &  FB ,  avec  Tangle  GFB  qui  efl: 
la  dîiFérence  de  Tangle  GFD  àTangle  BFDj 
ainfî  vous  trouverez  [c)  Tangle  GBF ,  &  cette 
diflance  GB«  4^^  Enfin,  dans  le  triangle GBA. 


r 
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r  •forme  par  cette  même  dîftance  GB ,  par  la  ligne 
ikorifbntale  G  A  ,  &  par  la  iiauteur  deman- 
dée AB,  vous  connoîtrex  le  côté  GB  »  Tan- 
fie  G AB  qui  eft  droit,  &  l'angle  GBA  qui  eft 
i  difïerence  de  la  fomme  des  angles  con- 
nus GBF  &  FBH  t  à  celle  de  deux  angles 
droits}  ainfi  vous  trouverez  cette  hauteur  (^\ (4) N.ny* 

I  X.    U  s  A  G  £• 

1 67.  Mefurer  la  hauteur  &  la  diftance  dun 
objet  inaccejftble  ^  qui  ne  peut  être  vu  que  de  cer-* 
tains  endroits. 

Il  faut  mefurer  la  hauteur  AB  *  &  la  dîA  ♦pîg.  jp. 
tance  FA  de  l'objet  X ,  qui  ne  peut  être  vu  que 
des  points  C  &  D. 

Solution.  Pofez  un  Graphomctre  au  point  C  î 
&merurez,de  la  même  manière  dont  on  a  dit 
dans  les  ufages  précédents  qu'il  falloit  le  faire , 
icnt  les  angles  BCA  ,  BCD  &  ACD  formés- 
par  \ts  rayons  vifuels  tirés  du  point  C,  Tun  au 
iommet  B  de  Tobjet  propofé  A ,  l'autre  à  fon 
pied  A^  &  le  dernier  à  Tautre  point  D  duquel 
on  peut  voir  le  même  objet  X  :  i^nt  ^  l'an- 
gle ACF  formé  par  la  ligne  verticale  CF,& 
par  le  rayon  vifuei  tiré  du  point  C  au  point  A. 
Tranfportezenfuîte  leGraphométre  au  pointD> 
&  roefurez  {Jb)  les  angles  BDC  &  ADC  for-(jjj,,i5^. 
mes  par  les  rayons  vi fuels  tirés  du  point  D  ^  l'un 
au  point  précèdent  B ,  l'autre  au  point  préce- 

t  L'Uide  FBH  eft  le  complément  de  l^mgle  BFH;  ft  l*ân* 
gk  6FS  eft  le  fiipplément  de  Tangle  BFD  que  l'on  4  mefuribi 
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denc  A  ,  &  le  dernier  au  point  C  auquel  on  â 
fait  la  première  opération.  Enfin ,  par  le  moyen 
d*une  bafe  prîie  à  volonté,  mefurezla  dîftance 

(«)N.in*du  point  C  au  point  D(a),  Se  la  hauteur  ver- 

(fr)N.  ij7.  ticale  CF  du  point  C  [b). 

ou  158.  Parce  moyen,  i^ncdans  le  triangle  CBD 

formé  par  les  rayons  vifuels  CB,  CD&DB,vous 
connoîtrez  le  côcé  CD^  avec  les  angles  BCD 

{ç)  N.  119.  &  BDC  j  ainfi  vous  trouverez  le  côté  BC  {c). 
lentDans  le  triangle  CAD  formé  par  les 
rayons  vifuels  CA ,  CD  &  DA,vous  connoîtrez. 
le  côté  CD,  avec  les  angles  ACD  &  ADCj 

(i)  N.  1x9-  aînfî  vous  trouverez  le  côté  AC  {d).  ^^^  Dans 
le  triangle  BCA  formé  par  les  rayons  vifuels  CB 
&  CA ,  &  par  la  hauteur  demandée  AB ,  vous 
connoîtrez  les  côtés  BC  &  AC,  avec  l'an- 
gle BCA  }  ainfi  vous  trouverez  cette  haa- 

(0  N.140.  teur  {e).  4^01  Enfin ,  dans  le  triangle  FCA  for- 
mé par  le  rayon  vifuel  CA  ,  par  la  hauteur 
verticale  CF,&  par  la  diftance  demandée  F  A  ^ 
vous  connoîtrez  les  côtés  CF  &  AC,  avec  l'an- 
gle ACFj  ainû  vous  trouverez  cette  dîftan- 

{/)N.i40.ce(/). 

X.  Usage. 
168.   Mefurer  la  grandeur  d^un  objet  accef- 
Jible ,  qui  e(i  incliné  à  Vhorifon. 
♦  rig.  ji.     Il  faut  mefurer  la  grandeur  AB  *  de  Tobjec 
accelfible  X,  qui  efl-  incliné  à  Thorifon. 

Solution.  Prenez  dans  la  campagne  un  point  C 
à  volonté ,  &  mefurez  la  dîftance  de  ce  point 
au  pied  A  de  l'objet  propofé  X.  Pofez  enfuite 

un 


r  V 

kn  Graphomctre  à  ce  même  point ,  &  mefu* 
ta  (a)  les  angles  BDA  &  ADC  formés,  run{j)M.i|u 
far  les  rayons  vîfuels  tirés  du  point  D  au  ibm- 
net  B  de  au  pied  A  de  ce  même  objet ,  &l*au'*- 
ire  par  le  rayon  vîfuel  précèdent  D  A  ^  &  par 
k  pied  De  de  Tinflrument.  Enfin  ,  par  le 
I  Bioyen  d'une  bafe  CE  prife  à  volonté  ,  mefu- 
I  tti  {b)  la  dîftance  du  point  D  au  point  B,  hr.{h)jts,  tft. 
1  quell&eft  acceffible  par  fon  extrémité  D. 
I     Par  ce  moyen ,  ï  cnt  dans  le  triangle  CD  A  t 
I  ferme  par  la  diftanceC  A^par  le  rayon  vifuel  DA 
'  &  par  la  hauteur  DCdu  pied  de  Tindrument^ 
vous  connoîtrez  les  côtes  DC&  CA^  avec  Tan- 
fie  ADC  5  aînfi  vous  trouverez  le  côté  AD  {c).  (^j^j,  t»t, 
x«Dans  le  triangle  DBA  formé  par  ks  rayons 
vî&cls  DB  &  pA  ^  &  par  la  grandeur  AB  de 
fobjet  propofé,  vous  connoîtret  les  côtes  BD  ^ 

&  AD ,  avec  Kangle  BDA  s  aînfi  vous  trou- 
verez (^  cette  grandeur  demandée.         -         (J)K.i4tt 
X  !•   U  s  À  G  E. 
1^9.  Mefurer  la  grandeur  d'un  obfet  inac- 
t^le^qm  eft  incliné  m  tkorifon. 

Il  faut  meiurer  la  grandeur  de  Pobjet  înac- 
«ffible  AB  ♦  ,  qui  eft  incline  à  Thorifon.  *««•  S^ 

Solution.    Prenez  dans  la  campagne  un 
f)oînt  C  à  volonté  \  &  après  y  avoir  pofé  uft 
Graphométre,  mefurez  (e)  l'angle  BDA  formé  W  »•  t|u 
par  les  rayons  vîfuels  tirés^du  point  D  ,'4*un  au 

t  Loriquela  diflaote  dupoinc  Cas  point.  A  eft  lui  peu  confia 
déiahle  ,  on  peut  prendre  le  iriaagle  C^A  pour  ua  !<iaa|}e 
Sdcde.  ^  -i 
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fbmmec  B  de  l'objet  propofë ,  ôc  Pautre  à  fcm 

(4)N*  f  5^*  pied  A.  Mefurez  enfuîte  {a)  par  le  moyen  d'une 
oafe  CE  prife  à  volonté ,  les  dîftances  du  point  D 
aux  points  B  &  A  ^  lefquelles  font  acceffibles 
par  leur  extrémité  D. 

Par  ce  moyen,  dans  le  triangle  DBA  formé 
par  les  rayons  vîfuels  DB  &DA,  &  par  la  gran- 
deur AB  de  l'objet  propofë  ,  vous  connoitrez 
les  côtés  BD  &  AD, avec  l'angle ^DAj  ainfl 

^)N.  140.  vous  trouverez  (è)  cette  grandeur  demandée. 
•      XIL    Usage. 
170.  Mefurer  de  combien  un  lieu  eji  plus 
Jlevéque  celui  auquel  on  efl  fitué. 

>F5g.  5î-  .  On  eft  placé  au  point  C  *,  &  Ton  veut  fça^ 
voir  de  combien  ce  point  eft  moins  élevé  que 
le  point  B. 

Solution.  Pofez  un  Graphométre  au  point  C  j 
&C  ?j)rès  l^àvoir  difpofë  de  la  même  manière 
dont  on  a  dit  qu'il  falloit  le  faire  pour  le  cinr- 

(0  N.ijjr.quîéme  ufàge  (?),  mefurez  l'angle  BDG  formé 
4>ar  la  ligne  horifontale  DG  ,  6c  par  le  rayon 
vifuel  tiré  du  point  D  au  point  propofë  B.  Me- 

WN.  I52,f^rexlenfuite  {d)  par  le  moyen  d'une  bafëCE 
prifë  à  volonté  ,  la  didance  du  point  D  aa 
même  point  B  ^  laquelle  eft  accemble  par  fon 
extrémité  D. 
Par  ce  moyen ,  dans  le  triangle  DBG  for-  ' 

^  me  par  la  ligne  horifontale  DG,  par  Je  rayon 

vifuel  DB  y  &  par  la  partie  BG  de  la  hauteur 
demandée ,  vous  connoîtrez  le  côté  BD,  l'an- 
gle fiDG ,  &  l'angle  BGD  qui  eft  droit  i  aînfî 


DE    Tri  G  ON  O  M  BTRÎE.        îyt 

s  trouverez  {a)  cctre  partie  BG,  à  laquelle(«)N.  itf« 
ûcaot  la  hauteur  CD  ou  GA  du  pied  de 
ftrument ,  la  ibmme  ÂB  fera  la  quantité  donc 
point  B  eft  plus  élevé  que  le  point  C. 

XIII.  Usage. 

171*   Mejurer  de  combien  un  lieu  ejl  moins 
Sevé  que  celui  auquel  on  efl  Jitué. 

On  eft  placé  au  point  C*,  &  Ton  veut^a-  •Fîg.  J4. 
toÎT  de  combien  ce  point  eft  plus  élevé  que  le 
peine  A« 

Selution.  Pofèz  un  Graphométre  au  point  C> 
&  après  l'avoir  difpofé  de  la  même  manière 
dont  on  a  dit  qu'il  falloit  le  faire  pour  le  cin«- 
quiéme  ufage  {b) ,  mefurez  Tangle  BD A  formé  (»)  n.  157. 
par  la  ligne  horifontale  DB  ,  &  par  le  rayon 
^ifuel  tiré  du  point  D  au  point  propofe  A.  Me- 
forcz  enfbite  {c)  par  le  moyen  d'une  bafe  CE(ON«  Hu 
;  prife  à  volonté  ^  la  diftance  du -point  D  aa 
même  point  A,  laquelle  eft  accemble  par  fbn 
extrémité  D. 

Par  ce  moyen,  dans  le  triangle  DBA  formé 
parla  ligne  horifontale  D&,  par  le  rayon  vifiiel 
DA  ^  &  par  la  hauteur  AB  ,  vous  connoSr 
trez  le  côté  AD ,  l'angle  BDA,  &  l'angle  H 
qui  eft  drok  j  aînfi  vous  trouverez  (rf)  cette  (^H^nf. 
hauteur  AB^dont  l'excès  AG  fur  la  hauteur  CD 
ou  BG  du  pied  de  l'inftrument ,  fera  la  quantité 
dont  le  point  A  eft  moins  élevé  que  le  point  Ct 

XIV.  Usa  GE. 

17  z.  Mefurer  de  combien  un  Ueu quelconque 
t^  plus  ou,  moins  élevé  qu^un  autre. 

Yîj 


ij%        Traith^    complet 
mfig^jj^      Il  faut  mçfurer  de  combien  le  point  A*eft 
plus  ou  moins  élevé  que  le  point  B. 
I        .    Solution.     Prenez  dans  la   campagne  un 
point  C  à  volonté  ,  &  qui  ibit  cependant  tel 
aue  Ton  puilTe  voir  de  ce  point  les  deux  en- 
droits propofes  A  &  B;  &  après  y  avoir  pofè 
(«)N.i7o.un  Graphométre ,  mefurez(a)   de  comoien 
^  '^'*     le  point  A  eft  pius  ou  moins  élevé  que  le  point  Q 
&  de  combien  le  point  B  efl  auili  plus  ou  moins 
clpvé  que  le  même  point  C.  Comparez  enfuite 
ces  deux  élévations  â  celle  du  point  C^  8t  vous 
connoîtrez  de  combien  le  point  A  eft  plus  ou 
moins  élevé  que  le  point  B. 

Aind,  dans  cet  exemple  oh  le  point  A  eft 
çlus  élevé  que  le  point  C  de  la  quantité  AD  ^ 
ce  où  le  point  B  eil  au  contraire  moins  élevé 
que  le  m^me  point  C  de  la  quantité  £B>  le 
point  A  eft  plus  élevé  que  le  point  B  >  de  la  (bm-* 
me  de  ces  deux  quantités  ÂD  &  ËB« 

Si  au  contraire  le  point  A  étant  plus  élevé 
ique  le  point  C  de  cette  niême  quantité  AD^ 
Je  point  B  étoit  auffî  plus  élevé  que  ce  même 
point  C  de  la  quantité  £B  j  le  point  A  fèroic 
plus  élevé  c^ue  le  point  6,de  la  différence  de  ces 
deux  quantités  AD  &  £B.  Et  il  en  eft  de  même 
4e$  autres  cas  qui  peuvent  fe  rencoDtren 

S  c  H  G  L  I  E    I. 

1 7  3  •  ^  far  rapport  à  l^éh^gnemefa ,  ou  à 
^tl^u^autre  objiack  y  on  w  pouvoit  pas  voit 
d'mmmQ  ^naroit  ki  4w9  points  propops  ^  on 


DE  Trigonométrie.        173 
}frendrait  des  points  interpofés  entre  ces  deux 
points^  de  la  même  manière  que  s'il  et  oit  quefiion 
yr  mefurer  leur  dijiance  (a).  Et  en  cherchant  en-WHJ.  ts^ 
^wre  (b)  de  combien  le  premier  feroit  plus  ou[h]  n.  17%. 
\  maints  élevé  que  le  fécond^  de  combien  le  fécond 
pTùis  pbês  ou  moins  élevé  que  le  troijiéme^  & 
mnfi  défaite ,  onparviendroit  enfin  a  connoître 
de  combien  le  premier  feroit  plus  ou  moins  élevé 
fie  le  dernier. 

SCHOLIE      IL 

ij^  Nous  n^ avons  point  eu  ctégard  dans 
les  N*^  70  ^  7  I  ,  ni  par  conféquent  dans  le 
7 1**»^ ,  à  V  excès  BD  *  du  niveau  apparent  fur  le  *  rig.  5*. 
vr»  niveau.  Cependant  y  comme  on  ne  doit  point 
négliger  cet  excès ,  lorfque  la  diftance  des  points 
dont  il  5^ agit  efi  un  peu  confidérable ,  il  faut  le 
€onnoùre  ^afin  de  Rajouter  à  la  différence  de  haur* 
teur  que  ton  aura  trouvée  entre  ces  deux  points^ 
hr/que  celai  auquel  on  aura  pofe  Vinfirument 
fera  le  moins  élevé  *i&  de  le  retrancher  au  con-  *  Fîg.ji^ 
traire  de  cette  même  différence^  lorfque  ce  même 
foins  fera  le  plus  élevé  *.  Or  pour  cet  efet ,  on  «Rg.  54. 
cherchera  (c)  la  valeur  du  côté  CD  du  trian- 
gle CAD ,  dans  lequel  on  connoit  f angle  A ,  avec  ^'^  ^'  **^' 
les  côtés  AC  &  AD  ,  puifque  cet  angle  A  eft 
droit  {d)  j  que  le  coté  AC  qui  eft  le  demi-diamétre  (d)  e.  h  %. 
de  la  Terre  eft  de  3  276344  toifesy  &  que  leV^  **• 
côté  AD  eft  la  dijiance  horifont  aie  du  point  au- 
quel on  eftfttué^  au  point  dont  on  cherche  Pelé-* 
vation  ;  &  l'on  retranchera  enfuite  de  cette  va- 
har^  le  mêmgdsmi  diamètre  AC  (TU  BC« 


(  174  Traite*  coJmplet 

i  X  V.     U  s  A  G  E. 

175.  Mefurer  de  combieu  un  objet  înacce/fp- 
bh  quelconque  efl  incliné  à  Vhorifon. 

Il  faut  mefurer  de  combien  Tobjet  înaccef- 

♦Pî?-  J7-fibleAB  *  eft  incliné  àl'horifon. 

(4)N.i(î9,      Solution.  Mefurez  {a)  la  grandeur  AB  de 

(fc),  N.17Ï.  l'objet  propofé.  Mefurez  aufli  (  ^  )  de  combien 

le  fommec  B  de  ce  même  objets  eft  plus  clevé 

que  fon  pied  A  \. 

Par  ce  moyen ,  dans  le  trkngle  ABC  formé 

par  Tobjec  propofè  AB  \  par  la  ligne  horifon- 

^  taie  AC ,  &  par  la  ligne  verticale  BC ,  vous  con- 

Doîtrez  les  côtés  AB  &  BC ,  avec  l'angle  BC  A 

^        qui  eft  droit  3  ainfî  vous  trouverez  {c)  i'incli- 

^     *'     naîfon  BAC  demandée. 

XVI.    Usage. 
/  176*    Mefurer  lafurface  d^un  triangk-rec^ 

tiligne  quelconque. 
•  Fig.  j8.      Il  faut  mefurer  la  furface  du  triangle  ABC  *. 
Solution.  Pofèz  un  Graphométre  à  Tun  quel- 
conque des  angles  du  triangle  propofé,  par 
exemple  à  l'angle  A  ;  6c  faites  planter  un  pi- 
quet à  chacun  des  autres  angles  B&  C.Me- 
(i>N.  151,  furez  enfuite  {d)  l'angle  EFD  formé  par  les 
rayons  vifuels  tirés  du  point  F  aux  points  E 
&D.  Enfin,  mefurez  les  côtés  AB  &  AC. 

Par  ce  moyen  ,  i*''''  dans  le  triangle  ABG, 
vous  connoîtrez  le  côté  AB  ,  Tangle  BAG 
ou  EFD  ,  &  l'angle  BGA  qui  eft  droite  ainfi 

1*  On  ne  doit  point  avoir  ici  d*égardâ  ladififîrence  du  niveau 
vrai  au  niveau  apparent. 
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[VOUS  trouverez  (a)   la    perpendiculaire   BG.<*^n*"?* 
1*"  Dans  le  triangle  propolé  ABC ,  vous  con- 
noîcrez  la  bafe  AC,avec  la  perpendiculaire  BG5 
aînfi  vous  trouverez  (i)  la  furface  demandée.  We.i.  ». 
XVII.   Usage.  P'^'- 

177.  Mefurer  lafurface  d'un  Polygone  rec- 
ûiigne  quelconque. 

Il  faut  mefurer   la  furface   du  Polygo- 
ne ABCDEF  *.  *Fîg.59. 

Solution.  Pofez  un  Graphométrc  à  Pun  quel- 
conque des  angles  du  Polygone  propofë  ,  par 
ezenaple  à  l'angle  A  \  Se  faites  planter  un  pi- 
quet d  chacun  des  autres  angles  B  ,  C,D,  E 
&F.Mefurez  enfuitè(^)  les  angles  LOK,KOI,(0n.  151. 
lOH  &  HOG  formés  par  les  rayons  vifuels 
tirés  du  point  O  aux  points  L/K,  I,  H  &  G. 
Enfin  ^mefurez  les  diilances  du  point  A  aux 
points  F,  E,D,C&B. 

Par  ce  moyen,  lentdans  le  triangle  A  FM 
vous  connoîtrez  le  côté  AF  ,  l'angle  FAM 
ou  LOK  ^  &  l'angle  FM  A  qui  eft  droit  :  ainfî 
vous  trouverez  la  perpendiculaire  FxM  {d)s  &(^)n.ii9. 
parconféquent(^),la  iurface  du  triangle  AFE.COe.  1.  x. 
aott  Dans  le  triangle  AEN  vous  connoîtrezle  ^'  '*^* 
côté  AE ,  Tangle  EAN  ou  KOI,&  l'angle  EN  A 
qui  eft  droit  :  ainfî  vous  trouverez  (j)  la  per-(/)N.ii9. 
pendiculaire  EN }  &  par  confcquent  (g) ,  la  fur-  (g)  e.  1. 1, 
face  du  triangle  A  ED.  3  ent  Dans  le  triangle  At)P  ?•  4«* 
vous  connoîtrez  le  côté  AD  ,  Tangle  DAP 
ou  IOH,& l'angle  DPA  qui  eft  droit  :  ainfî 
vous  trouverez  {k)  la  perpendiculaire  Dpj  &(«  N.nf, 
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(m)  b.  1. 1.  par  confëquenc  (a),la  furface du  triangle  AÏ3Cé 
^^'*       4ent  Dans  le  triangle  ACQ^vous  connoîtrez 
le  côté  AC ,  Tangle  CAO  ou  HOG,  &  l'an- 
<*)N*"9-glcCQAquîeftdroît  :  ainuvous  trouverez  (&) 
(0  E.  L  I.  '^  perpendiculaire  CQ^j  &  par  conféquent  {c)  ^ 
p.  4'»      la  furtace  du  triangle  ACB.  5»^  Enfin,  vous 
ajourerez  cnfemblelesfurfacesdeces  triangles 
AFE,  AED,  ADC&  ACB  que  vous  venez  de 
meiurer ,  &  la  fomme  fera  la  furface  demandée. 
5  c  H  o  L  I   E. 
1  7  8  •    Le  moyen  le  plus  facile ,  &  en  même 
temps  le  plus  exaSi ,  de  mejurer  les  dijlances  du 
•  Fig.  i9^point  A  *  aux  points  F  ,  E ,  D ,  &c.  efi  de  les 
conjîderer  comme  ri  étant  accejjibles  que  par  leur 
extrémité A;& de  les  mefurer  par  conjeauent 
{d)  N.  i<2.  ^^  ^^  manière  dont  nous  avons  dit  {d)  qu'il  faut 
*  mefurer  ces  fortes  de  dijiances.  Mais ,  comme  les 
différents  angles  que  ces  mêmes  dijiances  for^ 
ment  avec  les  cotés  AF  &AR  de  t angle  auquel  on 
(#)N.  177.  a  placé  le  fyrapkométre^  font  déjà  mefurés  (e),  on 
prendra  pour  oafe  Pun  de  ces  côtés  ^  prolongé  s'il 
efi  néceffaire  ,  par  exemple  le  coté  AB  ,  &  l'on 
'(/)N  i<i  mefureraletteoafe.Onmefureraauffi{f)  les  an- 
gles LGO,  KGO,  IGO  &  HGO  formés  par 
les  rayons  vifuels  tirés  de  Pextrérmte  G  de  cette 
même  bafe  aux  points  0,L,K,I^  H.  Or, 
pat  ce  moyen  y  i'»^  dans  le  triangle  OLG  for- 
mé par  les  rayons  vifuels  OL ,  OG  drGL, 0» 
connoitra  le  côté  OG  on  AB  ,  l'angle  LGO,  & 
t angle  LOG  qui  eft  lafomme  des  angles  LOK , 
ft)N.  ii>.KOI ,  lOH  &  HOG;  ainji  ton  trouvera  [g)  le 

côte 


p(  OL  ou  AF.  1*"'  i^affj  /e  triangle  OKG/or- 

ilf  for  ief  r^offf  vifueU  OiL  ,  OG  ér  GK, 

«r  cofoiottra  le  coté  OGoif  A6,  /"««g/e  KGO» 

4f P angle  YiOQqme^  la fontmedfsattgletYSyi^   ■ 

lOH  C^  HOG;  ai»/?,  ton  trouvera  {a)  le  C0-(«)N.it9i 

«f  OK  <w  AE.  3  "**  ^««f  ^  triangle  OIG  /orW 

|ir  iler  rayons  vifitels  OI  ^  OG  <&  Gly  on  eotp- 

mbra  le  côté  OG  o«  AB ,  Vangle  IGO,  CÎr  /*a»- 

|lr  lOG  qui  efi  la  fomme  des  angles  lOH 

d* HOG  ,•  ain^ ,  /*«»  trouvera  {b)7e  côté  OI (»)H<  nfà 

m  AD.  4***  £»/» ,  </«/w  le  triangle  HOG  for- 

mé  par  les  rayons  vifitels  OH  ,  OG  &  GH  , 

98tomtottra  le  cott  OG  ou  hi&^avecles a»" 

gksHGO  &  HOG  ,•  ainji ,  Pon  trouvera  [ç)  U  (0  n.  un 

âtéOH  ou  AC. 

XVIII.  Usage. 

1 7  ^,Calcular  les  différentes  parties  tPtmeFof' 
ifieation  dont  on  ffcàt  la  conJtruSlion  >  &  dont 
9»  comtoSt  le  coté  extérieur. 

On  doone  le  côcc  extérieur  AF  *  du  front  •fig.iai 
<le  Fortification  X ,  conftruitiuivant  le  fyftême 
de  M.  de  Vauban }  &  il  faut  en  trouver  les,  au- 
très  parties. 

Premièrement, 

1 8  o.  Tour  trouver  celles  des  Baftions ,  & 
des  ouvrîmes  à  Corne  &  à  Couronne, 

Confit.  Tirez  du  fommet  de  l'angle  flan- 
oaé  A  *  au  fominet  de  l'angle  flanque  F ,  &  du..  •  «g.  <*• 
iommec  de  l'angle  de  l'épaule  B  au  fommet  de 
rangledercpai3eE,lesagnesdroitesAFôcBS 
Protongez  les  £uxsAB&F£  desBaftion<«jttfqu'4 

Z 
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ce  qu'elles  rencontrent  en  des  points  D&â^: 
h  Courtine  C£X  Enfin,  abbaiâèz  des  points  B^' 
2^  H, les  perpendiculaires  BK  &HG  au  côté 
(•)E.i.  t.  extérieur  AF  (a).       , 
hl*-  Solution.  I  «»«  Dans  le  triangle  AHG ,  le  cô- 

té GH  qui  efl:  la  perpendiculaire  ,  eft  conna 
par  la  condrudion  de  l'ouvrage.  On  conhoîc 
aufil  le  eôcé  AG  qui  eO;  la  moitié  du  côté  {ex- 
teneur  AF ,  avec  l'angle  AGH  qui  eft  droit  [c]. 
<*>N,  t}f«  Ainfî,  l'on  trouvera  (b)  l'angle  diminué  G  AH. 
1  "*  Dans  le  triangle  ABK ,  le  côté  AB  qui 
epi  la  face  du  Baftion ,  eft  connu  par  la  conftruc- 
tioo  de  l'ouvrage.On  connoît  aufli  l'angle  G  ATi, 
«^        '  avec. l'angle  AKB  qui  èft  droit  [c].  Àinfi,  l'oii 
(()  M.  1x9.  trouvera  (c)  le  côté  AK. 

3  *"'  Dans  le  triangle  EBD,  on  connoit  l'an- 
gle EBD  qui  eft  l'angle  extérieur  des  papal- 
es b.  i.i.leies.  AF..&  BE,  &  par  cooiéquent  égai(^  st 
(0*E.'i.  xJ*^"S'®  intérieur  G  AH  (ey  On  connott  auS 
ikcisV'-'^'l^ng^i^  BDE,  ou  l'angle  BED}  puifque  fuivant 
hf  conftruâion  de  l'ouvrage,  le  triangle  EBD 
eftifofcele.  Enfin ,  on  connoît  le  côté  BEv  puiT- 
(/)  G.  1.  s.  Que  fa  moitié  BI  eft  éeale  (  f  )  àladiflerence  KO 
P*  '♦•       de  la  ligne  AK  à  la  ligne  AG.  Ainfl ,  l'on  trou- 
ig)  N.119.  vèra  (g)  le  flanc  ED. 

4*°'  Dans  le  triangle  CDE,  on  connaît  lè 

côté  ED.  On  connoît  aufS  l'angle  DCEj  puîP 

"  «  :     que  l'anele  GAH  eft  égal  à  l'ongle  GFH ,  & 

que  les  lignes  CD  &  AF  étant  parallèles ,  ks 

(t":  E.i.  I. angles  alternes  GFH  6c  DCE  (ont  égaux  {hj> 

f'*9'      Enfin  j  on  cobooîc  l'angle  âwquanc  CD£ ,  qui  ' 
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itEt  la  fortime  des  angles  BDE  ÔC  BDC  ou  DCE.  .  ) 

Ainn  Ton  trouvera  (a)  la  Courrine  CD.  {•)V»iï9* 

jcnc  x^  demi -angle  flanqué  BAL  ,  avec 
fangle  de  l'épaule  F£D(bocauffi  connus.  Pulf 
^  le  premier  eft  la  diâférence  de  l'angle  di> 
miaué  GAH  au  demi-angle  du  Polygone  FAL} .  ^ 
&  que  (e  dernier  eft  le  lupplémenc  de  l'angle 
DEC  du  triangle  CDE. 

6**^  Enfio ,  dans  le  triangle  ADL  ,  on  con<» 
note  le  côté  AD  qui  eftkiommedelafaceAB 
du  BafBon  ,  &  du  côté  BD  du  triangle  ifoi^ 
celé  E30.  On  connoît  aufli  l'angle  BDC ,  avec 
faogle  BAL.  Ainfi ,  l'on  trouvera  {h)  la  cap^-^C^IK^Ml 
taie  AL  ;  &  la  demi-goi^e  CL ,  qui  eft  la  dif; 
fêiencc  de  la  Courtine  CD  au  côté  LD* 

Secondement} 

I S I .  Pour  trouver  ceUes  de  la  Detm^Lwte^ 
Coatfr. ProlongezIesfecesNA*,  AB&PO»  •f*v- 
joiqa'ace  qu'elles  rencontrent, Tune  la  Con<» 
trefcarpe  KG  en  un  point  K ,  l'autre  la  Cour-^ 
dne  CD  en  un  point  D^Sc  la  dermere,la  hce  AB 
en  oo  point  M.  Prolongez  aoffi  la  Concreicar^ 
fc  KG ,  iufqu'à  l'angle  de  l'épaule  E.  Tirez  de 
raogle  P  de  la  Demi-lune  à  la  Courtine ,  la    • 
MrpendfcttlatrePI  (<?>,&  à  l'angle  flanquantD  ,(<)  ■•  ^  >* 
u  l^e  droite  PD.  Enfin,  tirez  du  point  Kau'^*  "* 
pointM,  la  ligne  droite  KM  j  èc  dupointMâ 
rangle  de  t'épanle  Ë,  k  ligne  droite  ME. 

SobÊtiott,  i***  Dans  le  triangle  ÎID ,  00  ) 

fionook  IViogla  PlU  qm  «^'  droit  (c  ] }  le 


^« 
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f«)N.x8o.-côté  ID  {a)  qui  eft  la  moitié  de  la  Cburdoe; 
&  le  côté  PD  qui  par  la  conftruâion  de  l'ou- 
vrage ,  eft  égal  à  la  ligne  LD ,  laquelle  jpar  la 
mêineconftruâion,iurpa{{ede  5  coi/ès  la  par- 
tie BD  de  la  ligne  de  défenfe  AD.  Âinfî»  Von 

C»)t7.ii7vtfduvera  (b)  l'angle  PDI ,  &  la  perpendicur 

*'*»•     daire  PL 

a*"*  Dan*  le  triangle  MDP ,  on  connok  le 
<ôté  PD-s  lé  côté  MD  qui  par  la  conftruûion 
Sde  l'ouvrage ,  furDafTe  de  5  toifês  la  partie  BD 
de  la  ligne  dedéfenfè  AD  j  &  l'angle  MDP  qui 
eft  la  difierence  de  l'angle  BDC  à  l'angle  PDI. 

|t)ii^t4e.  Ainfi,  l'on  trouvera  (  ()  le  côté  MP,  &  l'an- 
gle DMP. 
3  ^  Daasle  triangle  EMD ,  on  connok  le  cô« 

(i)M.i8o.té  MDi  le  côté  ED  (^^  i  &  l'angle  MDE  (*). 

}'^g;iJ;:Ainfi  ,  l'on  trouvera  (/)  le  côté  ME  ,   & 
l'iingleDME. 
>    •  K.    ,  ^«tt  j)jjQ5  jg  triangle  AMK ,  on  connok  le 

côté  AM  qui  par  la  conftruâion  de  l'ouvragé 
eft  plus  petit  de  5  toifês, qiie  la  face  AB >  le 
côté  AK  qui  par  la  même  conftruâion,  eft  la 
largeur  du  fbfle  j  &  l'angle  K AM  qui  eft  le  fiip- 
plément'de  l'angle  flanqué.  Ainfî ,  l'on  trouve- 

fe}N.  >4o.  H  ig)  le  côté  KM ,  «c  iWle  AMK. 

C.5*"'  Dans  le  triangle  KEM ,  on  connoît  le 
*'■'•  "içôté  KM,  avec  le  côté  ME ,  &  l'angle  KME 
^qi.eft  la  différence  de  la  ibmme  des  an- 
gles AMK  U  DME  à  celle  de  deux  angles 

il)  N.  i3«.  4foits,  Aing,  l'on  trouvera  {A)  4'apgle  MEK. 
.'.  :  6*"  Datis  k,  cciangle  OM£  9  on  conoofic  le 
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<6cc  ME-,  l'angle  MEK  j  &  l'angle  OME  qui   . 
cftladifierencedel'angleDMEàl'angleDMP, 
Ainfi,  l'on  trouvera  ia)  le' côté  MO  j  &  par(«)N.n9. 
coniequeot ,  la  face  OP  qui  eft  la  diffirrence  de 
ce  côte  au  côté  MP. 

7"*  Enfin,  dans  le  triangle  POG ,  on  con- 
nok  le  côté  OP }  l'ançle  POG  qui  eft  égal  (À)  à  (*)  J.  i.  x. 
la  fotnme  des  angles  intérieurs  MEO  &  OME  **'  *** 
^triangle  OME)  &  le  demi-angle  flan- 
qué MPH  quî(c)  eft  le  fupplément  des  an-(OE.i.  i. 
des  DMP  &  MHP  f.  Ainfi,  l'on  trouvera  {d)^4^:,,^ 
a.  demi-gorge  OG,  &  la  capitale  PG. 
S  c  H  o  I,  I  E. 

I  S  z*  Ce  que  nous  avons  dit  dans  ce  dermer 
Chapitre  ifitffit  pour  faûre  voir  la  mamére  dont 
a  faut  réjoudre  tous  les  FrobUmes  qui  dépendent 
delaTrîgonométrie-reSiiligne,  Ainjiy  nousfimp- 
fans  ce  qui  concerne  cette  Irigonométrie ,  en  aver- 
tifant  qu'un  Géomètre  ne  doit  point  s'en  tenir  aux 
Jeules  méthodes  qu'il  a  lues  dans  les  livres ,  pour 
les  impliquer  indifféremment  à  tous  les  cas  dans 
Ufquels  il  peut  fe  trouver  :  mais  qiiil  doit  refu- 
sa mûrement  à  ce  qu'il  a  à  faire  i  &  chercher 
eu/mte  dans  ce  qu'il /fait  de  Géométrie  ,  les 
moyens  les  plus  Jurs  &  les  plus  faciles  de  texé- 
tater. 

t  L<Su^e  MHP  eft  connu  ,  puirqu'il  eft  égal  (*)  â  lVm-(0  B.U  ù 
glel8Ddiiiaiaiigle>MâangleDIH»doatoncoiui«ltl1uigleB0C.p.  15. 

fin  du  fécond  Uvre» 
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LIVRE     TRO  ISIEME^J 
De  la  Trigonométrie^  Sphérique. 


J^^  N  doit  remarquer  dans  la  Trigonométrie 
\^  deux  forces  de  Principes i.fçavoîr  ^  des 
Principes  généraux^  fc  des  Principes  particuliers. 
Nousn*avonspointpârlédes  Principes  généraux 
de  la  Trigonomécrie-reâiligne ,  parce  que  ce& 
Principes  qui  confiftent  dans  les  propriétés  des 
angles  &  des  triangles  qui  font  formés  par  des 
lignés  droites,  fe  trouvent  démontrés  dans  les 
Elémens  d*Euclide  ^  dont  nous  fûppo(bns  que 
les  perfonnes  qui  étudient  ce  Traite  font  inftrui- 
tes.  Mais  comme  ces  Elémens  ne  confiderent 
ni  les  angles ,  ni  les  triangles  ,dont  les  côtés  font 
des  arcs  de  cercles  y  &  qui  font  cependant  ceux 
dont  il  s'agit  dans  laTrigonométrie-Sphérique  ^ 
nouscommeocerons  par  démontrer  Jes  propric* 
tés  <ie  ces  figures }  &  nous  traiterons  enioîte 
des  Principes  particuliers  ^  des  Problêmes  &  des 
U^es  de  cette  dernière  Trigonométrie ,  dan^ 
le  même  ordre  que  nous  avons  fuivi  dans  le  ' 
Livre  précèdent* 
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SECTION    PREMIERE. 

Dâs  Principes  généraux  de  la  Tri* 
gonométrie-Sphérique, 

CHAPITRE     PREMIER. 
Des  Cercles  de  la  Sphère. 

PROPOSITION  I.  Théorème. 

1 8  }•  T  AfeSiion  (tune  Sphère  qm  efi  coupée 
i_g  par  un  plan ,  e^  im  cercle. 

Lalsedon  ADBE*  d'une  Sphère  X  qui  eft^*g;^J« 
coupée  par. un  plan,  éil  un  cerde. 
Premièrement, 

Lorjque  k  plan  coupant  paffe  par  le  cintre 
ie  la  Sphère. 

Conpr.  Du  centre  C  *  de  la  Sphère  X ,  rirez  •  Rg/^jy 
aux  points  D ,  B ,  £ ,  &c.  pris  à  volonté  dans  la 
commune  ièâion  ADBE  de  la  furface  de  cette 
Sphère  &:  du  plan  qui  la  coupe ,  \ss  lignes 
droites  CD,  CB  ,  CE,  &c. 

Dénumfir,  Les  lignes  CD  8c  CB  font  éga- 
ies (a) ,  puifque  [c]  elles  font  tirées  da  centre  C  M  B.  L  tij 
d'une  Sphère  à  des  points  D  &  B  pris  dans^  '^j 
Êi  furfàce.  Oc,  il  en  eft  de  nnèine  de  toutes  lés      •  .-fï 
UgQes  droites  que  l'on  pent  cher  du  point  C, 
à  la  comimme  feâîon  ADBE  de  la  uicfaoB  de 
la  Sphère  X  &  àf  plan  qui  la  coupe.  Donc» 


T^4^         Tkait^  comflèt 
puifque  [h]  la  figure  ÂDBE  que  cette  a>m« 
mune  feàîon  termine  efl:  un  plan,  cette  figure 
(«)E.  h  i.efl:  un  cercle  (a). 
^*^  Secondement. 

Lvrfque  le  plan  coupant  ne  pajfe  point  par 
le  centre  de  la  Sphère. 
•Kg.  6^     Conjhr.  Du  centre  C  *  de  la  Sphère  X  ^  ab- 
baîfTez  au  plan  coupant  ,   la   perpendîcu- 
(&)B.  1.  X.  laîre  CF  {b).  Enfuîce,  des  points  D  &  B  pris  à 
^•-  "•       volonté  dans  la  commune  feétîon  ADB  E  de  la 
furface  de  cette  Sphère  &  de  ce  plan,  tirez aa 
point  F  auquel  cette  perpendiculaire  rencon- 
tre ce  même  plan,  &  au  centre  C  de  cette 
même  Sphère,  les  lignes  droites  DF  &  DC  , 
BF&BC. 

Démonflr.  Les  triangles  CFD  &  CFB  fonc 

reftangles  Tun  OC  Tautre  en  F  -,  puifque  la  li- 

jgne  CF  qui  eft  perpendiculaire  [c]  au  plan  ouï 

ME.1.  IX.  co^P^  ^2.  Sphère  X ,  Tefl  auffi  {c)  à  chacune  des 

d«  ».  *    '  lignes  FD  &  PB  de  ce  même  plan ,  avec  leP 

quelles  elle  a  le  point  F  de  commun  :1e  côte  CF 

leur  efl  commun  :  &  Thypoténufe  CD  du  pre- 

ii)  E.  u  II.  ™*^  ^^  ^S^^^  (^  ^  rhypotcnufe  CB  dufecond  j 

dU  I }/     puifque[c]ceshypoténuiès  fbntdes  Ugnesdroites 

tirées  du  centre  C  d'une  Sphère  d  des  points  D 

«- -  '       &;  B  pris  dans  fa  furface.  Ainfi,  le  côte  FD  efl: 

(«)  &  u  i«èeal(«)aacôtëF  B.  Or,  on  démontre  la  même 

p«47«  *  *  choie  ^  &  de  la  même  manière  ,  de  toutes  les 

lignes  droites  que  Ton  peut  tirer  du  point  F  à 

la  commune  feâîon  ÂDBE  de  laiiinace  delà 

Çphére  X  &  du  plan  qui  coupe  cette  furface» 

Donc^ 
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toonc  ^  toutes  les  lignes  droites  que  Ton  peùc 
j^rr  du  point  F  à  cette  commune  (èâion,  fbctf 
|i%ales  y  &  par  confcquent ,  puifque  [h]  la  fi- 
ltre ADBÈ  que  cette  commuhe  iè£^oo  ter- 
^Doe  eft  un  phn ,  cette  figure  çft  un  cercle  (a).  C«)  ^^^  ^ 
Donc,C.Q;F.D.  ^-'J- 

CoROLLAIkE* 

184%  Il  fuit  delà  démonftratîon  de  la  pre* 
nicre  partie  de  ce  théorème  ^  que^î  un  cef'^ 
de  ADBE  *  eji  lafeSlion  ^unefphére  coupée  pur  *  ng.6i. 
em  plan  qui  paffe  par  le  centre  de  cette  Sphère  ,^ 
b  centre  C  de  ce  cercle  eft  le  même  que  celui  de 
-gme  Sphère  :  &de la  démonflration  delà  fé- 
conde partie  ^  <\w^Jiun  cercle  ADBE  *  eft  la  ^ng.ié^ 
JiBion  ctune  Sphère  coupée  par  un  plan  qui  ne 
fafepainepar  le  centre  de  cette  Sphère  y  le  cen-^ 
tre  'E  dece  cercle  eft  le  point  auquel  la  perpen^ 
diculaire  abhaiffée  du  centre  C  de  cette  même 
Sphère  à  ce  plcm^  rencontre  ce  mêmeplanJ 
Définition. 
I S  5  •  D  A  N  s  une  Sphère ,  on  appelle  grands 
cercles yCCWL  quipaâènc  par  le  centre}  &c petits, 
mêles  «  ceux  qui  n'y  pailènc  point. 
Nous  neconfiaerons  que  les  grands  cercles. 
PnoposiTiON  II.   Théorème* 
186.  Dans  une  Sphère^  les  grands  cercles 
Je  divifens  réciproquement  en  deux   parties 
égales. 

Dans  la  SphéreX  %  les  grands  cercles  AFBG  *Fig.tff, 
fc  ADBE  ip  di?}ftnt  réciproquement  en  deux 
parties  égales* 

Aa 
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pémonfir.  Puîfque  [h]  \ts  cercles  AFBG 

&.ADBË  font  des  grands  cercles,  ils  pâflènc 

(«}N.  s8  j.  (^h^cun  par  le  centre  C  de  la  Sphère  {a)  \  6c  par 

confëquenc^ieur  commune  ièâion  AB  y  pafle 

(*)N.)8f.^u^*  Or,  0)  ce  centre  eft  auflî  celui  de  cha- 

(c)È.Uiï'.cun  de  ces  cercles  j  &  {c)  cette  commune  feo- 

p*  î*       tion  eft  une  ligne  droite.  Donc  ,  cette  même 

commune  leâion  eft  un  diamètre  de  chacun  de 

{i)  E.  L I.  ces  mêmes  cercles  Ç^d).  Ainfi^elle les  divife Pun  & 

^•/7* .     Vautre  en  deux  parties  égales  j  &  par  confc- 

quent,  CQ.  F-  D* 

Définition. 
187.  On  appelle  Foks  d'un  cercle  ^ 
deux  points  de  la  furface  de  la  Sphère  dont  ce 
cercle  eft  une  fedion  ,  qui  font  chacun  cgâ- 
knient  éloignés  de  tous  les  points  de  la  circon^ 
férence  de  ce  mênne  cercle. 
•Fîg.  55.  Les  points  G*.&Fde  la  furface  de  la  Sphe^ 
re  X  ^i^^font  chacun  également  éloignés  des 
points  A ,  b ,  B ,  &c.  de  la  circonférence  du  cer* 
ffe  AD^^^font  les  Pôles  de  ce  cercle^ 

,>.  C  O  aOLLAlRE      I. 

1 8  8 . 1 L  fuît  de  cette  définition ,  que  fi  dans 
une  Sphère^  un  arc  dun  grand  cercle  eft  compris 
entre  tun  des  Pôles  d'un  autre  grand  cercle  & 
fa  circonférence ,  il  fera  le  quart  de  la  circonfé- 
rence dun  cercle. 
♦  Fîg.  i6.  Dans  la  Sphère  X  * ,  Tare  GD  qui  eft  com- 
. .  pris  entre  le  Pôle  G  du  cercle  ADBE  &  fâ 
çî rcqnférence  ^  eft  le  qiMrc  4c  la  cifconférence 
d'un  cercle. 


1 


o  V 
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iCottfir.  Suppofex que TarcGOeft  prolongé^ 
"ïu*à  ce  qu'il  aie  formé  le  cercle  DGEF. 
Itmonfir.  L'arc  DGE  eft  ta  moitié  de  la 
mfcrence  d'un  cercle  ,  puifque  les  ccr* 
I ADBE  &  DGEF,  qui  [h]  font  deux  grands 
dcs^fe  divifent réciproquement  en  deux  par- 
régales  {a).  Or,  Tare  GD  eft  égal  à  TarcGE,  {a)V.it6. 
""[ue  le  point  G  étant  [h]  Tun  dçs  Pôles  du 
^  ÂDBE  y  il  eft  également  éloigné  de  cous 
i  points  de  la  circonférence  de  ce  cercle  {b).  WH.i«7# 

:,  rare  GD  eft  la  moirié  de  l'arc  DGE^ 
[parcooféquent^le  quart  de  la  circonférence 
cercle.  Donc,  CQj^  F.  D.  • 

CoROht^lRE    II. 

189.  Il  fuit  de  ce  Corollaire ,  cmeji  Aim 
tSj^ihe ,  la  circonférence  d^ un  cercle  pajfe  par  • 
Pôles  (Pun  autre  cercle ^  cepremiercerclejera 

rmUculaire  à  cet  autre. 

la  Sphère  X  *  ,1e  cercle  AGBF  dont  «f^Cffi 
circonférence  pafiè  par  les  Pôles  G  &  F  da 

le  ADBE^eft  perpendiculaire  à  ce  dernier 


."r.. 


Confir.  Supp(M(ët<}u*i]ngratHi  cercle  DGE? 

auffi  parles  Pôles  G  &  Fdii  cercle  ADBE; 

(bite ,  du  centre  C  de  la  Sphère ,  tirez:  au 

^  rO ,  & aui'pôîflts  B  &  D  auiquels  les  cîr- 

iccs  AG6F  &  DGEF  rencontrent  celle 

cercle  ADBB^  leâ  ligne»  droites  CG  »  CB 

fIcGD.'        *-•>-    -  •        '   "^ 

\rJ>ém(mfbr.ij^$  avcs  âB^  &  GDfont les  me^ 
Ifarcs  ,run  de  Tangle  GCB  ,&  l'autre  de  l^ 

A  ai^ 
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gle  GCD  i  puîftjue  le  centre  C  de  la  Sphère  X , 

(«)  N.iS^.qui  [c]eft  lefbmmet  de  ces  angles ,  cft  aufli  {a) 

(^;N«i88.1e  centre  de  ces  arcs.  Or  [b)  ,  ces  mêmes  arcs 
ibnt  chacun  le  quart  de  la  circonférence  d'un 
cercle}  puisqu'ils  font  compris  chacun  entre  le 
Pôle  G  du  cercle  ADBE  &  fa  circonférence. 
Donc  ,  chacun  des  angles  GCB  &  GCD 
eft  un  angle  droit }  &  par  confëquent  la  li- 
gne CG  eft  perpendiculaire  à  chacune   des 

,'.  •  lignes  CB&  CD.  Mais,  puîfque  la  ligne  CG  eft 
perpendiculaire  à  chacune  des  lignes  CB  &  CD 
ay  ec  lefquelles  elle  a  le  point  C  de  commun ,  elle 

(#)E.!.  ii.reft  au  plan  de  ces  lignés  (r)  j  c'eft-à-dire ,  au 

P*  *•  cercle  ADBE.Donc ,  le  cercle  AGBF dans  le- 
quel elle  eft  tirée ,  eft  auffi  perpendiculaire  au 

(/)E.Uii.<n^me  cercle  ADBE  (rf),  &  par  conféquenti^ 

P-^«-      p<^F.D,  .     . 

Proposition  III.   Théorème.    * 

- .  . ,  .  .^r-l  50,  Si  danf  une  Sphère ,  nn  grand  cercle 
ffi  p^pendiculake  à  un  aufre ,  fa  circonférence 
pa£erapar  les  Pèles  de  cet  autre. 

t  rig.  67.     ^^  "^  '^  Sphère  X  *,  la  circonférence  du  c«r-? 

*dç:  AGBF  qui  eft  perpendiculaire  au  cer- 

fdç  ÀI?BE,»  paflè  par  \ts  Pôie$  dece  dernier 

^.;iÇ(Vî/?r.  S^ppofe^  qu'un-graedcercle DGEFj 
çjj^^MiÇ  perçlendic^îlaîre  au  ççrd0  ADB£«  En^ 
^ige^  du  ppjnt  G  auqiiet  Iftjcircc^nférence  de  ce 
premier  cercle  rencontre  celle  du  cercle  AGBF^ 
ck|»z  aux  joints  A  &D,|<9 llgiie5.dbx>ice»  QA 
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lyémonfir.  Puîfque  [h]  les  cercles  AGBF  8c 
DGEF  font  des  grands  cercles  de  la  Sphère  X  ^ 
fcur  commune  fcdîon  GF  paflè  par  le  centre 
de  cette  Sphère  {a)  \  &  par  une  raifon  pareille ,  (*)  n.  au 
k  commune  fèâion  AB  des  cercles  AGBF 
&ÂOB£>  y  pafTe  auili.  Ain (î,  le  point  C  au*-' 
quel  ces  communes  fèâions  ie  rencontrent, 
tSt  lé  centre  de  cette  Sphér#  j  &  par  confé- 
«juent  (*), celui  du  cercle ADBE.  Mais,  puif-WN.184. 
qœle  pàmc  C  eft  lecentre  du  cercle  ADBE ,  les 
triangles  GCA  &  GCD , qui  (r)  font redangles (O  e.  i.  xt. 
Ton  8ç  Taucre  en  C ,  (  car  (  rf  )  les  cercles  AGBF  ^j,  g;  ,^ ,  ,^ 
&  DGEF  étant  perpendiculaires^  Tun  [h3  &  p.  i^/ 
l'autre  {c\  au  même  cercle  ADBE ,  leur  com- 
mune lèâion  GC  lui  eft  auili  perpendiculaire ,  ) 
&  qui  ont  le  côté  GC  commun  ,  ont  encore 
Je  coté  CA  égal  au  côté  CD.  Ainfî,  rhypoté- 
oufeG  A  du  premier  eft  égale  à  ThypoténuieGD 
du  iêcond  {e) i&  par  confëquent , le  point  G  eft  C o  R 1.  r. 
également  éloigné  des  points  A  &  D  de  la  cîr-.^*  ^* 
conférence  du  cercle  ADBE.  Or ,  la  mêm© 
démonftrationiubfîfté,  par  quelque  point  de 
k  circonférence  de  cederniercercle  que  paile 
celleducerclç  DGEF.  Donc,  le  point  G  de  la 
drconférencf  du  cercle  AGBF  eft  également 
éloigné  de  tous  les  points  de  celle  du  cercle 
ADBEi  &  par  confèquent^  puifque  ce  même 
soint  eft  u»  p^oc  de  la  furfaçe  de  la  Sphère  X  ^ 
à  çi!tif)un  d^s  Pôïcs  de  cç  dernier  cercle.  (/)N.xgri 
I>onc,C.Q:F.D. 


i$o  Traite^  comtlet 

Corollaire  I. 
1 9 1  •  Il  fuît  de  ce  théorème ,  que/idantune 
Sphère  y  deux  grands  cercles  font  perpendiculaires 
cnacun  à  un  même  cercle ,  tes  points  aujquels  les 
circonférences  de  ces  deux  cercles  fe  coupent  y  fe^ 
font  tes  Foies  de  ce  dernier  cercle. 

•Fîg.  67^  Dans  la  Sphère  X  *,  les  points  G  &  F  auP 
quels  fe  coupen»  les  circonférences  des  cer- 
cles AGBF  &  DGEF ,  qui  font  chacun  per-^ 
pendiculaires  au  même  cercle  ADBë^  font  les 
Pôles  de  ce  dernier  cercle* 

Démonfir.  Puifque  le  cercle  AGBF  eft  per- 
pendiculaire [h]  au  cercle  ADBE ,  fa  cîrcoh- 

f'^^-'50'férence  paflè  par  les  Pôles  de  ce  cercle  {a)t 
&  par  une  raîfon  pareille ,  celle  du^cercle  DGEF 
y  paffe  aulE.  Ainfi^  les  Pôles  du  cercle  AOBE 
font  en  même  temps  dans  la  circonférence  du 
cercle  AGBF  &  dans  celle  du  cercle  DGEF  j 
&  par  conféquent  ^  ils  font  des  pointe  communs 

(^)  R  I.  j.  à  ces  deux  circonférences.  Or  {b)^  ces  deux  cir- 

^•'^'  conférences  n'ont  de  points  communs  <]ue  le* 
points  G  Se  F  aufquels  elles  fe  coupent.  Donc 
lespoints  G  &  F  font  les  Pôles  du  cercle  ADBE  j 
&  par  Conféquent ,  C.  Q.  F.  Bl  '  '     * 

CoROLLAIfiE     IL         - 

1 9  i.  ÏLfuit  auffidece  théorème,  que)?  ^fo/if 
une  Sphère ,  un  are  d'un  grand  cer^tk  qui  eft  per^ 
pendictdaire  à  un  autre  jefile  (ptat*.  de  la  ckcQn^ 
férence  d'un  cercle ,  l extrémité  dé  cet  arc  fer  a  futk 
des  Foies  de  cet  autre  cercle.    •  •  J  a 

*  Kg-  67^   .  Dans  la  Sphère  X  *,  rextrëmîtc  G  de  Tare 


f 
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AG,'qui  eft  le  quart  de  la  circonférence  du 
l^d  cercle  AGBF  perpendiculaire  au  cer- 
dc  ADBE  ,  eft  Tun  des  Pôles  de  ce  dernier 
cercle. 

Détnonfhr.  Le$  Pôles  du  cercle  ADBE 
font  ia)  dans  la  circonférence  du  cercle  AGBF  }C4)n.i9o. 
pulrque  [h]  le  dernier  de  ces  deux  cercles  eft 
perpendiculaire  au  premier  :  8c  ces  mêmes  Pô* 
les  ibnc  également  éloignés  des  points  A  &  B 
lie  la  circonférence  du  cercle  ADBE  >  puif- 
que(&)  les  Pôles  d'un  cercle  font  également  (>}N.f  87. 
éloignés  de  tous  les  points  de  fà  circonférence. 
Or,  Textrémité  G  de  l'arc  AG  eft  le  feul  point 
delà  partie  AGB  de  la  circonférence  du  cercle 
AGBF  y  qui  foit  également  éloigné  des  points 
A  &  B ,  de  la  cii'conférence  du  cercle  A  DBE  j 
puifoue  {c)  cette  partie  eft  la  moitié  de  la  cir-(ON.  xUi 
conrérence  du  cercle  AGBF  dont  l'arc  AG 
eft  un  quart  [h]  ,  &  donc  par  confëquenc 
FarcGB  eft  un  autre  quart.  Donc, l'extrémité  G 
de  l'arc  AG  eft  l'un  des  Pôles  du  cercle  ADBEs 
&  par  conféquent ,  C.  Q^  F«  D. 

Corollaire   II L 

1 9  3 .  Il  fuit  enfin  de  ce  même  théorème ,  que 
fi  dans  une  Sphère ,  deux  arcs  de  grands  cercles  ^ 
(pàÇont  tirés  d^un  même  point  Jont  ckacunle  quart 
de  la  circonférence  dun  cercle  y  ce  point  fera  Pun 
des  Pôles  mi  cercle  quipaferapar  l'autre  extré^ 
nàté  de  ces  arcs. 

Dans  la  Sphère  X  *,  le  point  G  duquel  on  tFig«  6u 
a  tiré  les  arcs  GA  8c  GD  qui  ibnc  chacun  le 
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quart  de  la  circonférence  d'un  cercle,  eft  Tu 
des  Pôles  du  cercle  ÂOBE  qui  paflè  par  l 
extrémicés  Â  &  D  de  ces  arcs. 

Conjk.  Du  centre  C  de  la  Sphère  X^  tîr^ 
aux  points  A ,  D  &  G  >  les  lignes  droites  C  A 
CD&CG. 

Démonftr.  Lesarcs  GA&GD  font  les  mefure 
Tun  de  Tangle  GCA,  &  Tautre  de  l'angle  GCD 
puîfque  le  centre  C  de  la  Sphère  X ,  qui  [c]  e  ' 

(«}N.  i84«le  fommet  de  ces  angles ,  eft  aufli  {a)  le  cenu 
de  ces  arcs  :  bc  XiQ  ces  mêmes  arcs  font  cha- 
cun le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle» 
Ainfi ,  la  ligne  CG  eft  perpendiculaire  à  cha-^ 
cune  des  lignes  CA  &  CD  avec  lefquelles  elle 
a  le  point  C  de  commun  ^  &  par  coniequenr^ 

(*)E.Uix.clle  Teftauplan  de  ces- lignes  {b) ,  c*eft-à-dire  ^ 

p* 4*  au  cercle  ADBE-  Or,  puifque  la  ligne  CGe(t 
perpendiculaire  an  cercle  ADBE ,  &  Qu'elle 
pafle  par  le  centre  C  de  ce  cercle,  on  démon-^ 
trera  de  la  même  manière  dont  on  l'a  fait  dans 

(ON.  ifpS^  théorème  (0  >q^c  ^^^  extrémité  G  eft  éga- 
lement éloignée  de  tous  les  points  de  la  circon* 
fërence  de  ce  cercle  }  &  par  confëqueot , 
que  le  point  G  eft  Tun  des  Pôles  de  ce  même 

ii)H.i»7»cercle  (<O.Donc,aQ.F.D. 
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CHAPITRE    II. 

angles  qui  font  fùrtnés  par  les  cîrcorfértnctf 
(tes  cereUs  de  ta  ^kérem 


THE01L£5Al£t 

[..  T   Es  angks  qui  font  formés  fur  lafur'^ 
Ê^f^ce  aune  Sphère  par  des  arcs  de  cer* 
^Jont  égaux  aux  angles  que  les  plans  de  cef 
es  ftnment  entfeux. 

L^ngle  ABC  *  que  lesarcs  BÂ  6c  BC  for-  tp^  n^ 
ent  fur  la  fiirface  de  la  Spbëre  X ,  eft  égal 
à  Tangle  qui  eft  foritié  par  les  plans  3AP 
^*"BCÎ)decesarcs. 

Confir.  Du  point  B  élevez  (a)  au  dî4!métre(j)E.i.  in 
mmun  BD  des  cercles  BADF  &  BCDE  JesP-  "• 
xpendiculaires  GH  &  IK ,  l'une  dans  le  plan 
Ëa  premier ,  &  Taucre  dans  le  plan  du  dernier* 
Dêmonfhr.  La  ligne  BG  &  l'arc  B  A  font  [cj 
une  &  Tautre  dans  un  même  plan  y  &c  perpen^ 
dîculaîresaumême  diamètre  BD.  Or,  il  çn  efk 
ide  même  [c]  de  la  ligne  BK  &  de  TarcBC  i 
&  [c]  le  point  B  e(l  commun  à  ces  lignes  6c  i 
CCS  arcs.  Aînfî^  l'ouverture  GBK  de  ces  lignés 
eft  égale  à  l'ouverture  ABC  de  ces  arcs.Maîs(i),  (h)  n.u  tw 
cette  ouverture  GBK  eft  auffi  égale  à  ce^lede^^  ;• 
plans  BAD  &  BCD  de  ces  mêmes  arcs}  puis- 
que [c3  les  lignes  BG  &  BK  font  des  perpen- 
diculaires à  u  commune  feâion  BD  de  ces 
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plans,  qui  font  tirées  ^  lune  dans  Tun  ^  I*autr 
dans  Taucre,  du  même  point, B  de  cette  com 
roune  fedîon.  Donc  rouverture  ABC  des  ar 
BA  &  BC  eft  égale  à  celle  des  plans  BA 
&:  BCD  de  ces.  arcsj  &  par  conféquenc ,  puîfi 
(«)E.i.  X.  que  (a)  ces  ouvertures  font  des  angles  ,  Tan^ 
gle  ABC  formé  par  les  arcs  BA  &  BC ,  eft 
égal  à  Tangle  formé  par  les  plans  BAD  Se  .BCD" 
de  ces  arcs.  Donc,  C,  Q.  F-  D. 

Co  ROLLAIRE    L 

195.  Il  fuît  de  ce  théorème ,   i"'  que  y? 
un  angle  qui  eji  formé  fur  lafurfacc  d'une  Sphère 
par  deux  arcs  de  cercles ,  eJi  un  angle  droit ,  les 
plans  de  ces  arcs  feront  perpendiculaires  Pun  à 
t^autre:  i^nt  que^  cet  angle  efl  aigu  ,  il  fera 
égal  à  tinclinaifon  de  ces  plans  :  }  ^^  enfin ,  que 
J^ce  meine  angle  efl  obtus  ,  il  fera  égal  aufup^ 
plément  de  l'inclinaifbn  de  ces  mêmes  plans* 
Premièrement. 
•  Fîg.<î9.      Si  Tangle  ABC  ♦  que  les  arcs  BA  &  BC 
forment  fur   la  furface  de  la    Sphère    X , 
eft  un  angle  droit ,  les  plans  B  AD  &  BCD  de 
ces  arcs  îont  perpendiculaires  Tun  à  l'autre. 
(fc)N.  194.      Confk.  La  même  que  la  précédente  {Jb). 
Dcmonfir.  L'angle  ABC  eft  égal  [c]  à  Tançlc 
qui  eft  formé  par  les  plans  BAD  &  BCD  des 
arcs  BA  &  BC  :  &  Tangle  oui  eft  formé  par 
(f)îf.  ip4-  ces  plans,  eft  égal  {c)  à  l'angle  GBK  5  puîfque 
les  lignes  BG  &  BIC  font  [cj  des  perpendicu- 
laires à  la  commune  feâion  BD  de  ces  plans, 
.  qui  font  tirées»  Tune  dans  Tua  &  l'autre  dans 
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Vautre ,  du  même  point  B  de  cette  commune 
feâion   Donc,  l'angle  ABC  eft  égara  fan-  * 

gle  GBK>  &  par  confcquenc  ^  puWque  le  pre- 
mier eft  droit  [h]  ,  le  dernier  Peft  auffi.  Or  ^ 
puiique  l'angle  GBK  eft  droit,  la  ligne  BK  qui 
eft  perpendiculaire  [g]  à  la  ligne  BD ,  Teft  auffi  i 

a  la  ligne  BG«  Ainfî ,  elle  eft  perpendiculaire  au 

|)lan  B  AD  de  ces  lignes  (a)  j  &  par  conféquent  ^  W  R  l.  n* 
e  plan  BCD  dans  lequel  elle  eft,  lui  eft  auffi P^* 
perpendiculaire  (^).  Donc ,  C-  Q*  F.  i  û  D.         ^p*^  fi}'  "• 
Secondement. 
Si  l'angle  ABC  *  que  les  arcs  BA  &  BC  *^«-7«t 
forment  lur  la  (ùrface  de  h  Sphère  X,  eft  un 
angle  aigu,  ileftégalàrinclinaifbnduplanBCD 
au  plan  BAD. 
Confir.  La  même  que  la  précédente  {cl      WN.  194^ 
Démonjir.   On  démontre  de  la  même  m^ 
niére  dont  on  vient  de  le  faire  dans  la  pre^ 
miére  partie  de  ce  corollaire,  que  l'angle  ABC 
eft  cçal  à  Panglc  GBK,  Ainfi ,  pulfquc  [h]  le 
premier  eft  aigu  ,  le  dernier  l'eft  auffi.  Mais^ 
puifque  Tanglë  GBK  eft  aigu  y  &  que  les  li- 
gnes BG  &  BK  qui  le  formenc/ont  [c]  des  per- 
pendiculaires à  I4  commune  ieAion  BD  des 
plans  B  AD  &  BCD  >  qui  font  tirées ,  lune  dans 
Hin  de  ées^  plans  &  Tautre  dans  l'autre  »  ^  du 
même  point  B  de  cette  commune  fèâion^cet 
aogle  eft  l'incliiiaifon  du  plan  BCD  au  plaa 
BAD  lit}.  DoBc ,  tangle  ABC  eft  égal  à  rinclî-O/)!!.  1 1^ 
aaifim  de  ce^  deux  plans  >  &  par  conféquent/* ^^ 

Bbîj 
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Troifiémetnent. 

•tig.  «8.     Enfin,  fi  Tangle  ABC  *  que  les  arcs  BA  & 

BC  forment  fur  la  furface  de  la  Sphère  X , 

eft  un  angle  obtus  ,  il  eft  égal  au  fupplément 

de  rinclinaifbn  du  plan  BCD  au  plan  BÂDF* 

(«}M.  i94«     Conjhr.  La  même  que  la  précédente  {a). 

Démonfhr.  On  démontre  encore  de  la  même 
manière  dont  on  Ta  fait  dans  la  première  par* 
tîe  de  ce  même  borollaîre  4  que  l'angle  ABC 
eft  égal  à  l'angle  GBK.  Aînfî  ,  puîfoue  [h]  le 
premier  eft  obtus ,  le  dernier  Teft  auffi  j  &  puif- 

(i}^4.t*que  (fc)  le  dernier  eft  le  fupplément  de  ran- 
gle  KBHjl'angle  ABC  eft  égal  au  fupplémeiït  de 

JO 1. 1.  Il  .Pangle  KBH.Mais  (tf),l*angteKBH  eft  Hnclinai- 
*  **  fon  du  plan  BCD  de  Tare  BC,  au  plan  BADF 
de  Tare  BA-  Car  ;  il  eft  aigu  ^  puiique  Tan-- 
gle  GBK  eft  obtus  [d1  s  &  fc  lignes  BK  &  BH 
qui  le  forment^  font  [c]  des  perpendiculaires 
a  la  Commune  (èâion  BD  de  tes  plans  ,  qui 

;t^  font  tirées^  Tune  dans  Tun  &:  Tautre  dans  l'au- 

tre^ du  même  point  B  de  cette  commune  ko- 
tion.  Donc,  Panele  ABC  eft  égal  au  fupplément 
de  TincHnaifon  du  plan  BCD  au  plan  BADFj 
&  par  conféquent^C.Q.  F* }  ^  D# 

CoROhLAîKE    IL 

•  1 9  ^.  jfL  fuit  auflî  de  ce  ce  théorème,  qœ 
p  deux  arcs  qui  ferment  un  angle  fut  la  furface 

d'une  S f  hère ,  Jont  chacun  le  ^uan  de  la  drcon- 
•*  j  féfence  dun  grand  cercle ,  tare  du  grand  ctt^ 
:t  qlcy^vifera  intérieur  à  cet  angle  ^  CT  cùm^i 

.  >        entre  les  peints  aufjueîs  ces  quarts  de  cOrcanfi- 


r 
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tèBces/è  termnent  ^fera  la  mejure  de  ce  même 
aagle. 

Si  les  arcs  BA  *  &  BC  qui fof ment  l'art-  ♦rig.r». 
^  ABC  (ûr  U  furface  de  la  Sphère  X  >  fonc 
oiacan  le  quart  de  la  circonférence  d'un  grand 
cercle ,  l'arc  AC  du  grand  cercle  E ACF,(  lequel 
arc  eft  intérieur  à  cet  angle  ABC, &  compris 
entre  les  points  À  èc  C  aufquels  ces  quarts  de 
circonférences fe  terminent,)  fera  la  mefiire 
de  ce  même  angle» 

Confhr*  Du  centre  G  de  la  Sphère  i5C  tirez 
aux  points  A  &  C,  les  rayons  G  A  &  GC 

Démûnftr,  L'angle  ABC  eft  égal  {a)  à  l'an- Wn.  194» 
gfe  qui  eft  formé  par  les  plans  B  AD  &  BCD  des 
atcs  BA  &  BC.  Or,  l'angle  qui  feft  formé  par 
CCS  plans  eft  égal  à  l'angle  AGC  {b).  Car ,  puif^  (t)  e.  i.  u* 
que  les  arcs  B  A  &  BC  font  chacun  fn]  le  quart  ^  i* 
de  la   circonférence   d'un  cercle  ,  chaque 
angle  BGA  &  BGC  eft  un  angle  droic  j  Se 
par  conféquent,  les  lignes  GÀ  &  GC  qui  [c] 
font  drées, l'une  dansle  plan  BAD  &  l'autre 
dans   le  plan  BCD   ,    du  même  point  G 
de  la  commune  fêâion  BD  de  ces  plans ,  font 
perpendiculaires  à  cette  comteiune   iêâion. 
Donc^  l'angle  ABC  eft  égal  à  l'angle  AGC. 
Mais  )  Tare  AC  eft  la  mefure  de  l'angle  AGC } 
pnifoue  cet  arc  étant  [h]  un  arc  d'un  grand 
cercle  de  la  Sphère  X ,  il  à  pour  centre  (<•)  le<*>N.  ««4» 
centre  G  de  cette  Sphère ,  qui  [c]  eft  le  fom- 
met  de  cet  angle  AGC;  Donc,  Tare  AC  eft  la 
meiure  dé  l'angle  ABC  }&  parconfèqucnt, 
CQ.KJD. 
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Corollaire  IIL 
197.  Il  fuie  de  ce  corollaire  ,  que  Ux 
angles  oppofés  qui  font  formés  fur  la  fin- 
face  dune  Sphère  par  tes  moitiés  des  circonfére^ 
ces  de  deux  grands  cercles^  font  égaux, 
*  Fig.  71  •  Les  angles  oppofés  ABC  *  &  ADC,  qui  font 
formés  fur  la  lurface  de  la  Sphère  X  par  les 
moitiésBAD  &  BCD  des  circonférences  des 
deux  grands  cercles  BADH  &  BCDI ,  font 
égaux. 

Conjlr.  Divîfez  la  circonférence  .du  demî- 
(it)  E.  1. 5.  cercle  B  AD  en  deux  parties  égales  BiV^DA(a)« 
p-so.  Divifez  auffi  la  circonférence  du  demî-cer- 
(h)  E.  1.  5.  cle  BCD  en  deux  parties  égales  BC  &  DC  (b). 
P  ^^-  Par  les  points  A  &  C  ,  faites  paffer  Tare  AC 
d'un  grand  cercle* 

Dmonfhr.  Les  arcs  BA  &  BC  font  char 

cun  Cc3  lequartdelacirconférenced'un^rand 

cercle}  nuifque  [h]  les  arcs  B  AD  &  BCD  font 

chacun  la  moitié  de  lacirconférenced^ungrand 

cercle.  Ainfî ,  l'arc  AC  eft  la  mcfure  de  Tan- 

(0  N.  195.  çlcABC  {c).  Or,  le  même  arc  AC  eft  auffi  la  me- 

(i) N.  i9(j,  fure  de  l'angle  ADC  {d)\  puifque  les  arcs  DA 

&  DC  font  auffi  chacun  [c]  le  quart  de  la 

circonférence  d'un  grand  cercle*  Donc ,  Tan- 

gle  ABC  eft  égal  à  Tangle  ADC  j  &  par  con- 

fequent ,  C  Q^  F.  D. 

<0N.i94.       Autre  Démonfhr.  L'angle  ABC  eft  égal  ie) 

à  Tangle  qui  eft  formé  par  les  plans  des  arcs  B  A 

(/)N.i94.&:  BC  :  &  Tangle  ÀDC  eft  égal  (/)  à  l'anglç 

q  ueft  formé  par  les  plans  des  arcs  D  A  &  DC« 


DE  Trïqokometrîe.  199  . 
Dr,  les  plans  des  arcsBÂ  &  BC ,  &  ceux  des 
arcs  D  A  &  DC ,  font  les  mêmes  5  puîfque  [h]  les 
«rcsBA  &  DA  font  la  circonférence  du  même 
dcraî-ccrcle  BAD  ,  &  que  les  arcs  BC  &  DC 
font  celle  du  même  demî-cercle  BCD.  Donc , 
rangle  ABC  eft  égal  à  Tangle  ADC  j  &  par 
contecLuenc,  C.  Q^F.  D. 

Corollaire   IV. 

1 9  8.  Il  fuît  encore  du  même  théorème  {a)  ,(a)M.  194^ 
que  lafomme  des  angles  de  fuite  qui  font  formés 
fur  la  furface  ^une  Sphère  par  deux  arcs  de 
mcles  ,  ^  égale  à  celle  de  deux  angles  droits. 

La  femme  des  angles  de  fuite  ABC  *  &  CBF,  •Fîg.  70. 
que  les  arcs  ABF  &  BC,  forment  fur  la  fur- 
face  de  la  Sphère  X,  eft  égale  à  celle  de  deux 
angles  droit*:. 

Conftr.  La  même  que  celle  du  N©  194. 

Démonjlr.  L'angle  ABC  eft  égal  (^)  àran-(i)N.i94. 
g\e  qui  cil  formé  par  \qs  plans  BAD  &  BCD 
des  arcs  B A  &  BC  :  &  l'angle  CBF  eft  égal  {c)  (0  n.  194. 
à  rangîe  qui  eft  formé  par  les  plans  BCD 
&  BFD  des  arcs  BC  &  BF.  Or,  Pangle  qui  eft 
formé  par  les  plans  BAD  &  BCD  eft  égal  à 
Tangle  GBK  (ei)î  puifque  les  lignes  BGôc  BKJiW-"- 
font  des  perpendiculaires  d  la  commune  fec- 
tion  BD  de  ces  plans ,  qui  (ont  tirées^l'une  dans 
Ton  &  l'autre  dans  Tautre  ,  du  même  point  B 
de  cette  commune  (èdion  :  &  l'angle  qui  eft 
formé  par  les  plans  BCD  &  BFD  eft  égal  à 
J'angle  KBH  (^jj  puifque  les  lignes  BKSc  BH WK-  \.iu 


poo  Traite^  comfleT 
fbnç  pareillement  [c]  de$  perpendiculaires  A 
h  commune  fedion  BD  de  ces  pians,  qui  fonc 
tirées ,  l'une  dans  l'un  &  Tautre  dans  l'autre,  da 
même  point  Bde  cette  comipune  feâion.Dooc, 
l'angle  ABC  eft  égal  à  l'angle  GBK  ,  l'an- 
gle CBF  à  Pangle  KBHj  &  par  conféquenc, 
puifque  la fomme des  angles  (jBK&  KBH  qui 
font  des  angles  de  fuite ,  eft:  égale  à  celle  de 

(.1)  B.  1. 1.  deux  angles  droits  la) ,  la  fommc  desangles  ABC 

P-  *  »•      &^CBFÎuî  eft  auffi  égale.  Donc ,  C  (J  F. D. 

Corollaire    V. 
199.  Il  fuit  enfin  de  ce  même  théorê-- 

W  N.  î>4*  me  (b) ,  aue  les  angles  oppofés  aufonmety  qtti 
font  formes  fur  la  fur  face  itune  Sphère  par  deux 
arcs  de  cercles  ^font  égaux. 

•Fîg.  70.      Les  angles  ABC  *  ôc  FBE  qui  font  oppofes 
au  fomniet,  &  formés  fur  la  furfacede  la  Sphè- 
re X  par  les  arcs  ABF  &  CBE,  font  égaux, 
Confhr.  La  même  que  celle  du  N®  1 94# 

W  N.194.  Démonflr.  L'angle  ABC  eft  égal  {c)  à  Tan- 
gle  qui  eft  formé  par  les  plans  BAD  &  BCD 

(i)N.  194.  ^es  arcs  B  A  &  BC  :  &  Tangle  FBE  eft  égal  {d) 

à  l'angle  qui  eft  formé  par  les  plans  BFD 

&  BED  des  arcs  BF  &  BE. Or,  Tangle quî^ft 

.      formé  par  les  plans  BAD  &  BCD  ,  eft  égal  â 

Sl^Jl^-'^Tangle  GBK  ie)  j  puifque  les  hVnes  BG  &  BK 
font  Cc3  des  perpendiculaires  a  la  commune 
iêâionBD  de  ces  plans y«ui  font  tirées,  l'une 
dans  l'un  &  l'autre  dans  Vautre  ,  du  même 
point  B  de  cette  commune  feâion  :  &  l'angle 
qui  eft  formé  par  les  plans  BFD  U  BED,  eft 

égal 
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ipâia)  à  l'angle  HBI;  puifque  les  lignes  BH  ^)>*^»« 
9c  BI  font  au£  le]  des  perpendiculaire»  à  la    ^* 
tomnmne  fèdion  BD  de  ces  plans  ,quiibnc  d- 
fées,runedansPundc  l'aucredans  l'autre  y  du 
même  point  B  de  cette  commune  (èAîoQ.DoBC, 
(angle  ABC  eft  égal  à  l'angle  GBK  ,  l'an- 
gle FBE  à  l'ansle  HBI }  &  par  conféquenc, 
pai£c)ue  les  angles  GBK  &  HBI  qui  font  oppo- 
les  au  fbmmet,  (ont  égaux  {b) ,  les  angles  ABC'^  ^  ^  t«. 
&  FBE  font  auffi  égaux.  Donc»  C.  Q.  F.  D.  '  '*' 

■  11.  I  ■  M       II       mi  I      I  — — t 

CHAPITRE    lîL 

Des  Triangles  qui  font  (armés  par  les  circonf^ 
fcnces  des  cercles  de  la  Sfhire. 

Db' FINITIONS, 

ioo./^N  appelle  Trtanpe-Sphériqtte  ,  on 
V^  triangle  œù  eO:  forme  fur  la  fmhcc 
d'une  Sphère  ,  par  .les  arcs  de  trois  grands 
cercles  de  cette  Sphère. 

Le  trùmgle  KoC*qui  efi  formé  fur  la  fur-'  *^fi^ 
face  de  la  Sfkére  X  Par  les  arcs  AB ,  AC  dr  CB 
destrois  grands  cercles^ AM.^AC'È.  d'IBCH, 
e^  un  Triangle^Sphérique. 

lo-i.  Les  totis  d'un  triangle  Sphérique  , 
font  les  aires  qui  forment  ce  triangle* 

Ls9  côtés  du  triaftgle-Sphériqtte  A.'BC  *  /bat  «Bf.  ja 
ks  ans  AB  AC  Se  Ch  qui  le  forment. 
\        1  o  a .  IbCS  an^  d'un  triangl^-Sphérique 

Ce 
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font  les  angles  qufonc  formés  par  les  c6tés  <!« 
ce  criatigle. 
>Pi».72.'.  jt^i  angles  du  triangUSthérique  ABC  "^ 
•  font^  10  P angle  BAC,  qui  eji  formé  par  leà 
4ircs  AB€Îr  AC  ;  i«  l'angle  A^C,  aut  efi  formé 
pat  les  arcs  BA  ér  BC  .•  3^  J^angle  ACB ^qui 
efifûtmé  par  les  arcs  CA  &  CB. 

103.  CHi  cire  la  dénomination  des  crianr 
gl€s-Sphéri(jueS)  ou  de  leurs  côtes,  ou  de  leurs 
~  ^ angles». Or  ,  lorfque  l'on. tire  de  fçs  côtés  Ja 
dénomination  d'un  triangle *Sphérique  ,  on 
nomme  Triangle-équilateral ,  celui  donc  cous 
les  côtés  font  égàux^  Triangh-ifofctle^  celui  qui 
n^  que  deux  de  ks  cptés  égaux  :  Triangkr 
fcàlêhè^  celuidpnt  tous  les  côtes  font  ipc'gaûx": 
&  Tri^^gfc-j^WriJi^ra/^cêluî  dont  quelque  côte 
eft  le  quart  «de  ia:;dnc;onfér«ïce  d'un  cercle. 

Et  lorlquc  Ton  tire  de  fcs  angles  la  déno- 
Mfnacion  d'un  triangle-rSphérique ,  on  appelle 
l^angli-reSiangie  ^  celui  dont  un  des  angles 
rà  droit  :  Trûmgie^btufangle  ^  celui  donc  un 
des  angles  eft  obtus  :  Triangle  acutangle^  celui 
M-  '  dont  tous  les  angles  font  aigus  :  &  en  général , 
Triangle- obliquangle^  celui  qui  n'a  aucun  an- 
gle droic  .. 

Proposition   !•    Théorème. 

204.  Si  trois  grands  cercles  ons  chacun  pour 

Pôle  le  fommet  de  l'un  des  angles  d^un  triangle- 

.  .       Spkérifue  quelconque  décrit  fur  la  Jurface  d'une 

Sphère  y  les  circonférences  de  ces  cercles  former 

tonffur  cette^même  furface  4'autrer  nioMgles  ^ 


Ù  E^;^  T R  i  C  Q  N  O  M  B  T Rît.         %^jt 

JUntJésJbtnm^s  des  angles  feront  récij^quement 
les  Pôles  des  cercles  dont  les  circonjérençes  for*        -     ^ 
mess  le  premier ,  chacun  de  chacun. 
Lesçirconférçnces des ccrcIesHDLF*,HEMi  ♦  Fig.  7j» 
&  OEDI  qui  onc  pour  Pôles ,  l'un  le  fommet 
de  l'angle  A  du  crîaogle-Sphérique  ABC  dé* 
cnc  fur  la  furface  de  la  Spacre  X,  Tautre  le 
femmec  de  Tangle  B ,  &  le  dernier  le  ibm  met  de 
Vangle  C ,  forment  iax  la  même  furface  d'au* 
très  uîangles ,  (  par  exemple  le  triangle  DEF  ^  ) 
donc  les  lommecs  des  angles ,  (  par  exemple  D  ^ 
E  &  F ,  )  (ont  réciproquement  les  Pôles  des 
cercles  OACL  ,  BCNI  &  BAMK  ,  dont  les 
drccmférences  forment  le  triangle  ABC  »  cba* 
*  çan  de  chacun. 
.  Démonfir.   Si  Ton  fuppoie  qu*un  arc  d'uni 
grand  cercle ^  eft  tiré  du  point  D  au  point  C, 
cet  arc  fera  [a)  le  quart  de  la  circonférence  ('•)n.iSS. 
d'un  cercles  puisque  [h]  le  point  C  eA:  l'un  des 
Pôles  du  cerdeOEDI:  &  ilen  (êroic  de  même  (&)  (^)n.  m. 
4e l'arc  d'un  autrç  grand  cercle,  qui  feroit  tiré 
do  même  point  D  au  point  A;  pui^ue  [h]  le 
point  A  e^  l'un  des  Pôles  du  cercle^  HDLF« 
Ârnfî  (r),  le  point  D  eft  l'un  des  Pôles  du  cer-(^)K,ijjt 
cle  O  ACL.  Pareillement ,  fi  1  on  fuppofe  qu'un 
arc  d*un  grand  cercle  eft  tiré  du  point  £  au 
point  C^  cet  arc  fera  [d]  le  quart  de  la  circoQ*(iOig,i8ft« 
térence  d*un  cerde  i  puifque  [h}  le  point  C 
eft  l'un  des  Pôles  du  cercle  OÉDI  :  k  il  en  fe- 
mit  de  même  (e)  de  l'arc  d'un  autre  grand («)k»iI8. 
c^ciequi  iêrojt  tiré  du  ipême  point  £  au  point  Bk 

Ccij 


puîique  [h]  le  point  B  eft  Ton  des  Pôles  àtt 
WK.  If  j.cercle  HEMF.  Aînfi  {a) , le  point  E  eft  Tun  de* 


e 


Pôles  du  cercle  BCNL  Enfin  ,  fi  Ton  fuppofi 
qu'un  arc  d'un  grand  cercle  eft  tiré  du  point  F 

(I) KaS8.au  point  A,  cet  arc  fera  {b)  te  quart  de  la  cir- . 
conférence  d'un  cerclejpuîfque  Jjû  le  poînc  A 
eft  l'un  des  Pôles  du  cercle  HDLF  :  &  il  en 

(f)K.i88.feroît  de  même  {c)  de  Tare  d'un  autre  grand 
cercle  qui  feroît  tiré  du  même  point  F  au 
point  B  $  pui^ue  Ch]  le  point  B  eft  l'un  des 

<ON.ifî.pôiesdu  cercle  HEMF.  Ainfi  (^,  lenoînt  F 
eft  Tun  des  Pôles  du  cercle  BAMK.  Or ,  ces 
points  D  )  E  &F  font  les  (bmmets  àts  angles- 
du  triangle  DEF^  qui  eft  formé  par  les  circon- 
férences des  cercles  HDLF,  HEMF  & OEDf  ' 
dont  les  Pôles  font  \ja}  les  fbmmets  des  an- 
gles A ,  B  &  C  du  triangle  ABC  :  &  les  cer- 
cles O ACL ,  BCNI  &  BAMK  font  ceux  done 
les  circonférences  forment  ce  triangle  ABC. 
DonCyles  (bmmets  des  angles  du  triangle  D£F 
ibntles  Pôles  des  cercles  dont  les  circonférences 
'  -  forment  le  triangle  ABC)  &  par  conièquene^ 
C.Q.F.Dt 

C  Ùti  ÙLL  AÎRE. 

i05#  Il  fuie  de  ce  théorème,  que  y?  fer 
èercles  dont  les  cif  conférences  forment  un  trian^ 
gf^fiiT  lafurface  dune  Sphère  y  ont  chacun  pour 
M  te  kfommet  de  Pun  des  angles  d^un  autre  triait^ 
\  gle-SpkériqUe  quelconque  décrit  fur  la  même  fur-- 

•î     "  :  Jàce  ;  les  cotés  de  ce  premier  ftiangle  feront  hs- 
mefures^  fun  de  fun  des  angles ^  t autre  dun  ath  * 


r 


m  mgh^  &  le  trùiftéme  du  fupptement  du  trot-    *        ' 
jihne  tmgle  de  cet  autre  triangle. 

Les  côtés  DF  %  DE  &  EF  du  triangle  DEF  * «K-7J- 
qui  eft  formé  fur  la  furfacede  la  Sphère  X  par 
les  circonférences  des  cercles  HDLF^  OEDI 
&  HEM  F ,  dont  les  Pôles  font  les  fbmmets  A  ^ 
G  &  B  dts  angles  du  triangle*5phérique  ABC 
décric  fur  la  mêmefurface,  font  les  mefures, 
rm  de  Tangle  BAC  de  ce  dernier  triangle, 
Tauere  deTangle  BCA^  &  le  troifiéme ,  du  fup- 
piément  de  Tangle  ABC. 

Démonfhr.  L'arc  HDK  eft  le  quart  de  la  cir- 
conférence d*un  cercle  (^)5  puî{que  le  point  F  Wï*-  »*8* 
étant  (b)  l'un  des  Pôles  du  cercle  BAMK,  let«  N.104^ 
point  H  qui  efl;  diamétralement  oppofé  à  ce 
point  F, eft  l'autre  Pôle  de  ce  même  cercle:  ÔC 
l'arc  DKL  eft  auffi  le  quart  de  là  circonférence 
d'un  cercle  (c) ,  puifque  (^)  le  point  D  eft  runf*,^.  J*  *"• 
des  Pôles  du  cercle  OACL.  Aînfi,  û  de  cfea-^  ^  ^  ^^' 
cun de  ces  arcs  on  retranche  l'arcDK  qui  leur  dl 
commun ,  les  reftes  qui  font  les  arcs  HD&  KL  9 
feront  égaux.  Mais  {e  ) ,  Tare  KL  eft  lamefure  (,)  n.  19^. 
de  Tangle  KAL^  puift|ue  le  point  A  étant  [hî 
l'un  des  Pôles  du  cercle  HDLF  y  les  arcs  AMK 
&  ACL  font  chacun  le  quart  de  la  circonfé- 
rence d'un  cercle  (  f  ).  Donc ,  l'arc  HD  éft  auffi  (/)  n.  rss.  ■ 
la  mefore  deTangle  KAL^  &  par  confoquônt, 
puifoue  (g)  Tangle  BAC  eft  le  fupplément  dete)N.  195.: 
cet  ançle,  &  que  {h)  le  côté  DF  eft  léfapplé-^*^  ^-^  * 
ment  de  cet  arc,  le  côté  DF  eft  la  mefure  de 
l'angle  BAC-  ParcUlcment ,  l'arc  DEO  eft  le 
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WN.  x8«.  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  (a) ,  puîâ 

W  M.  104,  nue  (b)  le  point  D  eft  Tundes  Pôles  du  cerj 

de  OACL  :  &  Tare  EOG  eft  auffi  le  quart  dé 

fSlw  ''*'  *^  circonférence  d'un  cercle  (c)^  puifque  idtlé 

^'^^'"^- point  E  eft  run  des  Pôles  du  cercle  GBNL 

Ainft  ^  (I  de  chacun  de  ces  arcs  on  retranche 

l>rc  EO  qui  leur  eft  commun  ,  les  reftes  qui 

font  le  côté  DE  &  Tare  OG,  feront  égaux* 

(0  N.  196.  ^^^^  (^)  ♦  ^'^^^  OG  ^ft  ^^  mefurc  de  l'angle  BC A} 
puifque  le  point  C  étant  [h]  lun  des  Pôles  da 
cercle  OEDI ,  les  arcs  CAO  &  CBG  font  cha- 

(/On.  xSS.cun  leouartde  la  circonférence  d'un  cercle  (/)» 
Donc,  le  côté  DE  eft  auffi  la  mefure  de  Tan^ 
gle  BC  A.  Enfin ,  l'arc  HEM  eft  le  quarç  de  la 

toN.  X 88.  circonférence  d'un  cercle  (g) ,  puifque  [d]  le 
point  H  eft  Tun  des  Pôles  du  cercle  BAMK  : 
5c  Tare  EMN  eft  auffi  le  quart  de  la  circonfé* 

W  N.  ïti.  rence  d'un  cercle  {h) ,  puifque  (i)  le  point  E  eft 

chacun  de  ces  arcs  on  retranche  Tare  EM  qui 
Icureft  commun,  les  reftes  qui  font  les  arcs  HE 

(Ki  N.  Ï96.  &  MN ,  feront  éeaux«  Mais  (k)  l'arc  MN  eft  la. 
mefure  de  l'angle  ABC }  puifque  le  point  B 
étant  [hJ  l'un  des  Pôles  du  cercle  HEMF, 
les  arcs  BAM  &  BCN  fontcha<:un  le  quart  de 

P)N.i88.1a  circonférence  d'un  cercle  (/).  Donc.^  Tare  HE 
eft  auffi  la  ifnefure  de  l'angle  A  BC  s  &  par  con- 

HN.tf.t*fëquent ,  puifque  (m)  le  œtc  EF  eft  le  fupplé- 
ment  de  cet  arc ,  il  eft  la  mefure  du  fupplément 
de  cet  angle.  Donc  ^  C.  Q.  F.  D» 
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S  C  H  O  X  1  B. 

%o6.  Ce  que  Convient ie  démontrer  du  trian- 
gle lyBJF  *  efivrai  aitffi  de  chacun  des  autres  *ng.7s. 
triangles  que  les  circonférences  des  mêmes 
cercles  HDLF ,  HEMF  &  OEDÏ ,  forment Jur 
la  fiufaee  de  la  Sphère  X.  Ainji  ,  les  Jonn 
mets  H^  E&  D  des  angles  du  triangle  H£D  9 
font  aujfiUs  Pôles  des  cercles  BAMK ,  BCNl 
^  OACL  :  &  fes  côtés  HE,  ED  &  HD  Jo/i 
ksmefures.PundePangleABCdutriangle  ABC, 
Poutre  de  l'angle  BC A,  &  letroifiéme,  dufup^ 
flément  de  t angle  BÀC  ;  comme  il  ejl  facile  de 
s'en  convaincre  Par  des  démonjhrations  pareilles 
â  celles  de  ce  théorème  &  defon  corollaire. 

PiLoposiTiON  IL   Théorème- 

107.  Dansuntriangle-Sphérique  quelconque  y 
les  trois  angles  pris  enfemble  valent  plus  de  deuk 
angles  droits ,  &  moins  de  Jix. 

Dans  letrîangle-SphcrîqueAHBICKA^lés  ♦Kg.74* 
trois  angles  HAK,  HBI&  KCI  prîsepfemble, 
valent  plus  de  deux  angles  droits ,  Se  moin^ 
de  (ix. 

Confir.  Tirez  du  point  A  aux  pointsB  &  C^ 
ies  lignes  droites  AB  &  AC)  &:  du  point  B  au 
point  C,  la  ligne  droite  BC*  Du  point  D  prk 
a  volonté  dans  la  commune  ieâion  BG  dés 
plans  des  arcs  BH  A  &  BIC ,  élevez  à  cette  com-  ^ 
mune  fèdion  {a)^  l'une  dans  Tùn  de  tes  plans  («)é.i.  u 
&  Taufreilatis  Tautre^les  perpendiculaires  D£P*  ''* 
&  DF ,  qui  rencontrent  en  des  points  £  &  F^ 
JescôtésBA^  BCdutrûinglerreâiligncABC, 
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prolongés  s'il  eft  nccefTaire.  Enfin ,  tiret  du 
poinc  È  au  point  F ,  la  ligne  droite  £F. 

Dimonfir.  Premièrement^  Tangle  HBI  ûfk 

(«)N.i94.égcil  (il)  àTangle  qui  eft  formé  par  les  plans 

BGA  &  BGC  des  arcs  BHA  &  BIC  :  &  Tan- 

(MRi,  ix.gle  qui  eft  formé  par  jces  plans  cft  égal  {b)  a 

^       fanglc  EDF  i  puifque  les  lignes  DE  &  DF 

font  [c]  des  perpendiculaires  à  la  commune 

feâion  BG  de  ces  plans ,  qui  font  tirées  ^  Tuoe 

dans  Tun  Se  Taucre  dans  l'autre  ^  du  même 

point  D  de  cette  commune  feûion. Donc,  Tan- 

gle  HBI  eft  égal  à  Tangle  EDF.  Mais  ,  dans 

les  trianglesrreailignes  EDF  &  EBFquî  ont 

le  cqté  EF  commun,  les  côtés  DE  &  DF  font 

(0  E. L  I. plus  petits  (c)  que  les  côtés  BE  &  BF  j puîf- 

p*  ï9»      que  [c]  les  triangles  ÇDE  &  BDF  font  rec- 

(d)  E.i.  i.Jtangles  Tun  &  l'autre  en  D.  Donc  (d)^  Tan- 

?•  "•      gleEDFeftplusgrandquerangleEBFou  ABQ 

^  &;  par  confequent,  TangleHBI  eft  plus  grand 

que  Tangle  ABC.  Or ,  on  démontre  de  u  roê- 

liie  manière ,  que  l'angle  H AK  eft  plus  grand 

que  Pangle  BAC   i    &  que  l'angle  KCI  cft 

plus  grand  que  Tangle  ACB.  Donc  ^  les  trois 

angles  HBI  ,  HAK   &  KCI   pris    cnfem- 

ble,  valent  plus  que  les  trois  angles  ABC  , 

JB  AC  &  ACB  pris  eniemble ^  6c  par  conféquenc , 

fOB.  1.  i^puifque  (e)  les  trois  derniers,  pris  enfemble,ne 

?•  !»•      valent  que  deu%  angles  droits  ,  les  trois  pre- 

çiiers^pris  enfemble ,  valent  plus  de  deux  angles 

droits. Donc,  C.,Q. F.  joD. 

]     Secondemtnt ,  Tanglç  îeç^dwr  ^  KCI  étant 

pris 
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fns  avec  l'angle  extérieur  IC  M ,  va(.it  deux  an'^ 
glcs  droits  (^^puifque  ces  deux  angles  (bntdc^^'^'^^'f 
fuice.  Or ,  il  en  eft  de  même  de  Tangle  HAK 
pris  avec  l'angle  H  AL  j  &  de  l'angle  HBI 
pris  avec  Tangle  HBN.  Donc  ,  les  angles  tant 
mtcrieurs  qu'extérieurs  du  crianglé-fphériquç 
AHBICKA  pris  enfemble,  valent  fîx  angles 
drotcsi  8c  par  confëquent ,  les  intérieurs  feuls 
pris enfêmble,  valent  moins  de  fîx  angles dro)tS| 
DaDc,C.Q.Jt.  20  U. 

CoRO  L  L  41  RS. 

2  o  S •  Il  fuît  de  ce  théorème ^  que  dMS  un. 
triangle 'Jphérique  quekonaue  ^  chaque  angk 
extérieur  e(i  plus  mit  que'îafmnme  des  angles 
intérieurs  qu%  lui  J ont  opùofésm 

Dans  le  trîangle-Sphcrîque  AHBICKA*,  •  ^$.7$^ 
Tangle  extérieur  ICM  efl:  plus  petit  que  la 
Ibmme  dos  angles  intérieurs  HAK  &  HBI  qui 
lui  /ont  oppofes. 

Démonfir.  L*anglc  ^CI  pris  avec  Tan- 
gle  ICM  vaut  deux  angles  droits  (&),pui(queWN.xj8« 
ces  deux  angles  font  de  fuite,  Gr  [c) ,  le  même  (ON.  ao/n 
angle  ÊLCI  pris  avec  les  angles  HAK  &; 
HBI ,  vaut  plus  nde  deux  angles  droits.  Donc  ^ 
fangle  ICM  eft  plus  petit  que  Jes  angles 
HAK  &  HBI  pris  entemble  j  &  par  confé- 
qaent,G.Q.F.D. 

PfiopûsjtTioK  IIL  ThéorêmCp 

%04).  Dans  untrian^U'Sphériqw  quelconque^ 
deux  cotés  fris  enfemble^  valent  plus  que  le  troh 
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Jieme  ;  &  les  trois  cotés  fris  enfembh^  valeMÊ 
moins  que  la  circonférence  d'un  cercle.^ 
•Fîf •  7S*  Dans  le  trîanglc-Sphcrîque  ABC  * ,  les  deux 
côtés.par  exemple  AB  &  BC  pris  enfembie ,  va- 
lent plus  que  le  côté  AC:  &  les  trois  côtes  AB , 
BC&  AC  pris  enfembie,  valent  moins  que  la 
tirconférenve  d'un  cercle. 

Confhr.  Du  centre  G  de  la  Sphère  X  ,  rirez 
auK  fommets  des  angles  A  ,  B  &  C^  les  rayoo$ 
GA,GB&GC. 

Démonfir.  L*arc  AB  eft  la  mefure  de  Tan- 

(«)N.»oo.gle  AGB  }  puifqu'ctant  (a)  un  arc  d'un  grand 

(^)N.  i84- cercle  de  la  Sphère  X,  il  a  pour  centre  {b)  le 

centre  G  de  cette  Sphère, qui  eft  [c]  le  fom* 

met  de   cet  angle.  Par  des  raifons  pareil* 

les,  Tare  BC  eft  la  mefure  de  Tangle  BCC-,  & 

l'arc  AC  eft  celle  de  Tangle  AGC.  Or,  ces  trois 

angles  forment  enfëmble  au  centre  Q  de  cette 

même  Sphère  ,  un  angle  foîide  G.  Donc  pre- 

J^fô.^*  ^^^mérement  {c),  les  deux  premiers  AGB  &  BGC 

pris  enfembie  ,  valent  plus  que  le  troîficmc 

AGC  -,  &  par  confcquent ,  les  arcs  AB  &  BC 

pris  en(èmDle,valentplus  que  Tare  AC.  Seconde-- 

(d)  E.i.  II.  ment  {d) ,  les  trois  A(xB ,  BGC  &  AGC  pris  en- 

P'  *^»       femble,  valent  moins  que  quatre  angles  droits} 

&:  par  conféquent ,  les  arcs  AB ,  BC  ôc  AC  pris 

enfembie 9  valent  moins  que  la  circonférence 

d'un  cercle.  Donc ,  C.  (^  F.  D. 

Co  RO  LL  A  1  R  E'^ 

2  I o.  Il  fuie  de  ce  théorème  ,  que  dans 
m  triangle-Sphérique  quelconque^  chaque  coté  eji 
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fias  petit  que  la  moitié  de  la  cireonférénce  d'um 
cercle. 

Dans  te  tiiangle-Sphérîque  ABC*^jcbaque  *tig-7U 
côcé  AB ,  AC  &  BC  eft  plas  petic  que  U  moitié 
d(  la  circonférence  d'on  cercle* 

Dénumpr*  Si  le  côcé  AB  étoic  la  moîdd. 
de  la  circonférence  d'on  cercle  >  ou  plus  de 
cette  moitié  »  les  côtés  AB ,  AG  &  BC  pris  en-» 
(emble^yaudroient  okis  delà  circonférence  d'uo; 
cercle }  puiique  {a}  les  côtés  AC  &  BC  pris  en-  («} n.  lo^é 
fenble  ^  valent  plus  que  le  côté  AB.  Mais  (&)  ^(ft)  n«  aoy. 
les  côtés  AB  y  AC  &  BC  pris  enferable^  ne  va^ 
knt  pas  plus  de  la  circonférence  d'un  cercle* 
Donc  ,   le  côté  AB  n'ed  ni  la -moitié  de  k 
drconfërence  d'un  cercle  ^  ni  plus. de  cette 
sKMtié  j  6l  par  conséquent ,  puiiqqe  la  n)êmc£ 
chofe  &  démontre  de  la  même:  manière  «  &  da^ 
ODié  AC  ^  &  dtt  côté  BC ,  chaque  côté  AB , 
AC  &  BC  eft  plus  petit  que  la  moitié  de  la  çU^ 
CDnicrence  d'un  cerclé*  Dpnc  y  C.  Q.  F-  D»  ^ . 

Proposîtion  IV*   Théorème* 

111^.   S  deux  iriangleS'Sphériques  dicrka 
fut  des  Sphères  égales ,  ont .  un  angle  égal  à  wr 
Ofigk  y&  les  cotes  qui  forment  ce  premier  angh 
égaux  à  ceux  qui  formeffi  ce  fécond  angle  ^  cba-^  * 
ctm  à  chacun^  ils  feront  entièrement  égaux. 

SidaQstestrianglesSphéciques  ABC'iVDEF,  *fif.7«^ 
Pangle  A  eft  égala  Tangle  EDF  ;&  iiks  côtés 
AB^ACqui  forment  cet  angle  A^  fonr  égai» 
ans  cooés  D£&  DFxniifpfment  cet  angle  EDF. 

Ddij 


r 


chacun  à  chacun  ,  ces  deux  triangles  CcrotA 
entièrement  égaux. 

Les  €êtét  AB  ,  AC  ,  DE  &  DlBjontfem- 
hlabUhient  fofis ,  ou  diféremmera  pofés*  Or  : 

zii,  premièrement ,  Lorfque  les  côtés  AB , 
ÀC ,  DE  ik  DP  Jhnt  femblabremera  pofés.  - 

Con^i  PoTex  le  triangle  ABC  fur  le  trtan- 

Î;Ie  DEF^  He  manière!  que  le  point  A  étant  fiir 
e  point  D  Jecôté  AC  foit  fur  le  côté  DP. 
Démonfht  Le  fomhiet  de  l'angle  A  cft  [c] 
.  ibr  le  fommet  de  iWgle  EDF»  &  le  côté  AC 
for  le  côté  DP  s  donc  ,  puifque  [hJ  Pangle  A 
*ft  égal  irangteEDP,  l'autre  côté  AB  eftfur 
l'autre  côté  DË^  Àinfî ,  le  côté  AC  qui  [n]  efir 
<%al  au  côtéDï^,  eft  pofé  fc]  fur  ce  côté  DFj 
&  l'extrémité  A  de  l'un  eft  [c]  for  l'extrémi- 
bé  D  de  l'autre  :  doncvl-autre  extrémité  C  du 
foremier  eft  fur  l'autre  extrémité  F  du  fécondât 
Paieillement,  le  côté  AB  qui  [«]  eft  égal  au  côté 
JDE^  éft  pôië  [£>]  for  ce  côté  DE^  &  l'extrémité 
A  de  l'urreft  [cj  fur  l'extrénnîté  D  de  l'autre: 
donc,  l'autre  extrémité  Bdu  premier  eft  fur  Tau- 
tré  extrémité  £  dii  fecond.  Ainfi  \  le^  fbmmcts 
A>C  &  Bdes  angles  du  triangle  ABC  font  fur  h» 
fommets  D»  V  &  Ë  des  angl^  du  triangle  DÊP , 
chacun  fur  chacun  -,  de  pstr  conféquent ,  le  trian- 
gle ABC  eft  entièrement  égal  au  triangle  DEF* 

i  i  5'^  Secondement,  Lorpfue  lescêtis  ab  ^  a«, 
DE  (^  DFte  différemnmt  fofés» 

Xonflu  TirezparlesfemmecsDtE^Fdës 

.  f  .in  faut  h\it  àttehdôa  â  ce  qM  [6]  ces  c6té<  AB  »  XOVS^ 
ut%  dcc.  ftHrootwiffi  le  même  poiak  C  pMtf  cttoe. 
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aigles  da  triangle  DEF ,  &  par  le  cenÊre  G  de 
la  Sphère  fur  la  furface  de  laquelle  ce  triangle 
cft  décrit,  les  diamètres  DH,  El  &  FK. 

Dèmonfir.  i  *°*  L'angle  a  eft  égal^n]  àl'angle 
EDFî  l'angle  EDF  eft  égal  (a)  à  l'angle  EHFjWN.  197. 
Mifqiic  <^>ies  arcs  DFjH  &  DEH  font  chacun  '*'  ^'-  '^*^' 
k  moitié  de  la  circonférence  d'ua  grand  cer-- 
de }  &  l'angle  EHF  èft  égal  (r)  à  Panglc  IHK  (,)  n.  k^j». 
qui  lui  eft  oppofe  au  fommet  :  donc  l'angle  à 
cft  éçal  à  l'angle  IHK.  i«°'  L^  arcs  aA  &  ac 
font  ^aux  aux  arcs  HI  &  HK,  chacun  à  cha- 
cno}  puîique  [h]  l'arc  ab  eft  égal  à  l'arc  DE, 
l'arc  or  à  l'arc  DF  ^  &  que  les  angles  DGE 
&  HGI  étant  [c]  oppofc&au  fommet,  de  même 
que  les  angles  DGF  &  HGK ,  l*arc  DE  eft 
«gai  («^  à;  l'arc  HI,  &  Tare  DF  à  l'arc  HK.    ^^  g^ ,  ,^ 

Àinfi-  ^  dans  les  triangles  âbc  &  HIK ,  Tan-  p.  15'.  ' 
|ie  a  eft  épi  à  l'angle  IHK  }  &  les  côtés  ab 
&  acxmi  toment  ceran^le  ^,  iàùt  égaux  aux  *  ' 
cÀtés  HI  6c  HK  qtii  ^meiK  cet  angle  IHK, 
chacun  à  chacun.  Donc  ^puiiquècesr côtés  ibnc 
iêmblablementpofëSjCesdeuxiriaitglesfbot  en- 
déremènt  égaux  (e);MâIs,  ôa'déno^reqne  le  [,)  m.  %i%, 
côtéJi^  dacriangle  HlK^eft  ég;ai  àùcôté  EF  diir 
triangiëI>£F,delamè(nemaniéredofit  on  vient 
de  dé  montrer  que  le  côté  HI  eft  égal  au  cô-' 
téDÊ,&  lècôcé  HKifio  côté  DF.  OaxlémMtre 
aoffî^qae  Fangle  HliC-eft  égai  à  l'angle  DEP  ^ 
fc  PiOffileHKl  à  l'angle  1>FE ,  deig  ns^ntie  ma-* 
niére  donc  on  vîettc  de  démântrei  ^tie  l^ânglâ' 
IHK  Tài  égàU-l'aiigle:jËDF»  Dmn^  l&trian- 
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gle  HIK  eft  endérement  égaUu  triangle  DËFlj 

&  par  confcqueDi:,  le  triangle  abc  eftaufli  en-j 

tiéremeot  égal  au  même  triangle  D£F«  Donc  ^ 

CQ,F.D. 

CoROttAttin  I; 

1 1 4*  Il  fuit  de  ce  théorème ,  cçûtfi  dant 
Un  triangle-Sphérique  quelconque ,  deux  cêtés^ 
font  égaux ,  ks  angles  quifom  oppops  à  ces  cctésy 
feront  auffi  égaux. 
♦  Fîg.  77.  Si  dans  le  triangle-Sphcrîque  ABC*^Ie$  câcés 
BÀ  &  BC  font  égaux ,  les  angles  C  fi:  A  le  fe- 
ront auf&» 

Con^.  Supposez  qugnârcBD  d'un  graoci 
cercle ,  dîvîfe  rangle  B  en  deux  parties  égales 
ABD&CBD. 

Démonftr.  L'angle  CBD  eft  égal  [c]  à  Fan^ 
gle  ABD,  le  côtéBC  eft  égal  [hJ  au  coté  BA^ 
&  le  côté  BD  eft  commun.  Donc,  les  trian-* 
(4})i.iii*glesCBD  &  ABD  font  enticremenc  égaux  (a)v 
ijL  par  coniéquent ,  L'angle  C  eft  égal  à  Tai^ 
gle  A.  Donc,C.  Q.  F*  D* 

CoKOLLJtlKÏL    IL 

ti5.  iLÏttit  de  ce  Corollaire,  que  y?  dans^ 
im  trtangUrSfhérique  quelconque^  tous  les  cêtés^ 
fm  égaux  y  tous  les  angles  le  feront  aujfu  ^ 

C.0R0LLAIB.E  m.  > 

X 1 6..  Il  fuît  auffi  de  ce  même  thcôrêmey 

que  y?  dans  un  triangk-Sphérique  quelconque^ 

deux  angles  font  égaUk  1  Us  cotés  q^àfont  op^. 

pofés  à  xes  angles ,  feroni  auffi  égaux^ 

f  «  Fig.  7t«     Si  dans  le  criangle^Sphénq  vie  ABC  \  ies  an* 
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jàssC&cA  fonc  égaux  ^  les  côtés  B  A  U  BC 
K  feront  aufTi. 

Con^.  Prolongez  le  côté  BC  indéfiniment 
vers  H.  Suppofez  enfuice  que  deux  arcs  AD 
&  A£  de  deux  grands  cercles,  pafTent  par  le 
ibmniet  de  l'angle  A ,  &  rencontrent  Tare  CE 
CD  à^s  poincs  D  &  £  pris  à  volonté  ,  Tun  au 
deflbus  du  point  B ,  &  l'autre  au  àtSvis. 

Démonftr.  Si  le  côté  BA  netoic  point  égal 
aa  côté  BC ,  il  feroit  égal  à  un  arc  olus  grand , 
ou  plus  petit  que  ce  coté.  Or ,  (î  le  côté  BA 
ëcoit  égal  à  un  arc,  par  exemple  £C  ^  plus 
grand  que  le  côté  BC  »  les  triangles  BA(J  fie 
ACE  qui  Ch]  ont  l'angle  A  égal  à  rangle  C ,  6c 
le  côté  AC  commun ,  auroient  auffi  le  côté  BA 
cgalCH]  aucôtéCE;aîn(î  (a),  ilsferoîent en-^^J^»*"* 
dcrerement  égaux.  Pareillement ,  fi  le  côté  BA 
«oit  égal  à  un  arc ,  par  exemple  CD ,  plus  petit 
que  le  côtéBC  ,  les  triangles  BAC  &  ACD 
qui  [h3  ont  l'angle  A  égal  à  l'anele  C ,  fie  le 
coré  AC  commun,  auroient  aufli  le  côté  BA 
égal  [  H  ]  au  côté  CD  *>  ainfi  {b)  y  ils  feroient  (»)N«  2iy 
aaffi  entièrement  égaux.  Mais,  le  triangle  BAC 
n*eft  entièrement  égal  ni  au  triangle  ACE,  ni 
au  triangle  ACDj  puîfou'il  eft  plus  petit  que 
le  premier ,  fie  plus  grand  que  le  dernier.  Donc, 
Je  côté  B  A  n'eit  égal  ni  â  un  arc  plus  grand ,  ni  à 
un  arc  plus  petit  que  le  côté  BC  >  fie  par  conf^ 
^uent,  il  eft  égal  au  côtéBC.  Donc,C.Q^F.D. 

Co  ROLLAIRE      IV. 

i  I  y.  £Nri)t  7  il  fuit  de  ce  Corollaire^  que^  :      ^ 
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dans, un  triangle-SpAérique  quelconque^  tous  te$ 
mgles  font  égaux ,  tous  les  côtés  le  feront  auffi. 
P  R  o  p  iO  s  I  T  ï  o  N    V.    Théorème. 
^i8..  Si  dans  un  triangte-Sphérique  quët^ 
conque ,  un  angle  eji  plus  grand  qu'un  autre  ,  le 
coté  oppoféÀ  ce  premier  angle  fera  plus  grand 
que  le  côté  appofé  à  cet  autre  angle^ 
*Fîg.79»      Sî  dans  le  trîangle-Sphérîque  ABC*,  Tan* 
gle  A  eft  plus  grand  que langle  C,  le  côté BC 
iéra  plus  grand  que  le  cote  BA. 
.    Conflr.  Suppoiez-qu'un  arc  AD  d*un  grand 
cercle  dîvîfe  l'angle  A  en  deux  parties ,  donc 
l'une  DAC  foit  égale  à  Tanele  C. 

Démonftr.  Dans  le  triangle  ABD  ^  les  côtés 
BD  &  DA  pris  çnfèmble ,  valent  plus  que  le 
î«)N.209.côté  BA  (a).  Or  ,  le  côté  DA  eft  égal  au  cô- 
(^;n.  2i5.  té  DC  {b)  \  puî(que  dans  le  triangle  ADC,  les 
angles  C  &  DAC  font  égaux  [c].  Donc^  les 
côtés  BD  &  DC  pris  enfemblc,  (  c*eft-à-dire, 
le  côté  BC ,  )  valent  plus  que  le  côté  B  A  j  &  par 
conféquent ,  C.  Q.  F.  D» 

COROLLAIRE0 
219.  Il  fuît  de  ce  théorème,  que  dans  un 
•triangle- Sphérique  quelconque^  le  plus  grand  côté 
^fi  oppofé  au  plus  grand  angle. 

PblOiosition  VI.    Théorème. 
zio.  Si  dans  un  triangle  Sphérique  quelcon^ 
que  ^  un  côté  ejl  plus  grand  qu'un  autre ,  V angle 
oppofé  à  ce  premier  côté  fera  plus  grand  que  t  an- 
gle oppofé  à  cet  autre  côté. 
#Fig.  80;  .Si  ;  daôs  le  trian^^le- Sphérique  ÀBC  *  ,  îe 

côte 


(dotéfiAeft  plQsgrândque  lecÔLC&C^rangleC 
îcra  plus  grand  que  Tâiigle  A.         . 
'  Démor^.  Sirahs^leC  ctoîcégâlil'angliçA,  .        r 
)§t6të  BA  fewît  ^àl  au  côté  BC  (  a  ).  Et  fi  (*>  ^'-  *^*- 
hhgte  C  ctôit  moins  grand  que  l'angle  A^  le  ^ 

côteJBA  ferôîtmôjnsgràhàquelecôtcBC  (i).  (^)  «^  i*4s 
br  Je  côte  ÔÀ  h'eft  m  çgàl  ad  côté  BÇ  ,  ni 
moins  grand  que  lé  côte  BCj  puîfque  [h]  il  eft 
plus  grand  que  ce  côte*  Dont  ;  l'angle  G  n'eft  - 
fai  égal  a  Tangle  À^  rii  ihoiils  grand  que  Tan-  n 
|Ie  Ai  &  pair  cohféquëhtjlen;  plds  'gi:and  que 
fângle  A.  Donc,  G.  Q^  F.  D; 

C  OKÙtL  AIKÉ.         4lf   , 

1 2  i .  Il  fuit  dé  ce.tbëorême^  que  Jaiis  un 
biangle-Sjfkjttfqui  mekonqué  ,  ie  piuS  grand 
ikHgif  éft  ùppi^é  au  plus  grand  côtéi 

pBLO*os  itios   Vit;  Théorcooe; 
2  2  2.    Daiii  iih  triande-Sphérique  re£langlé;^ 
li^aqué  angle  adjacent  nrkypoiénup  eft  de  même 
^ece  que  le  c&tiiqui  lût  eft  oppop. 

Premiêtement.  -, 

,  .i  i  3  •  ^î  dans  ie  trîanglc-Sphérîque  ABG  *  •  fif;  ht 
timeft  redanglecd  À ,  le  côté  Afi  feft  le  quart  de 
laqrcënfëretice  d'uti  cercie^l'angle  G  (erà  droit; 
.   DémoT^.     L'arc  ÀB  qui  feft  perpendîcu- 
hire  à  l^arc  AC,  puifqâe  [hj  Tângle  A  eft  droifc ^ 
feft  lé  quatt  de  la  drconférence  d'un  cercle  [h]  : 
âînfi ,  foh  ektrcmité  B  eft  l'uti  àts  Pôles  dé  tet . .  , 
ârc  ÀC  ti?)  i;k  Jiâr  cpnréquent^l'ârcfeC  qui  paflTe  W  n.  i^u 
jpâf  ce  poîtai:  B  ^  bft  àuui  perpendiculaire^â  te 
inéiii»arC'A6<^)t  Or  5  puifque  ùvcht  oÙXii^Ai^'. 

£  e 


il8  thdJTt  COMPlÉf 

perpendiculaire  à  Tare  AC ,  Tangle  C  eft  étoiti. 
Secondement. 
*fig.8i.      1 14.  Si  dans  le  triangle-^phcnque  ABC  * 
quicft  rcdangle  en  A  ^  Te  côté  AB  eft  mo||^ 
que  Je  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle, 
Tangle  ÀCB  fera  aigu, 

Lonjlfé  Prolongez  îe  côté  AB^  vers  D  ^ 
jufqu'i  ce  que  Parc  AD  foie  le  quart  de  la  cir- 
conférence d'un  cercle.  Suppcfezenfuitequ'unt 
0  arc  CD  d*un  grand  cercle,  paâè  par  le  fbmmes 
de  l'angle  ACB,  &:  par  le  point  £>• 
Démonjhr.  Dans  le  triangle* Sphcrîquê  ADC^ 
WN*  22 j.  l'angle  JÊtf:D  eft  droit  {a)i  puifque  [c]  le  côté 
AD  eft  le  quart  de  la  circonférence  d*un  cercle. 
Or  ^  Tangle  ACB  eft  motas  grand  (^ue  Pangle 
ACO  )  puifquil  n'en  eft  qu'une  partie#  Dooc^ 
l'angle  ACB  eft  moins  grand  qu'un  angle  droit) 
(t)  tAé  I.  Se  par  confcquent,  il  eft  aîgu(A). 
^'  ***  Troifiémemenu 

115.  Enfin  ,  fi  dans  le  triangle-Sphérîc^  :q 
♦Fig-  83-  ABC  ♦  qui  eft  redangle  en  A  ,  le  côté  AB  eit 
plu&  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cer- 
cle ,  Tangle  ACB  fera  obtiiSé 

Conflit  Prenez  fur  le  côté  AB  uû  arc  J^O 
égal  au  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle. 
Suppolêz  enfuite  cju'un  arc  CD  d'un  gcand 
cercle  pafle  par  le  iommetde  l'angle  ACB ,  & 
par  le  point  D. 

Démonflr.  Dansle  trîangle-Sphérfqae  ADC, 

WN.îi 3.  l'angle  AÇD  eft  droit  {ç)s  puîique  [c]  kcôc^ 

"   :  '  'AD  eft  le  quart  de  la  circoofcr^eoipe  d'wtCiQrf 


Î>E     TrIGOS  O  M  ETHIS.       îfj 

tte.  Or^  l'angle  ACB  eft  plus  grand  crue  Tan- 
glc  ACD  j  pui(aue  ce  dernier  angle  n*e(r  qu'une 
partie  du  premier.  Donc ,  l'angle  ACB  eft  plus 
|rand  qu'un  angle  droit  3  ^  par  çQniéquent ,  il 
çft  obtus  ^a}^  (f)  B*  ^  »# 

Dopc,C.Q:F.D.  ^-"^ 

Cqroliaii^B    h 

11 6.  Il  fuit  de  ce  théqrênie  ,  que  d<i/i^:  IM 
pumh'Sphiriqve  reSiangle  ^  chaque  côté  adja^ 
cent  a  th^poumje  eft  de  même  e/pece  que  PaugU 
^  hn  eft  oppofé. 

Pr^méfemenh 

1%  7*    Sj  daps  le  trîanjgle-Sphérîqiie  ABC*  ♦«».  %^ 
qoî  eft  reâapele  çn  A  ,  fîioglç.Ç  eft  droit ,  le 
coté  AB  fera  Te  quart  dç  làcir^o/iférencedoQ 
cercle. 

Dérmnûr.  Si  je  côté  AB  étpii;  moins  que  \i 
quart  de  la  circonférence  d'un  çerclç  ^  T^ngle  C 
feroir  $(igu  {b)i  &  fi  ce  côté  étoic  plus  qvele(t>iLtA4^ 
quart  dç  la  circonférence  d^i»  cçrcle  ^  San- 
gle C  feroîc  ohrqs  (  ç  )•  Or ,  l'angle  C  n*çft  nî  co  h.  %%$. 
aigU)  ni  obtus;  puifqu'il  çftdroit  [h],  Donp  Je 


il  eft  Iç  ^uaix  de  la  circonférence  4'vinçeidf. 
Secondement, 

x%%,  S\  dans  le  trian|ie-SiJiMrique  ABC*  *W«..Ui 
«gui  eft  re^ngle  en  A  ,  fangle  Ç  eft  ai^,  1q 
ç&té  AB  iêra  moins  qviç  Iç  quart  4e  U  ÇircoQ) 
içi«pçç4*iviççrçle^ 


Démonfhr.  SI  le  coté  AB  étoic  le  quart  de 
circonférence  d'un  cercle  ,    l'angle  C  feroîj 
{^m*  ^*J- droit  (a):  Se  Cl  ce  côté  étok  plus  que  le  €|uar^ 
de  1^  circonférence  d'un  cercle , l'angle  C  feroîi 
^h)vi.  %%f,  obtus  (é).  Or ,  l'angle  C  n'çft  ni  droit ,  ni  obtus^^ 
puîfqu  il  eft  aigu  [if].  Donc,  le  cqté  AB  o*eft| 
ni  le  quart  de  i|  circonférence  d'un  cercle^ 
ïîi  plus  que  le  cuart  dp  la  circonférence  d^vai 
cercle  5  6c  par  conféqqept ,  il  eft  moins  que  le 
^uar^  de  ta  circonférence  d -un  cercle. 
Ifroifiemement. 
229.  Enfin  ,  û  dans  le  trîangle-Sphcrrquç 
t ¥»;*«».  ABC  "^  qui  eft  reékangle^o  A,  Tangle  C  eft 
obtus,  le  côté  4^  ^^^  pl^^  ^^  k  ^uârt  de  1^ 
circonférence  d'^n  cercle. 

Démonpr^    Si  le  coté  AB  étok  le  quart  de 

iâ  circonférence  d'un  cercle ^  langle  C  ièroic 

W  Hp  »»$.  ^^^  {c)uic{i  ce  cpté  étoît  moins  que  le  quart 

*  de  îi  circonférence  d*un  cercle,  PangleC  fe-r 

4^)W.i24.^*^.  ^*g^  (A.  Qr^  Tangle  C  n  eft  ni  droit ,  ni 

ftîgU}  puifqu'il  eft  obtus  [h].  Donc,  le  coté  A^ 

n  eft  bî  le  quart  de  la  circonférence  d*un  cercle  ^ 

ni  n:>oins  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un 

cercle }  &  par  çoniëquenc ,  il  eft  plus  que  le  qu^rt 

(le  la  circonférence  d'un  cetclc. 

•Donçj  CQ^RR 

'        Çq  ROL  l  Aï  RB    11* 

330.  Il  Aiit  de  ce  corollaire,  que/?  de  fir^i 
qmkqjtquedesanglfis  d^Mntriangk-SphmqutobR- 
yf^^^^gk-Qfttfre  un  areikcercteperpendicuiaire  an 
(9téqm  eft  o^pféà  cet  angle ^  c^tarcfafferadqni 


I 


fi  triangle  t,  iorfque  les  angles  adjactnfs  à  ce  coté 
Prons  de  mêmeeffece  ;  &  hors  de  ce  triangle^ 
%rfque  ces  angles  feront  de  diferçiitf  çf^cçe. 
Premièrement. 

Sî  dans  le  crîangle-Sphcrique  obliquangle  *  Fîg,  87;, 
jlBC  *  ^  chaque  angje  A  &  Ç  adjaçenc  au 
çàté  AÇ  eft  aigu  ,  l^rç  qqî  fera  «ré  çlu  font- 
met  de  Tangle  B  perpendiçuUîrçpqeqc  à  ca 
côté,  paf][era  dans  ce  triangle. 

Conpr.    Suppofêx  qu'un  arc  BD  d'un  grand 
cercle  pai|ê  par  le  fommec  de  l'angle  B ,  &  rcq- 
contre  en  ub  point  quçlconque  Dnor^  du  trîan-  - 
gle  AQC^  le  côté  AC  prolongé  vers  ce  point. 

Dérn^pr^  Si  un  arç  BD  qui  étant  tiré  da 
ibmmet  de  l'angle  B  ne  pai&roic  point  dan$ 
Je  cri^ngk  ABÇ,  pouvofi  être  perpendiculaire 
aa  coté  AÇ  prolongé  autant  qu'il  le  feroit  né- 
«xfiaire  ^  cet  arc  jferoit  çn  m^me  temps  moins 
<|oe  le  quart  de  la  çirçonférenced'ua  cercle  (a)  \  (a)  n.  izft. 
fnUque  [h]  Iç  triangle  A^D  feroit  re^angle 
ÇD  D,  &  que  Tangle  A  de  ce  crianglç,  auquel 
cet  arc  feroit  oppoië,  eft  aigu  [h]  :  &  plus  que  \ 

Je  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  (A)^  (W  N.  2*9. 
poilue  lB\  le  triangle  ÇBD  (èrojt  ^uffi  reâanr 
ele  en  D,  &  que  Tangle  BC A  étant  aigu  Eh], 
raii^  BCDdece  dernier  triangle,  auiquel  ce  ^ 
(i^çarciçrdc^qffiQppoie:teftQbtus(c)<  Qr^un  (on.  1 98. 

t  On  «Qtcnd  ^i  nn  arç  qui  pajjt  Jhn%  m$  trian^U  ^  un  arç 
^  j  fftfifcdreftivjqment^  ou  qui  t  paili:ri>lt  tHl  ^dir  pttAoBgà. 
tiptxmn  nrc  qui  pjfff&  hrs  d*ùn  triaugU  ^  UQ  «rç.q^ioepafT 


même  arc  ne  peut  être  en  même  tçmps  mofm 
que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  ^ 
^  plus  que  le  quart  de  la  circonférence  d'uo 
cercle.  Donc ,  un  arcBD  qui  étant  tiré  du  fbm-? 
mçt  de  l'angle  B  ne  padera  point  dans  le  crîan* 
gle  ABC,  ne  fera  point  perpendiculaire  au  cd- 
té  AC  \  &  par  conféquent,  (î  un  arc  qui  eft  tiré 
du  (bmmet  de  cet  angle  eft  perpendiculaire  i 
ce  côté^  il  pa0e  dans  ce  triangle. 
Secondement^ 
Si  datis  le  triangle  *Sphérique  obliquaoglc 

%Fig.  î8.  ABC  * ,  chaque  angle  À  &  C  adjacent  au  cÔt 
té  ACeft  obtus.  Tare  qui  fera  tirédufommeç 
de  l'angle  B  perpendiculairement  â  cç  c4té^ 
paflèra  aufli  dans  ce  triangle^ 
Confhr.  La  même  que  la  précédente. 
Démonfir.  Si  un  arc  BD  qui  étant  tiré  du  ÇoXax 
met  de  l'angle  B  ne  pafleroit  goint  dans,  le  triaiv 
gle  ABC ,  pouvoit  être  perpendiculaire  au  c&- 
té  AC  prolongé  autant  qu'il  le  feroit  nécefiaire, 
cet  arc  fèroit  en  même  temps  plus  que  i^  quart 

tiï)N.a29.  de  la  circonférence  d'un  cçrcle(a)  5  pui(que  [h] 
le  triangle  ABD  feroit  reâangle  en  0,&  que 
l'angle  A  de  ce  triangle,  auquel  cet  arc  fero» 
pppofë ,  eft  obtus  [H]  :  &  moins  que  le  quart 

,(*)  N.  îi8.  de  la  circonférence  d  un  cercle  {b)  \  pui(que  le 
triangle  CBD  fcroit  aufli  redangle  ea  D  Ol^ 
&  que  langlc  BCA  étant  obtus  [h]  ,  l'angle 
BCD  de  cç.  dernier  triangle,  auquel  cç  même 

(ON.  tpS.arcferoit auffioppo(ë,eftaigu (c).Or 9UD même 
arc  ne  peut  être  en  même  temps  plus  que  Iç 


t>E    TrIGON  ÔMBTRtS.         22) 

i^lart  de  la  circonférence  d'un  cercle  y  &  moins 
qae  le  quart  de  la  circonférence  d'an  cercle» 
Donc  y  un  arc  BD  qui  étant  tiré  du  (bmmeè 
de  l'angle  B  ne  paflera  point  dans  le  triangle 
ABC  9  ne  fera  point  perpendiculaire  au  côté 
AC)  &  parconléquent,  h  un  arc  qui  eft  tiré 
du  ibmmet  de  cet  angle  eft  perpendiculaire  à 
ce  côté  5  il  pailè  dans  ce  triangle^ 

Troi/iétHement.  ,         - 

Enfin  ^  fi  dans  le  triangle-Sphériqàe  obli- 
jiuangle  ABG%  lesatiglés  A  &  Cqui  font  ad-  *^»«-*>' 
jacents  au  coté  AC  ibnt  de  différente  efpece^ 
i  par  exentpk^l'angle  A  aîgu^&  l'angle  C  obtus  J 
l'arc  qui  fera  tiré  du  fbnomet  de  l'angle  B  per* 
pendiculairement  à  ce  côté  ,  pa^ra  hors  de 
ce  triangle^ 

Conjk*  Supposez  qu'un  arc  BÎ)  d'un  grand 
cercle  pafle  par  le  (oofunet  de  Tangle  B,  ôc  renr 
toDtre  Je  cote  AG  en  un  point  D  pris  à  volonté 
fur  ce  cotée 

Démonjhr.  Si  un. arc  BI>  qui  étani:  tiré  dgi 
iommet  de  l'angle  B  pafleroit  dans  le  trian-* 
gle  ABC  ^  pouvoir  être  perpendiculaire  au 
côté  AG^  cet  arc  feroit  en  ipême'  temps  moins 
quelequartde  la  circonférence  d'un. cercle  (a)i  U)  N.iïJé 
puifque  [h]  le  triangle  ABD  feroit  reâangle 
c^n  D  ,  &.  que  l!angle  A  de  ce  triangle  ^  auquel 
cet  arc  feroit  oppofé  ^  eft  aigùt  [h]  :  &  plus 
c|ue  lé  quart  cle  la  circonférence  d'un  cercle  {bl  j 
fiiifmig  lH2  le  triangle  DBG  feroit  auffi  rec-^}K«  as^«^ 
«njlc  &kb  ^Sc  ^ue  l'angle  G  de  ce  dernier 


li^  Tkaith*    complet 

triangle  y  auquel  ce  même  arc  iêroit  àu^ 
Oppoie  ,  cil  obcus  [h].  Or  ,  un  même  art  né 
'  peut  être  etî  mênietemp^  moins  que  le  qiurt 
de  la  circonférence  d\in  cercle^  Se  plus  que  lé 
tjuàrc  de  la  circonférence  d'un  cerfele.  Donc  ^ 
tlri  arc  BD qui  étant  tiré  du  foiiimet  de  Tan- 
glc  Ô,  pallera  dàris  lé  triangle  ABC  ^ùe  fer* 
point  perpendiculaire  au  côcc  AC>  6c  par  coo-* 
jéqdent^  fiunarcquieft  tire  dufommet  de  cet 
angle  eft  perpendiculaire  à  ce  côté  ^  il  paflè  hors 
de'cc  triangleè  Dônc,C.Q-F.D, 
Proposition  V II  I.  Thcdrêmc; 
1 3  I  i  Si  dans  un  triàt^le-Sphérique  reBan^ 
gle  j  lun  dés  cotés  eji  k  quart  de  ta  circonfè^ 
rence  d'un  mck^  t^pàténufe  Uferd  auJ/L 

♦Fîg.  pè.  Si  dans  le  trîângle-Sphérîquc  ABG  *  qui  cil 
reâarigleên  A,4e  cotéAB  eft  lé  quartdelacîrcon- 
fcrcnce  d*un  cercle^Thypotédule  BClè  (eraàufli; 
Dénionjîf.  V^vc  A B  eft  perpendiculaire  à 
Tare  AC ,  puifque  [fl]  Tangle  A  eft  droit;  Ainfi  j 
puîr^uc  [h]  cet  arc  AB  eft  le  quart  de  la  cir- 
conférence d'un  cercle ,  fon  extrémité  B  eft  Turi 

(«)Ni  t$z.  des  Pôle^  de  l*arc  AÇ  (a)  j  &  par  panféquenc  2 
puifque  Thypoténufe  BG  eft  un  arc4'ah  grand 
cercle  ^  qui  eft-  compris  entre  cette  extrcniité 
È  fie  ee  même  arc  AC,-  cette  hypotcaufe  eff 

W  K.  188.  aufli  leqûart  de  la  circonférence  d'un  cercle  {b)i 
Donc,C;Q;FéD. 

CoRàiLAÎR  Ëi    • 

<  —  .  132.  Il  fuît  de  ce  théorème,  aàëfidahsiiH 
triangk-'SplHrique  reBartgle  ,'  ttm  des  anglei 

adjaceîîti 


r 


i>  È  TRiéoM  àMàfiti'è',  iif. 
bi^&htsàthyôQtéimfçefi  droit  ^çéttehyfoihttifc 
fira  le  quart  de  la  ckcojiférfncii  di'uh  cerne.  :. 

SI  datis  le.criangle-Sphîëriquc  ^BC  f  qui.ie(b>  ti|.  ^ 
Tcdangle  en  À ,  l'angte  Ccïl  droit  j  l'hypoi^- 
nok  BC  fêra'le  quar'c  de  la  drëonféreoce  jd*iQl^ 
cercle*  ,.     ,       •.;/? 

DéMônfir.  PiiJfque  [h]  l'abglîçCiBft  dricjjlti 
le  côté  AB  qui  eft  oppofë  â,cec.angle;  eft-le. 
qaârç  de  la  circoiiiférenté  d'Un  cercle  {« )s  &  par {«}  ifir;  ii^ 
CDofëqùeDt  V  l'hypooénufe  BC  eft:auiB  lie  quart, 
lie  la  circonférence  d'un  eerelé>(i!^)'«  £)onc^(i^)'N;  ul; 
CQyF.D;  ,    ,       :    .     . 

P*.ovôstTioN  1X4 :  Théorème.  ..: 
.  i3  5i  Dcmsvntriànglé'Sitiétiigutffiktrigléi  .- 
fif^énufe  ifi.  rhobff  ape  le  qnttrt)  du  lu  meàn^^ 
fimcé^ûn  ç&rck^hrfque  thamejR^téfl.m>if»y ,.  .;  7 

&  plus  qnéle-J^art  de  la:ffi^r^atct  à'mh 
mêle  «  ior/què  tim  4es^és  efi  motnfgtifje-  qlê^t 
iela'ckccnfâreTKe  d'un.  cervlif;à'::^wtf.e  fkm 
Frèwiéremédt^ .  à  ::  -.x.'!  .  c , .  1  „  j 

134.  Si  daniiletfianglerîphiérllqtie.'ABCf  ?^ftlil*^ 
^idlreâaittle^n  A»  chaque  J;;ôf9rA&écA0    .. 
eft  inoihs  queJeqji^ârfc  dç  k^cdnfétlpQte  d'im\ 
feérdci  i'hypéténijfeaHe  eVfèi^^wfli.  .    . 

Ca»/^.  DU  fomifiËP.  de  i'ât»^j^5^aii]èi.    . 
au  pkh  du  côté  AG , ià  për pt»dicyj^j«)B£  ((?}$(,)  e.  h  ih 
6c  prolooeez  ce  côié.yers  d  4  ^u%»*à  ce  qoçS*  "i 
tjàœ. AD  toieiip  qiiarc de  hçmût){érttKe d'tm 
cercle;  Dii  ipoW  Ê  attqiiel  ^^  piBrp);hd|i^ti' 
Uireréncdntsei^  j^lwiCirét  Aoi  j>oklc«,C  £c£^ 


%i6         Tmaîte*  coM?tir 
,    \c%  ireney  droites  £C  Se  £D  j  &  du  poioc  B  âu  ti 
inênMi  polattC  ^  I> ,  tes  lignes  droites  ^O 
.'.  ::"•  6tBDr'Ëo<m,  du  même  point  précèdent  £» 
t»i«&'  mt  4igne  droite  £F  qui  pafie  par  le  cen« 
tf &  6  de  lîan:  AD j  &  fuppc^ez  qu'un  arc  61 0 
d'un  grand  cercle  paflè  par  les  points  B  êc  'D. 
.liémonpr.  Le5  triangles  BEC  &  B£D  (bnc 
reâaoeies  l'im  &  l'autre  en  E  i  puifqùe  la  ligisc 
Bfi  qvu  efl  pcraendiculaire  [c]  au  plan  àc&  lî> 
,^)^]^}^^gnn  ËC^&ËDf  leftauffi  (a)  à  chacune  de  ces 
^  «i  *  '  '  Hgae$t  ivec^<tfi)ueUes  die  aie  poioc  £  de  com- 
mun :  le  côté  BE  leur  e(l  commun  :  âclè^ôcé- 
EÇ  dû  premier,  eft  moins  grand  <^uc  lecôtéED 
t»}!-  i«  1.4»  Icicond  (^>}  pdrque  ce  côte  £C  eftplus 
^  f*       ^cigaÀ  Aue  le  côté  ÉD»  de  la  ligne  £F  qtutc]. 
(0  &  U  *•  piii^par ]ecen»eGdu  cercle  ACF.  Donc  Ce), 
P*  «^*       rà'ycpotéfiufc  BC  ^<i  «tiangle  BEC  ,  eft  moins 
omàdr  ^10^  fhypocénufe  BD  du   triangle 
BS&.  v^^  JM>*  coDiëquenc,  puifque  ces  hy- 
pMi^iQiès  ionc  [e]  les  cordes  des  arcs  BHC 
&  BID,  l'arc  BHC  eft  moins  grand  que  l'arc 
(i^t.i;  t^Bm(<&  Mais  ,  rare  BID  -eft  le^rt  de  la 
j;}'^;»!,^  ârcooféreoee  d'un,  cercle  (r)}  pmique  [c]  le 
^  ciôtiiADdtttria»|gie>SphériquereâangleABD 
donc  cet  arc  efl^l'Hypotéoufe  ^  eft^  le  quart  de  la 
drconfërence  d'un  cercle.  Donc,  l'arc  BHC  eft 
moins  que  le  quart  de  la  drcoofiérence  d'un 
cerc  le$  êc  par  confôqaeov ,  puisque  ce  dernier- 
areeftP'liypoténuièdutri&ngle-SpliériqueABC, 
Miypotéoaiê  de  ce,  triangle  eft  moins  que  lé 
^uarc  de  U  cv^oa^Érenpedf nu  cercle* 


PM    TrTOQN'o MET RtSm    ;      %»7 

r  '  SeeoMdemeiU.   •  •  '     •'     '^ 

»  5  5«  S  t  dam  le  criangle^Spbédqne  A3C-^.  .*^9*i 
q«  àk  Kâaogl&  ea  A ,  chaque  côtâ  AB  de  A€ 
cft  pias^  que  le  quart  de  la  cirooiiificreiHge  àfxim 
cercle,  fAypocéanfe  BC  fera  mofins  qwiè^mxt 
es  la  cîrcanferenbe  d'un  ce/cle.  >       ■ 

Confir,  Prolongez  leicât^s  A&^  AC,1**^ 
^i  ce  <|u1Is  fe  réocontrenc  en  un  poinc  X>*  ^ 
Démoi^.  Le  criangle-Spiiérique  DBC  eft 
«edai^é  en  D^puirque  (tf)  les  angtes  A  jSc  DM*^*>97i 
qDiÇc3  fimcdes  angles  oppoiés ,  fonc  égaux  ,^ 
qoelH]  l'anele  A  eft  droit:  &  les  côtés  DB^ 
DC  ibnc  coacun'  moins  que  le  4)uart  de  la 
drconfërence  d'un  cercle  5  puîfque  [iù  cba^ 
que  côté  AB  &  AC  du  triangle  ABC,  dont  'o6i 
pnnmers  côtés  fi>ntles  iapplémem  {b)  «-eft  ^«s  (»>iiif •  t 
que  le  quart  de  la  circonférence  d'ua  cercle* 
Donc,  rhypaténafefiCde  ce  premier  triangle 
eft  motcs  que  le  quart  de  la  circonférence  id^ 
cercle  (  c)  j  &  par  conséquent ,  pùirque  <itnt(^  n,  t^i 
même  hypaténufê  efl:  auâî  celle  du  Q-lande 
ABC,  bh^tâktiê- dd  triangle  ABCeftitKïaâ 
que  le  quare  de  la  cicconfërence  d^ua  cevclci, 
Jroijlémeéeta. 
1 3  é«  ËMipiiir  f  fi;  dans  le  ^iaogle-Spbériqite  nfu^  ^^^ 
ABC  «  qui  eft  tôâangle  en  A ,  les  côtés  AC 
&  AB  font ,'  f  un  dus  oue  le  quart  de  la  drcon^ 
fiîieBce<i*ubcero{e^raui»'e  ffioioS)(  parexem>> 
Ble  le  côté  AC  puis,  &  le  cô(é  AB  mc^s,) 
rhypoténafe'  Biëc  iéra  plù&qae  le  quart  da 
k  curcûoféiQiice  ^um  cercle. 

FfiJ 


Confir.   Du  iômmec  de  Tangle  B  abbaifies 
^.êK^t.if.^pUirdttçôcéÂC^  lapeq)en4iculaire  BË<<7>  s 
f;  H*  -'"'3c  preniez  fîir  ce  côte  un  arc  AB  égal  ^u  qùsrr 
«leJa  circonféreace  d^un  cercle.  Du  poiac^  £ 
auqueikaecçe|)eipendicuUire  rençoDcre  ce  plan  \ 
tirez  aux  poincs  D  &  C,  les  lignes  droites  ££> 
ik  EC  ;  &  idapàint  B  aux  mêmes  poihcs  D  ôtC  9 
les  lignes  droites  BO  Se  BC.  Enbn ,  du  mém» 
faine  précèdent  E  ,  tirez  une  H^ne  droite  EF 
•~     •<•'     ii\xl  paiïè  par  le  centre  G  de  l'arc  AC }  &  fiipw- 
.     pofez  qa'dn  arc  BID  d'un  grand  cercle,  pailtf 
par  les  points  B  &  D. 

'.  lymonjhr.  Les  triangles  BEC  Se  BËD  font  " 
redaqgles  l'un  &  l'autre  en  E^puifque  la  ligna 
BJB  qui  eil  perpendiculaire  Tel  au  plan  des  Ir^r 

Î)MX\u  zpes  £C  ^  £D ,  l'eft  aufli  (b)  à  chacune  de  ce^ 
:  ^        Vgxtes  f  avec  lefquelles  elle  a  le  point  E  de  corn-» 
iriuQ  xh  côtéfiË  leur  eib  commun  :  &  le  côté 
£C  du  premier,  efl;  plus  grand  que  le  côté  £I> 
tëf^-  5^4«  fécond  (&>  pnifquece  côtcEC  eft  plus  près 
î  '   *       que  le  côté  ÉD ,  de  la  ligne  EF  qui  Cc3  pafle 
(d)  ç.  1. 1.  par  ifi.  ceotre  G  du  cercle  AÇF,  Donc  {d).^\'hyt 
f'  1?*      ppcéoufe  BC  du  triangle  BEC,  eft  plus  grandç» 
que  l'hypotçnufê  BD  du  triangle  BËD  5  & 
.  ■    ]^r   cotiféquenc  ,    putfque  ces  J&ypotënu(ê$ 
'      '     Ipm  Ce]  les  çprdcs  des  arcs  BHC  &  BID ,  Parc 
Wï.  \.  |.  BHC  eft  plus  grand  que  l'arc  BID,  (0.  Mais, 
e-.  '^.  ■    l^rç  BJDdlk  quart  de  U  circonférence  d'uâ 
(/)».»«.  <f fffe  (/)  >  P«»fq«e  £p]  ie  côté  ADdu  triangle-- 
\. ,  .i-^.   5jïJi<8riquç  «Sangle ABDdOni cet  arcèft  l'hy- 
^ptén\ife ,  çÀ  le  ^u^rç  d?  h  çirçonferçnçç  d'uâ' 


r" 
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-cercle*  Donc,  Tare  BHC  eft  plus  que  le  quart 
de  la  circonférence  d*un  cercle^  &  par  confé** 
qaebc,  pujfqqe  ce  dernier  arc  cft  rhyporcnu(Q 
du  trîangle^Sphçrique  ABC,  rhypoténufè  de 
ce  triangle  e(t  plus  que  le  quarç  de  la  çirçonfç* 
lence  d'un  cercle» 
Panc,CÛ,F^D. 

LOROLIAIRE    I. 

X37.  Il  fuît  de  ce  théorème  ,  qwe  Jan^ 
f»  triangle-Sphérique  reSlangle ,  chaque  côté  e(i 
moins  ^  au  plus  ^  que  h  quart  de  là  circonférence 
dun  cercle  y  lorfque  Ihypotémife  eji  moins  que  le 
quart  de  la  circonférence  d'un  cercle i  &  ^tin  des 
cotés  eji  moins  que  le  quart  de  la  circonférence  « 

duncercle^&  t autre  flus^lorf quel' kypoténufè  eJi 
fbts  que  le  quart  de  la  circonférence  d'^n  cercle^ 
Premièrement. 

158.  Si  dans  le  triangle  Sphérîque  ABC  *  *Fîg- 94* 
qui  eft  reûangle  en  A  ,  Tiiypotënufe  BC  eft 
moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un 
cercle,  chaque  côté  AB  6c  AÇ  fera  moins,  ou 
plas^que  le  qiur  t  de  la  circonférence  d^un  cercle. 

Démonfïr.  Si  les  côtés  AÏ»  &ACétoîent,l\ia 
oo  l'autre ,  ou  chacun ,  le  qu^rt  de  la  circonfé-^- 
icnce  d'un  cercle  ,  rhypoténufè  BC  le  fèroît . 
auffi  (4:7)  :  &  fi  ces  nniêmercôrçs  itoîent^  l*un{a)N.2îi, 
moins  que  le  quart  dç  la  circonférence  d'un 
cercle,  de  l'antre  plus,  cette  même  hypotéaufb 
feroît  plus  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un 
cercle  (b).  Or ,  l'hypoténufe  BC  n -eft  ni  le  quart  (*)  ,n<  i  j  j  ^ 
de  la  circonférence  d'un  cercle,  ni  plus  que  1q 


t^ù  Traitb^  comfîet 
quart  de  la  circonférence  d'un  cercle^puîfqoV 
cft  moins  que  ce  quart  [h]«  Donc  y  les  c&tés 
AB  &  ÂC  ne  font  ni  l'un  ou  l'autre ,  ni  chacan  , 
le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle ,  ni  Pua 
moins  que  le  quart  de  la  circonfcrence  d*un 
cercle,  &  l'autre  plus  j  &  par  confëquent,  ils 
font  chacun  moins  que  le  quart  de  la  circon- 
férence d'un  cercle  ^  ou  cnacun  plus  que  Je 
quart  de  la  circonférence  d^'un  cercle. 
Secondement. 

•  Fîg.  9S»  1 3  9  •  S I  dans  un  triangle-Sphérique  ABC  * 
quieftreâangle  en  A,  ThypoténufeBCeft  pi  us 
que  te  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle, 
les  côtés  AB  £e  AC  feront ,  l'un  plus  que  le 
quart  de  la  circonférence  d'un  cercle,  ic  l'au- 
tre moins« 

D^(?«/îr.  Sîlescâtés  AB  &  ACétoient^Tuii 
ou  Tàutre ,  ou  chacun ,  le  quart  de  la  circonfé- 
rence d'un  i^^rcle  ,  Phypoténufe  BC  le  feroit 

(«}N.»3i.au(fi  {a):6cû  ces  mêmes  côtés  étoient  chacun 
moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d'oa 
cercle ,  ou  chacun  plus  y  cette  même  hypoté^ 
nufe  fèroit  moins  que  le  quart  de  la  circonfé- 

(»y N*  î 3  ?. rencc  d'un  cercle  {b).  Or ,  l'hy potcnufe  BC n'cft 
ni  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  ^  ni 
moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d*uD 
cercle  i  puifqu  elle  eft  plus  que  ce  quart  [&]; 
Donc  9  les  côtés  AB  &  AC  ne  (ont  ni  l'un  oa 
l'autre  )  ni  chacun^  lequart  de  la  circonférence 
d'un  cercle ,  ni  chacun  moins  que  le  quart  de 
la  circonférence  d'un  cercle,  ni  chacun  plus }  Se 
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ptr  confëauenc ,  l'Un  e(k  plus  quù  le  quart  de 
U  circonférence  d'un  cercle ,  &  Vautre  moins* 
Donc,  CQ.F.D* 

CoROLLAIKB    IL 

14b.  Îl  fuît  de  ce  théorème ,  que  dans  un 
triangle -'Sphcriquc  reSl angle  ^  Phypoténufe  ejf 
moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  ^ 
kfjque  chaque  angle  qui  lui  efi  adjacent  eji  ou  .  ^ 
aigu ,  ou  obtus  ;  &  plus  que  le  quart  de  la  circon-- 
férence  d'un  cercle ,  lorjque  Pun  de  ces  angles  efi 
mgu  y  &  Vautre  obtus. 

Prermérement. 

Si  dans  le  criangle-Sphërlqué  ÂBC^quiéft  «Rgrfié 
xeâangle  en  A,  chaque  angle B  &C  adjacent 
à  Phypotënufe  BC  eft  ou  aigu ,  ou  obtus ,  cette 
hypoténufe  fera  moins  que  le  quart  de  k  cir*' 
conférence  d'un  cercle. 

Démonflr.  Dans  un  trîangle-Sphérîque  rec« 
tansle,  les  côtés  font  de  meme^ece  ^ue  les 
angles  aufi)tiels  ib  font  oppofës  (a).  Âtti{i9fiMN«ia^ 
daas  le  cnatioiie^Sphérique  ÂBG ,  chaque^mgle 
B  &  C  eft  a^  [h3  ,  chaque  côté  AC  &  AB 
adjacent  à  lliypocémiie  BC)  fera  moins  aue  le 
quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  :  de  n  cha* 
«no  de  ces  angl^  eft  obtus  [h}  y.  chacun  de  cet 
côtés  fera  plus  que  le  ouart  de  la  circoniëveiice 
d'un  cercle.  Or  ,dans  l'un  &  dans  Tautre  de  ces 
Os,  h^pQtéoufe  eft  moins  que  le  quart  de  la  : .  ^ 
drcQnrérsace..d^un  cercle  (^} }  &  par  amfii^COt'.assi 


%5*.         Traits*  coMpiëf 

Secondement*  j 

♦Figi  ?^  .  SI  dans  le  Uriadgle-Sphcriciue  ABC  *  qui  eft  i 
tedlangleeh  A ,  Tun  des  angles  B  &  G  adjacents 
à  rhypoténufe  BC  eft  aîgu,  &  l'autre  obtus  ^ 
(cette  nypotëhure  (êra  plus  que  le  quart  de  là 
drtottfërebde  d'ufi  cercle* 

Demonjhrh  Darts  Un  triangle- Spkërîquê  rec- 
tangle^ les  côtés  font  de  même  efpece  que  les 

(à)  Ni  uéi  angles  aufqiielsîls  font  oppofés  (a)*  Aînfî ,  puît- 

3ue  Xtf\  dans  le  triangle-Sphëridùe  ABG,  l'uii/ 
ss  angles  B  &  C  eft  aîgUj  &  rautré  obtus  ^  • 
Tun  des  côtés  Ad  &  AB  adjacents  a  rhyftotc-' 
hufe  BC,  eft  moîrtis  que  le  quart  de  la  circon- 
/  férence  d  un  tercle,&  Tautre  plus  \  ôc'paT  doùfc- 
quentyçefte  hypbtcnu/è  eft  plusque  le  quaré? 
té}f^4i3^;de  ia  circonférence  d'un  cercle  (à  )•  Done^* 

GoRÔhtÂikÈ    \\\; 

.  241.  tt  foîc  encore  de  te  théorème,  tjdë^ 

.:  éans  tiri  itiahgle'-Sphiriquè  féBanglé  ^  chaque 

anghadfocem  aVhypoténufeefî  ùUMgu^ou  obtus^ 

idrfqità  cette  hypvtiénufe  eft  inoins  .que  k  qùarl 

dé  ia  circonférence  d^uh  eercU  ;  étlun  de  ùeî 

un^ieti  eft  aigu  ^  ér  Vautre  obtus  ^  lorfqut  cette  hy^ 

pot/énàfe  eft  f  lus  que  k  quart  delà  vtrconférencé 

éhÊn.ter.cki   ".  .     _^    ,      .  •  \*  ;    u'  •    -:     '   ^  -■ 

.-,    ■->•-••.         PrtifàéreîHefdk    ^^    [        •     *• 

•  Kg.  H*  -  Sf /kns  ië  trîangle-Spkétîqiië  AéG  ^  ^u(  e» 

.         :'«!£kangleeil  A^jrÊyf'otéh^^^ 

ie  quart  dé  la  circdâférefice:ul-&\jc;èid^ 

que 


r 

r  angle  6  &  C  adiacenc  à  cette  hypoténuîe 
ou  aigu  ,  ou  obtus. 

Démof^.  Puîfque  [h^  Thypoténufe  BC  eft 
moins  que  le  quart  de  la  circooférence  d'ua 
<^rcle,  chaque  côté  AB  &  AC  eft  moins  que 
le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle^  ou 
plus  que  le  quart  de  la  circonférence  d*un  cer- 
cle (a)  )  &  par  conféquent^  puifque  {b)  les  an-'<«)K.i|7i 
glcs  adjacents  àThypoténufè  fcnt  de  mème^*^^'***^ 
opece  que  les  côtés  aufquels  ils  font  oppofcS| 
c&aque angle  C  &  6  efl  ou  aigu ,  ou  obtus, 
Secondement. 
Si  dans  le  triangle-Sphérique  ABC  *  qui  eft  «flf.  pu 
redangle  en  A,  Phypotcnufe  BC  eft  plus  que 
le  quart  de  la  circonférence  d*un  cercle.  Tua 
des  angles  B  &  C  adjacents  à  cette  hypoténufe 
fera  aigu ,  &  Tautre  obtus. 

Démon^.  Puîfque  [h]  i'iiypoténufe  BC  eft 
plus  que  le  quart  de  la  circonférence  d*uncer^ 
de^  l'un  des  côtés  AB  &  AC  eft  moins  que  le 
quart  de  la  circonférence  d'un  cercle ,  &c  V^vl" 
tre  plus  {c)  i  &L  par  conféquent ,  puifque  {d)  lesfr))!.  t%fà 
Mffcs  adjacents  à  Thypoténufe  (bntdç.  même  WM.  %%^ 
efpeceque  les  côtés  auxquels  ils  font  oppo/es^ 
l'an  des  angles  B  &  C  eft  aigu ,  &  Tautre  obtus% 
Donc,  C.  Q.  F.  D. 

CorollaîRèIV. 
241  •  Il  fuit  enfin  de  ce  théorème ^  ^^^J^ 
dans  un  triangle-Sphérique  reSlangle  ,  thypoté^ 
nufe  eft  le  quart  de  la  circonférence  d^un  cercle^ 
tm  des  cotés  le  fera  auffi.  ^  v 

Gg 
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•  Fv*  fS/^   Si  ààpi  le  triangle-Sphérique  ABC  *  qui  eft 
.  redangle  en  A ,  rhypocënafe  BC  dï  le  quart 
^  k  circonférence  d'un  cercle  ,  Tun  des 
côtés  AB  &  AC  le  iera  aufTu 

Démùnftr.  SX  chaque  c6té  AB  &  AC  ctoîc 

ou  moins  ^  ou  plus ,  que  le  quarc^de  la  circonfé* 

rente  d^un  cercle ,  i*hypoténufeBC  feroic  moins 

OJK.  t }!«  que  le  quart  de  la  circonférence  d\in  cercle  {a)  t 

'  4c  (I  Tun  de  ces  côtés  étoit  moins  que  le  quart 

d«  là  circonférence d*un  cercle  ^  de  Tautre  plus, 

cette  hypoténufe  feroît  plus  que  le  quart  de 

(*)N.2$j.lft  circonférence  d'un  cercle  [b].  Or,  Phypoté- 

»1  ^       *  m(t  BC  nVft  dans  aucun  de  ces  cas ,  puisqu'elle 

tft  le  quart  de  iacirconfërence  d'un  cercle  [hJ* 

Donc, les  côtés  AB  ScACne  font,  ni  tous  les 

;tkux  moins  que  le  quart  de  la  circonférence 

d'un  cercle ,  ni  tous  tes  deux  plus ,  ni  Tun  deces 

iôtés  «'eft  point  moins  que  le  quart  de  la  cir* 

ronfërence  d*un  cercle ,  &  l'autre  plus)  &  par 

tonléquent ,  ils  font  chacun  le  quart  de  la  cîr« 

conférence  d'u6  cercle ,  ou  Tan  eft  le  quart , 

<.*:-,-      &  Pautre  ou  plus ,  ou  moins ,  que  le  quart  de  la 

^  -     -  circonférence  d^un  cercle.  Dcmc ,  C  (^  F#  D* 


<  •    : 
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CHAPITRE     IV.  • 

De  la  ProjeSlion,  ^ 

Db'finitiohs» 

»43«  Ç I  Tonr^rde  de  fort  loin  aQobjft:  Y*  ♦K».  J7« 

1^  pUcë  vis-à-vis  d*one  furiâi^  quelcoi^ 
qoe  X ,  les  points  B ,  C ,  D,  &c.  4e  cet  ol^et« 
fenbleiK  être  les  poincs  à  ,  c^  <if,  &c*  4e  cfOCf 
iiirfâce,  aufquels  vont  iè  terminer  les  iigt^ 
droites  AB^  «  ACc,  A0</,  &e.  qui  font  tîréesMf 
l'œil  A  du  Speâateur  par  ces  points  B»  Ç,  D,^4 
&  par  contequenc,  cet  ol^et  parole  être  trac^ 
liur  cette  furface.  Or ,  la  %ure  ^  ou  plutôt  \'4ipt 
pareace  d'un  objet ,  aind  détenninéç  fur  uof 
uTÊice  quelconque^  par  lar«i€09tre  de  cette 
itti:face&  des  lignes  droites  qui  {bat  tirée$  de 
Vœil  du  Spe^atcur  par  chaque  point  de  cei 
pbjet  ^  9'appç\lç_  J^  Proje^ion.  naturelle  4e  jcf 
même  obfet.  Et  cette  furface  fur  laquelle  cett( 
apparence  eft  ttac^ ,  le  nooMne  la  fwrfàc\  de  ■_ .  -.  « 
frejeBitm  :  ou  i&pîam  de  FfejeBèOH^  Çx  elle  eft 
une  furface  plaoe.  > 

..  144.  Mais ,  cixmne  toutes  les  dimenfions 
d'un  objet  ibnt  ordinairement  chaneées  daiy 
h  projeâion,  par  cette  manière  de  la  tracer; 
fflu  fuppoiÊUK  roui  du  SpeâAteur  immobile, 
nit  «gaiement  dépendre  la  grandeur  de  ce&  :. 
Mimç&opf  »6c  de  celle  4e  fobKc,  ^  de  U  di£t 


%i€        T^irÎB*  COUPLET  ^  ^ 
tance  du  même  objet  au  plan  de  pro]eâ:ioiiI# 
on  s'en  fort  feulement  dans  la  Perfpeâive*  Ec 
lorfqu'il  s*agît  de  Géométrie ,  onconfidere  rœîl 
du  Speâateur  comme  étant  mobile }  afin  qu'en 
le  fuppofant  toujours  placé  direâement  vis-âr* 
vis  clu  point  dont  on  cherche  là  projeâîon  ^ 
celle  de  Tobjet  entier  ne  foit  déterminée  que 
•  ■"  |>ar  des  perpendiculaires  abbaiilees  de  chaque 
point  de  cet  objet  à  Ton  plan  de  projeâions  &c 
que  par-là ,  la  didancc  de  ce  même  objet  à  ce 
|>laû  (bit  absolument  indifférente  à  la  grandeur 
ée&s  dimenfions  dans  (a  projeâîon.  Or  J'ap- 
carence  d'un  objet  quelconque  aînfi  décermb* 
sée  fur  un  plan  y  par  des  perpendiculaires  ab« 
baiflées  de  chaque  point  de  cet  objet  à  ce  plan^ 
iè  nomme  la  ProjeSiion  Géométrale  ^  ou  Orto^ 
^aphi^ui  de  ce  même  objet. 

CoROLLAlRB    L 

145.  Il  fuit  de  cette  dcrnîére-dcfinîtîofi  ^ 
que  Jfi  un  plan  quelconque  efi  perpendiculaire  à 
un  autre  ^  la  commune  jeSiion  de  cfs  plans  fenu 
leur  proje0ion. 
•Flf.  9S.  La  commune  feâion  AB  *  de;  plans  X  &  Y 
^ont  le  premier  e(k  perpendiculaire  à  Pautre, 
cit  la  Projedion  du  plan  X  fur  le  plan  Y. 

Démonjhr-   Puîfque  le  plan  X  eft  perpendî* 

culaire  [  H  ]  au  plan  Y  ,  toute  perpcnttku* 

Jàîre   abbaiilee   d'un   point  quelconque  au 

|>lan  X  au  plan  Y  y  paue  par  la  commune  (êo* 

é)^*l*n.«ion  AB  ce  ces  plars  (a).  Ainfi  ^  chaque  point 

*  ^^'      <iu  plan  ;^  fwmhle  eut  un  point  4e  cette  corn- 
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ttifi6  iedion^  &  par  confcquenc ,  cette  corn- 

tiune  (èâion  eft  Tapparencedu  planX  détermH 

fiée  fur  leplan  Y,par  des  perpendiculaires  ab- 

hatflees4e  chaque  point  de  ce  premier  plan  au 

dernier*  Or  ^  puifque  cette  commune  feâioû 

eft  Tapparence  du  plan  X  ainfi  déterminée  far 

kplan  Y,  elle  eft  la  projcAîon  du  premier  de 

ces  plans  fur  le  dernier  (a)  s  &  par  confcquenc.  (a)  n.  144* 

CQ.F.D. 

Corollaire  II. 

14<Ç.    Il  fuît  auffi  de  cette  même  défini-  ' 

tion  ,  c\ue^ un  arc  de  cerck  quelconque^  (qui 
riefi  cependant  pas  plus  grand  que  k  quart  de  la 
ekconjérence  de  ce  cercle^  )  eft  vu  parallèlement 
m  rayon  qui  le  termine  par  tune  de/es  extrémités , 
fapTfljeéionferafonfinus. 

La'  projedîon  DC  *  de  Parc  de  cercle  AB ,  ♦  Fig.  99. . 
Vu  para[helemenr  au  rayon  BC  qui  le  terinine 
par  fon  extrémité  B ,  eft  le  finus  de  cet  arc. 

Confir.  De  Textrémîté  A  de  Tare  AB  abbaif- 
ia  au  rayon  BC,  la  perpendiculaire  AE  {b).    1^)  b.  1.  u 

D/monffr.  Puifque  {c)  la  projedion  de  raroJ,)N\\^^. 
AB  doit  être  déterminée  par  des  perpendicu- 
laires abbaifTées  de  chaque  point  de  cet  arc 
i  foa  plan  de  projeâion  X  ,  &  que  [h^  ces  ^ 

perpendiculaires  doivent  être  parallèles  au 
rayon  BC  qui  termine    ce  même  arc  par 
ion  extrémité  B ,  ce  rayon  BC  eft  perpendicu- 
laire â  ce  plan  X  (d).  Mais  ,  ce  même  rayon  C-')»!."» 
eft  dans  le  plan  de  l'arc  AB.  Donc  Je 'plan  de^*  ^' 
cet  arc  eft  aufli  perpendiculaire  à  ce  même 
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f^)^^^*»»-plan  X  (a).  Aînfi  {b) ,  la  commune  (tâk^n  <1« 
(^}  NJi45.cês  deux  plans  efl:  la  projeâion  du  premier  ^  8s 
par  conrccjuent  la  partie  de  cette  commune 
ièdion  ,  qui  eft  comprifè  entre  les  perpendi- 
culaires AD  6c  BC  qui  lui  font  abbaiÛëes 
des  extrémités  A  &  B  de  cet  arc  AB  9  eft  la 
projedîon  de  cet  arc-  Or,  cette  partie  de  cette 
commune  fêâjon  eft  aum  le  finus  de  ce  même 
arc.  Car  ,  fî  cet  arc  eft  éloigné  def0n  plan  ait 
projeékion  X^  cette  partie  eft  une  ligne  droite 
(OB.  1.  I.  DC  égale (r)  à  la  perpendiculaire  AE  qui  eft 
(d)^sl  7.    ^^  ^^us  (i)  :  &  fi  ce  même  arc  eft  poië  immédiat 
rement  fur  Ton  plan  de  projeâion  ^  cette  parties 
eft  cette  perpendiculaire  même  A£.  Donc^li^ 
projeâion  de  Tare  AB  eft  le  finus  du  même 
arc  AB;  8c  par  conféqùent,  G.  Q»  F#  P. 
C  à  RO  LL  AI  RE    HL 
147.  I L  fuit  enfin  de  cette  même  dcRûir 
tion  ^  que^  un  cercle  efi  incliné  à  un  flan  quel* 
conque^  ta  projeSiion  de  ce  cercle  fur  ce  flan  fera 
une  Ellipfe  t ,  qui  aura  pour  petit  axe  te  dauétf 
du  Jinus  du  complément  de  Pinctinaifon  de  ce 
eercle  à  ce  plan^  &  pour  grand  axe  >  U  etiûmAfff 
de  ce  même  cercle. 
•  Fîg^xoo.     La  projeâion  AGHD  *du  demi -cercle 
ABCD  qui  eft  incliné  à  (on  plan  de  projec^ 
tion  X ,  eft  une  demi-£llipre,dont  lamOfitm  FH 

t  VEiUpft  .eft  une  figure  pltne  ternâxiée  par  une  feule  ligot 

^IRf,  too»  K.IMK  *x  9c  ^nc  les  êrd9nné§s ,  ^*efl4-(yr6t  les  (ttrpendiciii- 

lalrei  LM,  NO^  FQ *  ftc. à l^in des  «jm/IK»  fûnt  proportion- 

ftelles  aux  ordonnées  corteTpondances  CD ,  SF  »  GH  •  ftc.  d\ui 

UaaAù  ÉSDB^  donc  te  diamébe  eft  égal  à  ce  wntÈù  aft»         > 
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Al  pecic  axe  eft  le  finus  du  complément  de 
Koclinaiibn  de  ce  demi-cercle  à  ce  plan }  U 
donc  le  grand  axe  eft  le  diamètre  AD  de  ce 
même  demi-cercle. 

Confir.  £levez  au  diamètre  AD  {a)  1m  per-c«)  e.u  u 
pendiculaires  FC  &  £B,qui  fblent chacune  dam  P*  "• 
ieplandtt  demi- cercle  ABCD}  ScpaiTent,  Tune 
par  fon  centre  F ,  Se  l'autre  par  tel  point  E  de 
ce  diamètre  que  l'on  voudra.  Des  mêmes  points 
F  &  £  »  élevez  au  même  diamètre  AD ,  les  per- 
pendicuiatresFH&£G(^), qui foient chacune  (S)  ux  v 
dans  le  plan  X-  Enfin  ^  des  points  C  &  B  auf- 
qock  les  perpendiculaires  rC  &  £3  rencon* 
trent  la  circonférence  de  ce  même  demi-cercle, 
abbaifliezaux  perpendiculaires  précédentes  FH 
&  £G ,  les  perpendiculaires  CH  &  BG  (à).       (o  e.  i.  u 

DémonSr.  rremérement ^\z  projcdîon  d'un^'  "• 
objet  quelconque  fur  un  plan  y  doit  être  déter- 
minée {d^  par  des  perpendiculaires  abbaiiIëe6(i)K.a44« 
de  chaque  poipt  de  cet  objet  à  ce  plan.  Ainfi^ 
poilaue  \ss  lignes  CH  8c  BG  font  des  perpenr 
dicuiaîrcs  abbailTées  des  points  C  &  B  de  la 
drconfcrence   du  demi  -  cercle    ABCD  au 
plan  X  (^) ,  la  circonférence  de  la  P^^^i^^on .  j^j^^î 
AGHDdece  demi-cercle  ftirceplaaj  doitplii« 
paflcr  par  les  points  H  &  G  auiquels  ces  per* 
pendiculaires  CH  &  BG  rencontrent  ce  même 
plan}  &  par  conféquent^les  perpendiculaires  FH 
ScEGau  diamètre  AD  de  cette  projeâion^ 
iÔQt  des  ordonnées  de  cette  même  projeâiott. 
Or,  ces  jgdonnécs  ibnf  propordonneUes  wofL 
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ordonnées  FC  &  £B  du  demi*cercle  AftCD^ 
qui  leur  correfpondenu  Car,  pui(qu*eHes  font 
perpen  liculaires  chacune  [c]  à  une  même  lî^ 
(4)E,U  i.gnc  AD,  elles  font  parallèles  entr'eiles  (a)  :  Sc 
ï*  '*•       par  une  raîfon  pareille,  les  ordonnées  FC  &c  EB 
du  demi-cercle  ABCD  le  font  aulTu  Ain(i ,  dans 
les  triangles  FCH  &  EBG  qui  font  redangle» 
Tun  en  H  &  Tau  tre  en  G  [c] ,  les  angles  CFH  &C 
(^)  B.  1.11.  BEG  (ont  égaux  (b).  Donc  (r), ces  triangles  lant 
u)^e!\.  i.cquiangles^  &  parconfcquent(J;,  FH  :  EG  :  t 
g.  jî.  *  '  FC  :  Eli.  Mais  ,  cette  même  démondrauoa 
vJéi  ^*  ^*fubfifte,àquelqueendroîtdudiamctre ADque 
Ton  prenDelepoîntE«Donc,touteslesordonnces 
de  la  projeûîon  AGHD  du  demi-cercle  ABC  D^ 
font  proporcionnèlles  à  ccUesde  ce  mêmedemn* 
cercle  qui  leur  correfpondentj  &  par  confé* 
quent,  cette  projedion  eft  une  demî-Ellip(è. 

Secondement ,  les  lignes  FC  &  FH  font  [cj 

des  perpendiculaires  à  la  commune  feâion  AD 

des  plans  du  demi -cercle  ABCD  &  de  la 

projedîon  AGHD  de  ce  demi -cercle,  tirées 

d'un  même  point  F  de  cette  commune  ieâion  ^ 

Tune  dans  l'un  de  ces  plans ^ & lautre dans l'au« 

M  B.  >.  "  ptre.  Ainfi  [e) ,  Tangle  CFH  formé  par  ces  lignes, 

^•^        eft  Tinclinaiion  du  demi -cercle  ABCD-r^ba 

(/)N.io.t  plan  de  proje<aion  X.  Or  (/),  l'angle  FCH  eft 

le  complément  de  cet  angle  CFH  5  puifque  [cj 

te)  M.  7*    le  rriangle  FHC  eft  reûangle  en  H  :  &  (g)  U 

moitié  FHdu  petit  axe  de  la  projedîon  AGHD 

decedemî-cercle,eftleIinusdecetangleFCHj 

puifqu'eUeeft  [c]  une  perpcodicuiaire  abbaiflce 

de 


fft  Fextrémicé  F  de  Vire  FI  qui  eft  1^ 
îndilre  de  cet  angle  FCH^  au  rayon  CI  qui 
termioe  ce  même  aric  par  fqn  autre  extrë* 
imtc  I*  ^  Dbdc  ^  la.  moicîé  I^H  du  petit  axe  dé 
Eiprojeâion  ÀGHD  du  demi-cercle  ABCDi 
feft  le  (îfaus  du  complément  dé  rinclînâifbii  de 
€e  denih-cercle  à  fbtï  plan  de  prbjeâioh  X  ^ 
le  pat*  conlëqueht  y  û  un  cercle  eft  Ibcline  i  ud 
plan  quelconque,  (a  proje£Hon  fur  ce  platiièrîC 
toujours  uneÉllipiè^  qui  aura  pôut  petit  ikë 
k  &C.  Se  pour  grand  axé  le  &c.  . 

PjIO  BLESME     1.  •   ^,^  , 

14 1#  Tracer  Uj^çjeCiu)h  d'un  cercîe  dont  bd 
hmnait  le  diamètre  ^  avec  UncUÀdfôh  au  flaH 
de projeèiiohl      ^      .       ,  .  ,    .     -     ./  ,   ^ 

On  dônhe  lé  diamètre  ÂB'^  du  cercle  ADB^«Fig:t^t; 
de  I  o  G  parties  égales }  avec  rinclinàiibn  dé  ce 
cercle  à  Ipri  jplan  dé  projè&ioii)  de  41  Heg: 
a  S  miri.  &  ;il  faut  tracer  là  prbjeûion  dé  ce 
inême  êercle.  ,     .  . ....,,, 

Solution.  Dîvifez  en  un  grand  nonibre  de 
pardes  CE  ^  EG ,  &c.  prjTes  à  yoloptc ,  lé  rayoïï 
ÇA  du  cercle  propofc*  Des  points  C  j^  E ,  (3 ,  &c. 
aolquels  ces  parties  Ce  terminent^  élevez  a  çé    .  n>j  ,. 
iDème  rayon  (a)  les  perpendiculaires  CD,  £^;t*).^-'^'»« 
GH,  &è.  tirez  deux  lignes  droites  ÏK  .  ^ 

qui  fe  coupent  perpendiculairement  (6)V  PVe-  (♦)  b,  Ù  ii 
nez  fur  l'une  de  ces  lignes  v  les  parties  LI  &  LK  P'  "• 
^alesçliactinéàu  fiidme  rayon  CA j  &  fur  l'au- 
ère^les  parties  IM  ^  tK  égafes  chacuïï'é  a  la^ 
tooitié  du  peckaxé  de  b^  pro]eââdnderniù(^; 


^4^       XiMJTB*  ^pfi^pv'E'r  ^ 
(u)i!t.  îsz«9pe  vous  troorerez  (a)  de  ïa  tMmicc'  Tafer 

logarithme  iufinus  du  tojUpUmcnt  de  tînctinfiifofi 

-  eu  etrclekKyb,  donnée  de  41  deg.  i%  m.     -       ^:t6it€xi 

I^ogarîfhwudfl^moitUdudi^unàredumimtdemi' 

^  cirçle ,  donné  de  iQO  partu4    -    -    -   ,-   ^        l'.^^S^'^oo 

<l^"     i  'l'A 

togariti^e  ^  ia  «ujûir  i^  /£/ir  0xe  demandé    -    .4:1  •; ^6S %%$ 
fff)  K.  lôo.  ^î"  W  jionïï^ï*  *^£/*^  ^  parties  cgâlca  ,  joUr  la  valeur  d# 
cette  mokic. 

•  Preneit  enfuîte  fur  la  ligne  IK  ^  les  parties  LN* 

&  La  égales  chacune  à  la  partie  CE  du  rayon 

CA}  les  parties  NP  &tf^,  égales  chacune  à 

fa  partie  EG  -,  &  aînfi  de  fuite.  Par  les  pbffats 

N ,  P  »  &c.  a  ^  b^  &c.  auftjuels  ces  parties  fè 

(0  E.  U  I*  texmîpeot ,  tirez  (^)  i  la  perpcttdîcuîaîrc  RM  ; 

^^*'*       ks  parallèles  SO,TCt&c*VX,YZ,&c. que 

(i/)E.  1.  tf.  VOUS  déterminerez,  en  fâîfant  (d)  les  parties 

P-  "*     .  NO  &  NS ,  aV  &  aX  égales  chacune  â  une 

Îiiatriéfne  proportionnelle  aux  Hgnes  CD  ^ 
,M  &  EF  i  les  parties  PQ  &  PT ,  *Z  &  *  Y , 
égales  chacune  à  une  quatrième  proportion- 
nelle aux  lignes  CD^  LM  &  GH^y  &  aïnK  de 
fiiîte.  Enfin ,  tracez  une  ligne  qui  paffè  par  les 
points  R,  S )T,  Ï.Cb  O,  M,X,  Z,K  j  &cr, 
&  la  figure  KIMK  terminée  par  cette  ligne  ^ 
fera  la  projedion.  demandée. 

f  Le  t2LJcih  â*un  cercle  <pâ  ttt  mis  en  «to$eAioa  >  iAsar  toiM 
îourt  focmer  ayec  }i»  moitié  du  P^Wt  de oêcte proje^on , ^ 
la  perpendiculaire  qui  eil  abbaiilee  de  l'extrémité  de  ce  niéinc 
Myon  a  celle  de  ce  petit  axa  «  tn  triaiigle4»âaogle  doK  â  «fli 


j?«'  Tnièo NO  iâk^\f  e.  I4J 
'*  ÏHmbrfr,  Dans  îà  figure  KIMK'|le  gmd 
été  IK  eftégaltc]  au  diamètre  Afi  dii  cercle  ... 
ADB }  &  les  ordonnées  NO  ,PQ,  &c.  font  pro- 
porcionndlles[c}  aux  ordonna  £F ,  6H ,  &o 
dir  -oiênae  cercle  ,  ç^m  leur  corre^xXKtefic» 
Aiofi,{a)j  cette  figure  eft  une  ËUîpfe.  Or  [cj;wN,H7t« 
cette  ËUîp(è  a  pour  petit  axe  RM  >  le  double 
da  ilnus  du  convplémënt  de  rfncHû4{(ba  àt 
cecercle  ADJBf  à  k»  plan  de  pfojedioo;  &  l'on  ^ 

vient  de  dire  c^at  hn  grand  axe  IK  eft  épX  âitl 
diamètre  AB  de  ce  n>ème  c^ck.  Doâo  (&),(»)  N.  347) 
die  eft  la  projeâion  de  ce  cercle  3  9c  par 
coatç^iieac»  C  Q.  F.  F. 

P&0B1.ESME  If« 

'  149.  Connoiffam  les  deux  axes  d'une  ZUipj^ 
f^qf  la  prqffâhn  ^un  cèrehy  itoitvdr  PincUr* 
wnfin  de  ce  cercle  éitfdan  de  frojeSiion» 
'  On  danve^  1»  graiid  axe  IK  *  de  l'£Uipfe*F%<ioti 
RIMK  qui  eft  h  projeAlôtS  d'un  cercie,  de 
Mop«3acs 4^^»^ av«6  l6  fi»h  «t«  RM dl 
cette  même  Elliplè.^  d^  y^p  de  ces  mêmes 
parties  :  £c  U  faut  trouver  rinclinaiiôa  dc  cq 
cercle  à  û»jiUA  de  pfc^eé^totï. 

Soluùon.  JLexayoQ  d'uncerclç  qui  eft  mis  etl 
prt^eâlian ,  el^  foujours  égal  (c)  à  la  moidé  dd(c)N.i4f« 
graùd  al9  d»  k  ptojêâîon  de  ce  cercle  ^  2c 
feut  tcmiout^  /ormer  avec  la  moitié  du  petîc 
âxe  de  ta  même  projeâîon  Ôc.  la  perpendi-  ^ 

çalaîre-  ofat  e(\;  «bbafflîç  deTéxtrémîte  de  cq 
^  Hhij 
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|h$rhe  râyôo  à  celle  de  ce  pecic  axe ,  os  cifan- 

gle  -  rèâaqde  donc  i{  el(   rbypoténdiê   t 

CompHnent  du  îogarîiimi  de  la  moîiU  dm  grand  I 

axe  IK  i/o/z/ie  ^  xoo  parties    •    -    -   •    •   *  f •S^X^S^'^] 

Xogarithmc  dt  la  moitu  du  petit  axe  RH  dotmd  '  i 

-^73||    ...........     J'  i.f^»f*| 

Logarithme  du  Jîntu  du  cofnpfimtnt  de  Vindittoi^iM 
•    demandét      ---'i.^---      .-         9.1^78^x1 
p|]  K*  xp  J^ljoi  (^)  donnera  47  deg.  ^z  m.  pour  ce  complémenc  }  A:  p«|^ 
^  cpnlSquent ^  41  de^.  x%  m.pour  L  ïnclinaifbn demandée» 

Donc^CQ.F.D. 

SpCTlpN    SEÇQNDE. 

^I)esPnnclpespqj'dcidierSfdesPrQblêm4^a 
$  i(&5  yfiges  de.  la.  TrigonoftiétrU'^   . 
SplUrupie* 

ÇHAPITRi:     PRElflÇR. 

i}f f  Principes  partkuUers  de  la  Trigommttrie'_ 
Spkénque.  ' 

Pu  ©POSITION  I.  Théor^Qie. 

»  î  9.  |^^N5  ttntriangleSpkkipt^qtielcottjue^ 
les  Jittui  des  cota  font  proportiotiiuU. 
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{etosde  l'angle  C  eft  au  finus  de  l'angle  Â  :  le  Ut 
9DS  du  côté  AC  efl:  au  Hnuj;  di|  côté  BÇ ,  contm^ 
kfînusdç  l'angle  Q  eft  aunn^sdet'angleA:en6n, 
le  finus  du  côte  A^.  e^au  finusdu  côteAC ,  cpm- 
JDÇ  le-fipus  de  l'angje  C  efl  au  Hnus  de  l'angle  B. 
Le  triangle  À^C  efir^^a^gle^  o^  p'efi  point 
tt&at^ïe. 

P  R.EM  I  E  B.     C  A  St 

ï  5 1 .  Lor/que  U  (ifi^gle  ABC  *  efi  reHangh  *  f^-  »  <»»t 
tnA. 

Confk.  SuppoÊipcIç  triangle  ABC  décric  fur 
lafbmce  de  là  Sphère ,  tracez  (<i)  fa  projeâion  («}  n.  h?*! 
PEF ,  fur  celui  des  grands  cercles  de  cette 
Sphère  auquel  le  rayon  TÇ ,  la  commune 
ieâjoQ  des  IcaeursÀXÇ  &BTC  qu^  forment 
fangleC,  eft  perpendiculaire.  Prolongez  en- 
foice  les  côtés  tX>  ^  ££  de  cettç  projeâiop  , 
ja(qQ*'à  ce  qu'ils  rencontrent  çn  des  points  G 
^  O,  H  2ç  S*  la  drçonfcrençç  GpQQ  de  ce 
cercle.  Parle  point  £  qui  eft  communaux  cô- 
tés F£  âc  DE,  tirez  {b)  la  parallèle  Rjt  au  dia-(i)  s.  1. 1, 
métré  ÇO.  Tirez  auffi  (c)  le  diamétrç  PQ.per-  P/j  l^'i,  ,, 
peqdiculaire  au  même  diamètre  GQ.  Prçjon-  p^  tî*. 
^  {d\  le  côté  DE  \  jufqu'â  ce  qu^il  rençontrç  (i)  n.h8* 
en  des' points  P  &  Q^la  mêmç  circonférence 
GPÔQ.  ]En6n,des  noipts  È,  H  &  K  abbaiif- 
féz  an  diamètre  GO  (0,  les  perpendiculaires  (')  ^  \  ''^ 
ÈN,HI&KM.'    ^  •  ^"•* 

Démonfir^  Prmikemt^ ,  les  lignes  FD 
9l  ]R£  qui  Ce]  £>nt  chacune  perpendiculaires 
«1  diamètre  PO  ,  font  les  ordonnçei  de  la 


»4*         Traite^   c omplet  '  . 

dcmî-EIHpfe  PDQ^,  qui   corréfpohdlent  atnr 
ordonnées  FG  &  RK  du  demi -cercle  PGCj 

WN,  247.  Ainfi.  (a)  ^  Tare  DE  de  cette  demî-ElKpfe  eft 
la  prpjèâion  de  Parc  GIÇ  de  ce  demî-<:cricle^^ 
Or^  cemçmearc  DE.eft  auffi  [c]  là  projec- 
tion de  l'arc  AB.  Donc,  l'arc  GK  eft  égal 
{B)N.  7,  à  iVc  AB  î  &  par  confcquent ,  puîfque  (*)  Ik 
Hgne  KM  qui  [c3  eft  perpendîculaîre  au  dia- 
mètre GO  ,  eft  le  finus  de  l'arc  GK  5  &  que 
la  ligne  EN  qui  [cj  eft  auffi  perpendîcnkîrè 
an  même  diamètre  GO  y  eft  égale  â  la  ligne 

(0  E.  u  I.  jç;m  {c)  ,  la  ligne  EN  eft  le  finus  de  Tarç  AB, 

^'  *^*  Secondement  y  le  rayon  TC  qui  termine  l'a  rc 

BC  par  fon  extrémité  C,  eft  perpendîculaîre 
au  plan  de  projedîon  GPOQ^fc].  Aîniî^  la  H;- 
gne  EF  qui  [c?]  eft  la  projeâkîori  de  cet  arc  fur 

KNf.24(4ce  plan,  eft  lé  fîAiis  de  ce  même  arc  {d). 

Troiphîemnt ,  les  Kgnes  FH  &  ¥G  font 
tirées  aun  même  point  de  là  commune  fcdîon 
TC  des  feéteurs  ATC  &  BTG  qui  formenç 
l'angle  C  5  puifque  cette  commune  fcéHon  ctané 
un  rayon  de  la  Sphère  doiftle  cercieGPOCi 

(ON.t84.eft  un  grand  cercle  [cj,  elle  pàlFe  ^ey  par  î«' 
centre  F  de  cette  Sphère ,  dmquçj  ces  lignés  fofii 
tirées  :  elles  font  perpenditulaîits  à  ccxtç  côna.- 

.-jgj  jy  mune  feâion  {f}i  puifque  cette  commune  fet- 

4U  ».  *  *  '  tion  avec  laquelle  elles  ont  te  point  F  de  com- 
mun ,  eft  perpendiculaire  [c}  au  plan  GPOQ^ 
dans  lequel  elles  font  tirées  :  &  elles  font  >  Tunç 
dans  le  plan  dufe<aeurBTC,&  Tautredanste 
plan  dafeftéur  ATC;  puifque  les  ^hms  de  œs 
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Meurs,  &  par  coniequent  les  cerdesdont  ces 
f^^urs  {ont  des  parties ,  étant  perpehdicula^ 
its  (a)  au  plan  de  projedion  GPOCt,  les  lignes  (à)  s.  1.  xi. 
pS  &  GD  qui  [c]  font  les  projeaîods  de  ces p-  "*• 
cercles  fur  cepkn/ont  auffi(^jles  conimunes  fcc-  (h)  n.  24^* 
tjqps  de  ces  mêmcs<:ercles  &  de  ce  nieme  plan^ 
Amd  '/} ,  Tande  GBH  qui  «ft  formé  par  cesCOKiin^u 
5goes ,  eu  Tînconaifon  des  plans  de  ces  ièûeursé  ^*  ^* 
Ponc  {d)y  îJ-eft  égal  à  l'angle  Cj  &^ar  corifé-(^)N.i94, 
jaent  7  puîfque  {e)  là  ligne  Hl  qui  [c]  eft  per-<oN.7. 
peodiculaire  au  diamètre  GO,  eft  le  (îtius  de 
fanele  GFH  ^  elle  eft  auffi  celui  de  Tàngle  €• 

^atfiemement^  la  ligne  HF  eft  le  finus  du 
guart  delà  circonférence  du  cercle  GPOQ(/)  î  (/)  n.  8. 
puîlqu'eJle  eft  lin  rayon  de  ce  cercle  [c].  Or , 
langle  A  a  pourmefurelequartdela  circcm-* 
ficrence  de  ce  même  cercle  ^  puîfque  cet  angle 
eft  droit  [  h  ].  Donc,  la  bgne  HF  eft  le  finus 
deTangle  A. 

.  Cinquiémemm  enfin  ,  les  triangles  N£f  & 
ÎHF  font  équîangles  [g)\  puîfquils  font  tcc-Cg^E-l.  i. 
taogles,  ruù  en  N  &  l'autre  en  I  [c],  &  que  l'an-  P-  î  *• , 
èle  F  leur  eft  commun.  Aînfî  (h) ,  EN  :  EF  :  i{j,)  e.  1.  s. 
HI:HF.  Or^ENcftkfinusducôté  AB  [d  i.]  :P-  4- 
ÊF  eft  le  iînus  du  côté  BC  [d  2.Ô  ;  HI  eft  le 
finus  de  Pànglé  C  Êi>  3  -3  :  &  HF  eft  le  fînus  de 
l'aigle  A  {d  4.]*  Donc,  &Cé 
.   Sx  Ton  trace  enfuite  la  projéâiôti  du  même 
tjoangle  AËC ,  fur  celui  des  grands  cercles  de 
û  mime  Sphère  auquel  la  commune  feâion 
TB  des  leAeurjs  ATj^  ^  ^TQ  ^1»  fomens 


l'anjgle  B^  eft  perpendiculaire  5  on  démontrera 
de  la  même  manière  donc  on  vient  de  âémon^ 
. i  trer  la  proportion  précédente,. que  le  finus  dii 

côté  AC  eft  au  finus  dti  côté  BC ,  comme  Itf 
finus  de  Tangle  B  eft  au  fin  us  de  Tânglc  A* 
En  FI  N ,  fi  Ton,  cchàîige  chacune  des  deuié 
^aj  jL\:  5; prôportiofis  précédentes,  on  aura  (à)  cÈsdeui^ 
F-  ^à.       nouvelles  proportioi!^s  i  U  fînus  dû  côté  AB  eft 
au  finus  de  l'angle  G',  comme  le  finus  du  côté 
•BC  eft  au  finu^  dé  1  angle  A  :  &  le  finus  dii 
côté  AC  eft  a«  fifiùs  de  Tangle  B  ;  comme  le 
finus  du  côté  BC  eft  âa  finuà  de  Tangle  A* 
(t)  E.  1.  5.  Dont  on  coricluera  {b)y  que  lèfihusdutôtéAB 
^•^^*       eft  au  finus  de  Pangle  C  ,  comime  le  fînus  dii 
côté  AC  eft  au  finus  de  Pangle  B  5  &  par  con- 
^'^^5/'  j'/equenrf^"),  que  le  finus  du  côté  AB  eft  au  finu^ 
^'  '  '       du  côté  AC,  comme  le  firius  de  TangleC  Qtit 
au  finus  de  Fahgte  B.  Donc,  G.  Q^  F.  D. 
S  E  c  o  N  D  C  A  s; 
*Fîg.  lèy.     ici;    Lotfque  k  triangle  ABC  * rieji point 
reSiangle. 

ConJhr.Suppofci  qu'un  feéteùr  BED  d'un  grand 
cercle  perpendiculaire  au  plan  dé  Tare  AC^» 
(c'eft-à-dire,  au  fecteur  AEC  prolongé  s^il  eft 
néceffaire  J  paflè  paf  le  fommet  de  l'angle  B 
<jui  eft  oppôfé  à  cet  ârc; 

Vémonfir.   Le  triangle  ABD  eft  rèâkangle 

(i)N.i3ri.cnD  [c>  Aînfi  (^),  le  finus  de  l'angle  D,(  c*eft- 

(0N.8,    à-dire  (e)  le  finus  total,)  eft  au  finus  de  Pan- 

gle  A ,  comme  le  finus  du  côté  AB  eft  au  finus 

if)  1. 1. 6. 2a  côtéBDi  &  ©«  codeqùent  (/>,  fe  reâan^ 


l^iaic  du  Gnus  cotai  &  du  imus  du  coté  BDf  * 

cft  égal  au  reftangldfâit  du  fitMs  de  l'angle  A 

&du  finusdacôcé  AB.  Mais  ^  lemêma  reo 

taogk  fait  du  finus total  &  du  finus  du  côté  BD^ 

eftauiE  égal  {a)  au  reâangle  fait  du  fititt$dtf(«}fi«L  A 

I  angle  C  ôc  du  f\nus  du  côté  BG  j  puîfque  le?-*^* 

triangle  DBC  étant  auili  reâangleÊn.O  {c], 

k  iînus  de  l'angle  D^  (c'eft-à-dîre  [b)  le  finuS(^}K*t« 

total) ,  eft  au  Iînus  de  l'angle  C ,  comme  lé^ii^ 

nos  du  côté  BC  eft  au  finus  du  côté  BD  ic^,{!Offétsu 

DonC'^  le  reâangle  faiç  du  iinas  de  l'angle  A 

&  du  iinus  du  coté  Â^^  ^f^é&A  au  reâangk^ 

fait  du  iînus  de  Tanglc  C  6c  du  ûiius  du  côté 

BC)  &  oar  coDféquenc  (d)  »  le  fiiius  ducôté  ABU)  n.Uii 

eftau  fînus  ducoté  BC  ^  comme  le  iîhus  de'  ^^; 

l'angle  C  eft  au  finus  de  l'angle  A. 

Si  l'on  ûippoiè  enfuite  qu'un  autre  6âeuc 
de  grand  cercle  perpendiculaire  au  plan  dii 
côte  AB  i  paflè  par  le  fommet  de  l^mgle  CcpsA 
eft  oppoie  à  ce  côté  ,  on  démontrera  de  la 
laême  manière  dont  on  vient  de  déniontner 
k  proportion  précédente^  que  le  Anus  ducè* 
té  AC  eft  au  (înUs  du  côté  BC ,  comme  le  anus 
deTangle  B  eft  au  fînus  de  l'angle  A. 

Enfin  ,  ïî  l'on  Tuppoie  qu'uûtrôifiémé  féâeuc 
de  grand  cercle  perpendiculaire  au  planrdii  cô- 
té BC  ,  paile  par  le  fommêt de  l^ngle  À  qui  efb 
oppofë  a  ce  côté ,  on  démontrera  de  la  môme 
maniéré  dont  on  vknt  de  lé  faire  à  l'égard  des 
côtés  &  des  angles  précédants ,  que  le  finus  da 
côté  AB  eïl:  au  ïbus  du  câic4  AC  r  ^<>ii>me  le 

•  îi 


%5o      :  Tjt^irn'  coMriE^T'  J 

]^Q  '^** i^^ ^^ raBgteG.çil.au iînusde rangleB.Doncj 

'^^'     agfu  un  criap^e-5phcrique  <f  ueljcooc^ueABC  '^ 

les  rÛQus  des  cotés,  font  propordonoels  aux  (inu^ 

ée&  Aiigles  qui  rôi:»:  oppafes  à  ces  côcé$  s  S^  paoj 

.?-  I     .  cônfeqaent ,  C.  Q.  F.  D. 

-1  :.  Co&OLL  41RB    I.  •  .  i 

^ ,  z  5  3  •.  Il  fuie  de  ce  jchéorême  y  que fs  dans  wi^i 
;  ,:; triattgie'-Spkhrique  quelconque ,  ir/sn  grand  cercla ' 
pti^afe  par:  h  Commet  de  lun  des  angles  ^  eji 

•-:•  ^  sipf^ndiculaire  au  côté  qui  eft  oppofé  à  <:eB 
mglsihsfimuides  angles  au  Jommet  f  feront 
frppiuAiDnnds.  usux  finus  des  compléments  des 
angles  fur  la  bafi.  ,  . 

iVig.  s^4«'2i^LdaDs.le.ixia]a^le-Spiiértque  ABC  ^  ^  oâ 
**'  "^aJxiBD  d'uiTTgrand  cercle  qui  pafle  par  lo 
fbmmet  deTaogle  B  ,  eft  perpendiculaire. aiî 
«ôcé.  AG^  le  finus  de  l'angle  ABD  fera  au  fin  us 
d&rangle  CBDVcomme  le  fiousdu  complément 
âc^'aingleB A£  cft.au  finus  du complénienc da 
kàhg^flCA-  ,     .         .     ,     .    . 

^'^'k^rf^unin  girtind  cerclé. qui  pà(lè  par  te  fonmiet  de  I*un  dèl 


PAttj^ïe  par  le  ipmmec. auquel  ce  cercle  pane,  sitippeiie  vAngik^ 
^eftjcal  :  ie  cdc,é  ^m  ef|  owppfk  à  cet  anm ,  iè  nomme  la  B^d  ^ 
les  deux  autres  côtés  sjappellênc  les  Cétet  :  les  deux  autres  aoglês 
A^peliétic  les  Angiés  fiki^  Uhafii les partiâr drla  bafecmmirifes 
«iifi^  If  l^Ptt^^  P^re^fcuUtre  et  les  aiiglat  fur  la  bâte  ^  If, 
nomment  les  Stgmems  de  la  bafe  :  enfin ,  les  angles  fermît  paf 
(êméme  cercla  pci^n<fiÀiUire  ftpâr4es  eôtiè»;  s*appdleat  le» 
'  A»ghf  uu  fûmmeu  , 

♦  Fij.  lOA.^'Aînfi  dani  le  triangle  ABC  * ,  PangleABC  efi  l'angle  verricâl  : 
1i  f6eé  AC  f/l  Ubak c  kf  ^ééés  %jJtS'ÛO  {•eit  Us  côtés  :  :/n 
L/(i.BAC^éf  BCA/9if»^ift.  angles  Aur  la  bêfcyjtt  partUt  A^ 
J>'dH  coté  AC  »./i«f  /ex  Tcgmcncs  "de  la^Baft  :  fc  h$  angles 
ll>tf  CBO  /#«»4#|.  wtgk»  au  ibounet.  -      '  ^ 


"Co^.  i^rc^«teezversles.poitficiH&I,les 
côcés  AB  &  ACtle  l'angle  B  AG  j  iofqul  ce  que  :  ' .   :  :  v 
ks  ATCS  AH  &  AI  ibienc  chacna  le  qùarc  delà 
circonférence  <1*Ud  cerde»  Proiotlgez  de  miême^ 
4>ersles  points  E&  F,  ieseôt.csCB&CAidfe  ..  r      ... 
l'anglefiCAi rjufiiu*â  ce  que  les  arcs  CE  &  GF    " 
(bieijc  auffî  chacun  le  quart  de  la  circonférence 
ihiD  cercle.  Suppofèz  enfuîce  ouetesarcs^lHiî 
&E£G  de  deax  grands  cercks,  padenc;  Ëiàii;^    -  - 
fBf  les  poioits  I  &  H ,  fic-L'attcre.ftar  les  pcântis  /•   ■ 
¥:  &  E.  Enfin ,  prolottgez  vers.  G  à'9-tc  pecpet^-t  ^  •  - 
dicaiàire  BD^  plqu'à  cetfu'H  tebconôre-lâs 
«es  IHG &  FEp.  .:-..-    I      ;      ..,  -    , 

.  Dimonflr.    i'*^  L-'aEcIH  câLlà-meruéérde 
tâtqçle  BAC  (a)lpm£qae  CcD  les  ires  AHaca^.V»?J?»!f^ 
feot  chacun  le  qiJart  de  la  .cir^onfei^oeeii^im 
(ttde:  iL  l'krc  FEeft  ceUe  de  Pftfi|ie  BCA  (é))s  (')  n-  t9«« 
paifqde  [è3  les'âlâ  CE  âciCfifooc  Auffî  chacini.ro  t  v  ;) 
K  quart  de  ^Jk'*circooférenced'ikncercle;<;  ^H^v     ■ 
.  t^  L'arc  IHG  eft  perps»dic\ilaire  l:Viitt 
M(èl  ;  puifque  l£&^£[&AHî8oAI  ccànt  ,conii^  (0  n.  iS^* 
00  vient  de  lé  -diie ,  chacun  ié^quart  de  h&cii^ 
conférence d^un cerclé [c]>, Drpidiac A  efli i>ap 
4e$  Pôles. de  cet  arc IHG.(<5f)^Or  Îh]  ,  l'arc (^^/s^i^ 
I^Geftaufliipetpcftidiculaire^ajœn^mearcAii^  '  ;. 
Donc,  lepoiac6^qùelce$ircs^HG€eBBCf        '    ^ 
fe  irocontj^c:^  eâ  d'un:  des  ^ôléâ  de'  cec  ar^ 
èA<e)é  Ainfr, i^cJHG:cft  le  qûàtt-<fe'4ji{0K.ïjr; 
drcbnfîéreodejcl'iin'çercle  i(/).rBc:bar  ooiifi^<«(jQii.^9. 
q«eB&(s;) ,  TanbUGieâ:  lecompleiàent.dcfia-b 
IHi  c'cftrà-dirt  {:»:ii;],4le-l'angleBAC  . .  .ttîN^»-t 
.0  .^  .p.')  .w-i-ri  ./Liâj    ..... 


tjt  T&AlTtsCOaiTÏEt 

Pareillemefic  ^  Tare  FEG  eft  perpendicalalre 
C«)N..i89.  à  l*arc  CF  (a)  5  puifque  les  arcs  CE  &  CF  étant 
chacun  Iç  quart  de  la  circonférence  d'un  cer> 
de,  le  point  C  eft  Tun  des  Pèles  de  cet  arc 
i«N.îjj.  F^G  (^)*  Or  [h],  l'arc  DBG  eft  apffi  perpen- 
diculaire au  même  arc  CF.  Donc  ,  le  même 
.     point  précèdent  G  auquel  les  arcs  FEG&  DBG 
le  rencontrent,  eft  auffi  Tun  àts  Pôles  de  l'arc 
(c)M.  xpi.CF  [c).  Ainfi ,  Tare  FEG  eft  auffi  le  quart  dé 
(i)N.  i88rla  circonférence  d\in  cercle  (d).  j  &  parcbnle^ 
(ON.io.t.^<înt  (e):,  Tare  EG   eft  le  complément  de 
tartf  F£;  ceft  à-dire  [d  i.J,  d^  Tangle  BCA* 

(/)N.  ijp.  5  ^'  Enfila  (/)  1  Je  finus  ^ç  l'angle  GHB  eft 
*âu  £nus  de  Tare  BG,  comme  le  Imus  de  l'an- 

^)N.Ts^9.^  GBH  ou  ABD  (g) ,  eft  au  iînusdu  complet 
nnônt  HG  de  Pande  BAC  [i>  1.I:  &  Je  imu$ 
,4â  l'angle  GEB  eft  au  finus  du  même  arc  BG» 


.     r^aî  à  celui  de  Pahgle  GEB^  pui^ue  le  point 

A  /écant  le  Pôle  de  Tare  IHG ,  de  même 

quête  point  C  eft  celui  de  Tare  FEG  [di.Jî 

m  K,  x»>.  ceiingles  font  droits  Tun  &  l'autre  (i).  Donc(fc)> 

TO  B.  1.  j.  ]^  gom  Je  Pangle  ABD  eft  au  fînus  du  com^ 

''"*       è}«fhent  de  T^ngle  BAC  ^  comme  le  finus  de 

raogle  CBD.eft  au  iînus  du  complément  de 

- .-:(  J'aille  BGA  ^  &  p^r  conféquçm  en  échâh*' 

(I)  £*  Il  jr*  géant  {£j  y  le  finus  de  Pangle  ABD  eft  au  finus 

p«ï^*^    de  ràngleCBD,  comme  le  finusdu  complément 

''    de  l'angle  BACefta^ufimis  du  compléroentde 

l'angle  BCA,  Datte  ^  C,  Q;  F,  V. 


Dïï  Tbi9ok»mrtris.       tf5 
Corollaire  VI. 

2  f  4.   Il  fuît  de  ce  même  théorème  ,  que  ) 

fi  dans  un  friangkSpkitiquè  qnelconqtie  ,  un 
gntnd  cercle^  qui  pajje  par  le  fommet  de .  tun 
àutmgles ,  eff  perpendiculaire  au  coté  qui  efl  ■  s 
^fpofé  à  ca  angle  ^  ksjtnusdes  compléments  des 
ypnents  de  la  bafe  feront  proportionkeh  aux 
jms  des  eâmpléments  des  côtés. 

Si  dans  nn  trîangle-Sphcrîqoe  ABC  * ,  un  *  Fîg.  io4# 
aie  BD  d'un  grand  cercle  qui  paflè  parr  le 
iômmec  de  l'angle  B ,  eft  perpe^idiculaire  au  cô- 
té AC,  le  fînus du  complément  du  fegment  AD 
fcrà  au  fînus  du  complément  du  fegmént  CD ,  ; 

coQune  le  iinus  du  complâneni:  du  côcéBA 
cft  au  finus  du  complémehr  du  coté  BC    - 

Cmfir.  La  même  que  celle  du  carollaiVê 
précèdent fa)«^  *  (**)N.*fj, 

Demùnfir*   i  ?»«  L*ardDI  eft  te  compiéraenif 
ia  fegment  AB  (é))  puîfque  pcjTârc  Afccflrle(t)N.îo.t. 
quart  de  la  drconfcrènce  dHjn  cercle*  Or  (c),(c)n.  ij5. 
Je  même  arc  DI  eft  auili:  k  mefure  de  langle 
DGI  ou  BGH  ;  puisque  par  la  tfémon^ration 
du  corollaire  précèdent  (i|^,lerpofa t G  étant (W.*j^ 
fan  dès  P^les  de  l'arc  Ai  ;  les  arcs  IHG  a£.DBG 
bsa  chacun,  le  quart  de  iancirconférence  d^un- 
cercle  (e).  Donc,  PangleBGH  eft  lccbmpW-WN.i88. 
ment  du  iêgment  AD. 

PareîlleinOTC  ,  Tare  DFrdlr  le  compléroeric 
&  icgmeilt  CD-(/)5  puirque-Cç]  l'arc  GP  eftC/)N.to.t. 
le  quart   de   la  circonfeence   d?un  cercle^ 
Or  (g),  le  même  vc  DF  dViiefS  la  mefin^detgîN.ijtf. 


langle  DGF  oùBGE  >puî(quepa0la  dcmonftra- 
WN.ijj.tioD  du  corollaire  prccedeût  (ii) ,  le  point  G 
étant  aqffi  Pun  des  Pôles  del^irc  CF  ^  les  arcf 
FEG  &  DBG  font  cbacuh  lé  quart  de  la  cîr* 
(B)N. 1 88.  conférence  d'un  cercle  (A];.  Donc ,  l'angle  BQE 
eft  le.  complément  du  fegnient  CD.  . 
,.i««A  L*arc  BH  eft  le  complément  dn  côté 
Mbï.îo.î.BA  {c)  s  puîfque  [x]  i'arc.  AHeft.kiquart  do 
la  cirèonréreoce  d- un  cercle  :  Bc  Tare  BE  eft  le 
(i3N.io.t- complément  du  côté  BG  [à)  \  puHbue  [c]  l'arc 
C£  efl  auflfi  le  qitart^è  la  circonférence  d'un 
cercle».  .  •.  :,    :m"  /  .  '    '  •  * 

fO M.  ijo. ,   .^  Enfin  (e>  ,  le.finus  de  langle  GHB  eft 
a!U  Hncs  de  TarcEG  ;;  comme  le  .finus  du  com^ 
pléniesilt  BGH  du:fegment  ÂD;[£>  :iz\  eft  àd 
finus  du  compIéinent.fiH  du  cotéJBA  [p  i . }  : 
&  le  fînus  de  Pangle  GEB  eft  au  fihos  de  l'arc 
B6^  comme  le  finusLjdu  rbfrïptément  BGE  du 
iêgmettt.  CD  \p  r .3  eft  au  fînùs -diï  cosnplémenc 
BE  du  côté  BG  [tri*  j..  Mab  ^  ou  a  démoncré 
(ON.  1;;.  dans.lè  rocollaire  précèdent  (/),  que  le  iinoi 
derangle:GHrB:6ftégalàceluî  de  L'angle GËB4 
{h  ^  î-  5.  I^Q^  ^)  9  fe  ^tnis  ^lîi'oomplément  do  iegmene 
p.  XI.  '   '  AD  eft  au  lïînus  du  CQttiplément  dii<  côté  B A  \ 
comorek  finus  du  complément  du  (ègmeht  CD 
c       '   veft;  aAiûnus  du  compléihent  duc6ti3BC }  &  pav 
{jh)  E.  1.  j.  conféquent  en  échangeant  (A)^definus  du  cotm 
p.  i5.       plcméric  du  fegment AD  dft  ^u^finus!  du  coni- 
plément  du  f(^ftient  CD  >  comme ie  finus  du 
complément  dû  côtéBA  eft  aii  finus  du  com« 
plémene  du  côté  BC  Donc  '^  C*  Qj' E.  D^     ^ 


DIE-  TRiQOîJoMsrRÏË^        iyj 
pR.apos-iTxoîi  II.  Thcorême* 

z>5  y..  DoTfs  un  triangle-Sfhérique  reSiangie  9 
kjmus  total  eft.au  finus  de  Pun  quekonque  des 
Mis  qui  forment  V angle  èroit  ^  comme  la  tan--  \ 

gmte  de  langiè  adjacent  à  cec&ti  eft  à  celle  du 
coté  oppofé  à  cet  angle. 

«  Dans  lé  triande-Sphériqiie  ABC  *  qui  eft^Fîg.  zo;« 
xeâaogle  en  A  ^  Te  finus  total  eft  au  finus  du 
dxé  AC)  cominc  la  tangente  de  Tangle  C  efi: 
a  celle  du  cote  AB  :  &  le  finus  total  eft  au  finus 
du  côté  AB  >  comme  la  tangente  de  Tangle  B 
cftàcdiedacôrc  AC 

CmSt.  ^uppofitot  le  triangle  ABC  décrie 
fiflrla  Jurface  de  (à  Sphère,  tracez  (a)  fit  projec-(«}K.  14^ 
non  D£F ,  fiir  celui  des  grands  cercles  de  cette 
Sphère  auquel  la  commune  ieâion  TC  des  ko- 
mrs  ATC  &  BTC  qui  forment  Pangle  G ,  eft 
perpendiculaire.  Prolongez^  part  &  d'autre 
fe  côte  FD  de  cette  projeâîon ,  jufqu'à  ce  qu'il 
lencoDtre  en  des  points  G  ôc  O  la  circonfé-; 
lŒcc  GPOQde  ce  cercle.  Etes  points  G ,  D  ôf 
F,  élevez  au  diamètre  GO  les  perpendiculaires  ^ 
GX  i  DI  &  PQ.C*).  Prolongez  de  part  &  d'au-  (k)  &  i.  u 
trcle  côté  FE,  julcju'à  ce  qu'il  rencontre  en  un  ?•  **• 
pomt  S ,  la  circonférence  précédente  5  &  en  des  •   ' 
points  X  & I  ,\es perpendiculaires  GX  U DL      -"^ 
^.  le  point.  jB  commun  aux  côtés  F£  Se  DE>  '  . 
drez  {c)  h  parallèle  RK  au  diamètre  GO,  Des  (O  b.  l;  t; 
pomts  K  &  Ë  s  abbaiflez  aumênke  diamètre  p-  }'*   ; 
GO  {dy  les  perpendiculaires  KM  &  £N«  Du  (^y^^  u 
fobt  E ,  tirez  par  Je  point  K  h  ligne  FV ,  'qui  ^*  "* 


t^6  '     .Tuaite'  complet 
rencontre  en  un  point  V  la  perpendiculaif  e(j5èê 
Enfin,  prolongez  de  part  6c  d'autre  le  côcé 
W  N.  148-  DE  {a) ,  jufqu'à  ce  cju'il  rencontre  en  des  poin» 
P  &^Q^,ledianictre  PQ. 
'Démonftr.  Premièrement ,  la  ligne  GF  eft  le 
WN-rS/finiis  total  (^),  puîfqu'ellè  eft  [c]  le  rayon  cbi 
cercle  GPOQ^:  &  la  ligne  DF  eft  le  tous  da 
côté  AC ,  par  une  dêmonftration  pareille  â 
celle  dont  on  6'èft  fervi  dans  la  propoution  fnTc-* 
(0  N.i5i.cédente  {c)^  pour  démontrer  que  la  ligne  £F 
eftlefinusduGotcBC. 

Secondement  y  on  démontre  auffidela  mêms 
manière  dont  on  Ta  fait  dans  la  propofîtion 
4i)N.  251.  précédente  (4) ,  que  l^ngle  GFX  «il  TincHnaî-^ 
*Qn  àgs  plans  des  iedeurs  ATC  &  BTC  qui 
forment  i^angleC.  Aînfî,  puifque  la  ligne  GX 
qui  te]  eft  perpendiculaire  au  diamètre  GO^ 
(e)  N.  }8.<ft  la  tangente  de  cet  angle  GEX  {e) ,  elle  eft 

auffi  celle  de  l'angle  C. 
(f)N.î47«t     Troijiémement ,  FG  :  RK  î  :  FD  :  KE  (/)  j 
puifoue  les  lîgncs  FG  &  RKqui  [c]  font  per- 
pendiculaires chacune  au  diamètre  PQ^,  font 
^  le^  ordonnées  du  demi-cercle  PGQ^quicorref^ 

.  pondent  aux  ordonnées  FD  &  RE  de  la  demi- 
(g)B.  !•  x.Ellîpiè  PDQ;  Ainfi,  puifque  (g)  FM  eft  égale 
P-  >♦•  à  RK  ,  &  FN  à  RE  ,  FG  :  FM  :  :  FD  :  FN- 
WB.I.  tf.Or  (A).  FG  :FM  :  :  GV:  MKj puifque  (î)  les 
im  1  I  ^"^^g'^^FGV  Se  FMK  qui  [c]  font  itdaogles 
p.  32^  *  '*  l'un  en  G  &  l'autre  en  M  ^  &  qui. ont  l'ange  F 
(t)E.  1. 5- commun,  font  équîangles.  Donc  (fe),FD:>N:: 
fc  1 1. 6.  GY  r  MK.  Mais  (  /} ,  FD  ;  FN  :  ;  DI  :  .NE> 
P*  4*         "  *  puifque 


DE     TRtàO  It  OMÈT  RtE,        157       r,    , 

OC  (a)  les  triangles  FDI  &  FNE,  quifcjç*)^.»^  il 
t  rectangles  l'un  en  D  Ôc  l'aucre  en  N ,  &  qui  ^'  '*' 
:  l'angle  £  commun  ,  font  auflî  éqùiangles.'  ?. 

nclbXGV  '.  MK  î:DI  jNE.  Aînfî,  puifquc(c)S*\ ^  *•  *' 
'  eft  égalé  a  HE ,  GV  cft  égale  IDl  (d)  { &(«  E.  i.  «: 
cQDJcquent    puifqnô  GV  qui  rc]  eft|>ef-.fi,J*-^,; 
idiculaire  au  diamètre  GO,  çll  la  tangente  p.  14. .  - 
|e  l'ajc  GK  {e) ,  &t  que  par  la  même  démocK^WN.  )S«  j 
radori  que  Ton  a  faite  dans  la  propofition^pré-     n- 
ô&lcî3te  (f),  rare  GK  eft  égal  à  l'ire  ABJi^  ».  iji; 
l^e  DI  eft  la  tangente  de  eçt  arc  AB.  ^ .     -  ^^ 

►  Quatrièmement  enfin  (^g)  ,  les  triangles, GXF(g)B^  l.  «i 
îcDlFfont  ëquîangles  -,  pùîfqqç  \jc]  ils  foflt  recr  ^*  *** 
tangles  Yaii  en  G  &  l'autre  en  D ,  &  qqe  Pan-     .   .  ^ 
^f  leur  éft.CGmmuft*  Àinfî  (A)  ,GF  :\DF  :  :(A)Ei  L  ft 
GX:Di;Or,GFeftIefinustotal[i>i.l:DteftP*4* 
fefiniis  du  aôtc  AC  [d  i  .  ]  :  GX  eft  la  tangente 
(ierangleC  (d  i.]  :  k  DI  eft  cdlé  du  côté 

AB[i)}.].  Donc,  &c.  •    .,     •    ^  • .  .   *  .  . , 

Si  1  on  tracé  ènfuitc  k  jprojetSîon  du  même 
Ériançlé  ABC ,  fur  célùî  des  grands  cerclés  dç 
Ji  même  Sphère ,'  auquel  la.  comniiune  fedîoa 
TB  des  feckeursATB  ou  BTC  qui  forment 
faiçleB,  eft  perpendiculaire,  on  démontrera 
^c  la  même  manière  dont  on  vient  de  dcmon-> 
^  la  proportion  précédente  ,que  le  finus  totai 
^  au  (kius  du  côté  AB  ,  comme  la  tangente 
dé  fangle  B  eft  à  celle  du  côté  AC  Ainfî ,  dans 
«  triangle- Sphérique  redançle  ABÇ^  le  finus 
|ota(e{f  au  hnùs  de  l'iin  quelconque  des  càté^ 
^forment  Tangle  droit  A^comnàe  Utangence 


3L 5 8        Trait E^  c  ompl  et 
de  TaAgle  adjacent  à  ce  côté  ei^  à  celle  du  cocc 
c)pi  eft  oppolé  à  cec  angle  y  &c  par  coniequenc  y 
Ç  Q.  F.  D. 

Co  RO  LL  A  1  R  E      L 

1  y.6.    Il  fuît  de  ce  théorème ,  que^/  Jaxr^ 
w;^  mangle  -  Sphérique  quelconque  ,  «»  grand 
cercle  qui  pajfepar  tefommet  de  tun  des  angles  ^ 
eft  perpendiculaire  au  côté  qui  efi  oppofé  à  cet 
angle ,  lesjinus  des  compléments  des  angles  aU 
fommet  feront  Proportionnels  aux  tangentes  des 
compléments  des  cotés. 
♦ïîg.  lotf.     Si  dans  le  trîangle-Sphcrîque  ABC  *  >un  arc 
BD  d\m  grand  cercle  qui  pafle  par  le  fommet 
de  l'angle  B  ^  efl:  perpendiculaire  au  côté  AC^ 
le  finus  du  complément  de  Tanele  ABD  fera, 
au  fînus  du  complément  deTangle  CBD ,  com« 
me  la  tangente  du  complément  du  côté  B  A  eft 
i  ceUe  du  complément  du  côté  BC. 

Conjhr.  Prolongez  vers  les  points  E  &  F ,  les 
côtés  B  A  &  BC  du  triangle  ABC  ,  jufqu*à  ce 

3ue  les  arc  B£  &  BF  foient  chacun  le  quart 
c  la  circonférence  d'un  cercle.  Suppofez  en- 
fuite,  que  la  circonférence  d'un  grand  cercle 
pafle  par  les  points  E  &  F.  Enfin  ,  prolongez 
de  part  &  d'autre  le  côté  AC,  jufqu'à  ce  qu'il 
rencontre  cette  circonférence  en  des  points  G 
&  H}  &  prolongez  auiE  Tare  perpendiculaire 
BD,  jufqu'â  ce  qu'il  rencontre  en  un  point  I  ^ 
cette  même  circonférence. 

Démonftr.  i^^  le  point  B  eft  Tun  des  Pôles 
*)N.i5j^de  Tare  GIH  {a  )  j  puifque  [c]  les  arcs  BE 


1 

DE     TrIGO  NO  M  ETRIE.        tj^ 

&  BF  font  chacun  le  quart  de  la  circonférence 
cfun  cercle.  Ainfî  {a).  Tare  BDI  eft  anflî  IeMN.i8«. 
quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  j  &  par 
confëquent  {b}^  Tare  El  eft  la  mefure  de  ran-(»)N.i9tf. 
I  glc  ABDy  &  l'arc  IF  eft  celle  de  l'angle  CBD. 

icat  L'arc  BDI  eft  perpendiculaire  à  Tare 
GÏH  (c)  5  puifcjue  Ton  vient  de  démontrer  que  (0  n.  it;* 
k  point  B  eft  lun  des  Pôles  de  ce  dernier  arc* 
Or  [hI  ,  le  même  arc  BDI  eft  auffi  perpendî- 
culaîre  à  Tare  GDH.  Donc  {d)  ,  les  pomts  G  (i)N.  ifu 
&  H  aufquels  ces  arcs  GIH  &  GDH  fe  ren- 
contrent, font  les  Pôles  de  cet  arc  BDI.  Ainfî  (Oj  (#)»•!  88. 
les  arcs  lEG  &  IFH  font  chacun  le  quart  de 
la  circonférence  d*un  cercle  j  &  par  confë- 
quent (/) ,  1  arc  EG  eft  le  complément  de  Parc  c/î  n.  lo.f 
El,  c*cft-à-dîre ,  de  l'angle  ABD  [d  i.]  :  & 
Parc  FH  eft  le  complément  de  Tare  IF ,  c*cft- 
à-dîre,  de  Tangle  CBD  [d  i.]. 

3cnt  L'arc  AE  eft  le  complément  du  côté 
BA  (gh  puîfque  [c3  l'âl-c  BE  eft  le  quart  de  la  (g)u.  lo.f 
circonférence  d'un  cercle  :  &  Tare  CF  eft  le 
complément  du  côté  BC  (A),  puîfgûe  [c]  l'arc  Wn.  lo.t 
BF  eft  auffi  le  quart  de  la  circonférence  d'un 
cercle. 

4^^  Enfin ,  le  triangle  EAG  eft  reétangle  en 
E  (Ô  5  puifque  Ton  vient  de  démontrer  que  le  (0  N.igp. 
jwint  B  eft  l'un  des  Pôles  de  l'arc  GIH,  Ainfî  (fc) ,  (JO>î.»yî. 
le  finus  total  eft  à  la  tangente  de  l'angle  G  ^ 
comme  le  finus  du  complément  EG  de  l'angle 
ABD  [D  2-3  eft  à  la  tangente  du  complément 
AEducôtéBA[D  3. 1  Pareillement,  le  trîan- 

K  k  îj 
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gle  f  CH  eft  redangle  en  F ,  par  la  même  rûi(an 
(M)K.iss.Quele  trîande  EAG  Teft  en  E.  Aînfî  {a)^  iq 
^  '  ' ^     anus  totales  i  la  tangente  de Tangle  I^ , com- 
me le  fînus  du  complément  FH  de  Ta^nglç 
pBD  [D  z .  ]  c(l  à  là  tangente  du  complcmenç 
ÇF  du  cc^të  BÇ  [d^.  3.  Maïs  ,  la  tangente 
de  Pangle  G  eft  égale  à  celle  de  l'angle  H  5  pvA£r 
(^)  N.197.  que  "(b)  ces  aijgles  qui  font  oppofcs ,  &  donc  les 
'    cotes  GIH  ôcGDFji  font  chacun  |a  moitié  dç 
\3L  circonférence  d'ungrand  cprcle  f d  z.],  fonç 
(OH.  1.  j. égaux.  t>onc  (c)  ,  le  finus  du  complément  de 
*^*  "•       I/angle  ABD  eft  a  la  tangente  du  complémenç 
du  côté  BA ,  comme  le  fînus  du  çompjérpent 
de  Tangle  CBD  eft  à  la  tangente  dvi  complé- 
ment du  côté  3C  \  &  par  çonféquent  en  cchan- 
fi)E.  !.  j.  géant  (d) ,  le  fin  us  du  conpplcment  de  larigle 
p.  16.      ABp  eft  au  finus  du  complément  de  l^glc 
(^  BD ,  comme  la  tangente  du  complément  dii 
itôté  ÇA  eft  à  la  tangente  du  complémçnt  du 
côté  bO.  Çonc,  G  Q^^.  D.    *     .  '     ^ 

^  COROL  LAlRé      II. 

1 5 7.  Il  fuit  àuffi  de  ce  même  théorème, 
qupjidans  m  trianjgle-Sphérique  quelconque.^  ^ 
im  grand  cercle  qui  paffe  par  k  fommet  de  Pué 
kçs  angles ,  ejl  ùerpendiculaire  au  coté  qui  éjt, 
cppofi  à  cet  angle ,  lésjinus  des  Segments  de  Ut 
bafe  feront  réciproquement  proportionnels  aux 
tangentes  deT  angles  fur  la  bafe.  -      ^ 

•Kg.  107.  '  "^Sii  dans  le  trian^le-Sphèrîque'ABC*,un  arç 
*  *  *^        9D  d'un  grand  cercle  qui  paflp  par  le  fommeç 
de  Tangle  B ,  eft  perpendiculaire  au  côté  ÀCi 


Uï^nps  4u  fcgmenç  AD  fera  au  finiis  du  fçg; 
jncnt  CD,  comme  là  tangcnte'<icrî}nglç  Ç  elt 

a  celle  de  râpgle  A* 

Détnon^.   Le  Vrîan|;le  A3D  eft  reâ:angle(û)N.  ^SS:^ 
en  15  [« ].  Aînfi  (tf)  ^le  lînus  total  eft  au  fjnus 
(lalegmenc  ADjÇomrqe  la  tangeqte  cjê  Tangle  A 
(ft  âcélfe  dé  rarcÇÙ) &c  par  eonfêauent  (^Z,  lc(/) e, i.  6. 
redangle  iFaîç  du  fînus  total  &  de  la  tangente  p-  *^; 
He  TarçÉD^eft  égal  au  rç;4^"gT^  fait  du  finus 
an  fègment  Ap  &  de  la  tangente  de  l'angle  A.* 
Maïs  {c\ ,  le  m'ênje  reclangJe  fait  du  (înus  total  (^)  e.  i.  $« 
&  de  W  tangente  de  lare  BD  ,  efl:  auflî  égal P-  ^?.- 
àureékangle  faît  dû  (înùs  du 'ferment  CD  & 
de  la  tangent^  de  Tangle  C  j  puîfquë  lé  trîangle. 
tBD'ctant  auflî  reftângle  en  p  [h],  le  fînus^ 
çotal  eft  au  ftnus  du  fegmént  C£)  ,  cqmmc  la 
tangente  de  l'angle  C  eft  à  celle  de  Tare 
BD  (^VDôncYle  re^cingle  fait  d\i  Çnus  du  (^iN.sjj. 
ferment  Ap  5c  de  la^'taneehte  de  l'angle  aJ 
eft  égal  au  reciangie  f;^ît  au  finus  du  fegmenç 
tD  &  de  la  tangente  dç  Tanglç  C  \  &  par  con- 
fcquéot  («),'  le^finus  du  fcgment  Au  eft  au  (OE-i.  ^» 
finus  du  fegmént  CD  ^  comme  la  tangente  de  ^î  ^^\ 
Tangle  C  eft  à  la  tangençç  de  Tangle  A.  Donc, 

C  q.  V.  pi      ' 

p  R  o  p  0^  I  f  I  ON  H \.  Théorème, 
i^t.DansiintriànglC'Spheriquèjeréèfanglç^ 
^aitdes/mus  de  deux  cbiiés  qztelconques^  ejî  au  rcc-^ 
tanglèfàit  des  finus  dés  diffcrences  de  ces  dhix 
ifiimescotésàlatnokiéde  lafommedes  trois  cottlsy 
fùmmc  k  quarré  du  finus  toral  eji  à  ceki  dufmuy 
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de  la  moitié  de  t angle  compris  par  ces  deux  fre^ 
miers  cotés. 
*  Fîg,  xp8.  Dans  le  trîangle-Sphérîque  ABC  *,lc  feftan- 
lop&iio.gie  fait  des  finus  des  côtés  ,  par  exemjJe  AÇ 
&  AB ,  eft  au  reâiangle  faîc  du  fînus  de  la  dif^ 
férence  du  côte  AC  à  la  moitié  de  la  fomme 
des  trois  côrés  AB,' AC  &:  CE,  &  du  finus  de 
la  différence  du  côté  AB  à  cette  même  moitié  , 
comme  le  quarré  du  finus  total  eftà  celui  du 
finus  de  la  moitié  de  Tangle  A. 

IJ angle  Apeut  être  droit  (  fijg.  i  o  8 .  yaigu  (  fig» 

jo^.)ou  obtus  (  fig,  lie).  Ainji ,  ce  théorème 

a  trois  cas^  que  nous  allons  démontrer  chacun  en 

particulier ,  après  la  conJhru£fion  Juivante  qui 

efi  pour  tous  les  cas^ 

Conjhr.  Suppofant  le  triangle  ABC  décrit  (ut 

WN.  143.1a  fiirface  de  la  Sphère  ,  tracez  {a)  fur  le  plan 

du  fedeur  AgC  ,  (c'eft-à-dire,  fiir  celui  des 

grands  cercles  de  cette  Sphère ,  dont  le  fèc- 

teur  AgC  eft  une  partie  DGF,)  lesprojedions 

DE  t  &  FE  des  côtés  AB  &  CB.  Tirez  des 

extrémités  D  &  F  de  Tare  AC  ou  DF  ,  les 

W^^^-  2*  ^^^"^^^^5  DH  &  FI.  Tirez  enfiiite  (b)  du  point 

f.îx.    i2.£  ^  j^  perpendiculaire  VL  au  diamètre  DH , 

&c  la  perpendiculaire  EN  au  diamètre  FL  Da 

f)oint  L  tirez  au  point  N  ^  la  ligne  LN }  &  â 
a  ligne  EN  ,  la  perpendiculaire  LP  {c).  Faîtes 
\:iE\  i^^'^  NX  égal  à  rare  DL.  Divifez  (d)  l'arc 

p.  10. 

t  Trois  des  points  de  U  figare  loS  font  marqués  chacun  par 
deux  ieicres  «  mfiii  que  la  nienie  cooftruâîon  pûiile  lêmr  pcw 
•  tous  les  cas. 
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DFNX  en  deux  parties  égales  DZ  &  ZX. 
Du  centre  G ,  tirez  au  point  Z  le  rayon  GZ. 
Abbaîflèz  du  point  F,  la  perpendiculaire  FM 
,  an  diamètre  DH  ,  &  la  perpendiculaire  FQ^ 
au  rayon  GZ  (  a  ).  Tirez  (b)  le  diamètre  bK  {*)  e.  1.  ». 
perpendiculaire  au  diamètre  DH.Prolongez  {c)  ^^'/g ;  y^  ^^ 
les  projetions  DE  &  FE  ,  jufqu'à  ce  qu'elles?. n.  ' 
rencontrent  en  des  points  H  &  I ,  les  diamètres  ^'^  ^*  *♦'• 
DH  Se  FI.  Du  point  T  auquel  la  projcdion 
DE  va  couper  le  diamètre  bK ,  élevez  à  ce 
diamètre  (/)  la  perpendiculaire  TR.  Tirez  (^)  e.  1.  u 
da  point  R  au  point  K ,  la  ligne  RK*  Du  centre  ^*  "" 
G,abbaiilez(e)  le  rayon  G  Y  perpendiculaire  à  (0  k.  1. 1. 
cette  Kgne  RK.  Enfin  (/), tirez  (dans  la  Fi-f^J ej.  u 
fftrc  1 08  ,  )  du  point  L  au  diamètre  AK  ,  lap*»».*  * 
perpendiculaire  L^j  &  (  dans  les  Figures  109, 
ér  1 1  o ,)  du  point  R  au  diamètre  DH  ,  la 
perpendiculaire  Ra. 

Pk.£Mi£il   Cas. 

Démonjhr.  Fretnierement  ^  Parc  DF  *  eft  ègaNny.  loj. 
â  l'arc  AC  [c].  Aînfî  ,  puîfque  {g)  la  ligne  MF  (g)  n.  7, 
qui  [c3  eft  perpendiculaire  au  diamètre  DH , 
eft  le  finus  de  lare  DF  ,  elle  eft  aufli  celui  de 
TarcAC. 

Secondement  ^Ç\  Tare  DK  qui  [c]  eft  le  quart 
de  la  circonférence  du  cercle  ^HKD,ètoît  vu 
paralielemient  au  rayon  GK  qui  le  termine  par 
ion  extrémité  K,  fa  projeAion  fefoit  le  rayon 
DG  oii  DT  {k)  s  puifque  (î)  le  (inus  du  quart  (»)m.i4<. 
de  la  circonférence  d*un  cercle  eft  un  rayon  de  WN.t. 
ce  même  <;erGle  :  &  la  proieâion  de  là  partie 
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(«JN.  14*.  LK  de  ce  mcme  arc  ,  fèroît  C^)  la  partie  V<^ 
{h)  È.  i.  X.  6u  ET  de  ce  ravon  5  puifqoe  (b)  cette  partie  ETfl 
p-  54-       èft  égalé  â  la  iîgnè  L^  perjîendicùlaîrc  Ce]  aii 
(0  N^y.  cliarriecre  Z^K  ,  &.  par  confcqùènt  (c)  ,  fînuj^ 
de  cette  partie  1  K.  Airi(i,rautrc  partie  E>V 
ou  DE  de  ce  mcîTiC rayon,  èflt  làprojeâtîon  dq 
l'autre  pafrîe  DI.  de  ce  même  arc.  Or  fcj,  ccctd 
hicme  p'aftrc  jDÉ  eft  auïTi  îa  projedîon  de  Varé 
AB  Ddnè  ;  Tare  DL  eft  égal  à  l'arc  ÀB  5  ÔC 
(i) N. 7.  par  cqriféquenr^^uficjue  (d)  là  ligne  VL cjuî  [cjeft 
perpendrçulaîfe  au  dîafnctré  E^  ;  eff  lè  fînus 
dé  l'arc  DL;  elfe  éft  àuffî celui  de  Parc  AB. 
.  Troiftémetnèni  ;  Tafc  FE  de  là.  cfemi-Ellîpfe 
,  FÈI  ,  eft  la  projecfcïon  de  l'arc  FI^  du  demi- 
(On;i47* cercle  FNI  (0  j  puîfque  [c]  le  point  F  eft  celui 
auquel  les  circonférences  de  cette  demî-Êliîp(e 
&  de  ta  d'cm'î-cérclê  réiiicôntrént  leur  dîàmécre 
commun  FI  ,  &.que  la  lîiÇne  dE  perpendicu- 
laire [c]  à  ce  diamètre,  eft'  l'ordonnée  de  cçtte 
même  dcmî-Eflipfc ,  qui  correfpond  à  Tordôn-: 
née  ^N  de  ce  nieme  demi-cerclé.  Or  [ç]  ^  ce 
incme  arc  FE  eff  âuffi  la  projeÀîop  dé  TarcCB; 
î)onc ,  1  arc  FN  èft  cgàl  à  l'arc CB.  Ainfi ,  puîf^ 

?[ue  [c]  Tare  DF.eft  é^^l  à  l  arç  AC , Si  que  [c  J 
arc  NX  rcil:  à  l'arc  DL  qui  vienii  d'être  dë- 
Aïontré  égal  à  Tare  AB  [£>  1.]  ^  Tare  DFNX 
duî  eft  la  fbrnmé  de  ces  trois  arcs  DF  ,  FN^ 
&  NX ,  eft  auffi'  celle  des  trois  côtés  AC  ,CB' 
^  AB.  Mais,  l'arc  D2  éft  fc]  la  moîdè.de cet 
àrc  DFNX,  l'arc  FZ  éft  la  différence  dé  l^arc 
ï)Fàxetarc  DZ,  ôcl'ard  LZ  eft  celle dcfrard 
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DL  à  œ  même  arc  DZ.  Donc,  Parc  FZ  eftla 
cfifèrence  du  côté  AC  à  la  moitié  de  la  ibmme 
àes  croîs  côtes  AC ,  CB  &  AB  ,  iarc  LZ  eft 
celle  du  côté  AB  à  cette  même  moitié}  &  par 
coofequeoc ,  puiique  (à)  la  ligne  FQ  qui  eft  per-  W  N.  y* 
pendiculaire  [c]  au  rayon  GZ  ,  eft  le  finus  de 
rare  FZ ,  &  que  la  ligne  LO  qui  eft  oerpendî- 
culaîre  ib)  au  t  même  rayon  GZ ,  eft  le  finus  («  b.  \.  | 
de  l'arc  LZ,  la  ligne  FQ^eft  le  finus  de  la  dif-P-  5- 
££rence  du  côté  AC  a  la  moitié  de  la  romn:ie 
des  trois  côtés  AC ,  CB  &  AB ,  &  la  ligne  LQ 
eft  le  (inus  de  la  différence  du  côté  AB  à  cette 
nême  moitié* 

Quatrièmement^  l'arc  KYR  eft  [c]  le  quart 
de  la  circonférence  du  cercle  ^HKD;  ainfi  il  : 
eft  la  mefure  de  l'angle  A ,  puifque  [h]  cet  angle 
eft  droit.  Or  ,  Parc  K Y  eft  lia  moitié  de  l'arc 
KYR.)pui(que  le  rayon  GY  qui  [c]  eft  perpen- 
diculaire à  la  corde KRjdivife cette  corde  (c)  en  (c)  r  1. 1^ 
deux  parties  égales  KS  &  SRi  &  par  conféquent  ^^  *• 
auffi  (d)  l'arc  KYR  en  deux  parties  égales  KY^^^^^'i^ 
&  YR.  Donc  ,  l'arc  K  Y  eft  la  mefure  de  h  ^'  '^* 
moitié  de  l'angle  A  ^  &  par  coniequent ,  pui(^ 
que  (e)  la  ligne  KS  qm[c]  eft  perpendiculaire  (ON. y^ 
au  rayon  G  Y ,  eft  le  finus  de  Tare  K  Y ,  elle  eft 
aafli  celui  de  la  moitié  de  Tangl^  A* . 

Cinquièmement  enfin  (/),  Jksjtnangles  MGF  (fi  ».  1. 1^ 
&  PELfont  équiangles  -y  puifque  t^3  ils  fijtic^'  ^** 
redangles ,  l'un  en  M  &  l'autre  en  P  ^  &  qu: 

.   t  Le  rayon  CZ  divife  l'arc  LZN  en  deux  parties  égales  | 
foli^ue  (c]  1>Z  eft  égal  à  ZX  ^  ac  DL  â  MX. 

Ll 
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tes  lignes  FM  &.LE  étant  perpendiculaires  châ<^ 
cune  [c]  à  la  même  lizne  DH,  &  les  lignes  FG 
&  LP  l'étant  aufTi  chacune  [cl  à  la  même  li- 
<«)  1. 1.  «i.gne  EN  ,lesangles  MFG  &  PLÉ  font  égaux  (a). 
<Wi  f  Aînfi  (i),  MF  :  GF  ou  GK  :  :  LP  :  EL.  Or, 
p.«-  '   *  VL  :  GK  :  :  EL  :  TK  j  puifquc  les  lignes  VL 
&  EL  ne  font  qu'une  même  ligne  ,  de  même 
que  les  lignes  GK  &  TK.  Donc ,  Ci  Ton  mul- 
tiplie chaque  terme  de  la  première  de  ces 
deux  proportions,  par  chaque  terme  corre/poo- 
(0.B  1.  tf;danc  de  la  féconde,  on  aura  (c)  cette  nouvelle 
******      proportion  j  le  reûangle  fait  de  MF  &(.  de  VL 
eft  au  quarré  de  GK,  comme  le  reâahgle  fait 
-àe  LP  &  de  EL  efl  au  reâangle  Fait  de  EL 
(i)  H.  I.  tf..&  de  TK  i  &  par  confequenc  (d) ,  comme  LP 
**•  '•        cfl  à  T  i^ ,  puifque  ces  deux  derniers  redangl« 
ûnt  une  même  hauteur  EL. 

Mais ,  LP  eft  à  TK ,  comme  le  reâangle  fait 

deFjQ^&de  LOeft  au  quatre  de  KS.  Car 

(0  E.  1.1.  lo  (p),  les  triangles  FGQ^&  LNPibntéquiao- 

•f*  J»'       elesj  puifque  [c]  ils  font  reftangles,  l'uncn  Q& 

rautre  en  P ,  êc  que  les  lignes  FG  &  LP  étant 

-perpendiculaires  chacune  ic]  i  la  même  ligne 

EN  ,&  les  lignes  FQ^&LNl'ctantauffi l'une  [cj 

Se  l'autre  [d]  à  la  même  ligne  GZ  ,  les  angles 

(f)E.J.  ii.GFQ^&  PLN  font  égaux  (/).  z»  Les  triangles 

t^'  ""'      5GK  &  TRKfont^ufn équianglesj  puifqae[c] 

ils  ibnt  reâandés,  l'un  en  S  &  l'autre  en  T ,  & 

(^)E.i.  #.que  l'angle  K  leur  efl  commun.  Ainfî  C^) ,  i* 

*"•♦•       FQ^:FG::LP:LNj2oKS:KGouFG::TK: 

{b)EA.6.KK,  Donc  {h).,  i«  le  redangle  fait  de  VQ. 
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!  &  de  LN  efl:  égal  au  reâangle  faic  de  FG  & 
I  de  LP  :  lo  le  reûangle  fait  de  KS  &de  KR 
cftëgal  au  redangle  Faic  de  FG  &  de  TKj  Se 
par  confôquenc,  le  reâangle  faic  deFQ^Ôcde 
LN  eft  au  redangle  foie  de  KS  &  de  KR, 
comme  le  redangle  foie  de  FG  &  de  LP  eft 
au  reâangle  foie  de  FG  ôc  de  TK.  Mais  r<7),('»)E.J.  j. 
LO  eft  la  moiiic  de  LN  ,  &  KS  eft  la  moitic^'  '*      ' 
de  KR.  Donc  [b) ,  le  redangle  foît  de  FQ.&(*)e.  i.  f. 
de  LO  eft  au  quarré  de  KS ,  comme  le  redan-^  *^* 
;1e  fait  de  FG  &  de  LP  eft  au  reâangle  foie 
le  FG  &  de  TK }  &  par  coniequeoc  {c) ,  comme  (0  e.  i.  & 
LP  eft  à  TK ,  puisque  ces  deux  derniers  redan-  ^'  *• 
gles  onc  une  même  haueeur  FG. 

Donc  (ij ,  le  reâangle  foie  de  MF  &  de  VI^-J'^^;  >•  J« 
eft  au  quarré  de  GK  y  comme  le  reâangle  foit  ' 
de  FQ^&  dç  LO  eft  au  quarré  de  KS}  &  par 
conféquent  en  échangeanc  (e) ,  le  reâangle  foicC«)  e.  i.  u 
de  MF  &  de  VL  eft  au  reâangle  foie  de  FQ.&i^'  *** 
de  LO ,  comme  le  quarré  de  GK  eft  au  quarré 
de  KS. 

Or,MFeftlefînusducôcéAC[oi*}  VLeft 
le  finus  du  côeé  ÂB  X.ox,']'.  FQ^  eft.  le  finus 
de  U  difterence  du  côeé  AC  à  la  n>oicié  de  1«  ' 
iômme  des  croîs  côeés  AB ,  AC  &  BC  Ed  5  •]  ^ 
LO  eft  le  finus  de  la  différence  du  côeé  AB  i 
la  même  moine  [d  3  *  ]•  GKeft  le  finus  cocal  (/)  :(/}h.  ti, 
enfin  ,  KS  eft  le  finus  de  U  moicié  de  l'angle 
A  [d  4'3*  Donc ,  le  reâangle  foie  des  finus  des 
côcés  AC  te  AB  eft  au  reâangle  foie  &C..2& 
par  confëqueac ,  C.  Q;  E  i®  D. 

LUi 
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SecondCas. 
.  Démonjir.  Premièrement  ^  on  démontre  qoe 
•r1g.109.la  ligne  MF  *  eft  le  finus  de  Tare  AC,  de  la, 
même  manière  dont  on  Ta  fait  dans  la  pre- 
mière partie  de  la  démonftracîon  prcccdence» 
Secondement  ^  lare  DE  de  lademi-ElHpfe 
DTH  eft  la  projeâ:îon  de  Tare  DL  du  demi* 
(«)N.  147. cercle  DKH  (<i).}  puifouc  [c]  le  point  D  eft 
celui  auquel  les  circonférences  de  cette  demi- 
r  Ellipfe  &  de  ce  demi-cercle  rencontrent  leur 
diamètre  commun  DH  j  &  que  la  ligne  VE 
qui  [c]  eft  perpendiculaire  a  ce  diamètre^  eft 
Tordonnce  de  cette  même  demî-Ellipfe  ,  qui 
correfpond  à  l'ordonnée  VL  de  ce  même  de- 
'  pli-cercle.  Or  [c]  Je  même  arc  DE  eft  auffi 

la  projedion  de  l'arc  AB.  Donc,  Tare  DL  eft 
(B)  N.  7- égal  à  Tare  AB  5  &  par  confequent^  puifque  (A) 
la  ligne  VL  qui  [c]  eft  perpendiculaire  au  dîa- 
mécre  DH  ,  eft  le  finus  de  Tare  DL  ,  elle  eft 
auffi  celui  de  Tare  ABr 

Troiftémement ,  on  démontre  que  la  ligne 
FQeft  le  finus  de  la  différence  du  côté  AC  à 
la  moitié  de  la  ibmme  des  trois  cotés  AC  » 
CB  &  ABj  &  la  ligne  LO,  le  finus  de  la  dif- 
férence du  côté  AB  à  cette  même  moitié,  en 
appliquant  â  cette  figure  ,  la  troîfiéme  partie 
•  de  la  démonftration  précédente. 

Quatrièmement ,  Tangle  A  eft  aigu  {h}* 

fON,  îjj.Aînfi  (c)  ^  il  eft  égala  TîncHnaifon  du  plan  de 

Tare  ÀB  au  plan  de  l'arc  ACj  c'eft-à-dîre,  à 

l'inclinaifon  du  demi-cercle  àoùi  le  (êâéur 
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KgB  fait  partie ,  au  cercle  dont  le  fcâcur  A^C 
Bat  auffi  partie,  lequel  [c]  eft  le  cercle  AHKD. 
Or(a),  la  ligne  GT  eft  le  fînus  du  complément  Wn,î47. 
lie  cette  inclinaifoo  5  puîfqu'elle  eft  la  moitié 
dn  petit  axe  delà  demî-ElIipfe  DTH  qui  [c]  eft 
k  projeânon  de  ce  demî-cercle  fur  4e  cercle 
iHKD,  Donc ,  la  ligne  GT  eft  le  finus  du 
omiplément  de  Tanglé  A.  Mais ,  cette  même 
ligne  GT  eft  auiS  le  finus  du  complément  de 
IVirc  KYR}  puifque  (^)  elle  eft  égale  à  la  ligne  (ijï.  u  r. 
aK  perpendiculaire  [c]  au  diamètre  DH,  &p*  î^' 
par  conféquent  (c)  finus  de  l'arc  RH  qui  eft  le  W  n.  7. 
complément  de  cet  arc  KYR*  Donc ,  {d)  Parc  (d)  n.^.f 
KYR  eft  la  mefiire  de  Tangle  A-,  &  par  confé^ 
quent,  puifque  Ton  démontre  de  la  môme  ma- 
iriére  dont  on  Ta  fait  dans  la  quatrième  partie 
de  la dcmonft ration  précédente ,  que  Tare  KY 
eftla  moitié  de  Tare  K  YR  ,&  que  la  ligne  KS 
eft  le  finus  de  l'arc  KY ,  la  ligne  KSeft  le  iînus 
de  la  moitié  de  l'angle  A. 

Cinquièmement  enfin  ^  on  démontre  auflî  de  la 
même  manière  dont  on  Va  fait  dans  la  cinquîé- 
Biepartie  de  ladémonftration  précédente,  que 
MF  :  GF  ou  GK  :  :  LP  :  EL-  Or  (i?),  VL  :  GK  :  :  (0  E.  1.  ^ 
EL  :  TK  î  puîfque  {/)  les  lignes  VL  &  GK  y  9^^^^ 
ctant  les  ordonnées  du  demi-cercle  DKH  qui 
correrpondent  aux  ordonnées  VE  &  GT  de  la 
demi-EUipfe  DTH,  VL  :  GK  :  :  VE  :  GT. 
Donc  (g),  le  redangle  faic  de  MF  &  de  VL(s1E.  i.  «, 
«ft  au  quarré  de  GK ,  comttie  le  redangle  fait  P'  **' 
«teLP  &  de  EL  eft  au  rectangle  fait  de  EL  & 
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W  s.  1. 1^.  jç  TK  5  &  par  confcquent  (a)^  comme  L?  eft 
à  TK ,  puifque  ces  deux  derniers  redangles  ont 
une  même  hauteur  EL* 

Mais,  en  appliquant  à  cette  figure  109  ce 
qui  eft  dit  dans  la  cinquième  partie  de  la  dé^ 
monftration  précédente ,  on  fait  voir  que  LP 
eft  à  TK,  comme  le  redangle  fait  de  FQ  & 
(J)f^/-5-de  LO  eft  auquarré  de  KS.Donc  (^),Ie  rec- 
tangle fait  de  MF  &  de  VL  eft  au  quarrc  de 
GK ,  comme  le  redangle  fait  de  FQ^&  de  LO 
eft  au  quarré  de  KS  j  &  par  confëquent  en 
(0  E.  i.  f.  échangeant  {c) ,  le  redangle  fait  de  MF  &  de 
P^'^'       VL  eft  au  redangle  fait  de  FCt&  de  LO, 
comme  le  quarré  deGK  eft  au  quarré  de  KS. 
Or,  MF  eft  le  fmus  du  côté  AC  [D  1.]  :  VL 
eft  le  iinus  du  tcc.  Donc  ,  Sec.  &  par  confc- 
quent, C  Q.  F*  io  D- 

Troisie'me   Cas* 
Démonfir.  Premièrement ^^n  appliquant  à  la 
figure  1 1  o  ce  qui  eft  dit  dans  les  trois  pre- 
mières partiesde  la  démonftration  précédente  ^ 
on  démontre  io,que  la  ligne  MF  eftlefinus 
de  Tare  AC  :  i® ,  que  la  ligne  VL  eft  le  iînus  de 
Tare  AB  :  50  enfin,  que  la  ligne  FQ^eft  le  finus 
de  la  différence  du  côté  AC  à  la  moitié  de  la 
fomme  des  trois  côtés  AB,  AC  &  CB^  &  la 
ligne  LO  9  le  finus  de  la  différence  du  côté  AB 
.  à  cette  même  moitié* 
(/)  N I  j  j.     Secondement^X'zxi^t  A  eft  obtus  [h],  Ainfi  {d)^ 
il  eft  égal  au  fuppîément  de  Tinclinaifon  du 
plan  de  lare  AB  au  plan  de  Tare  AC.  Or ,  on 
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tiémontre  que  Tare  bK  eft  la  meiiire  de  cette 
kclînaiibn  j  de  la  même  manière  donc  on  a 
dciDOQcré  dans  la  quatrième  partie  de  la  dé- 
mooftration  précédente^  que  l'arc  KYR.  *eft*Fîg.  109. 
kmefure  de  l'angle  A  dont  il  s'agit  dans  ce 
cas:&  {a)  Tare  KYR  *  eft  le  fupplémentde(^)N.^.t. 
l'arc  *R..  Donc ,  l'arc  KYR  eft  la  mcfure  de* ^'«•*^^- 
l'angle  A  5  &  par  conféquent,  puifque  Ton  dé- 
montre aujQi  de  la  même  manière  dont  on  Ta 
hk  4ans  la  quatrième  partie  de  la  même  dé* 
ffionftration  précédente  y  que  l'arc  KY  eft  la 
moine  de  l'arc  KYR ,  &  que  la  Ugne  KS  eft  le 
finos  de  J'arç  kV  ,  la  ligne  KS  eft  le  finus  de 
la  moitié  de  l'angle  A. 

Troijiémement  enfin  ,  on  démontre  auflî  de 
la  même  manière  dont  on  l'a  fait  dans  la  cin- 
qidéme  partie  de  la  même  dèmonftration  pré- 
cédente ,  que  MF  :  GF  ou  GK  :  :  LP  :  EL. 
Or  \ff\  VL  :  GK  :  ;  EL  :  TK  j  puifque  {c)  VL  W  £•  l.  f  • 

&GK  ^ant  les  ordonnées  du  demi- cercle |';jN!H7.t 

DKH  qui  corre^ondent  aux  ordonnées  VE 

&  GT  de  la  demi-Ellipfe  DTH ,  VL  :  VE  :  : 

GK  î  GT.  Donc  (</) ,  le  redangle  fait  de  MFifl a.  1.  *. 

*c  de  VL  eft  au  quarrc  de  GK  ^  comme  le  ^  "• 

xeâangle  £ait  de  LP  &  de  EL  eft  au  reâan- 

^le  faic  de  EL  &  de  TK  i  6c  par  conféauent  (e) ,  (0  b.  1.  S^ 

comme  LP  eft  à  TK ,  puifque  ces  deux  der-P*  '• 

vkt%  reâangles  ont  une  mane  hauteur  EL. 

Mais  )  en  appliquant  d  cette  même  figure 
1 10  ce  qui  eft  dit  dans  la  cinquième  partie  de 
UdànooftradoD  précédente,  on  fait  voir  que 
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LP  eft  à  TK ,  coaime  le  recbingle  &ic  de  F<^ 

WtU  y.&;  de  LO  eft  au  quarrc  de  KS.  Donc  (a),  le 

^'  *'•       redangle  faic  de  MF  &  de  VL  eft  au  quarré 

de  GK ,  comme  le  reclangle  Êiic  de  FO  &  de 

LO  eft  au  quarré  de  KS  *>  8c  par  coofèquenc 

(»)£.!.  5.  en  échangeant  v^),  le  reâangle  fait  de  MF  8c 

p.  itf.      de  VL  eft  au  rec^ngle  faic  de  FQ,&  de  LO  , 

comme  le  quarré  de  GK  eft  au  quarré  de  KS. 

Or,  MF  eft  le  fînus  du  côté  AC  [d  i.]:  VLcft 

le  fînus  du  ôcc  Donc,  &c.  topar  confequenc^ 

C.Q.F.  5*»D. 

Donc,  C.  Qi  F.  D. 

CHAPITRE     IL 

Des  Problêmes  de  la  Trigonométrie-Spkariqw. 

X  5  9 .  T  L  s'agît  à  prcfcnt  de  faire  voir  corocnenc 

j[  ^^  ^^^^  ^^  fervir  des  Principes  que  nous 

venons  d'ctabiir^pour  r(?/a«€^^  un  criangie-Sphc- 

•rique  quelconque}  c'eft-à-dîre,  pour  Érouvcr 
les  parties  inconnues  de  tel  criaogle-Sphérique 
que  ce  puUTc  être,  donc  froîf  quelconques  des 

Jix  parties  que  l'on  peut  y  cDn(idérer  ^fQOt  con- 
nues. Mais,  conuTie  on  ne  peut  parvenir  à  rc- 
fbudre  la  plus  grande  partie  de  ceux: de  ces 
triangles  qui  font  obllquangles,  quea  les  com- 
parant à  des  triangles^reâangles  ,nous.divifons 
ce  chapitre,  en  deux. articles  ^  dont  le  .premier 
condenc  la  œfolatioa  des  tçiaoglesrSpfacriau4s 

rectangles  î 
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Itâangltt  -,  Se  le  dernier,  celle  de$  crianglç$w 
ibériques  obliqaangles. 

Article    Premier. 

De  ia  rifolution  des  triangleS'SphkiqutS   " 
rtSiangks, 

> 

2  éo.  Lorfqu'il  faut  trouver  quelqu'une  des 

[Murdes inconnues  de  tel  triangle  que  ce  foit,!! 

y  a  toujours  quatre  desiîx  parties  que  Ton  peu; 

confîdcrer  dans  ce  triangle  qui  ibnt  l/jfuelht^ 

c*eft-à'dîre  ,  qui  entrent  dans  le  problême  | 

iifavoîr,  les  trois  parties  connues,  &  la  partie 

que  Ton  cherche  :  &  fi  ce  même  triangle  cOf 

reâangie,runede  ces  quatre  parties,  /çavoir 

Tangle  droit,  efl:  confiante  ;  &  les  trois  autres 

font  variables.   Or  ,  fi  lorfqu'il  s'agit  d'tttt 

triangle  reâangle,  on  confidere  l'ange  droit 

comme  ninterrompant  point  la  contiguïté  de»  * 

autres  parties ,  dewxfeulemera  des  parties  vari^ 

blés  de  ce  triangle  font  de  fuite ,  ou  toutes  lefont^ 

Ainfi ,  l'on  peut  réduire  tous  les  problêmes  qi^î 

concernent  la  réfolution  des  triangles-Sphériir 

3uesreâangles,  aux  deux  fuivans  y  qui  dépen^ 
eot,  l'un  de  la  première  propofîtion  du  cfa^^ 
pitre  précèdent  {a) ,  &  l'autre  de  la  féconde  [b).  <«)  k.  %f0^ 
Mais^commeonnepeutconftîtueraucunedq^  ^*^^'  *)/# 
proportions  démontrées  dans  cette  première 
popofidon,qu'aveclesfinusdespartiespppoiëes 
]es  uaçs  aux  autres  ^  ni  aucune  des  proportion^ 
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démontrées  dans  cette  féconde  propofitiôn  |b 
qu'avec  les  fînus  &  les  tangentes  des  côtés  adja^r 
cents  à  l'angle  droit ,  on  ne  peut  opérer  im- 
médiatement que  fur  les  trithgles  dans lefquels 
les  parties  ufuelles  font  oppojees  les  unes  aux 
autffSy  6c  fur  ceux  dont  les  côtés  adjacents  à 
t  angle  droit  font  des  parties  ufuelles.  Ainfi ,  cha- 
cun de  ces  problêmes  a  deux  cas. 

P  R  G  B  L  E  s  M  E     I. 

.  26 r.  Trouver  les  parties  inconnues  é^un 
triangle-Sphérique  reBangle  ^  dont  il  n'y  a  que 
ideux  des  parties  variables  quifoient  de  fuite.    ^ 

P  R  E  M  I  E  R     C  A  s*- 

w    Larfque  les  parties  ufuelles  font  oppofées  let 

Unes  aux  autres. 

:x   xéi.  On  donne  dans  le  triangk-Sphériquè 

•  Fîg.  III.  ABC  *  qui  ejî  reâiangle  en  A  ^  le  côté  AC  de 
41  deg.  1 1  min.  avec  thypoténufe  BC  de^^  deg^ 
î  7  min  &  il  faut  trouver  tangle  B. 

Solution  Dans  le  triangle  propofé,  deux 
feulement  des  parties  variables  font  de  fuites 
fçavoir,rhypotcnu(èBC^  &  l'angle  demandé  B. 
De  plus ,  les  parties  ufuelles,  (qui  font  ranglè 
droit  A ,  le  côté  AC ,  Thypoténufe  BC ,  &  Tan* 
gle  demandé  B  ,)  font  oppofëes  les  unes  aux 

C4}N.i5o.Jtutres.  Ain(i{a)^  le  Jinus  de  tkypoténufe  TiC  efi 
4mjinus  du  coté  AC  ^  comme  lejtnus  de  l'angle  A 
'^fi  uuf$nu$  dé:  l'angle  B.  Par  conféquenc  ,  ott 
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trouvera  cet  angle  B  (  a) ,  de  la  manière  fui- W^^**^ 
vante.  / 

Complément  du  logarithme  du  finus  de  Vhypoti' 

nufi  BC  donnée  de  S9  deg.  17  m.    -      -     -  o»o6 séjiz» 

Logarithme  du  finus  du  coté  AC  donné  de  ^1  deg. 

11   JB.       ----------        -  9.818^807 

Logarithme  du  finus  de  l'ange  demandé  B    •    -    '-9«S^4$3'9 
qm  [b)  donnera   fo  deg.  o  m.  16  (.  p.  m,  pour  la  valeur  <ie(^)M.  ie|^ 
cet  angle  >  lequel  efl  aigu  (c) ,  puifque  le  côce  AC  vaut  moins  (c)  N,  124; 
que  le  quarc  de  la  circonférence  d'un  cercle  :  mais ,  qui  don- 
nerait 129  deg.  f  9  min.  44  f.p.  jp.  pour  la  valeur  de  ce  même 
agle  (^  ,  fi  ce  même  côté  AC  valoit  plus  que  le  quart  de  Ia(/)N»  ilf« 
dtconfcrence  d'un  cercle. 

Autre  ^Exemple. 

163.   On  donne  dans  le  triangle- Sphériqut 
ABC  *  qui  eft  reSlangle  en  k^thypotenufe  BC*K»«  "»• 
Je  67  deg.  1 8  min.  avec  P angle  Cde  ^i  deg. 
44  tnin.  &  il  faut  trouver  le  coté  AB* 

Solution.  Dans  le  triangle  propofé  y  deux 
ieulement  des  parties  variables  font  auffi  de 
fuite i  (Ravoir ,  rhypoténufe  BC,  &  l'angle  C 
De  plus,  les  parties  ufuelles,  (qui  font  Tanglc 
droit  A ,  l'angle  C,  l'hypoténufe  BC ,  &  le  coté 
demandé  AB ,  )  font  aulTi  oppofées  les  unes  aux 
autres.  Ainfi  {e) ,  leftnus  de  l'angle  A  eft  auftnusW^^  iW- 
<fc  t angle  C ,  comme  le  finus  de  thypoténuje  BC 
ifi  cm  Jînus  du  coté  AB.  Par  confcquenc  ,  oa 
trouvera  ce  côté  AB  (/) ,  de  la  manière  fui  vante.  (/)N«  iof4 

Loptriîhau  du  finus  de  V angle  C  donné  de  $1  dog. 
44  «.      - -     -     .     .      -      9.«9494r) 

lof^arithme  du  finus  de  l'hypoténufe  BC  donnée 
.  de  67  deg.  x8  «.---.---    -         ».9^yyxo4?. 

Logarithme  du  finus  du  côté  demandé  AB     -     -  X9*^^^^SS9 

qoÀ  |g}doimera  4^  d*  29  m.  5  )  f.p. p.  poux  la  valeur  de  ce  çôcé>Cs^}IV;  i9}« 

Mm  îj 
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lequel  vtiic  moins  qne  le  qaan  de  la  circonférence  é'tui 

X^)  l^*  ^ti»  cle  (4) ,  paifqne  l'angle  Ceft  aigu  :  mais ,  qui  donneroit  i  )  )  deg. 

if)  Ké  itQé^^  ^^^  7  ^^*  P*  '"*  V^^^  ^  valeur  de  ce  même  c6cé  [h) ,  n 
^  ce  même  angle  étoit  obras. 

Autre  Exemple** 

1^4*  Enfin  ,  0/1  é/o/r;^  e^i/x  le  triangle^ 
?Pî^  iî  j*  Sphérique  ABC*  qui  efireBangle  en  Ajtanghc 
de  ^j  deg.}j\.  min.  avec  le  côté  AB  de  ^1  deg. 
57  ffiin.  éf  il  faut  trouver  Phypoténufe  BC* 

Solution.  Dans  le  triangle  propofë^  deux  feu- 
lement des  parties  variables  iont  encore  de 
(iiîtej  (çavoîr,  Tangle  C)  &  Phypotcnufe  de- 
mandée BC«  De  plus ,  les  parties  ufuelles  y  (  qui 
ibnc  l'angle  droit  A  ,  Tangle  C  >  Phypotcnufc 
demandée  BC  ^  &  le  côte  AB  ^  )  font  encore 
M  fJ.  ^jo*oppofées  les  unes  aux  autres.  Aînfî  (c),  lefinus 
de  f  angle  C  efi  uuftnus  de  t angle  A  ,  comme 
lefinus  du  côté  AB  efi  aufmus  de  thypoténufe  BC 
Par  confequent ,  on  trouvera  cette  nypoténufe, 
(i^)  Mé  xiô.  (<i)  de  la  manière  fui  vante* 

Complément  du  logarithme  du  finus  de  F  angle  C 

donné  de  %7  deg.^^  nié    -------      0.07^^49) 

Logarithme  du  pnus  du  cité  AB  donné  de  41  dieg. 

17  min.   ..-*-.--.---        ^»8n!7^< 

^'  .  Logarithme  du  finus  de  Fhypoténufe  demandée  1^    9 •9070a  r 9 

(t)  tf*  iôU*?^^  (')  donnera  f)  deg.  49  min.  7  T.  f./r»  povrla  valeor  de 
(/)Ké  it)«^^t6  h^ténafe  (/)^  lor(que  l'angle  B  fera  aiga,oa  lor(i|ae 
H  240*  le  côc6  AC  Vaudra  moins  que  le  quart  de  la  circ^êrence  d'un 
téitle  :  mais  ,  qui  donneroit  tatf  deg.  10  min.  $x  (tCmp.  m% 
f^\|^^4ft,bour  la  valeur  de  cette  même  hypo&iufe  (g)  >  u  l'angle  B 
%uL,  ^oî(  <>^(us  >  ou  c  lé  cÀté  AC  ntdicploi  que  le  quart  de  b 
^         cil:«odttteRce  d*ttn  cercie« 
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S  C  H  O  L  I  £. 

1-  6  §.  Lorjque  l*onpropofe  en  général  la  réf(h 
htion  du  triangk-Sfhérique  ABC  *  comme  on*iRt.  iti« 
Uftittt  ici  ^  il  y  a  une  ambiguïté  }  Puifquepour 
Jeterminer  la  valeur  de  thypoténuje  BC ,  il  faut 
ff  avoir  de  quelle  ejhece  ejt  r angle  B  ou  le  côté 
AC,  éf  que  cette  ejpece  ejt  inconnue.  Mais  cett$ 
âmbigtêite  difparoit  lorfque  ce  triangle  eft  appli^ 
que  a  une  aueftion  afironomique  ;  parce  qt^ity  a 
toujours  alors  quelqu'une  des  circonfiances  de 
la  aueftion  qui  fait  connoitre  cette  efpece  ^  comme 
m  le  verra  dans  les  Vf  âges  que  nous  donnerons  à 
la  fin  de  ce  Traitée  Or  y  il  en  efi  de  même  de  tous 
les  cas  dans  lef quels  ilfe  rencontre  quelque  am^ 
iiffttté. 

Second   Cas. 

Lorfque  les  parties  ufuelksnefont  point  oppofées 

les  unes  aux  autres. 

x66.  On  donne  dans  le  triangle- Sphérique 
KBC^quiefireSiangleenAy  le  côté  kB  de  i^  d.*rig.xi^ 
3  ^  nun.  avec  le  côté  AC  ^e  3  9  deg.  5  8  tmn. 
tr  a  faux  trouver  Pkypoténufe  BC# 

Somion.  Dans  le  triangle  propofe ,  deux 
feulement  des  parties  variables  font  de  fuite} 
^voir  ^  le  côté  AB ,  &  le  coté  AC  (a).  Cepen-  (4)  n.  ttfot 
oaot,  comme  les  parties  ufuelles ,  (  qui  font  Van- 
giedroit  A,  le  côté  AB ,  le  côté  AC ,  &  l'hypo- 
téoufè demandée  BC,)  ne  font  point  oppolées 
ks  unes  aux  autres,  on  ne  peut  former  immé- 
diatemenr  avec  les  Hnus  de  ces  parties ,  aucune 
des  proporripns  démontrées  au  N^  1 5  o«  Mais  ^ 
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en  prolongeant  vers  les  points  D  ôc  E,  le  c6tS 
BA^&  rhypoténufe  BC ,  jufqua  ce ^e  les 
arcs  BD  &  BE  (oient  chacun  le  quart  de  la 
circonférence  d*un  cercle^  &en  fuppofant  en- 
fuite  qu'un  arc  d'un  grand  cercle  quipafle  par 
ces  points  D  &  E ,  rencontre  en  un  point  F  le, 
côte  AC  prolongé  auffi  vers  ce  point,  on  a  un 
autre  triangle  ECF,  dont  les  parties  ufuelles, 
(  qui  font  1  angle  droit  E  t ,  l'angle  F  dont  le 
complément  AD  du  côté  donné  AB  eft  la  me- 
fure,  le  complément  CF  du  côté  donné  AC, 
&  le  complément  CE  de  rbypoténufè  deman- 
dée BC ,  )  font  rangées  dans  le  même  ordre  que 
celles  du  triangle  du  N®  1 6  }  ;  &  donnent  par 
conféquent  une  proportion  pareille  à  celle  de 
ce  N^  Ainfî: 

Logarithme  dufinus  de  V angle  f  qui  efl  le  com- 
plément du  côté  A^  donné  de  iZ  dez*  3f  "t.  9*9455' 5*49 
Logarithme  du  finus  du  complément  CF  du  coté  AC 

donné  de  ^^  deg,  $^  m»  9.S844^r9 

Logarithme  dufinus  du  complément  CE  de  Vhypoté- 

nufe  demandée  BC     --------      ^^.%x%oi%% 

(*)N,  I0}*qoi  [a)  donne  41  d.  17  m.  y  9  f.  pour  la  valeur  de  ce  com- 
plémenc  5  &  par  confcquenc ,  47  deg.  41  min.  i  jfec.  pour  celle 
de  cette  hypotcAufe, 

9  Fig*  a  X4«  \OTi  démontre  dans  le  triangle  HCF  *  ^  <{ue^a^gIe  E  eft  droite 
(jue.  l'arc  CF  eft  le  complément  de  l*arc  AC  :  que  l'arc  AD  eO: 
le  complément  de  l'arc  AB ,  &  la  mcfure  de  l*anglc  F  :  que  Parc 
CE  eft  le  complément  de  Thypoténufe  BC  :  que  IVirc  DE  eft  la 
mefure  de  l'angle  B  :  que  l'arc  EF  ^eft  le  complément  de  cet 
arc  DE  :  enfin  «  que  l'ang^le  ECF  eft  égal  à  l'angle  BGA  ;  en  appit* 
quant  à  cette  figure  une  démonftration  pareille  â  celle  duN"*  256  ^ 
£t  il  en  fera  de  même  de  tous  les  triangles  que  nous  ferons  obit- 

S 6s  de  former  dans  la  fuite  >  par  les  prolongemens  des  eûtes 
'un  fcemier  triangle» 


DE  Trigonométrie.       47^ 

S  c  H  O  L  I  E. 

^ 

167.  Dans  le  triangle  ABC  *  que  nous  ^f-^*Fîg.  ii4* 
nons  de  propofer  ,  chaque  côté  AB  ^  AC  ejl 
plus  petit  que  le  quart  de  la  circonférence  (Tun 
cercle.  Mais  y  fouvent  les  cotés  d^un  triangle-* 
Sphérique  valent  ^t un  plus  que  le  quart  de  la  cir* 
conférence  dun  ctrcle^&  Vautremoins ;  ou  chacun 
plus  que  le  quart  de  la  circonférence  dun  cercle* 

X 6 8.  Or  I ««f ^ftles  côtés  d^un  triangle-Sphé^  .  : 

nque^reSlangle  valent  l'un  plus  que  le  quart  de 
la  circonférence  dun  cercle^  &  Vautre  moins  ^Ji 
par  exemple^ dans, le  triangle-Spkérique  ABC  **Fîg.  115. 
qui  cft  reêtangle  en  A  ^  le  côte  AB  eji  de  11^  deg. 
1 8  min.  &  le  côté  AC  de  ^^rj  deg.  i  3  min.  thy^ 

Îoténufe  BC  vaudra  aujjt  plus  que  le  quart ^  de 
i  circonférence  dun  cercle  {a).  Ainji^  l'on  pourra  («)  N.ijtf. 
prendre  Jur  ce  côté  AB ,  &  fur  cette  hypoténufe 
BC ,  des  arcs  BD  &  BE  égaux  chacun  au  quart 
delà  circonférence  dun  cercle.  OrSiVonfuppofè 
enjuite  qu^un  arc  d^un  grand  cercle  pajfe  par  tes 
points  D  ér  E  ,  éT*  rencontre  en  un  point  F  le  ' 

coté  AC  prolongé 'Vers  ce  point ,  on  aura  un  trian- 
gle CEF ,  dont  les  parties  ufuelles ,  (  qui  {b)fe-  (fcN.iW.f 
ront  r angle  droit  E ,  V angle  F  dont  le  complet 
ment  t  DA  du  côté  donné  AB  ejl  la  mefure  ^ 
h  complément  CF  du  côté  donné  AC  y&  le 
amplement  EC  de  l' hypoténufe  demandée  BC,  ) 

t  Ctt  excès  d'un  arc  fur  le  <pikn  de  la  circonférpnGe  d*uj|^ 
cack  »  s'^ppciU  auffi  te  C^mplémfnt  de  cac  aic« 


i8o         Trjite'  complet 
Je  trouveront  rangées  dans  le  même  or  are  que 
celles  du  triangle  du  N^  i6}  ;  &  donneront 
par  conféquent  une  proportion  pareille  è  celle  de^ 
ce  N^m  Ainfi  : 

logarithme  du  finos  de  Tangle  F  qui  e(l  le  corn- 

plcmenc  du  côté  AB  donné  de  119  deg.  18  m.    ^.%^i66^j 

Logarithme  du  (înus  du  complément  CF  du  côté 
Xc  donné  de  47  deg*  tj  min.       •    •    •    •    9.830^4^4 

Logarithme  du  fînus  du  complément  EC  de  lliypo- 
tcnufe  demandée  BC    ..-«....  J9*^5A5iZf 
WN,  lo|.*iw  W  donnt  i;  d.  15  m.  41  fec.  p.  ?•  poitr  la  vaUur  de  et 
complément;  &  par  conftyieut^  li  j  if^.  x\  mùu  4z/p.  p»pow. 
celle  de  cette  hypoténuje. 

Mais ,  fi  au  lieu  de  faire  la  confhruSlion  pré^ 
^fig.iif. cédente  ,  on  aime  mieux  prolonger  le  coté KQ  * 
vêts  le  point  D^ju/qu'à  ce  que  tare  CDfoit  le 
quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  s  prendre 
enfuitefur  thypoténufe  BC  un  arc  CE  qui  fait 
aujft  le  quart  de  la  circonférence  t^un  cercle;  Ù" 
fuppofer  enfin ,  quun  arc  DE  (fun  grand  cercle 
paffe  par  les  points  D  &  Ec  on  aura  un  trian- 
lh)Vt.i66t  gieFBE  y  dont  les  parties  u/iielhs  y  (  aui  (b) fer  ont 
p angle  droit  E ,  t angle  BFE  qui  ejl  égal  à  f  angle 
DFA  dont  le  compUment  DA  du  coté  donné  KO 
efi  la  mefure  y  le  complément  FB  du  côté  donné 
AB ,  &  le  complément  EB  de  thypotéhufe  de- 
mandée BC  y  )je  trouveront  encore  rangées  dans 
le  même  ordre  que  celles  du  triangle  duN^  x^i^ 
ty  donneront  pat  conféquent  une  proportion  pa-^ 
N  fàlle  à  celle  de  ce  A^.  Ainfi: 


x>B  Triôonometaié;.   isi 

upriclune  da  finds,  îe  Tangle  BFE .  qui  éd.  lé 

complément  du  c6té  AC  doiiné  de  47  deg. 

ijip.     -r     r-r.-.-T--;--^.      9.836^4^4  '' 

Logsmhme.  do  finas  du   compléménc    FB  dd 

c6cé  AB  donné  de  129 Meg.  iS  m.    -  -«    .       $'.îài£€4Ji 

tAganchihe  .da  finns  da  compléiheiit  Efi  de  rbyl 

pocéna&  demaûdéè  BC  '.»..--.  i9.(^)i)xi| 
ifiri  ifi  U  menu  que  celui  qu'on  a  trouvé  par  là  conftruilion  pré^ 
cédente,  ^  fui  donne  par  confiquent  le  mime  nombre  ly  degm 
\\  min»  ^ijtc*  p.  p.  pour  Ù  valeur  dt  ce  compUthenL 

i  i  ^ ,  2^^  Si  ies  cotés  ïuh  iriangte-Sphériquè 
hBanglè  valent  chacun  plus  qui  le  quart  de  la 
circor^érence  d'un  cercle  >  Jî pair  exemple^  dans 
U  triangle -Sprhérique  ABC  *  qui  eft  re6ian-*^'^{^'^n 
^k  en  A  j  le  coté  AB  èji  de  i  34  deg.  41  mim 
&  h  coté  AC  dé  iii  deg.  ^o  min.  thvpoté- 
wfe  BC  faudra  moins  que  le  quart  de  la  cir-  ' 

Conférence  d[un  cercle  {a).  Amfi ,  fi  aptes  avoir  W^tÀHi 
prolongé  tette  hypoténufe  vers  lé  point  E  ijuf--    '      / 
&«*«  ce  que  lorchEJoit  le  quart  de  la  circon^ 
Jkence  dun  cercle  ^&  avoir  pris  fur  le  côté  AÈ 
un  arc  BD  qui/oit  auffi  le  quart  de  la  circon-^ 
férence  d'un  cercle ^onfuppfequ  un  arç  ÛEd'uri 
^andcêrçkpi^f  par  les  points  D&^^hnafird 
m  triangle  tŒ  y  dont  les  parties  ufuelles^(  qui,       ..^ 
feront  {h)  i angle  droit  E  j  t angle  GFE  qui  ç/?C«N,iW;t 
iyÀ  à  ràngleDVA  dont  le  cùmplémeni  Al)  du 
côté  donné  A'è  ejj  la  mefurei  le  complément  FC 
du  coté  donné  AC,  ^  le  complément  EC  dé  thypo- 
iémfe  demandée  BC  ,  )  feront  rangées  dans  lé 
rnêmé  otdte  que  belles  du  triangle  duN^  lè  3  ; 
&  donneront  par  conféquent  une  proportioii 

H  n 


>8i         Traite*  comuet, 
pareille  appelle  de  et  N^.  Ainjî:    .  . 

Logarithme  du  fitxus  de  l'angle  CFEjqui  eft  lecom' 

plémenc  dà  câtié  ÂB  dopné  de  1)4  deg.  4*  m.     9  847x99 1 

Logarithme  da  finus  du  complément  FC  dacÂcc 
Xc  donné  de  zzi.deg.  50  m*    *    -    •   -    -     9*;8x8|9X 

logarithme  da  finus  do  complémem  EG  de  l'hy- 

poténufe  demandée  BC    -    *    -    -    -    -    -    79.4^00) 8i 

(«)W*  10 Uf*^*  W  ^nne  t%  d,  xêm.  $s  Av*  f^pour  la  valeur  dt  et  cont^ 
pUmcTU  ;  &  par  con/é^ttent,  74  <^*  2}  ">•//•  P*  ^^pour  celle 
dt  ctttt  hypoténufe. 

Mais  ^Ji  au  lieu  défaire  la  conJhruBion  frècê-^ 

•Fîg.ii8.  dente  ^  on  aime  mieux  prolonger  les  côtés  AB  * 

&  AC  ^  jufquà  ce  qu*ilsfe  rencontrent  en  un 

point  D  ;  on  aura  un  triangle  DBC  ,  dont  les 

cotés  BD  &  CD  vaudront  chacun  moins  que 

le  quart  de  la  circonférence  d^un  cercle  i  &  dont 

les  parties  ufuelles  >  (  quiftront  langle  droit 

W«.t97*D  (6)5  le  coté  BD  qui  eft  lefupplément  du  coté 

i^)  N,  it6.  AB  {c) ,  le  côté  CD  qui  eft  lejupplément  du  coté 

(i)N.  i£tf.  AC  {d)  5  &  thypoténufe  demandée  BC ,  )  feront 

rangées  dans  le  même  ordre  que  celles  du  premier 

CON#  iCôJriangle  de  ce  fécond  cas  {e).  Ainji^  ton  trouvera 

cette  kypoténufe ,  de  la  même  manière  dont  on  a 

trouvé  celle  de  ce  premier  triangle. 

No  us  avertijjons  que  nous  propo/èrûns  peu 
d^exemples  de  triangles  qui  ont  des  cotés  plui 
grands  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un 
cercle^  ou  des  angles  obtus;  ce  que  nous  veHoni 
de  dire  dans  cette  Scholie  ,  étant  fuffifant  pouf 
faire  voir  la  manière  dont  il  faut  s'y  prendre^ 
toutes  les  fois  qt^ilfe  rencontre  de  ces  fortes  dt 
triangles. 


i»B    Tr190H(>MET  RIE.       ^S'J 
'    '       A  W  T  «,  E     E  X  E  W  P  l  E. 

i7Q.  On  donnf  dans  h  triangle-Sphérique^ 
'JIBC  *  ^«î  ^^  Tt^angle  en  A  ,  /'a«^&  B  ^e*R|-'»^ 
47 ie^.  i  éi  tnin^ avec t angle  Cde^l  deg.  iynh 
èrilpdHt  trouver  im  ov  tam^,  des  dQtéi  AR 

SolHtiw.  Dans  le  ttîaogfe  propofé  ,.  de«iç 
ibulemenc  dçs  pardes  variables  font:  de  fuite} 
içavoir  ^  Iç  cote  que  Ton  cherche ,  a<  Tangle  qui 
lui  eft  adjacent.  M^  >  les;  parties  ufuelles,  qui 
(ont  Façgle  droit  A  jt  i'angfe  do&në  C,  Tautrej 
angle  donné  R,  Çc  celui  des  côtes  AB  &  AQ 
dont  on  chercha  la  valeur  \^  ne  fbnç  point  op-i*. 
poiëes  les  unes  aux  autres,  Ainfîj  ienc  pouc 
trouver  le  côté  AB  ,  il  faut  par  une  conP 
truftion  pareille  à  celle  à\x  N^  ^  6  é ,  former 
un  autre  tdangIeB£F5dont  les  parties  ufuelles^ 
♦qui  foBt  {iz)  Pangle  droit  E ,  TangJe  EBF  qui WH.»<^t 
eltëgal  à  l!angle  donn^  ABC,  le  çomplén^ent 
£F  de  Pautre  angle  donné  C ,  &  Iç  complëroeni; 
BFdu.coté  demanda  AB ,)  fe  trouvent  rangées 
fbos  le  même  ordre*  que.  celles  du  triangle  du 
1^  z  ^4.5  ^  donnant  par  confequenjc  urte  pro: 
portion  pareille  à  çe]ie  de  ce  N^  Ainfi  ;, 

complément  du  logarithmes  diLfinus  di  l'angle  £&F~ 
dinné  de  47  </.  i^  m.      -     --.-->.     o.i^^f^é^ 

loMrilkme  dufinus  du  complément  i.'E  de  V angle  C 
donné  de  6^^.  33  m»     *  '^-    -    -    -,    -    -      9.^^34x1^ 

Logarithme  dufinus  ^u  compliment  SP  du  côté 
danandé  Kh     -*     -.-------     9«^97ïo*f  ... -^ 

qiû(^)  donne  19  deg.  51  oûn»  31  fec.  pour  la  valeur  de  ce  W"<^^ 
fOfflpkment  i  de  par  conféqaenr,  ^0  deg.  S  min.  2,9  fec.  pouf 

Nnij 


celle  de  ce  c6té  ;  lequel  vaut  inoins  queje,quart  deh  citcQ««l9t 

^ j» I-.  /"»      ^.-:/* I- ^l^ V»'^_:M-_î  ^n. re     _v». 


i^n^Pour  trouver  le  côté  AC,  îl  fout  auflî 
par-une  çonftrudîon  pareillcà  celle  du  N?  i6  6^ 
Former  un  autre  triangle  HCI  dont  les  parties 
^>N.îW.turuelles,  (qui  font  (c)  Tangle  droit  H,  Tangle 
'  ^  '  ■  HCI  c^ùi  eft  égal  à  Vangle  ddnnè  AGB  ,  le 
çoipplément  Hl  de  Tautrç  angle  donne  B,  Se 
te  complément  CI  du  coté  demandé  AC,  )  fe 
trouvent  auflî  rangées  dans  le  mçnrie  ordre  que 
celles  du  triangle  du  N^  z  64  5  &  donnent  par 
^onféquent  une  proportion  pareille  à  celle  d© 
çeNç.  Aînfi:    '     '        .     ' 

Complément  âulogarithm^  dufinUs  df  Patigk  HCI 

donné  de  6%  d.  ^^  m.      -     -    -    -    •    -    -     9'Pl^t7^^ 
[Logarithme  du  Jtnus  du  complément  HI  dt  Van* 
^-•-    -  .  '    g:^  B  donné  de  ^y.  d^  x6  m^  '  *    -    -    -    -     ^»%€6oo%à 

'logarithme  du  finus  du  complément  CI  du  côté  *^ 

•  demandé  hC  '   -     -    -    -    -    -    -    -    -    -  »  9-?t7.i7^< 

LOS«  lOJ.q^i  (^)  <lonne  fi  deg.  ^  min.  )x  Cec,p,p*  pour  la  valeur  de  ce 
^     '  •  ''  '  Complément  >  3t  par  conféquenc ,  57  deg.  j; $  mini.  iS  fec.  povr. 

ççlie  .de  ce  côté  5  lequel  vaut  moii:is  que  le  quart  de  la  dicoih* 

(ON.  228. f^^^^^  d'un  cercle  (e),'puirque  langle  B  qui  lui  eft  oppoft 

--  'eft  aigu:  mais  ,  qui  donneroîc  141  deg.  6  min.  ^x  fec.  /?.  p, 

if)  N.iîo.P^^^  ^  valeur  de  ce  mÊme  c6t6  (/)  »  fa  ce.  m&nç  ang]^  é<oi| 

\       *-   ,-*obttç.       '  ' 

S  C  H  O  L  I   E. 

•  "^  -  -  '  .     ■  ' 

.  «Tï*  torfque.  dans  un  niangk-Sphériquè 
HSlangte  dont  les  parties  ufuelles  ne  font  poin^ 
<u>poJ}es  les  unes  aux  autres  ,  deux  feulement 


hB    TRléOIfOMETàlEt         iSj 

(R^  sûr  au* en  prolongeant  f  les  côtés  y  on  former 
ta  avscla  circonférence  du  grand  cercle  qui  aurai 
four  Pâle  tun  des  angles  obliques  de  ce  triangle  j^ 
un  autre  triangle  dont  Içs  parties  ufuelles  feront 
9ppofees  les  unes  aux  autres  {  ^  donneront  par-  , 

çonjequent  quelqu'une  des  proportions  démontrées^ 
au  i\P  2  y  o.  Mais  on  peutfe  méprendre  au  côté 
vers  lequel  il  faut  faire  ce  prolongement'  Car^Ji 
four  trouver  h  côté  AR  *  du  triangle- Sphérique*:^^*  inM  % 
ABC  y  on  avoit  prolongé fes  côtés  vers  les  points 
Gyhl&  lyles parties ufvelles du  triangle HCI 
que  ton  aurait  formé  pjor  ces  prolongemens  ^  {kf- 
quelles  auraient  été  {a)  t  angle  droit  H,  l*  angle  ^a)^''^66\ 
HCI  qui  ejl  égal  ^  l'angle  donné  ACB ,  le  com- 
plément Hlde  t  autre  angle  donné  B ,  &  l'angle  I 
qui  eji  le  complément  du  côté  demandé  AB,  )  ne 
fe  feraient  point  trouvées  oppofées  les  unes  aux 
autres-^  Or ,  lorfi[ue  cela  arrive ,  il  faut  prolonger 
(es  mêmes  côtés  vers  d^a^trçj  poiras  D^E&^^ 
comme  nous  l'avons  fait. 

AutkeExemple. 

2JX.  On  donne  dans  le  triangle -Sphérique 
ABC  *  qui  eft  reHangle  en  A  ^  l^  côté  AC  ^fe*R^ï"f . 
43  ^^  1 7  wim*  avec  thypoténufe  BC  de  ji 
4^Z*  5  5  ^^-  &  il  faut  trouver  l'autre  côté  AB. 

Solution,  Dans  le  triangle  proppfé  y  deux 

t  Noos  fappofons  ta. ,  conformément  à  ce  quo.no^s  avons  dît 
ilafin  du  N**  2(^9  ,  que  les  côiés  donc  ti  s'aj^c  valent  moins  que  le 
^naxt  de  la  circonférence  d'un  cercle.  Mais  s'ils  étoient  plu^ 
fraodf,  atz  lieu  de  les  prolonger^  il  faudro^t  prendre. fur  eu9 
des  parties  égales  an  quart  de  la  circonférence  d(^n  cercle  ;  coouj^ 
ijM  Vmou$  bk  aux  I^^s  a^8  Qî  169. 


%9é  ÎTlt^iTE*    COMFLET 

j^ulemenc  des  parties  variables  font  de  fufret 
fçavoirjj  Iç  cptc  AC,  &  le  côté  dçmaodé  AB^ 
Ma« ,  comme  les  parties  ufuelles ,  quî  font  Tan- 
gle  droit  A ,  l^hypoténufe  BC,  le  côté  AC  ,  6e 
le  cpté  dçmandé  AB^nç  font  point  oppoTées. 
)esi  liées  aux  autres ,  il  faut  par  une  conftruc- 
çîon  pareille  à  celle  du  N®  166  ^  former  ua 
autre  triangle  ECF ,  dont  les  parties  ufuelles  ^ 
l^<  »Wt  (  qui  font  (a),  le  complément  CF  du  côté  doonç^ 
XC>  le  complément  CE  de  Phypoténule  don- 
née BC ,  l'angle  droit  E  ^  &  l*anglc  F  qui  eft  le 
complément  du  CQté  demandé  AB ,  )  fe  trou-i? 
vent  rangées  dans  le  même  prdre  que  cellçst 
du  triangle  du  N^  z  61  j  &  donnent  par  con-r 
fèquent  une  proportion  pareillç  à  çeUç  de  ÇQ^ 
N°.  Ainfi  i 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  complément 

CF  du  côté  AC  donné  de  ^i  d*  17  m.      -     -     oa)7lt|^ 

Logarithme  du^  finus  du  complément  CE  de  thy-f^ 
poténufeJSCdonnée  dcjzd»  ^^  nu    -    -    -.    -     9*4J^X3^ 

Logarithme  du  finus  dtV angle  F  qui  ejl  le  Complet 

n^t  du^  côté  demandé  AB     -     -    ^    -    -    -    51.^14^18^: 

(h)  N«i03^qui^(^)  donne  14  deg.  \6  min.  41  fec*  p.  p.  pour  la  valeur 
de  ce  complément  $  &  par  conHEquenc^  6  ;  deg.  4.3  m.  (9  fec.  p.  m, 
pour  celle  de  ce  côcé  $  lequel  vaut  moins  que  lequf  rt  de  la  dr- 

(0  N#  2}8.  conférence  d'un  cercle  (c) ,  puifque  Thypoténufe  BC ,  &  Je  côcé 

AC,  valent  au(iS  ckacnn  moins  que  le  quart  de  la  circonférence 

d'un  cercle  :  mais  y  qui  donneroit  x  1 4  deg.  16  jpnin.  41  «  fec«  p.  p, 

'^(«f>lf.»jJ#pour  la  valeur  de  ce  même  côcé  (</),  fi  cette  même  hvpotcnute 

valoir  plus  que  le  quan  de  la  çircoiiférencç  d'un  cercle ,  dcc,^ 

AuTKE    Exemple» 

275.  On  donne  dans  le  triangle-^hérîque 
t  Fîg,  lit.  ABC  *  qui  ejireâiangle  en  A^Pangle  C  de  19 


hE    TrIGONOM  BTRÏE.        XÎf 

iàeg.  4  5  min.  avec  le  coté  ARdeiî  deg.  3  5  tnins 
&  il  faut  trouver  P  autre  angle  B. 

Solution.  Dans  le  triangle  propofë  ,  deux 
feulement  des  parties  variables  font  de  fuite) 
l^avoîr ,  le  côté  AB  ,  &  Tàngle  demandé  Bé 
Mai^ ,  comme  les  parties  ufuelles ,  qui  font  1  an- 
gle droit  A,  Tangle  C ,  le  côté  AB ,  &  Tangle 
demandé  B  ,  ne  font  point  oppofées  les  ubes 
aux  autres,  il  faut  par  utie  conftruâion  pareille 
à  celle  du  N«  266  ,  former  uii  autre  triangle 
BEF ,  dont  les  parties  ufuelles ,  (  qui  font  {a)  le  MN.i^.f 
complément  BF  du  côté  donné  AÔ  ,  le  com-^ 
plément  £F  de  Tangle  donâé  C  ^  l'angle  droit 
t ,  &:  Tangle  ÊBF  qui  eft  égal  à  Tangle  deman- 
dé ABCJ  fe  trouvent  rangées  dafts  le  même 
ordre  que  celles  du  triangle  du  N^  2  6 1  j  & 
donnent  par  conféquent  une  proportion  pareille 
â  celle  de  ce  N^.  Ainlî  : 

Comiémene  dn  loganthfnt  au  finus  du  éùtnpUmeni 

Bî  du  côté  AB  donné  dcxtd.i^m»    *    *    -    «  «.O j^44f  I 

Logarithme  dufinus  du  complément  £î  dt  l'angU  C 

donné  de  ^$  d.  4^  m»     -     -    -    -    -    -     -  9»^8fSj70 

LogmthmtduJinUs  de  l'angle  defnandétbt  o»  ABC  «^  5.9412811 
qair  (i)  ctonne  ^i  dég.  ê  min.  17  [ecrp.  p.pùùr  la  valenr  de  W^«  S0)« 
cet  angic  (c) ,  fi  le  coté  AG  qui  lui  cft  oppo(e ,  on  rhypoténufe  (0  N.  1414 
BC ,  Taut  moins  qae  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  : 
m&îs,  qui  donnera  ixS  deg.  f  ^  xnin.  15  fée. p.  m.  pojxt  la  yalenr 
de  ce  même  angle  {d) ,  fi  Ct  même  c6t62^C,  ou,  cette  même  (4N«  a^ 
liypocénufe  BC  >  vaut  plus  que  le  quart  de  la  circonféreilcé  d'an  , 

cercle.  Ainfi ,  il  faut  connoitre  Tefpece  du  côté  AC ,  ou  celle  âm 
Hiypoténnfe  BC ,  pour  pouvoir  dcttniûner  ctUe  de  fangjit  é^ 
"  ABC.  Foyn  U  A»  a^/< 


18,1         fRÀtTE'  coMfikr 
AùtRE    Exemple. 
174.  Çnjîn ,  o/ï  ^M/ze  <ia/w  le  triangle^Sfnk 

^ng.txutique  ABC  *  quieft  redlangle  en  Aj  tangleé 
ide  j^6  degi  5  8  min.  avec  le  côté  AC  ^^34  ^i?|, 
î  9  ;*?i>i.  .&  il  faut  trouver  P  autre  angle  B. 

^olutionJbins  le  triangle  propiofé,  deux  fèule- 
tnent  des  parties  variables  font  encore  de  fuîref 
iça|oi>jle  côte  AC,&  1  anglcG.Maîs,commeIe$ 
i  parties  ufuelles,  qui  font  Tangle  droit  À ,  Tanglc 

C,  le  côté  AC,  &  Pangle  demande  B,  ne  font 
point  oppofées  les  unes  aux  autres ,  il  faut  en- 
core par  une  côriftruction  pareille  à  celle  dii 
N®  î66  i^  former  un  autre  triangle  ECFidont 

isj^i^ét  les  parties  ufuelles ,  (  qui  font  (a)  Tangle droit  E, 
Tangle  ECFquieft  égal  à  l'angle  donne  ACB;| 
le  complément  ÇF  du  côté  c^>nné  AQ,  &  le 
cohiplcment  EF  de  l'angle  demandé  B ,)  fé 
trouvent  rangées  dans  le  même  ordre  queccllej 
du  triangle  du  N^  1 6  3  5  &  donnen  par  con- 
fëquent  une  proportion  pareille  à  celle  de  ce 
N^,  Aîpfî  : 

'Logarithme  da  (ihiis  de  l'angle  ECF  donné  de  ^6  d» 

iZ  m*     .-..  .     -..--.--     $M)%9i1 

Loeariihmt  du  fihus  du  compliment  CF  du  côti 
AC  donné  de  j4  d^  Z9  m.     -    -    -   -     -    -     ^.$i6oiot 

Logarithme  iu  finus  du  compliment  EF  de  i^ angle 

demande  B      ----------     z9  77997^^ 

|B)  N.  i6s.  qui  {b)  donné  57  deg. .  i  min.  i  f.  p.  p»  pour  là  valeur  de  ce  cooh, 

plémenc  5  &  par  conf&juenc ,  ; i  deg.  ;  6  min.  58  fec,  p.  m*  pour 
(e)  Uti  ia4icclle  de  cet  angle  5  lequel  eft  aigu  (c) ,  puirquè  le  côté  AC  qui 

lui  efF  ôppofé ,  vauç  ^oins  que  le  quart  de  la  circonférence  d*uii 

cercle  :  mais  ,qui  donhèroit  1 17  deg.  3.  m.  i  f.  r-  r-  P?'^'^. 
WN#  115.' valeur  de  ce  même  angle  fa) ,  û  ce  même  côcc  AC  valoii  pl«^ 

que  le  quart  de  tocxrconfcrence  d'un  cercle.  ^ 

Pl(:0Bt£SME«- 


t>E    TrIGON  0i\d  ET  RIÈ.         ^851 

Problesme  il 

175.  Trouver  les  parties  inconnues  cturt 
triangle-  Sphérique  re6l angle  ,  dont  toutes  les 
finies  variables  font  de  Jutte, 

Premier.    Cas. 

Lorfque  les  cotés  adjacents  à  l^ angle  diroitfont 
prties  ufuelks. 

17  6,  On  donne  dans  le  triangle  -  Sphérwue 
k&C* qui ejlfe5lan^le  en  Aje côté AB  de  z  8  «?§•.*  Fîgéiij^ 
3J  min.  avec  le  coté  AC  de  41  deg.  1 1  min. 
&  il  faut  trouver  lun  ou  Vautre  des  angles  B 

Solution.  Dans  le  triangle  propofé^  toutes 
lej  parties  variables ,  qui  font  le  côte  AB,  le 
côté  AC,  fie  celui  des  abglès  B  &  Ô  dont  on 
cherche  la  valeur,  font  de  fuite.  De  plus,  les 
côtes  ÀB  ôc  AC  qui  font  adjacents  a  Tangle 
droit  A ,  font  parties  Ufuelles.  Aînfî  (a)  i  ^"^ ,  lei^)^*  ^iU 
fmsdu  coté  AB  cflaufinus  total ,  comme  la 
tan^eme  du  coté  AC  eji  àla  tangente  de  Pan- 
^/fB.  Par  confcquent ,  on  trouvera  cet  an- 
gle (è),  de  la  manière  fui  vante-  ^^j  ^.  ^^^ 

ConpUment  du  logarithme  du  finus  du  côté  AB 
donné  de  18  <4  5r  ^«      -    i-     -     -     -     -     -      0.5x017^7 

bfaruhm  dt  la  tangente  du  c6ti  AG  donné  de 
'    il  d.  Il  nu  -.     -      -      -       -r      -      -     9.?iiiin 

I^irukme  djg  la  tangente  de  r angle  defnandé  B       10.1^x39^0 

5'ï>  M  «tonnera  61  <!eg.  10  min.  î4rec.  p,  pJ^yovLX  là  valeur  >^\>^  1^^ 
^ cet  ai^le  5  lequel  eft  aigu  (d)  ^  puifque  ie  côté  AC  qui  lui  cil  )J^  ^^  ^^^ 
*^?po(c ,  vaut  moiris  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  : 
•nais  j  qaj  àonneroit  ïî8  deg.  39  min  16  f.  p.  m,  pour   la  ' 

J^m  de  ce  même  angle  (e) ,  fi  ce  môme  côté  valoit  plus  que  (#)  Né  »  Ji% 
^  qoarc  de  la  circonférence  d'un  cercle. 

Od 


2i^O  TR^JtîTE^    COMPLET 

2«"f ,  lejimis  du  coté  AC  ejl  auftnus  total ^ 
comme  la  tangente  du  coté  AB  eji  à  la  tangente 
de  f  angle  C.  Par  confcquenc,  on  trouvera  cet 

WN,  no.  angle  {a) ,  de  la  manière  fuivance. 

Complément  du  logarithme   du'  Jînus  du  côté  hC 

'  donné  de  \i  d,  ti  m^       -«.----     o.iJt^i^l' 
Logeant  Ame  de  la  tangente   du  côté  AB  donné  de 

18  </.  3^/7:.    -    -     -     -     ^    -    -     -^   -     -    -     9*1]6ié^i 

•  II.    I       I  ni 

Logarithme  de  la  tangente  de  ï angle  demandé  C     -    9-9i7f8£tf 

(*IN.  lo^.  qui  [h)  cîonneta  ^^deg.  jf  min.  4^  Cec.p.p,  pour  la  valeur  de  cet 

(0  N.  114.  angle  j  lequel  eft  aigu  (c) ,  puifque  16  côte  AB  qui  lai  ell  oppôfé, 

vauc  moins  que  le  ouan  de  la  circonférence  d  utl  cercie:  ma/s, 

qui  donneroit  140  deg.  2,4  m.  14  f.  ;»•  m,  poui!  la  valeur  de  ce 

(i)  N.  225*  même  angle  (J) ,  fi  ce  môme  côcé  valoic  plas  que  le  quan  de  il 

circonférence  d'un  cercle. 

Autre    £xempl£« 

i'?7.  0/1  ^^ffw  dans  te  triangle- Sphériqui 
*  V}g^  1  H*  ABC  *  ^«i  eft  reBangle  en  k^    le  coté  AB  àe^ 
5  7  ^^^»  ï  4  ''^^^'-  ^'^^^  l  angle  C  ^«i  ^  (>ppq/? 
^  ce  coté  ,^^53  £^^g.  8  nùn.  &  il  faut  trouver 
r autre  coté  AC 
.  Solution.  Dans  le  triangle  propoic  9  toutes 

les  parties  variable? ,  qui  font  le  côté  AB ,  Tato- 
îTJe  C,  &  le  côte  AC  dont  on  €hçrche  la  va- 
leur, font  de  foîte.  De  plus  ^  les  côtes  AB& 
AC  qui  font  adjacents  à  Tangle  droit  A  /ont 
(  ) ^^-  ^Jî- parties  ufnelles.  Aîn(î {e)^la tangente  de  t angle 
C  eflàla  tangente  du  côté  AB ,  comme  lefums 
total  eft  auftnus  du  coté  AC.  Par  confcquenr, 
(/;  N.  111.  on  trouvera  ce  côte  (/)  ,  de  la  manière  fuî- 
vante. 


CcÊUfiément  du  logarithme  de  la  tangente  de  l'an*  ] 

gie  C  donné  de  f^  d,  %  m.     -^^     -      -     -    -      ^.87fôiot 
logar*  dt  la  rang, du  eèté  Afi  donné  de  57  d.  14  tn,    •  ^»%%oj^o6 

I    logaruhme  du  finux  du  chié  demandé  KO.      -.   ~     ^9.7f5'SGor 
qai  (tf)  donnera  34'deg.  44  min.  3^fec;/y.  ;?.  pour  la' valeur  de  ^4)îyj^  i^» 
ce  c6cc  ;  lequel  vaudra  moins  que  le  quart  de  la  circonférence 
d'un  cercle  \f>) ,  loffqae  Tangle  B  qui  lui  ell:  oppofé  fera  aigu ,  ^^  N.  ii8« 
oa  lorfque  l'bypoccnufe  BC  vaudra  autîl  moins  que   le  quarc  ^  240. 
de  la  circonférence  d'un  cercle  :  mais,  qui  donnera  i4f  ^eg. 
1/  min.  X4  fec.p.  m,  pour  la  valeur  de  ce  même  côté  (r)  j  lort-  (f)  N.  aip. 
que  ce  même  angle  B  fera  obriis ,  ou  lorique  cette  même  h)r^  ^  240 • 
pGtéûufê  BC  vaudra  plus  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  *  * 

cercle.  Ainfi ,  il  f^iut  conpoître  refpece  de  Tangle  B,  ou  celle 
de  rhypoténufe  BC  ,  pour  pouvoir  déterminer  celle  du  côté 
demandé  ACt  Voyei^  le  JV*  16;. 

Au  THE    Ex  E  MP  LE, 

178.  Un^n ,  on  donne  dans  k  triangle^Sphé^ 
nque  ABC  *  (^ui  eji  redlangle  en  A,  k  côte  AC  ♦  fî^*  n5- 
éfc  5 1  deg.  40  mm.  avec  Vangle  C  qui  efi  ad- 
jacent à  ce  côtf^  rfe  48  degé  5  ï  min.  &  il  faut 
trouver  Vautre  côté  AB. 

Solution.  Dans  le  triangle  propofé  ,  toutes 
les  parcîçs  variables ^quî  font  Iç  coté  AC,  l'an- 
gle C^  &  le  côté  AB  dont  on  cherche  la  va- 
iear ,  font  encore  de  fuite.  De  pins ,  les  c!ôtés 
AB  &  AC  qui  font  adjacents  à  l'angle  droit  A  ^ 
(ont parties  ufuellcs.  Aînfi  (^),  lefinus  total  eft  i^^^^SS' 
au/tnus  du  coté  AC ,  cornne  la  tangente  de  Pan- 
gkC  eflà  celle  du  côté  AR.  Par  conféqnent,  .  N  loc. 
on  trouvera  ce  c6té  (  e  > ,  de  la  maniérç  fui  vante,       *'    ' 

Logarishmc  du  ftnus  du  côté  AC  donné  de  yt  d. 

Logarithme  de  la  tangente  detangle  C  donné  de 

.    4*  d.  j,i  m,      --------    -^  •    iOïOf8f4E^ 

lo§aruhme  de  la  tangenie  du €Sté  demandé  AB    -     X9»7907^j^y 
qui  {/)  donnera  5 1  deg.  4x  m.  4  f.p,  m.  pour  la  valeur  de  ce  côté  ;  (/;n,  i  q  j. 
t  Voyei  le  N^  108,  Q  O  î.î 


t.9t       .    Traitb'   complet 

(«)  W.  zii.  lequel  vâtit  moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cerdc  ff)| 
puifque  Tangle  C  qui  lui  eft  oppofé  eil  aigu  :  mais ,  qui  don- 
neroit  148  deg.  17  m.  f^  i^fp'P-  pour  U  valeur  de  ce  même 

(b)  N.  «y.  côte  (b) ,  fi  ce  pnème  ?ngle  étoit  obt^s. 

Second    Cas. 

Lorfque  les  côtés  adjacents  â  l'angle  droit  ne 
font  point  parties  ufuelles. 

179.   On  donne  dans  le  triangle- Sphérique 

♦  IHf .  I  z6.  ABC  *  (jiui  eft  reSiangle  en  A  /angle  B  de  4.0  deg. 
1 7  min-  avec  Vangie  C  de  si  deg.  i  8  min.  èf 
il  faut  trouver  Ihypoténufe  BG. 

Solution^  Dans  le  triangle  propofc  ,  toutes 
les  parries  variables,  qui  font  l'angle  B ,  Tapgle 
Ç ,  &  l*hypQtcnufe  BC  dont  on  cherche  la  vai 
Jeur  ,  font  de  fuite.  Çependapc  ^  comme  les 
cotés  AB  6c  AÇ  qiiî  font  adjacents  à  Tangie 
droit  A ,  ne  font  point  parties  ufuelles ,  on  ne 
peut  conftîtuer  immédiatement  avec  les  finus 
of  les  tangentes  des  parties  ufuelles  de  ce  triaih 
gle  ,  aucune  des  proportions  démonçrces  au 
N^  155. Mais,  fi par  une  conftruiStion  pareil- 
le t  à  celle  du  N^  266  ,  on  forme  un  autrq 
triangle  ECF,  les  parties  ufuelles  de  cçt  autre 

fON.î^tf -t  ^;**^ïïg'^ ,  C  qui  feront  {c)  Tangle  ECF  qui  eft  égal 
à  r«ngle  dor^né  ACB  ,  le  com'plétnent  EF  de 
l'angle  donné  B ,  Sangle  droit  E  ,  &  le  com- 
plément CE  de  rhypotçnufe  demandée  ÇC,) 
ft*  trouveront  rangées  dans  le  même  ordre  qu^ 

t  si  quelque  côe*  du  triante  propofS  valoir  plu»  que  le  qMrt 
de  la  circonfcrence  d*un  cerdè  «  ô«  fç  fçryirpû  dç  ce  quç  90^ 

fvoiïs  dit  ^\}^}Ar  î$ç  &j  îfsi,  ■       . 


r 

cdles  da  trîartgle  du  N«>  1775  &  donneronc 
par  confëquenc  une  proportion  pareille  à  celle 
[  de  ce  N^.  Ainfi  : 

.  CempUment  du  logarithme  de  la  tangente  de  tang^ 

VXZS  donné  de  fi  deg.  l8  m.  t         t     -     -     -r      9.90.57144 
logarithme  de  la  tangente  du  complément  £F  de 
fangle  B do^é de  40  d.   17  m.     -     -     -'  -      9.8815^8^ 

Logarithme  dufinus  du  compliment  C£  de  l'hypoté- 
mafe  demandée K>         ---..-,---     ^ç.ySfOSjj 

qû  [a)  donne  37  deg.  jj  min.  ^x  Cecp,  p.  pour  la  valeur  de^^)  N.ioî^ 

ce  arniplémenti  &  par  conféquent  ,  fi  deg.  x6  m,  î  C.  p.  m. 

peur  celle  de  cette  hjpoténufe  >  laquelle  vauc  moins  que  le  qua^ 

de  la  drconfcrence  d'un  cercle  (/>) .  puifque  les  angles  B  &  C(t)N.240« 

<jm  loi  font  adjacents  ,  font  de  même  clpece  :  mais ,  qui  don- 

■eroit  1x7  deg,  ^}  m,  fiC,  p,p.  pour  la  valeur  de  cette  même 

iijpocanife  (c) ,  fi  ces' angles  éroient  de  différente  efpece.  (f)N.  240^ 

AuT^E   Exemple. 

180.  On  donnç  dans  le  tricfngle-Sphérique 
ABC  *  qui  eji  reSlangle  çn  k^le  côté  AC  de^rig^nf. 
3  9  deg.  2  8  min.av^cPhypoténufeBCdt  5  g  rfe^, 
17.  min.  &  il  faut  trouver  P angle  C. 

Solution.  Dans  le  triangle  propofc  ,  toutes 
Jes  prties  variables  ,  qui  font  le  côté  AC  , 
Thypotcnufe  BC,  &  TangleC  dont  on  cherche, 
la  valeur ,  (ont  de  fuite.  Mais  ^  comme  les  côtës^ 
Afi  &  AC  qui  font  adjacents  à  Tangle  droh 
A^  ne  font  point  parties  ufuelles  ,  il  faut  par 
une  conftr^âion  pareille  à  celle  du  N^  i6é, 
former  un  autre  triangle  BEF ,  dont  les  parties 
ufoelles,  (qui  font  {d)  Tangle  F  dont  le  corn- {4)^.^4$^ 
plément  AD  du  côte  donne  AC  eft  la  mefure, 
le  complément  BE  de  rhypoténufe  donnée  BC^ 


194  TsAXTt^     CÔMftET 

l'angle  droit  E ,  &  le  complémenc  EF  de  fattJ 
gle  demandé  C  J  fe  trouvent  rangées  dans  lé 
même  ordre  que  celles  du  triangle  du  N^  a^  7  7  ^ 
&c  donnent  par  conféqucnt  une  j^aportioix  pa-» 
reille  à  celle  de  çç  N^.  Ainfî  j 

Compliment  du  logarithme  de  U  tangente  de  V angle 
F  qui  eft  le  çompUtnfint  du  côté  AC  donné  de- 
)9  i.  xS  m.     -     ,----,---      9-9îirS9< 

Zogarithme  de  la  tangenu  du  complément  |(E  de 
l  hypotcnufe  BC  donnée  de  y^d.xf  m.    ^    -     9.77^89^1, 

•^■''•^^?"^'™"^"^^"^ 
Logarithme  du  finus  du  compliment  Eî  de  V angle 
demandé  C        -------,--     >r9-^S94Sf  7 

(A}N«To).<]tii  [a)  donne  29  dcg,  17  min.  i^  Cec,p,p.  pour  la  valear  de 

ce  complément  ^  &  par  conféquent  y  60  deg;  41  min.  44  fec.  p^  m.^ 

(^]  N.  241.  pour  celle  de  cet  angle  $  lequel  eft  aigu  (b) ,  puifqae  rhypocéndfe 

BC  vauc  moins  que  le  qoi^R  de  la  circoniérence  d*an  cercle  * 

êc  que  l'angle  B  qui  eft  oppofé  au  c6té  AC  plus  pccit  auffi  que 

(0  N*  224.  Ifi  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle,  «ft  aigu  {e)  :  mais  ^ 

qui  donneroit  119  deg.  17  min  16  (ec*  p»  p.  pour  la  valenc' 

(^ M.  241.  de  ce  même  angle  (d) ,  fi  cette  même  hypoténufe  BC,  oa  ce 

même  côté  AC  ^  valait  plus  que  le  quart  de  la  ciicot^férencil 

tfun  ççrclç. 

S  C  H  O  L  I  C      I. 

(#) N.  2^9^  î 8  ï t  S^otque  nous  ayons  dit{e)  fue  nous: 
fropoferions  peu  d^  exemptes  de  triangles  qui  au- 
f  oient  quelques  côtés  plus  grands  que  te  quart  de^ 
la  circonférence  d^un  cerck^  ou  quelques  angles- 
ùktus  y  nous  allons  cependant  donner  encore  ce^ 
kfi'ciy  afin  de  ne  rien  oublier  qui  puiffe  caufer  la^ 
plus  légère  difficultés 

%Bff*t«t.  0^  donne  dans  te  triangk-Sphérique*  AUC  *** 
qui  eft  reSlangle  en  A  ^  le  côté  AB  ^  48  deg, 
5  G  min.  I  oj.avec  Phypoténufe  BC  de  1 00  deg. 
^4  min.  zofec.  ^  il  faut  trouver  tangle  9* , 


Dfe    TfiiGONOAïÈtJllè*  i^f 

bans  le  triangle  prepofé^  les  parties  variables^ 
qui  font  le  côté  AB ,  P  angle  demandé  B ,  &  Vhy^ 
poténu/e  BC ,  font  defuite*  Mais  y  les  côtés  AB 
&  AC ,  qui  font  adjacents  à  f  angle  droit  A^ne 
font  point  parties  ufuelles;  ainfi^  il  faut  former 
un  autre  triangle  dans  lequel  ces  côtés  le  devien-- 
nent.  Or  ^  pour  cet  effet ,  on  prolonge  le  coté  AB, 
jufqu*â  ce  que  Parch  AD  foit  le  quart  de  la  circon- 
férence d'un  cercle.  On  retranche  du  côté  BC  un 
arc  B£  égal  aujft  au  quart  de  la  circonférence 
iun  cercle.  Enfin ,  onfuppofe  qu'un  arc  DE  d'un 
ffand  cercle pajfe  par  les  points  D&E.Et  par  ce 
moyen^  on  a  un  autre  triangle  FEC  dont  les  parties 
ufuelles  ^  (  qui  font  (a)  Pangle  droit  E  ;  P  angle  CEE  («)  n,  idtf  f 
qui  tfi  égal  à  P  angle  AFD  >  dont  le  complé-- 
ment  AD  du  côté  donné  AB  efi  la  mefure  i  le 
complément  EC  de  Vhypoténufe  donnée  BC  j  & 
le  complérAent  FE  de  P  angle  demandé  B ,  )fe  trou^ 
vent  rangées  dans  tb  même  ordre  que  celles  du 
triangle  duN^  ijji&  donnent  par  conféquent 
une  proportion  pareille  à  celle  de  ce  N^.  Ainji  : 

Cpo^lénienc  da  logarithme  de  la  cangenre  da 

conaplcmenc  AD  du  côté  AB  donné  de  48  deg. 

fo  min.  10  fec.    ---------     o.o^Sji^o 

lo^itbine  de  la  tangente  da  complément  EC  de 

yiijpoccnafe  BC  donnée  de  xoo  d.  14  m.  xo  f,      9*^6 ^$'i 4^ 

La3i;amliine  da  finus  dik  complément  FBE  de  Fan* 
^ie  demandé  B     ---------    f^xzxt^^ 

^ui  {h]  donne  11  deg.  7  min,  17  fec^  p.  p.  pQur  la  vaùur  de  4t  ^h)  fj^  jq* 

complément  ;  6»  par  conféquent ,  xoi  degn  7  min.  ^7  fie.  pour 

cdU  de  cet  angle j  lequel  efi  obtus  (  c  ) ,  puifqiu  rkgooténuJe'hC  {c)  N,  a  jy. 

du  triangle  ABC  valant  plus  que  le  quart  de  lacirc^irenf,' 

d'un  cercle  ,&le  côté  Ab  valant  mains  que  ce  quart ,  le  coté  AC 

dffû  valoir  plus  que  le  quart  de  la  circQnfirenu  ^îm-çêrcU  (^,  (i9N.  aa|* 


1^6  Traite'   coMPLât 

ScholieIL 
181.  Lorfaue  dans  un  triangleSphéri^Ui 
tfSiangle  dont  tes  côtés  adjacents  à  t angle  droit 
ne  font  point  parties  ufuelles  ,  toutes  les  pcartiei 
variables  font  de  fuite  ^  on  efisùr  qu'en  proton-^ 
.  géant  t  les  cotés ,  on  formera  avec  la  circonférence 
du  grand  cercle  qui  aura  pour  Pôle  l'un  des  an- 
gles obliques  de  ce  triangle  ,  un  autre  triangle 
dont  les  côtés  adjacents  à  r angle  droit  feront 
parties  ufuelles  ;  &  donneront  par  conjequent 
avec  les  autres  parties  ufuelles ,  quelqu'une  dei 
proportions  démontrées  au  N^  z^y  Mais  ,  on 
peut  fe  méprendre  au  côté  vers  lequel  il  faut 
faire  ce  prolongement  ^  conime  nous  lavons  déjà 
dit  auN^  iji.  Car ,  f  pat  exemple ,  pour  trou* 
♦Fig.  1X7*  ver  Vangle  C'^  du  triangle  ABC)  on  a'Ooitprth 
longé  les  côtés  vers  les  points  G  ^H  &  l  ^  les 
côtés  HC  &  Hl,  qui  font  adjacents  à  tangU 
droit  H  du  triangle  HCI  (fue  Pon  aur oit  formé 
par  ces  prolongemens ,  n^ aur  oient  point  été  f  or- 
ties ufuelles.  Or^  lorfque  cela  arrive^  ilfautpro^ 
longer  ces  mêmes  côtés  vers  d^ autres  points  D, 
E  &  F,  comme  nous  lavons  fait^ 

A  U.T  R  E      E  X  E  M  V  t  B. 

28 5*  On  donne  dans  le  triangle  Sphérique 
•  Kg.  X 19.  ABC  *  qui  ejl  reâlangle  en  A,  l'angle  C  de  44  degé 
I  o  min.  avec  Phypotémfe  BC  de  ^%  degé  3  5  mifk 
&  il  faut  trouver  l'autre  angle  B. 

Solution.  Dans  le  triangle  propofé ,  toutes 
les  parties  variables;  qui  (ont  l'angle  C,  l'by- 

î  Vcjffi  U  2^9ii  du  N*»  2714  '  - 

porénuW 


l^ténufè  BC^  &  l'angle  B  dont  dn  cherche  L^ 
valeur,  font  de  fuite.  Maïs  ^  comme  les  côtés 
AB  Se  AC  qui  font  adjacents  à  l'angle  droit  A  ^ 
âe  (oDC  point  parties  nfuelles  ^  il  faut  par  une 
cooftruâion  pareille  à  celle  du  N®  1 6  6  /for- 
mer lin  ^utre  tnangie  BEÏF,  dont  les  parties 
ufueiles  (qui  font  (a)  le  complément  EB  derhy-(^)N*»tf#f 
poténufedonnée  BQTangle  droit  E,  le  complé- 
ment EF  de  Tangle  donné  C  ,  &  Tangle  EÔF 
qui  eft  égal  à  Pangle  demandé  ABC,}  fè  trou- 
vent rangées  dans  le  même  ordre  que  celles 
4u  triangle  du  N^  1 7  6  ^  &  donnent  par  confé-* 
quent  une, proportion  pareille  à  celle  de  cç  N^^ 
Aînfi; 

complément  du  logarithme  dufinus  du  complément 

BE  de  rkypoténujk  hC  donnée  de  fZ  deg.  j;  «.      o.x  1x^474 

Lùgarithmè  de  la  tangente  du  cofnpUment  Ér  de 
PangleC  dohhéde  j^^deg.  là  m.     -     •-    -    *    io.oii6j4^'* 

if  II  ■ 

Ls>gaHihme  de  la  tangente  de  Vangjl*  demandé  ABG    iq*%<^^^%x^ 

<)ai  (^)  donne  6^  deg.  8  min.  47  fec.  p,  m.  pour  la  valeur <ie(^)N»lo<« 

CK  ang^e  s  lequel  eft  aiga  ^c\  ,  puifque  Thypocénafe  BC  vanc  (f)  N»  %^u 

moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle ,  &  que  l'angle 

Ceft  aigu  :  mais ,  qui  donnèroit  11^  deg.  f  i  min<  1 3  fec.  p.  ./?* 

pour  la  ^lenr  de  ce  même  angle  \d)  ,  u  cette  même  h)rpoté^  (4Q  N*a4|i 

nofè  BC  valoit  plus  que  le  quan  de  la  çirconfcrencs   d'un 

code. 

AuTKB    Exemple. 

X  84*   On  donne  dans  U  triangle-Sphérique 
ABC  *  qui  efireSicingle  en  A ,  P angle  Cde^i  deg.  *  Fîg.  t  }0f 
1 1  min.  avec  Pkypoténufe  BCde  50  dég.  J^^m. 
ér  il  faut  trouver  le  coté  AC# 

Solution.  Dans  le  triangle  propofé  ,  toutes 
I«  parties  variables ,  qui  font  Tan^le  C ,  l'iiyp»- 

Pp 


i'98        TraiTè^   complet 
cënufe  BC,  &  le  côté  AC  donc  où  cherche  1^ 
valeur^  font  de  fuite.  Mais  ^  comme  les  côtés 
AB  &  AC  qui  font  adjacents  à  Tangle droit  A  ^ 
rie  font  point  parties  ufiielles  ,  il  faut  par  une 
conftrudion  pareille  à  celle  du  N®  166,  for- 
mer un  autre  triangle  BEF  ,  dont  le»  parties 
W^^^^^'î  ufuelles ,  (qui  font  (a)  le  complément  EF  de- 
l'angle  donne  C  ,  l'angle  droit  E ,  le  complë-- 
rhent  BE  de  Thyporcnufe  donnée  BC,  &  l'an- 
gle F  dont  le  complément  AD  du  côcé  deman- 
dé AC  eft  la  mefure ,)  fc  trouvent  rangées  dans 
le  même  ordre  que  celles  du  triangle    da 
-  No  17  6  i  &  donnent  par  confëauent  une  pro-* 
portion  pareille  à  celle  de  ce  No.  Aînfi  : 

Complément  du  logarithme  dufintis  du  compliment 
•  EF  del'ûngU  C  donné  de  41  de^,  il  m,    -    -      0,1  i  545  x^ 
f.o^arithme  de  la  tangente  du  complément  BË  de 
P/iypoténufe 'BC  donné  de  fo  deg,  4$  m,     -    -      9.9111087 

■*     t    II    ifi 
Logarithme  de  ta  tangente  dé  l'angle  F  complément 

du  côté  demandé  hC        •         .       ,       ^      .    x  0,03  4^497 

(i)N.ioj»qui  (^)  donne 47  deg.  i€  rtiin.  fyCèc.p,  p.  potir  là  valeur  de 
ce  complément  ;  Se  par  conféqaent ,  41  deg.  43  min.  3  C<6c»p,  m. 
pour  celle  de  ce  côcé  )  leûuel  vaut  moins  que  16  quart  de  la 

f%\^,  1 3 7* circonférence  d'un  cercle  (c)  , puifque  l'hypoténufë  BC  ,  &  le 
côté  ÂB  qui  eft  oppofé  à  un  angle  aigu  C,  valent  iuHi  chacun 
moins  que  le  auan  de  la  circonférence  d'un  cercle  :  mois ,  qui 
donneroit  1 37  oeg.  1^  min.  ^7  fec.  p.  p.  pour  lA  valeur  de  ce 

(d)  N.  iî7.  ^'^^^^  ^^f^  (^  >  «  l'angle  C  écoît  obtus ,  ou  fi  l^hypoténufe  BC 
v^loiç  plus  que  le  qui^  de  U  ciicooférence  d'un  cercle. 

-v  A  U  T  K  E     E  X  E  M  P  I-  E« 

285.  Enfin  y  on  donne  dans  te.  triangk-Sphé^ 
•  Fig,  iii  jique  ABC  *  qui  eji  feSiangle en  A  ^  le  côté  AG 
de  ji  deg.  i  f  min.  avec  V angle  C  de  }^  deg. 
2  S  min.  &  il  faut  trouver  Phypoténufe  BC 


Solution.  Dans  le  criangle  propofé  ,  touce» 
les  parties  variables  ^  qui  font  le  côté  AC ,  l'an- 
gle C  ,  &  rhypoténufe  RC  dont  on  cherche  la 
valeur,  font  encoure  de  foîte.  Mais, comme  les 
côtés  A6  &  AC  qui  font  adjacents  à  Panglp 
droit  A,  ne  font  point  parties  ufoelles ,  il  faut 
par  uncconftrudion  pareille  à  celle  du  N^  z  é4> 
îbrmçr  autre  triangle  BE.F  ,  dont  les  parties 
ufoelles ,  (  qui  font  {a}  l'angle  droit  E ,  le  com- (tf)N.atf^t 
plémenr  ÈF  de  Tangle  donné  Ç^  l'angle  F  donc 
le  complcnaent  AD  du  côté  donné  AC  efl;  la 
mefore ,  &  le  comjplément  EB  de  Thypoténufe 
demandée  BC,)t  le  trouvent  rangées  dans  le 
jmême  ordre  que  celles  du  triangle  du  N®  z  7  8  j. 
&  dcmnent  par  confcquene  une  propordoa  ^ 

pareiUe  à  celle  de  cç  N^  Aînfi  : 

Ijogaritbme  du  finus  du  compliment  EF  de  l'angle  €  ,  ^\ 

dottTié  de  ^^  deg,  iZ^m.    -   -    *   ^    -    -    -     -      9.887^x4>r 

Lcgar,  de  la  tane.  de  V angle  F  qui  efl  le  complément  ^ 

du  côté  AC  aonné  de  ^i  deg.  i;  m.    -     -     -      9.88^1878. 

■lA    ■        Il    I  < 

loianihme  de  la  tangente  du  eon^liment  EB   de 
îkypotinufe  demandée  BÇ    -----    -    i'9«77î9i^*^ 

qaî  (*)  drane  50  <}tg,  45  min.  1  f.  p. p.  pour  1%  valeur  de  cc(^)  N.  lo j^ 

complcment  s  &  pair  conféquent ^  f9  deg.  i^  min.  f?  f./^.m. 

peur  celle  cte  cette  hyporénufe  ;  laquelle  [c]  vaut  moins  que  le(^j  N,  ajj* 

qoait  de  la  cînxmlice&ce  d*ttn  cercle ,  puifque  le  côté  AC  ,flç 

k  cbdk,  AB.qui  eft  oppofé  i  un  angle  aigu  C  ,  valent  chacun 

moins  que  le  quan  de  la  circoiwérence  d'un  cercle  :  mais , 

qui  (1/)  donneroit  110. dcg.  45  min,  i  f.  p.  p.  pour  la  valeur^^jjj^  ^^  j^ 

de  cette  même  hypotéuuïe  ,  fi  ce  même  angle  C  étoit  obtus , 

9n  fi  ce  même  cmé  AG  v^loit  plus  que  le  quart  de  la  circonfé- 

lence  dHm  cercli^. 

S  C  H  O  L  I  E. 

18  $..   On  pçuP,  remarquer  far  les  différem$i> 

P  n  îtN 


5»0  i'RAITE^    COMPLÈf 

exemples  que  nous  venons  de  propofer  fur  la  n 
Jolution  des  triangles  -  Sphériques  rectangles 
jenc  ^1^^  les  Parties  ufuelles  de  ces  fortes  c 
triangles  ne  font  fufceptibles  que  de  i6  cm 
hinaifons  différentes  ,   dont   8    dépendent  dk 
No  i^o^^SduN''  155.  i^^'^^uedesiconii 
hinaifons  qui  dépendent  du  N^  i  ^o  ^  trois fem 
lement  peuvent  fe  réfoudre  immédiatement  i  & 
qu'il  en  efi  de  même  des  8  qui  dépendent  d^ 

Article    II* 

pe  la  rçfolutioft  des  triangles-SphériqueS 

ùbliquangles. 

187.  pour  traîcer  îivec  ôrdrç  de  la  rcfolu- 

tîon  des  triangles  -  Sphcrîques  oblîquangles, 

iioys  les  diftinguerons  en  trois  efpeces ,  août 

\^  première  comprendra  ceux  dont  les  parties 

pfiielles  font  oppofées  les  unes  aux  autres  :  ia 

iecohde ,  ceux  dont  toutes  les  parties  connues  fort 

féparées  les  unes  des  autres  :  &  la  croificmC) 

ceux  qui  ri  ont  m  leurs  parties  ujueties  oppofées 

les  unes  aux  autres  y  ni  toutes  leurs  parties  conr 

nues  Jéparées  les  unes  des  autres.  Et  par  ce 

^lîoyen  ,  nous  réduirons  tous  les  problèmes  qui 

concernent  ces  fortes  dç  triangles  ,  aux  trois 

(uÎY^ns  i  qui  dépendent  ^  Pun  de  la  première 

f.i)M.ijo.  propofition  du  chapitre  précèdent  (^)>raurrÇ| 

iM  N.  2j8.  de  la  dernière  propofitîon  du  n^êmechapîtEPw 

u)  fj^  5^0.  &  le  dernier ,  dé  rartîcle  précèdent  {c)  )  &  d^ 

^^^^^53^  254J156&  257/     *       ^    - 


PrOBL£SM£     L 

1 8  8 .  Trouver  les  parties  inconnues  d'un  triat^ 
tle-Sphérique  obliauangle ,  dont  les  parties  ujuel-- 
les  Jont  oppojees  tes  unes  aux  autres. 

Lorfque  dans  un  trîanglc-Sphérîque  oblî-^ 
jungle  ^  les  parties  ufuelles  font  opporées  les 
unes  aux  autres  ^  les  parties  connues  ne  peu^ 
▼ent  être  que  deux  cotés ,  avec  un  angle  otfofé 
à  fun  de  ces  cotés;  &  Ton  cherche  l'angle  op- 
fofé  à  fatftre  côté  •♦  ou  deux  angles  ^  avec  un 
coté  oppop  à  îun  de  ces.  angles  ;  &  Ton  cherche 
le  cote  oppofé  à  l^autre  angle.  Âind^  ce  problème 
a  deux  cas. 

pREîrflERCAS* 

189.   On  donni^  dans  le  triangleSphérique 
thUquangle  ABC  *  ^le  coté  AB  de  7^  deg.*^^g*J\h 
a  3  mw.,  f  angle  C  oppofé  à  ce  coté^  de  6}  deg. 
49  ndn.  avec  le  coté  AC  ^^53  deg.  7  nm.  & 
Ufaut  trouver  t angle  B  oppofé  à  ce  dernier  côté. 

Solution.  Lefinus  du  côté  AR  eft  au f  nus  du 
coté  AC ,  comme  lefntff  de  P angle  C  efi  aufinus 
de  Fande  h  (a).  ^  («)N.25p. 

Ainh,  Ton  trouver^  ce  dernier  angle  (^),(»)n.io7s! 
de  la  manière  fuivante. 

tomfUment  du  logarithme  du  finus  du  eiti  AB 
ionné  de  y%  deg.  x^  m.     -     -      -      ---     6,0089881 

jLogmithme  dufinus  du  côté  AC  donné  de  ^^  deg. 
7JW.-     ---.--•--      --      ^.90301  }< 

Logarithme  dufinus  de  l* angle  C  donné  de  6^  deg. 
49».     --,--.----*      -.  -      9'9y^9797 

Logarithme  du  finus  de  V angle  demandé  B     -    -     19*86498x4 

qui  (c)  dotmera  47  deg.  7  min,  i^  f,  f^  w.  pcw  \^  vîjeor  dçiO  N,  x9}« 


$  C  »  O  1.  I  E« 

1  ^  o .  Quoique  les  ambiguïtés  qui  fi  rencûm^ 
trent  dans  les  triangtes-Sphhiques dont  onpro^ 
pqfeta  réfilution  en  général  ^fixent  indifférentes^ 

(jO  N*  t6s^  put/que  y  (  comme  nous  l^ avons  déjà  dit  (a) ,  )  elles 
dijfharoiffent  lorfque  ces  tiiangksfint  appliqués 
à  aes  qtieJHons  aflronomiques  ;  cependam  yû  To» 
veut  lever  celles  quifi  trouvent  dans  la  réj^ution, 
générale  des  triangles  Sphériques,  obliquangles  ^ 
'  on  peut  le  faire  y  en  fuppâfiint  qu'un  arc  d^ un- 
grand  cercle  qm  paffe par  fun  de  beurs  angles^ 
forme  avec  leurs  cotés  deux  triangles  reElangles  ; 
&  en,  déterminant  enfuite  pat.  hs  principes  que 
nous  avons  établis  dans  ktroijiéme  chapitre  iU 

^  ruivanî!  ^  pcmiére  fi$ion  df  ce  l^ivre  {b)  ^  hfpece  dex: 

*  angl^  de  ces  derniers  triangles ,  ou  celle  de  leurt: 

cotés  y  delà  même  manière  dont.  Vious  (avons  fait^ 

à  légafd  de  chaque  triangk-Sphérique  reSlangle^ 

que  iious  avons  réfolu  dans  V article  ptécedent. 

Ainfi^Ji  Von  veut ,  par  exemple ,  connQÎtr^ 

l*Fig.  M.i^.dans  k  triangk-Sphérique  obliquangle  ABC  *  ^ 
tefpece  de  langù  B  ,  on  fûppofira  qu'um  are- 
DC  d'un  grand  cercle  paffe  par  l'angle  C ,  & 
forme  avec  les  côtés  AB ,  AC  &  CB ,  deux  trianr 
gles  AC^D&  BCD,  qui  font  reâlangles  tun&' 
1^ autre  en  Dw  Et  par  ce  moyen  ,  ton  verra  aue 
puifque  dans  le  premier  de  ces  deux  triangtes , 
fhypoténufe  AC  &  le  côté  AD  valent  chacun 
moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d^un  cerclé^ 


r 

I  \ 

I>E    TRtQOK  OMÈTRÎËé         $0^ 

fc  coté  DC  Vj^ut  auffi  moins  que  le  quart  de  la  ^ 
circonférence  iun  cercle  {a);  &far  conjequent ^W^*  »î7« 
I  que  l'angle  B  du  triangle  BCD  ^qui  ejl  oppofé 
à  ce  côté  DC ,  doit  être  aigu  {b).  Or ,  on  pourra  {k)  n.  2ia« 
déterminer  de  la  même  manière  feftece  aes  an- 
gles  &  des  cètéf  d'un  triangleSpnérique  obli- 
quangle  quelconque ,  toutes  les  fois  que  cette  ej^ 
pecefera  Jufceptible  de  détermination. 

Second    (Sas. 

.19  !•  On  donne  dans  le  triangle -Sphérique^^'^g^iill 
ûbliquangle  ABC  \  P angle  C  ^e  4  2  deg.  3  7  m* 
le  côté  AB  qui  eft  oppofé  à  cet  angle  ,  de 
y  6  deg.  41  min.  avec  l'angle  B  de  }^  deg. 
5  o  min.  &  il  faut  trouver  le  cfité  AC  qui  eji 
oppofé  a  ce  dernier  angle. 

Solution.  Le  ftnus  de  P angle  C  e/î  au  f  nus 
de  t angle  B^  comme  le  finus  au  côté  AB  efi  au 
fmus  du  côté  AC  [c)*  (€)N.  ifo. 

.  Aînfi,  i'c^n  trouvera  ce  dernier  côté  [d)  ^  de(i)N.  xo7. 
la  manière  fuivante* 

CmtpUnunt  eu  logarithme  du  finus  lU  l'angle  C  i^/k- 

ni  de  ^h  deg.  17  m.     ---..---  o«x^^3fjf 

Logantkme  du  finus  de l'angU  B  donné  de  ^%  deg.  '   ; 

fo  mîn.      "      -.---...     --  f.y^jetit 

togariihme  du  finus  du  côté  AB  donné  de  s^  deg.  \ 

41  min*  -     .    \         •         •-         -         -  ^.9iiox}«,  ; 

Logarithme  iufintfsdu  cite  demandé hC    -    -     x^^^M^S^^ 

coi  [e)  dotti  era  43  d^È*  ^4  nai|^.  «x  ftc.  ^ .  /.  poor  IT  i«Itar  (#)N«  iç%. 


(k 


j64         Traite*  coMVLÈt 

P&OBLESME    II. 

z  9  X»  Trottvar  les  parties  inconnues  (tun  tridiU 
gle-Sptériqueobliquangle ,  dont  toutes  lespartiei 
,    .        connues  font  fèpdrées  les  unes  des  autres. 

Lorfque  toupes  les  parties  connues  dans  un 
triangle-Spliérique  obliquaogle  font  fcparcei 
les  uties.  des  autres,  ces  parties  ne  peuvent  être 
que  les  trjois  cotes ^  &  l'on  cherche  les  angles i 
ou  les,  trois  angles ,  &  l'on  cherche  tes  côtés, 
Aînfi ,  ce  probleipé  a  deux  cas. 
Premier   Cas. 
t^-^»  Oh  donne  dans  le  triangle-Sfhériq»e 
•Rf.  »Î4.  othliquangle  ABC,*,  le  côté AB  de  6}  deg,  1 6  m. 
Iç  côté  AC  de  i  i  deg.  jo  min,  avec  le  côtéBC 
de^s  deg.  54  min.  ér  il  faut  trouver  chaqv» 
mgleKi^.<ÙrC*. 

Solution.  Le  reSlanglefait  desfmus  des  côtés 

AB  &.AÇ  efl  au  xeHangle  fait  du  [mus  de  la 

différence  du.  ççté  AB  à  la  moitié  de  lafomm 

.      .  .    des  trois  côtés  AB ,  AC  ^  BC,  eJT  dujtnus  àt 

,      la  différence  du  côté  ACa  cette  même  moitié^ 

comme  le  quarré  dufmus  total  efi  au  quatre  d» 

(•)s.tst'fnus  de  la  moitié  de  l'angle  A  (ay 

■  Ainfi  »  l'on  trouvera  cet  angle,  de  la  ma- 
nière fuivante. 

'Valeur  donnée  du  céti  AB       - 

,  V^uT  dùHfUe  du  cèti  AC 

\  Valeur  donnée  du  c6ti  BC         ... 

l^'^^Somme  de  ces  trois  <ôtés 

]  Moitié  de  cette' finime      1    -     -     . 
'  Différence  du  côté  AB  i  cette  moitié    - 
i  '  V     ■    •'  '  '  \_Diffèrence  du  eôil  AC'â  cette  même  moitii 

Complément 


-  fid. 

ri  t. 

'    M 

ro 

-     7f 

f* 

171  . 

0 

8f 

V 

.     *■* 

14 

♦   n 

40  4 

Complément  du  logarithme  du  fintis  du 

cote  AB  donné deB^d,  i6  m,     -     «•     0,04909 ; i  O 
Complément  du  logarithme  dufinus  du  y  ^ 

coté  AC  donné  de  ^i  d.  50  m*      -     oayySiStfV' 
Logarithme  dufinus  de  la  différence  du  "^ 

câtéAB  ,  troupéede  il  d,  14  m.     -     9'S779^7f 
Z^^^Logarithme  dufinus  de  la  différence  du 

côté  AC  y  trouvée  de  f^  d,  40  nu    *     9,90^1107 

Logarithme  du  quàrré  dufinus  dt  la 

moitié  de  V  angle  demandé  A     -      -l9.8i09j'i^ 

Moitié  de  ce  logarithme  ^  ou  logarithme 

du  finus  de  la  moitié  de  cet  angl^     -     9.90^47^^^ 

^  (j)* donnera  n  deg.  ^5  min.  10  fec.  î^  pour  la  valeur  d^(«^H#  tOi« 
cent  moitiés  &  par  confcquent,  107  deg.  6  min,»  xi  bz^p^p^ 
pour  celle  de  cet  angle, 

LoRSQjUB  Ton  aura  trouvé  la  valeur  dç 
l'angle  A ,  on  cherchera  cellç  dç  Pangle  B  (i)  ,(^)N,  %%f^ 
de  la  manière  fuivance* 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  BC  don^ 

né  de  7S  deg.  s^  fik        ,".       '         -     >     *     Côljifij^f 

Logarithme  dufinus  du  côté  AC  donné  de  )  t  deg^ 

fei».  -         -  "  -  *.  -     9,7'iitSt4 

Logarithme  dufinus dufupplément  (c)  de  V^ngle  A  (â)^  6 

trouvé  dt  toi  deg.  6  m.  Il  J^.     -----      $.9805^0)^'    ^^ 

■  il  I     * 

Logarithme  du  finus  de  V angle  demandé  B      *    -  19»7Xj8i7^ 

qni  (J)  donnera  j  i  <i.  1 9  m.  x  f.  />./?.  poUr  Jà  valeur  de  cet  angle»  >.*  ^ 

E  N  F 1 N ,  on  cherchera  la  valeur  de  Tatigle  C,        ^^h 
de  la  même  manière  donc  on  vient  de  s*y  pren^ 
dre  pour  trouver  celle  de  l'angle  B  j  ou  de  U 
manière  fuîvante  [i).  {OM#i«#f 

Complément  du  logarithme  du  fiiiiù  dû  côti  AC  '  ' 

donné  de  $1  degk  ^o  tff    .*---.--     0.17781$^ 

Logarithme  dufinus  du  coté  AB  donné  de  6^  deg. 
'itfflï.     .--------•--     -     9.9r<39^4^ 

togarithme  du  finus  de  l'angle  B  trow^é  de  ^i  d» 

19  m.  a/.     ---^r--r^---     9.7if^.i7l 

Logarithme  dufinuî  de  t  angle  demandé  Ç    •    -    x9«944;40$ 

qui  (/)  domiera  éi  4. 5^  m.  a j  f./^if.pour layaledrdecet  «ngte#y)  t^^xçi, 

^  T  Voye^la  première  Note  du  N  Hfp  QLS 


5©^        Traite'   coMttÊT 

S  c  H  O  L  I  E. 

,      194»  0/t  peut  aujfi  chercher   la  valeur  de 

chacun  des  mêmes  angles  B  &  C  ^  de  la  même 

manière  do  fit  on  s'y  eftpris  pour  trouver  celk  de 

tangle  A. 

Second  Cas. 

a  9  5.   O/f  donne  dans  le  triangle-Sphtrique 

♦Ftg.  iii.obliquangle  ABC  *,  t angle  A  de  10^  deg.  i  8  w# 

l angle  B  ^ff  3  5  deg.  4  5  min.  avec  l  angle  C 

de  6%  deg.  i  j  min.  &  il  faut  trouver  chaque 

coté  AB.AC&c  BC. 

Solution.  Si  Ton  fuppofe.qne  trois  grancb 
cercles  ont  pour  Pôles ,  Tun  langle  A  J'aucre 
l'angle  C  ^  ôc  le  dernier  Tangle  B ,  les  circon- 
férences de  ces  cercles  formeront  un  triangle 
DEF  dont  les  côtés  DF  ,  DE  &  EF  Teronc 
(4) N.105.  connus  i  puîfque  {a)  ils  feront  les  mefures,l*un 
de  cet  angle  A  ,  Tautre  de  cet  angle  C ,  &  le 
•  dernîer^du  fupplément de  cet  angle  B.Ainfi, 
ih)  K.  191.  Ton  pourra  connoître  Çb)  la  valeur  de  tel  angle 
que  Ton  voudra  de  ce  triangle  DEF  }  &  par 
(ON.  195- conféquent ,  celle  de  Tangle  F.  Mais  {c)yy^tc 
GI  eft  la  mefure  de  cet  angle  F  5  pu»rquc  cet 
{d)  N.  104-  angle  étant  (d)  Pun  des  Pôles  du  cercle  BIG ,  les 
arcs  FI  &  FG  font  chacun  le  quart  de  la  cîr- 
(ON*  188. conférence  d'un  cercle  {e).  Et  le  côte  ABda 
triangle  propofé  cft  égal  i  cet  arc  GI  5  puîfque 
Tangfe  B  étant  [c]  l'un  des  Pôles  du  cercle  HlF, 
Tare  BAI  eft  le  quart  de  la  circonférence 
</)N.x88.d*un  cercle  (/)>  &  que  l'angle  A  étant  pareil- 
lement [c]  luo  des  Pôles  du  cercle  HGF, 


:  hB    TRÎGOSOMBTRlEé  ity 

Htc  AIG  eft  aulE  le  quart  de  la  circonférence 

d'un  cercle  (a).  Donc,  le  côté  ABeft  auffi  la{«)N.i8t. 

mefure  de  ce  même  angle  F  >  &  par  conféquent , 

brfque  Ton  connoîtra  la  valeur  de  cet  angle > 

on  aura  celle  de  ce  côté.  Or  ,  on  trouvera 

cette  valeur  {b) ,  de  la  manière  fui  vante*  ((}  K.  %f^^ 

r' Valeur  du  fuppliment  El  de  l'angle  B  don^ 
l       né  de  ^s  deg.^^m.    -•--..       I44i,l7J«» 
m  Valeur  du  côtéuV  mefure  de  Cangle  A  don-- 
1     né  de  109  deg.  iJi».    -    -    -    -     -    109      il. 
J  Valeur  du  côté  DE  mefure  de  V angle  C  donné 
ltxa<      de6%deg.xsm.    -    -    •    .  ^    •  ifS     if 

m  Somme  de  ces  trois  côtés    •    ** .  *     *    "  31%  • 

m  Moaié  de  cette  fomme    -•--.  i^f  0 

f  Différence  du  côté  EV  â  cette  moitié    f    •  itf  45  ^ 

y^Difference  du  côté  DF  J  cette  même  moitié  5  s  4ab 


Ccnwlément  du  logarithme  dufinus  du 

coté  EF  trouvé  de  X44  deg.  17  ot.  -      ^1  j  Î7  J*7 
Complément  dulogarithme  dufinus  du 
\     coté  DF  trouvé  de  109  i%«  187^.      Q.oiy 
Logarithme  dufinus  de  la  dijférence  du 
}    côté  EF  y  trouvée  de  16  deg.  45  mîn.      9«4f  $94Sq 
.Logarithme  dufinus  de  la  différence  du 

côtéD?^  trouvée  de  5 1  deg.4.i  m*     •       9.89474f  9^ 


7J»7f 


mr^ 


]  Logarithme  du  tniarré  dufinus  de  la 

moitié  de  l'angle  demandé!       -     -     %9'4ii^6$x 
Moitié  de  ce  logarithme  ,  ou  logarithme 
dufinus  de  U  moitié  de  cet  angle    *      9.8o#i  j  j  x 

^  (^7*J^»«**  39  ^^S'  47  min-  ;^  ftc.  JlJ  pour  la  valeur  <Ie  (r)N.x01^ 
ceitemoitîé  ;  &  par  cônftquenr ,  79  <îeg.  î  j  m.  43  fec.poûr  celle 
et  œt  angle,  laquelle  ,  lelonceque  l'on  TÎenc  de  dÉoipHoert 
eft  h  mèinequa  c^ du  c6cé  demandé  A&. 

Lonsq^E  Ton  aura  trouvé  la  valeur  da 
c6cé  AB,  on  cherchera  celle  du  côté  AC  {ét)^{iin.tfU 
de  la  manière  Ciiivante» 

%  yoyci  UjrmHn'Nou  in  N^  i4f. 


i 

XompUment  du  logarithme  du  finus  de  l'angle  C 

donné  de6%  deg.is  m.     -------        ••0)15-714 

ZogaritAme  du  finus  de  l* angle  B  donné  de  )f  deg* 

45  OT.     .--.-.,--.--    -      9*7^^^47) 

Logarithme  du  finus  du  côté  AB  trouvé  de  7$  deg. 

}S  min.  43/.-.---..-.  9-99^7991 

^-  Logarithme  dft finus  du  coté  demandé  AC     -     -     X9-79<>^i** 

{^)M#l6}#qui  {a)  donnera  }^.deg.  7  m.  x4fec./>. /.  pour  H  valeur  de 
ce  côte, 

.  E  N  F I N  j  on  cherchera  la  valeur  du  côte  BC, 
de  la  même  manière  donc  on  vienc  de  s'y  pren- 
'    dre  pour  trouver  celle  du  cçté*  ACi  ou  de  tx 
\h  l»t  >ji,  manière  fui  vante  (^), 

Cc^lémint  du  logarithme  du  finus  de  l'angle  B 
Honni  de  ^f  deg.4^  mé    -------     o*tj}7fif 

L^SjaritAme  du  finus  du  fiipplément  de  l'angfe  A 

aouné de  lo^deg..  1%  m^         -       r  -      -   -      ^^^y^to^ 

%oganthrhe  dufinui  du  cité  AC  trouvé  djeS%  deg* 

7^^  S^f:"    -     r    .    -    T    ^    -!  •-    -    -      9-790^1»^ 

Làgarithfne  dujinus  iufufpUmetit  du  côté  dtman- 

dé  BC    --,.-,------  Z9'999^sn 

\t)  NtiO)«<)Qi  ]f}  donnera  S^.deg.  38  mia.  xo  fec.  j^ /;«  pour  la  valeuif 
m.!CCl  rùppléinenc  ;  &  par  confc(]uenc,  93  deg.  ii  min.  {O  fect 
^î».  pour  cell^  de  ce-côtç. 

S   Ç    H   O    L    I    E. 

...  s  -  i^^.'è  r  On  peut  avjf$  chercher  h  valeur  de  cBaqM 

^^^K' ii/-^^^^^^  *  €jr  BÇ  y  ^  /^  W<?^^  manière  dont  on 
f'y  efi  pris  pour  tromier  c^le  du  coté  AB  i  puif- 

\d)'^.%o$,^ue  {d)  ces  cotés  BC  &  KCfont  ks  mefuresÇ 
i%n;de  l'txngîeshdt^  triangle  DEF  ,  &  t autre 
^tkf^^ij^ent  df  tà»gk  D  du  même  triangle. 

Et  Ion  peut  remarquer  que  c^eft  la  même  chofù 
yiçtéfo94r^letxian^  DEl^^ouie  trmn^lcDlH 
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forme  par  les  côtés  DF  &  EF  du  premier  y  pro- 
hngés  jufqu'à  ce  quHls  fe  rencontrent  en  un 
point  Vi. 

Problesme    III. 

297.  Trouver  les  parties  inconnues  d^un 
triangle-Sphérique  obliquangle  ,  qui  n'a  nifes 
parties  ufuelles  oppofées  les  unes  aux  autres  ^  ni 
toutes  fes  parties  connues  féparées  les  unes  des 
autres. 

Lorfqu'un  trîanglç-Sphénque  obliquangle 
Va  ni  fès  parties  ^ufuelles  oppofées  les  unes  aux 
autres,  ni  toutes  fes  parties  connues  féparées 
les  unes  dçs  autres  ,on  nç  peut  le  réfoudre  qu'en 
I?  changeant  en  deux  trîangles-Sphcrîquesrec- 
taogles ,  par  le  moyen  d*un  arc  d*un  grand  cer- 
cle ,  que  Ton  fuppofe  tiré  de  Tun  des  angles 
perpendiculairement  au  côté  qui  eft  oppolé  à 
cet  angle,  prolongé  s'il  eft  néceflairc  [a].  Mais^WN.  ajoy 
pour  /çavoir  dequel  angle  on  doit  fuppofer  que 
cet  arc  eft  tiré,  il  faut  obfcrver  qu'i/  doit  tou-^ 
jours  paffer  par  la  partie  que  l'on  cherche  ^  lorj^ 
qu'iln'y  a  que  deux  des  parties  connues  quifoient 
ik fuite  }  &  qu'i/  ne  doit  au  contraire  jamais  y 
faffery  lorfque  tçutes  les  parties  connues  font  dé 
Juite»  Ainfi,  Tdh  peut  diitinguei:  deux  cas  dans 
ce  problême. 

Premier    Cas* 

298*  Lorfque  deux  feulement  des  parties 
tommes  du  triangle  propoféfont  de  fuite. 

19  9*  On  donfîç  dans  le  triangte-Sphérique 
vhliquangkKSiQ^^tanglehde'^i  deg.  48  min.t)rig.  13^. 


l 


^ip         Tr^ite^  complet 

f angle  C  de  ^6  deg.  x  }  min.  avec  le  côtS  A' 
^e  5  9  deg.  3  î  min.  &  il  faut  trouver  l^angle  B. 
Solution.    Dans  le  triangle  propofé  ^  Par 
(4)N.»97.  perpendiculaire  doit  (a)  paflTer  par  la  parti 

donc  on  cherche  la  valeur,  puîfcjue  deux  fett-^ 
lement  des  parties  connues  \ox\x.  de  (uîte  s  fça-! 
voir,  langle  A  ,  &  le  coté  AB.  Àinfi,  li  Toii  ! 
fuppole  un  arc  BD  d'un  grand  cercle,  tiré  du 
fommet  de  Tahgle  demandé  B ,  perpendîculaî*  \ 
rement  au  côté  AC ,  cet  arc  formera  avec  les 
cô  es  AB,  AC  &  BC  deux  triangles  ABD  Se 
CBD ,  qui  feront  redangles  Pun  &  Taucre  en 
D.  Or,  dans  le  premier  de  ces  deux  triangles^ 
on  connoîtra  l'angle  A  qui  eft  donné ,   avec 
Thypoténufe  AB  qui  eft  auflî  donnée.  Ainfi  , 
W  g-  »Jî-  Ton  trouvera  langle  ABD  {b) ,  &  le  côté  BD  {ck 
VW.lji.  On  cherchera  cnfuîte  {d)  Tangle  CBD  du  fé- 
cond de  ces  deux  mêmes  triangles ,  dans  lequel 
on  connoîtra  l'angle  C  qui  eft  auflî  donné ,  avec 
Thypoténufe  BD  que  Ton  viendra  de  trouver. 
£t  par  ce  moyen,  on  aura  la  valeur  de  chaque 
partie  ABD  &  CBD  de  Tangle  demandé  B  j 
&  par  conféquent  ^  celle  de  cet  angle  demandée 
Àinfi: 

^  Complément  du  logarithme  iufinus  du  com^ 
k     fUmtnt  de  Ihypoténufe  AB  donnée   de 
7     S9  dee.  jf  min.    -    -    ^    -    .     -    -     O.i^ffofi 
I  tnt\  Logarithme  de  la  tangente  du  complément 

(ON.  %9u    le)   i     ^^  l'angle  A  donrU  de  71  deg.  4S  min.     g.yi^^o^T 
^  Logarithme  de  la  tangente  de  l*  angle  ABD      9.Six|i5« 

(ZiN  io«  9**  (/) donneur  deg.  $$  min.  s^(tc.\p.  m.  pOnrfatTaleaC 

^{   *      ^*  de  cet  angle. 
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Logarithnu  dufinus  de  VangU  A  donné  de 
i\  dcz.  48  min*      .     -    -     .      -      -     9.9777  XoS 

Lo^aritnme.  du  finus  de  Vhypoténufe  AB  .  ^_    ^ 

donnée  Si  S^  deg.  ^S  ^in.      -     -    .     9^<f^9i«  ***'    ^  ^"* 

Logarithme  du  finus  du  côté  BD    -    -     ^9915  4016 
qoi  (^)  donne  $$  deg.  o  min*  li  fec,  /^.  m.  poar  la  valeur  de  (0  N*  lO}* 
œcdcé. 

^  Complément  du  togar.  du  finus  du  compL 
\     du  côté  BD  trouvé  de  ff  d,.  m*x6f,     -     «•  24 1 48^9 
.  ^nt  /  Logarithme  dufinus  du  complément  de  Van^ 
/.i     i     gUCdonnédes6deg.  1^  min.     -     -     ^•74îiii^,  ...     ^ 
i*j    M  *■  (O  w.  *7 $• 

t^Logarithme  dufinus  de  V angle  CBD     -     .     9- 9  84709  f 
qui  [d)  donne  74  deg.  fj  min.  6  fec.  r.  /?.  pour  la  valeur  deC^JN.ioj. 
cet  ai^le  >  laquelle  écanc  ajoutée  à  celle  de  1  angle  AEO  que 
Ion  a  trouvée  de  51  deg.  $9  min.  f  9  fec.  1 ,  donnera  107  deg, 
S\  miiu  $  fecî  pour  la  valeur  de  Tangle  demande  B. 

S  C  H  O  L  I  E     I. 

300.    Suivant  ce  que  nous  avons  démontré 
ûuN^  153  le  finus  du  complément  TangL*  A  *  ♦Fîg.  ijtf» 
eft  au  finusdu  complément  de  langlc  C, comme 
le  finus  de  l'angle  au  fommec  ABDeft  au  finus 
de  Pautre  angle -^  au    fommec  CBD.   Ainfi  ^ 

rs  avoir  trouvé  {e)  t angle  ABD  ,  <>«  pourra (*)  N.  299^ 
cher  immédiatement  V angle  CBD,  de  la  mu-- 
mère  fuivante ,  qui  eji  la  plus  courte. 

Complément  du  logarithme  du  /înUs  'lu  complé- 
ment  de  l'angle  A  -lonné  de  71  deç;.  48  min.     o.fOf)79f 

logarithme  du  finus  du  complément  de  l'angle  C 
donné  de  ftf  deg.  z%  min.     ....     -     .      9.7451114 

logarith  ne  du  finus  ie  1  angle  ABD  trouvé  de 

31  deg.  f 9  min.  j9  fec.  ^         -----     9-7%6xo7t 

L^rithme  du  finus  de  Tangle  CBD.    -    -    -     19*98470  a 

fKï  difire  de  y  unités  f  ^e  celui  que  l'on  a  trouvé  au  i^  199  ; 

**"  fK'  (/)  iftine  le  même  nombre  74  deg.  f  j  min.  6Jec^  p.  p.  ^  U,  |^  j^- 

pour  là  valeur  de  cette  angle. 

t  Cette  difi^rence  vient  des  fraflîons  des  fécondes»  fue  l*aa 
^lige  «  ou  ^uc  l'on  oc  dècermioc  qu^à  peu  prà^ 


Jll  tRAîTB^  COMftnt 

ScholieII. 

♦  Fîg.  T  5tf,      3  o  I .  Si  dans  le  triangle  propojé  ABC  * ,  /^jj 

^  ^7 ^n^'  angles  A  é^  C  ne  font  point  de  mêm^efpeceÀ 
l'arc  perpendiculaire  BO  /^o^  A(?rj  du  tria^ 

(a)  N.  25©.  gle  {a).  Mais  cela  ne  change  rien  à  la  manière  d4 
trouver  les  parties  inconnues  des  triangles  rtci\ 
t angles  ABD  2^  CBD.  Il  faut  feulement  reà 
marquer  que  l'angle  demandé  ABC,  quie(i  là 
fomme  des  angles  ABD  &  CB  D ,  lorfque  l'are 
perpendiculaire  BD  pajfe  dans  le  triangle  pr(h 
pofé^  devient  la  différence  du  plus  petit  de  ces 
deux  angles  au  plus  gr and  ^  lorfque  ce  même  are 
pajfe  hors  de  ce  triangle. 

La  feule  chofe  qui  peut  faite  quelque  difficidté 
lorfque  ce  même  arc  perpendiculaire  pajfe  hm 
du  triangle  dont  on  cherche  quelque  partie^ 
eft  de  ff  avoir  quels  font  les  angles  que  hn  doit 
prendre  pour  les  angles  au  fommet ,  &  les  ara 
que  l'on  doit  prendre  pour  lesfegments  de  la  bafi. 
Mais  cette  difficulté  cejfe  ,  f  l'on  fait  attention 
que  l'on  ne  doit  jamais  compter  pour  tun  de  ces 
angles^  l'angle  vertical  du  triangle  Propofi i  ri 
la  bafe  de  ce  même  triangle  ^pour  y  un  de  ces 
fegments. 

Ainfi ,  dans  chacun  des  triangles  ABC  des 
^g.  I  37  eîr  I  3  8  ,  les  angles  ABD  ^  CBD 
Jont  les  angles  au  fommet^  &  lésâtes  AD  &. 
CD  font  les  fegments  de  la  bafe^ 

Autre   Exemple;? 
3  01,  On  donne  dans  le  triangle-Sphériqttf 

•Fîy.  iî9»  ûbliquangle  ABC  *,  le  côté  AB  rfe  6  5  deg.  i  S  trk 


BB    TrîÛOS  0  M  BTàtSf       Jlj" 

k  côté  BC  Je  8  o  deg.  40  min.  avec  I^ angle  A  de 
j  8  deg.  9  min.  &  il  faut  trouver  l'autte  côté  ACt 
Solution.  Dans  le  triangle  propofë.  Tare 
perpendiculaire  doit  auITi  {a)  pailer  par  la  par*^  (#)N»  ^p^9 
tîe  donc  on  cherche  la  valeur  ,  puiique  deux 
follement  des  parties  connues  fontaum  defuice} 
içavoir  Tangle  A,  &  le  côte  AB.  Ainfi,  fi  Ton 
fappofe  un  arc  BD  d'un  grand  cercle,  tiré  du 
£)mniet  de  Tanglc  B ,  perpendiculairement  au 
coté  demandé  AC  ,  cet  arc  formera  avec  ce 
côté,  &  avec  les  deux  autres  AB  &  BC,  deux 
triangles  ABD&  CBD,  qui  feront  reékanglcs 
Tun  fie  l'autre  en  D.  Or ,  dans  le  premier  de 
ces  deux  triangles,  on  connoîtra  l'angle  A  qui 
e(t. donné ,  avec  Thypoténufe  AB  qui  eft  auili 
donnée.  Aînfi,  Ton  trouvera  le  côté  AD  Cb)^  &  (*;n.  zt4^ 
le  côté  BD  (<?)•  On  cherchera  enfuite  (d)  le  (On.  2^1^ 
côté  DC  du  fécond  de  ces  deux  mêmes  trîan-  ^^^'  ^7u 
^es ,  dans  leauel  on  connoîtra  l'hypoténufè  BC 
qui  eft  aufli  donnée,  avec  le  côte  BD  que  l'on 
viendra  de  trouver.  Et  par  ce  moyen ,  on  aura  la 
valeur  de  chaque  partie  AD  &  DC  du  côté 
demandé  ACs  ôc  par  conféquent ,  celle  de  pç 
coté  demandé.  Ain(i  ; 

Premièrement ,  {e)  .,.  n.  184, 

Compliment  du  logarithme  du  finu^  du  compUmerU 
derangU  A  donné  de  s ^  deg,  9  min.    -    -    -     O.iyj^iy^ 

Logarithme  de  la  tangente  du  compliment  de  Vhy- 
fùtinufe  A3  donnée  de  6f  deg.  i$  min*    "    •     9.6^x7093- 

lofiorithme  de  la  tangente  du  compliment  du  côté 

AD  -  -  ..  ^  .       ^.9403  *4f 

^ui  {f\  donne  41  deg.  4  min.  3  5  fec.  p.  p.  poar  la  valeur  à^  (tsyï  -^ • 
et  complément  ;  &  par  conféquent ,  4$  deg.  j^  min.*  17  fec,  *^'  '• 

/•  m.  pour  celle  dç  ce  c6tc. 


314        Traite^  complet 
{m)v.%6i.  Secondement,  (a) 

LogârithmtdufifuudcVangU  A  donné  de  ft  deg. 

9' min.  -         -         -  .         -  .      9»9^9iltf 

Logarithme  du  finus  do  rhypoténufs  AB  donnée 

3e  6$  deg.  l8  min.  -         -         -  *      9,9^%^%%% 

Logarithme  du  finus  du  côté '^'O       ...        i9*SS74f77 
{h)  N«iO}«<]«i  (^)  donne  ;o  deg.  30  min.  19  fec.  j  ^.  m*  pour  la  valait 
de  ce  côcc* 

(0  N.  %7%.  Tr  oîfîcmcmcnt ,  {c) 

CompUmont  du  logarithme  du  finus  du  eompUmeni 
du  côté  BD  trouvé  de  f^  deg.  )  o  min,  19  ftc.  l.       o.  I9^f4ff 

Logarithme  du  finus  du  complément  de  thypoténufe 

Se  donnée  de  80  deg.  40  min.        -        -      -     9.1099917 

{i)J!lm  10 %•  Logarithme  du  finus^du  complément  du  côté  DC  9.^6^^!^ 
oui  (^)  donne  14  deg.  44  min.  ix  (ec  p,  p.  pour  la  ▼adeor 
oe  ce  complément  ;  &  par  con(Sqaent  ,y^  deg.  x  f  min.  59  ^^ 
p,  m*  pour  celle  de  ce  côté  ;  laquelle  étant  ajoutée  à  la  i^enr 
du  c6té  AD  que  l'on  a  trouvée  d»>48  d^.  y  f  min.  x-j  fec.  donner» 
114  deg.  X I  min.  é  Ctc.p.  tn.  pour  celle  du  côté  demandé  AC» 

S  C  H  O  L  I   £. 

503.  SuhaM  ce  que  mus  avons  démontré  M 
^  Fig.  t19.N0  1 5  4 ,  le  finus  du  complément  du  côté  AB  * 
eft  au  finus  du  complément  du  côtéBC,  com- 
me le  finus  du  complément  du  fegment  AD 
eft  au  finus  du  complément  du  fègment  DC 
(#)N.  lùt.AinJi^  après  avoir  trouvé  {e)  le  fegment  AD, 
on  pourra  chercher  immédiatement  le  fegment 
DC  I  de  la  manière  fuivante^  qui  efi  la  flui 
courte^ 


i>B  Trigonoubtrib.     Jif 

Campléinenc  dn  logarichme  du  finus  du  complé- 
ment dacôcé  Afi  donné  de  6f  deg.  x8  min.      o.)78^xt 

lûearichme  du  finus  du  complémem  du  côté  BC 
donné  de  80  deg.  40  min,         -         -        -     9»^o^$^iy 

lopritlune  du  finus  du  complément  du  (ègment 
AD  troQTé  de  4'  deg.  ff  mixu  17  fèc. 9.11760^% 

kpnthme  du    finus   du  complément  du  feg- 
ment  DC  ------  I9<^¥>^SS^7 

fdd^ere  de  cinq  unités  f  de  celai  que  Fa»  a  trouvé  amN^  ^Oi:  («)  K<  I9}f 
méisMÙ  {a)  donne  le  même  nombre  14  deg»  44  min.  ix  fi€»  p.  p« 
fomr  la  valeur  de  ce  complément. 

AuTKE   Exemple» 

304.   On  donne  dans  le  triangle-Sphérhue 
ébUquangle  ABC  *  ,  le  coté  AB  de  54  rfe;ç.*H«.ï404 
5 2  nnn.  le côté'BC  dey  2  d.  41  m.  avec  l'angte 
Kde  j^y  deg.  3  9  min.  &  il  faut  trouver  Pau^ 
tre  angle  B* 

Solution.  Dans  le  triangle  propofë  ^  Tare  per« 
pendiculaîre  doit  encore  {b)  pafler  par  la  partie  (*)N««9f) 
dont  on  cherche  la  valeur,  puiiqu'il  n'y  a  en^ 
core  que  deux  des  parties  connues  qui  fbienc 
de  fuite  -,  f^tvoir  l'angle  A ,  8c  le  côté  AB.  Ainfi  9 
fi  l'on  (uppoie  un  arc  BD  d'un  grand  cercle^ 
tiré  du  ibmmet  de  l'angle  demande  B , perpen* 
diciilairement  au  côté  AC  ,  cet  arc  armera 
avec  les  cotés  AB ,  AC  &  BC  deux  triangles 
ABD  &  CBD  ,  qui  feront  reâandes  Tun  8C 
l'autre  en  D.  Or  y  dans  le  premier  de  ces  deux 
triangles^  on  connoStra  l'angle  A  qui  eddon* 
né,  avecl*hypoténui(e  ABqui  efl  auflî  donnée^ 
Ainfi^Ton  trouvera  Tangle  ABD  (i^),  &lecôcé(ON#»SifL 

i  yioyei  ta  JtfQU  4u  N"  joa» 


U6        TrjîTb^  complet 
fe)  N*  lîo  ^^(^y^^  cherchera  enfuîte  {b)  Tangle  CBD  dÀ 
•  »  0*  fecond  de  ces  deux  mêmes  trîaogles,dans  lequel 
on  connoîtra  l'hy poténufe  BC  qui  eft  auffi  don- 
fiée  ^  avec  le  côté  BD  que  Ton  viendra  de  trou-* 
Ver.  Et  par  ce  moyen ,  on  aura  la  valeur  de  cha- 
que partie  ABD  &  CBD  de  Tangle  demandé  B  ; 
&  parconiëquent,  celle  de  cet  angle  demandé» 
Aînfî  : 
W  a.  tti.  Premièrement ,  (c) 

CompUment  du  logarhhme  dufinus  du  complément 
de  Vhypoténuje  AB  donnée  de  ^^  deg.  f  i  min.     0*1)^^8^  , 

Logarithme  de  U  tangente  du  complément  de  l'an* 
gle  A  donné  de  47  deg.  5^  min.  -         -     9'9f97^9$ 

Logarithme  de  la  tangente  de  l'angle  ABD  -  10.15^7582, 
{«)K«iO)*qui  (^  donne  $7  deg.  44  min.  j  fec.  p.  p.  pour  la  valeur  de 
,  ctt  angle* 

W  N*  î< j.  Secondement ,  {e) 

JLogar*  du  Rnïis  de  VangU  A  donné  de  47  d.  $9  rn.     9.8^8^700 
LogarithA  ^du  linus  de  l'hypoténufe  AB  donnée  de 
"•  14  deg.  •  ^  min.         -        -  -       -         -     $.^ii6fft 

Logarithtne  du  Jznus  du  Coté  BD        -      -      -      T9*78i}ifi 

(/)MéîôJ.^^*  if)  donpe  37  deg.  11.  min.  «  fecî/?,/?.  pour  la  valeur  de 
çec&té^ 

U)M.itô.  Troîriémement,(g) 

Càtf^iémèni  du  logarithme  de  la  tangente  du  eom- 
plément  du  côte  BD  trouvé  de  ^7  deg,  ti  min. 
%fec.\  •  ...        -     9.8800410 

logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  Vhy* 
poténufe  BC  donnée  de  71  deg.  41  min.    -    -     5.4958^4^ 

'LoglÊT*  dufinus  du  complément  ke  l'angle  CBD  -  z9'  17 ^^9ff 
4*4 14  j  ^  qui  (h)  donne  i  )  deg.  40  min.  5-  j  fec.  ?,'  p.p.  pour  la  valeur  de  ce 
^  ^    •      *•  complément  i  &  par  conféquent ,  7  6  deg.  19  min.  4  fec.  -j  p.  m. 

Ktir  celle  de  cet  angle  s  laquelle  étant  ajoutée  a  la  valeur  de 
ligle  ABD, trouvée  de  ^7  deg.  44  min.  j  fec./;.  p.  donne 
<34  deg.  3  tnin.  7  fec» -îypbur celle  de  l'angle  demandi6  B* 


DE      TRIGONOMËTÂli.         317 
S  C  H  O    L  I   £• 

3  o  j .  Suivant  ce  que  nous  avons  démontré 
au  No  1^6  ^  la  tangente  du  complément  du 
cote  AB  *eft  à  la  tangente  du  complément  du*Fîg.  140* 
côté  BC  9  comme  le  (înus  du  complément  de 
l'angle  au  fommet  ABD  eft  au  (înus  du  complé- 
I  ment  de  l'autre  angle  au  fommet  CBD.  Ain^^ 
[  ams  avoir  trouvé  (a)  l^angle  ABD  y  on  pourra  (4)19.^04. 

cnercher  immédiatement  l'angle  CBD  ,   de  la 
I  mamére  furuante ,  qui  efi  la  plus  courte. 

\  Cbmplémenc  du  logarithme  de  la  tangente  da 

complcoienc  da  côté   AB    donné  de  ^4  deg. 
[       yi  min.  -  -  -  -     -     o.rfi^^40 

I   Logarithme  de  la  tangente  da  complément  du 

côté  BC  donné  de  71  deg.  41  min.     -    -    -     9.49 3 S; 4; 
logarithme  da  (înus  da  complément  de  l'angle 

ABD  creavé  de  ;7  deg.  44  min.  3  fec.     -    -     9.7274177 

Logarithme  do  finas  da  complément  de  l'angle  CBD  z9  •  3  7  3  ^9  ^2. 

^  furpaJTe  de  ftpt  unités  t  celui  que  Von  a  trouvé  au  A^*  304  ; 

mais  qui  (b)  denne  le  même  nombre  1 3  deg.  40  min,  $  f  fec.  4  ?•  p.  ^^  N.xpj. 

fouT  la  valeur  dt  ce  complément» 

AuTKE    Exemple. 

306.  Enfin^  on  donne  dans  le  triangle- Sphé^ 
tique  obliauangle  ABC  *,  l'angle  Ade  j}  deg.^Txg.  141: 
10  nnn.  t  angle  C  de  ^x  deg.  30  min.  avec 
le  côtéAB  de  49  deg.  1 6  min.  &  il  faut  trou- 
ver Vautre  coté  AC. 

Solution.  Dans  le  triangle  propofé,  Parc  per- 
pendiculaire doit  encore  {c)  çaflèr  par  la  partie  (c)  N.  ^97. 
dont  on  cherche  la  valeur ,  puifqu'îl  n'y  a  encore 
quedeux  des  parties  connues  qui  foient  de  fuîtcî 
içavoir  Tangle  A ,  &  lé  côté  AB.  Ainfî  ,  fi  Ton 

J  y^ye^  la  Note  du  Ni  300. 


3î8  Traits?  complet 
iuppore  un  arc  BD  d'un  grand  cercle  ^  taté 
du  fotnmec  de  Pangle  B  ,  perpendiculaire-! 
mène  au  côté  demandé  AC ,  cet  arc  forme- 
ra avec  ce  même  côté  ÂC  ^  £c  avec  les  deux 
autres  ÂB  Se  BC  ^  deux,  triangles  ABD  & 
CBD)  qui  feront  reâangles  Tun  &  Tautre  en  D. 
Or ,  dans  le  premier  de  ces  deux  triandes, 
on  connoltra  Tangle  A  qui  eft  donné,  avec  ihy- 
poténufe  AB  qui  eft;  aufli  donnée.  Ainfi  ,  Toa 

M  N.*84.  trouvera  le  côté  AD  (a) ,  &  le  côté  BD  {b). 

Sn  t^7.  ^"  cl^^J'cbera  cnfuite  {c)  le  coté  DC  du  fécond 
de  ces  deux  mêmes  triangles ,  dans  lequel  on 
connokra  l'angle  C  qui  eit  aufli  donné  j  avec  te 
côté  BD  que  Ton  viendra  de  trouver.  Et  parce 
moyen ,  on  aura  la  valeur  de  chaque  partie  AD 
&  DC  du  côté  demandé  AC  -,  &  par  confé- 
quent,  celle  de  ce  côté  demandé.  Ainfi  : 

{1)9. 184.  Premièrement ,  {d) 

Compîimeni  du  loforuAme  du  finus  dt  eompUmeni 
de  VangU  A  Jonni  dt  75  deg.  10  min.      -    -     o.f  jtiiU 

Logarithme  de  la  tangente  du  compliment  de  thy* 
potinufe  AB  donnée  de  49  deg*  16  min.     -     -     $*9)^S^^ 

Logarithme  de  là  tangente  du  compliment  du  cêti  AD  i  o.47^7404 
ÏON.iOJ.^  W  ^^""^  71  deg.  18  min.  ^9  fcc.  ^  p.p.  pour  la  ^eur 
de  ce  complément  j  &  ptr  conKqoent,  xSdeg.4X  min  to  fcc -y 
p.  m.  pour  celle  de  ce  côté. 

(f)N.2Ç}.  Secondement,  (/) 

Logarithme  dufinu  s  de  V angle  A  dorùti  deix  deg» 

10  min.  -  ;  -  .      '     •-    S'9^09iof 

Logarithme  du  finus  de  Vhypotinufe  AB  donnée 
de  49  deg.  i6  min.  .         .  -         >     9,«o<i5» 

Logarithme  du  finus  du  cêti  hT>        -         -     -     jJ.W'f^î^ 
te)  N.  10  j.crai  (^)  donne  4^  dcg.  j  8  min.  57  fec.  J  p.  p.  pour  la  faleor 
de  ce  côté. 


Troifîémemenc,(«)  ^,j^,^ 

ttmUmtM  du  logarithm  dtla  uautnu  it  téuitU 
Cdonnédeiideg.iomin,  -         ,      .    fM^tot 

Ugmthme  de  la  tangtnu  du  citi  BD  wmvi  de 
4Sdeg,i9min.$7fie.*.  -         -       -    io.o»4„,» 

LtfsrttJuu  du  fiaus  du  côté  CD 


J07.  Suwam  ce  que  nous  avons  démontré  au 
No  X57    la  tangente  de  l'angle  C*  eft  à  la.Hg.u,, 
tangente  de  l'angle  A ,  comme  le  finus  du  fcg-  ^  * 
ment  AD  eft  au  finus  du  fegment  DC.  AinL 
<^es  avoir  trouyé{c)k fument  AD,  on  pot^a  m,  ^06. 
chercher  mmedtatement  le  fegment  DC  ,  de  la 
tMiùére  fumante  ,quiefila  plus  courte, 

Cemaémtat  Au  logarithme  de  la  tangente  de  l'an-  / 

*Cdonnéde  fideg.  jo  min.    --    -    _    «.884*»Of 

I^prithme  de  la  tangente  de  l'angle  A  donné 
de  7j  d^.  10  min.  -  _  -io.»mio8« 

lAganthme  da  finus  du  Tegment  AD  trouvé  de        '  '  '  ' 
i»deg.4imin.zofec.^         .  _        -     ,.fOy7?4* 

logïrithme  dafinos  du  ftgment  DC     -    -  -    X9.9099ix6 

iZf^l^  î«r ^«  une  uniti  t  de  celui  que  fou  a  trouvé  au 

»'^o6î  6,  aut{d^  donne  pur  eonfiquentU^mtme  nombre  s\\S,(d\tl  f«t' 
»i  mn.  17  Jie.  p.  p.  pow  la  valeur  de  eeftffunt,  ^  ^^"*  '®  J' 

Second  Cas, 

308.  Lorfque  toutes  les  parties  connues  du 
f^nangle  propojé  font  de  fuites 

«. 


3îo  Traite*  complet 

309.  On  donne  dans  le  triangle  -  SphériqUe 

if  f ïg.  14t.  obliquangle  ABC  ^,  t angle  A  rf^  53  deg^ 
1 7  iwi;?.  r angle  ^  de  %x  deg.  20  »»»•  a-i;^^^  Zip 
C(5r/  K&  de  6  5  ^^^.  1 1  min.  &  il  faut  trouver 
t autre  angle  C. 

Solution.  Dans  le*  triangle  propofé  ,  Tare 

^tf)N, 297.  perpendiculaire  ne  doit  point  paffer  {a)  par  la 
partie  dont  on  cherche  la  valeur  5  puifque  tou- 
tes les  parties  connues ,  qui  font  l'angle  A ,  le 
côte  AB,  &  l'angle  B^  font  de  fuite.  Aînfi,  il 
faut  fuppofer  qu'un  arc  d'un  grand  cercle  pafle 
par  Tun  quelconque  des  angles  A  &  B  ,  par 
exemple  par  l'angle  B  s  Se  forme  avec  les  côtés 
AB ,  AC  &  BC  deux  triangles  ABD  &  CBD, 
redangles  l'un  &:  l'autre  en  D.  Or ,  dans  le 
premier  de  ces  deux  triangles ,  on  connoît  l'an- 
gle A  qui  eft  donné ,  avec  Ihypoténufè  AB 
qui  eft  auffi  donnée.  Ainfi ,  l'on  trouvera  l'an- 

(«N.iSî.gle  ABD  [b)y  &  le  côté  BD  {c).  Mais,  langle 

(ON.  265.  CBD  du  fécond  de  ces  deux  mêmes  triangles, 
eft  la  difFérence  de  cet  angle  ABD  à  l'angle  B 
qui  eft  donné  j  &  Ton  vient  de  trouver  le  côté 
BD.  Donc,  on  connoît  dans  ce  fécond  triangle, 
un  angle  avec  un  côté;  &  par  confcquent,  on 

f /)N.  ï74.  trouvera  {d)  l'autre  angle  C ,  qui  eft  l'angle  de- 
mande.  Amli. 

(0  N.  %i  j.  Premièrement ,  {e) 

Complément  du  logarithme  du  (inus  du  complément 
de  Vhypoténuje  AB  donnée  de  6^  deg*  ii  min.    -     O^^yy^iy^ 

"Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l'angle 

A  donné  de  jj  aeg.iy  min.  -  -     9.871^)^^ 

Logarithme  de  la  tangente  de  l'angle  ABD         -      10,1^99^7^' 
Ifi  N.XQJ.qui  (/)  donne  60  deg.  58  min.  48  Ctc.-^  p.  p.  pour  la  valeur 

de 
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ec«c angle;  laquelle  étant  retranchée  de  Tangle  B  »  qui  eft 
né  de  Zi  dcz.  lo  min.  laiHe  ii  deg*  41  min.  zx  fec.  |^.  m» 
'  celle  de  f  angle  CBD. 

Secondement ,  [a)  Wn.  i<$» 

lêgarithme  du  finus  de  VangU  A  donné  dcf^  deg. 

17  nûn.  ...  -  9^905  fr 87 

logarithme  du  fimu  de  Vkypotcnufe  AB  donnée 

de  6$  deg.  ix  min.  *  -  .  ^^$7^7^ 

Logarithme  du  Jlnus  du  côté  iO  •  •      xM^l^jSz 

oai  (b)  donne  46  deg.  41  min.  31  fec.  p.  m.  pour  la  ^ear(^^i7^20U 

Troîfîcmement ,  (c)  (c)  n.  »74» 

logarithme  du  finus  de  Fangle  CBD  trouvé  de 
II  içF.  41  mitt.  Il  fec*l  •         -        -     9*f<7^90 

LoiaritSme  du  finus  du  compliment  du  cité  BO 
trouvé  de  \^  deg,  ^1  min.  )l  fie*      «     -     -     9.8^^17)$ 

logarithme  du  finus  du  complément  de  l* angle  de- 
mande C  -  -  -  -  Z9*40)^&i8 
qoî  (^  donne  14  deg.   40  min.*  fS  fec,  /;.  p.  pour  la  ▼alear(40K.ZO3» 
<!c  a  complément  î  &  par  conféqaent ,  7;  deg.  1$  min,  1  fec 
f .  s.  pour  celle  de  cet  angle  demandé. 

SCHOLIE      !• 

}  I  o*  Suivant  ce  que  nous  avons  démontré  au 
N?  1 5  3  ,  le  finui!^  de  Tanglc  au  fbmmet  ABD  **  ^»»  ï4»< 
efl;  au  finus  de  l'autre  angle  au  fommet  CBD^ 
comme  le  finus  du  complément  de  Tangle  A  eft 
au  finus  du  complément  de  Tangle  C.  Ainji^ 
après  avoir  trouvé  {e)  chaque  angle  ABD  érCON.  jojr, 
CBD^  on  pourra  chercher  immédiatement  P an- 
gle Q^  delà  manière  fuivante^  qui  eft  la  plus 
courte^  * 

Sf 


3^*  Traite'  complet 

Complément  du  logaricliitic  éi  finos  de  l'angle  ' 

ABP  trouiwJ  de  ^6  deg.  58  min.  48  ftc.  i    -    o.o^j^;/! 

Logarithme  da  finus  de  Tanglé  CBD  trouvé  cie 

iideg.  41  min.  iifec.J    ----.-     9.f^7««û 

Loeanthme  du  finus  du  coinpiément  de  l'angle  A 

donné  de  n  deg.  17  min.         •      .      .      .     9.77^f58j 

Logarithme  du  finus  du  complément  de  l'angle 

demAndé C  -  -  _  -  I9'4039iu 

juifurpaffi  de  trou  unités  f  <^^/^i  y«^  /*o;z  tf  trouvé  au  N^  ]ù^* 
WN.  loj'*»^^-^  ^«^  (4)  donne  le  même  nombre  i^  deg»  40  min»  y8 /fc. 
f  •  p«  pour  la  valeur  dt  ce  con^lément. 

Se  HO  L  1  E     IL 

3  *  ï;  ^wique ,  après  c^  que  nous  avons  dé- 
montré 'au  JSJ^  i  01  ^  on  ne  doive  avoir  aucune 
difficulté  lorjqut  l'arc  perpendiculaire  paffe  km 
du  triangle  ,  nous  allons  cependant  en  propoftr 
tncate  un  exemple. 

•Kg.  I4Î-  Soit  untriangle^tkérique  obliquangle  A^C\ 
d$nt  on  donne  l'angle  BAC  de  i  z6  deg.  43  mn. 

*  ^  ^an^le  ABC  de  2  z  d.  lom.  avec  le  coté  AB  de 

65  d.iim.  &dùnt  il  faut  trouver  Sangle  C, 

(*)N.i97.  On  pourroit  fuppofer  [b)  que  l'arc  perpendic. 
pajfe  par  langte  obtus  k;  &  alors  on  trouve^ 
roit  tanglé  C^de  la  même  manière  dont  on  h 
fait  dans  les  N<^^ précédents ,  3  o  9  d^*  3  i  o.  Mais 
nous  fuppofons  que  cet  arc  paffepar  f angle  B, 
tzjîn  de  donner  des  exemples  de  tous  les  différents 
cas  qui  peuvent  fe  rencontrer.  Cecifuppop: 
lent  [)ans  le  triangle  A^D  qui  eji  rettangk 

*(  )  N.  i9?^  enXy^on  connaît  tangle  BAD  ;  ptdfque  {c)  cet 
angle  eft  lefupplément  de  f angle  BAC  qui  tÇ 
donné  de  i  z6  deg.  45  min.  On  connoit  au  fi 

t  Voye»  la  l4ote  du  N^  300. 
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tkypotémfe  AB  qui  eji  donnée.  Àmji^  ton  trau^ 
vera  {a)  Sangle  ABD  de,  60  deg.  3  8  m-48/:j-p.pt(«)N.»»|. 
&  (b)  le  côté  BD  de  46  deg.  41  min.  3  i  ye^t(^)N.  itfj* 
p.  m.  de  même  qu*on  les  a  trouvés  a»  A^  3  09, 

i»«  Onajaùteracet  angle  ABD  à  tûfngle  ABC 
qui  efi  donné  de  Si  deg.  1  o  min.  au  lieu  de  te» 
retrancher ,  comme  on  a  fait  au  même  iVo  3  o  9  ; 
Ù  ton  aura  t angle  CBD  de  141  deg.  5  8  mim 
48>.,- 

3«"  £«j?»,  o«  cherchera  {c)  tringle  C  €fci(ON.*74. 
rrîaïa^ie  CBD  y  de  la  manière  fuivante  ,  qui  eJi 
lamême  que  celle  du  N^  309. 

lûgamkme  du  finiK  de  l'ftnglé  CBD  nrottré  dé 
141  deg.  f  8  min.  48  fec.J     -----     9*779^^54 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  c6té  BD 
noQTé  de  46  deg.  41  min.  51  fec.    -    -    -     ^.^^dj^t 

ypfïùkme  dû  (intts  du  complément  de  Tangle 
demandée  -  -  -  *    #^^if^)7^ 

a  complément  ;  &par  conféqucnt  ^  éf  dtg.  |^  min.  xCfic,  p*  au 
fonr  ccUe  de  cet  ande  demandé. 

Mais  jji  après  avoir  trouvé  chaque  angk  ABD 
&  CBD ,  on  vitut  chercher  immédiatement  tan^ 
gk  CyOn  peut  le  faire  de  la  manière  Juivante , 
qmefllamêmeque celle  de lafchoReprécédefae{e)^(i)  n.  tioi^ 

Complément  du  logarithme  du  iinus  de  I  angle 
ABD  trocnré^dè  ^o  des.  f  8  min.  4%  fec,  {    -    OB0f,i6jf% 

Loganchme  da  (înti$  de  Tangie  CBD  trouvé  de 
141  deg.  j8  min.  48  fec.  \        "        "       '      9^779^^^^ 

Iceariebme  da  6ms  du  complément  de  Tangie 
JUC  donné  de  11^  de^  4)  mîn.      ».     -    f  «TT^f^^l 

Uftanchme  dm  f  fins  du  com^éMienc  de  Fangle 
demJodé  C  *  -  •         .        19«^i5:^|7lt 

^'  ntfurpajfe  qut  de  trois  umUs  t  ^^  f^  ^^"^  ^  trQUvépa^ 
t  Vpjitï  b  Note  da  N«  30e»  ^^. 


314        Traita  complet 

(43N«l03*/!f  calcul  précèdent;  &  qui  {c)  donne  par  confiquent  te  même 
nombre  14  dtg.  x\  min.  l^fec.f,  p.  pour  la  valeur  de  ce  cam^ 
piment. 

On  peut  remarquer  que  ce(i  la  même  chofi^ 
de  réfoudre  le  triangle propofé  ABC  ^  ou  le  trian^^ 
gle  ABE  formé  par  les  côtés  BC  &  AC  du  pre-r 
mier  ,  prolongés  jufqu  à  ce  qu'ils  fe  rencontrent 
en  un  point  £. 

Autre    Exemple. 

311.  On  donne  dans  le  triangkSphériqw 
frig.i4^obliquangle  ABC  *  ,  le  coté  AB  de  ^  ^  deg. 
41  min.  le  côté  AC  ^74  deg.  5  3  min.  avec 
V  angle  A  de  4,^  deg.  1 8  min.  &  il  faut  trouver 
P autre  côté  BC. 
Solution.  Dans  le  triangle  propofe  ^  l'arc  per- 
(3)!f.i97.pendiculaire  ne  doit  point  encore  {b)  paflèr 
par  la  partie  dont  on  cherche  la  valeur }  puif- 
que  toutes  les  parties  connues,  qui  font  le  côté 
AB,  Tangle  A,  &  le  côté  AC,  font  encore  de 
fuite.  Ainfî ,  il  faut  fuppofer  qu  un  arc  d'un 
grand  cercle  paile  par  l'un  quelconque  des  côtés 
AB  &  AC ,  par  exemple  par  le  coté  AC5  & 
forme  avec  ce  même  coté  &  avec  les  deux 
autres  AB  &  BC,  deux  triangles  ABD  &  CBD, 
redangles  lunôc  Tautrc  en  D.  Or  ^  dans  le 
premier  de  ces  deux  triandes ,  on  connok  Tan* 
gie  A  qui  cfl donné,  avecrhypoténufe  AB  qui 
eft  auuî  donnée.  Ainfi  y  1  on  trouvera  le  côté 
(0N.*84.AD  {c),  &  le  côté  BD  (^.  Mais,  le  côtéDC 
{i)  N.  »tf  j-du  fécond  de  ces  deux  mêmes  triangles ,  cft  la 
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tfffcrcnce  de  ce  côté  AD  au  côté  AC  <^ui  eft 
donné  j  &  l'on  vient  de  trouver  le  côte  BD. 
Donc,  on  connoît  dans  ce  fécond  triangle ,  les 
côtés  BD  &  DC  ;  &  par  conféquent ,  on  trou- 
vera (a)  l'hypoténufeBCjqui  eft  le  côté  de- (") N.»<îtf. 
mandé.  Ainh  : 

Premièrement,  {è)  W  M-  ^«4. 

Cmf  liment  du  logarithme  du  finus  du  complément 
de  r angle  K  donné  de  47  deg,   18  mîn.     -^    -     0,i6%6C%0 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  Vhy- 
poténufe  AB  donnée  de  SS  ^g*  4^  tnin.      -     -     y«^34if3f 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  côté  AD  10.001811^ 

q\ri  (c)  donne  4f  deg.  ii  min.  10  fec.  /?.  p.  pour  la  valeur  (f)Kr,  iOJ« 

de  ce  complément  5  &  par  conféquent ,  44  deg.  48  min,  f  o  fec. 

f .  m.  pour  celle  de  ce  côté  j  laquelle  étant  retranchée  du  côté 

AC,qai  eft  donné  de  74  deg.  s  3  min,  laifle  3  o  deg.  4  min.  1  o  fec, 

pour  la  valeur  du  côté  DC. 

Secondement ,  (d)  (fl  n.  itf  j. 

Logarithme  du  finus  de  t angle  A  donné  de  47  deg. 

itmin.  -  -  -  -      -     $M6iiéf 

Logarithme  du  finus  de  l'hypoténufe  AB  donnée 

de  ss  ^g*  4ï  ^^'  -         -  -         -     9.91^94;; 

Logarithme  du  finus  du  côté  BD  .      -         -      -     X5.78 3 1 814 
oui  [e]  donne  37  deg.  tt  min.  10  fec.  p.  p.  pour  la  râleur  (#}K.  10 j. 
de  ce  côté. 

,     Troificmement,  (/)  j^n.  tss: 

Logarithme  du  finus  du  complémeru  du  côté  BD 
trouvé  de  ^y  deg»  xz  min,  10  fec,         -       -    9.9901081 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  coté  DC 
troîÊvé  de  \o  deg,  4  min.  lO  fec,  -   —    -    -      9.93711^3 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  coté  de- 
mandé ^Q  -....-  -     X9-8374344 
oui  (|)  donne  43  deg.  27  min.  10  fec.  p,  m,  pour  la  valeur  (g)N,  loj. 
de  ce  compléments  &  par  conséquent,  4^  deg.  31  min  ;o  fec. 
f .  f  •  pour  ceUe  de  côté. 


^i6  Traite*   complet 

S   C    H    O   L    I    B» 

515.  Suivant  ce  que  nour  avons  démontn 
a«  iVo  2  54,  le  finus  d«  complément  du  fc|^ 

•Rg.  144.  ment  AD  *  eft  au  finus  du  complément  du 
/egment  DC, commç  le  finus  du  complémcni 
du  côté  AB  eft  au  finus  du  complément  du 

(iîM,  jii.côté  BC.  Ain(i^  après  avoir  trouvé  {a)  chaque 
fegment  AD  &  DC,  on  pourra  chercher  immé^ 
diatement  le  côté  BC ,  de  la  manier efuivante^  qui 
eft  la  plus  courte. 

Complément  du  logarithme  du  (înus  da  complé- 
ment du  fegmenc  AD  crouTc  de  44  dcg,  4 S  min. 
fofec.  «--.-_.     o.i49to«$ 

loearithme  du  (înus  du  complément  du  fegmem 

DC  trouvé  de  50  deg.  4  min.  10  fec,      -    -     9,^j7iilf 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  côcc  AB 

donne  de  ff  deg.  41  min.  -        -       -     9. 7^10991 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  côté  de- 
mandé BC  ^ t9.»î74j4) 

^r  ne  difire  que  d*un£  unité  f  de  celui  que  Von  a  trouvé  ^ 

(^)N.  10}.  iV*  précèdent;  &  qui  {h)  donne  par  conféquent  le  même  nomkrt 

4$  deg^*  %7  'W'»»  10  fec,  p.  m.  pour  la  véUeur  de  ce  ccmplémenU 

Aux KE  Exemple. 

3  1 4*  On  donne  dans  le  triangle-Sphérique 
^^  Ht^  obliquangle  ABC  %  tangle  A  de  ^o  deg^  tan- 
gleB  de  iiy  deg.  24  min.  avec  le  côté  Ah  de 
é  ï  dêg.  z  8  min.  &  il  faut  trouver  t autre  co- 
té BC 

Solution.  Dans  le  triangle  propofë.  Tare  per- 

(0  N*  297.  pendiculaîre  ne  doit  point  encore  (r)  pafîer  par 

la  partie  donc  on  clierche  la  valeur  ^  paiiqu€ 

t  Voyei  la  Note  du  N''  ^00. 
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toutes  les  parties  connues,  qui  font  TangleA, 
k  côté  AB ,  &  l'angle  B ,  font  encore  de  fuite. 
Aînfi ,  il  faut  fuppofèr  qu'un  arc  BD  d'un  grand 
cercle  pafle  par  le  fommet  de  Tangle  B  t ,  & 
ferme  avec  les  côtés  AB ,  AC  &  BC ,  deux  au- 
tres triangles  ABD  &  CBD,  reûangles  Tun  ÔC 
faotre  en  D.  Or ,  dans  le  premier  de  ces  deux 
triangles ,  on  connoît  l'angle  A  qui  eft  donné , 
âvecrhypoténufe  ABquieft  auffi  donnée.  Ainfi, 
'  Ion  trouvera  Tangle  ABD(a) ,  &  le  côté  BD  (^^).<jj  J;  •fît 
Mais  ^  Tangle  CBD  du  fécond  de  ces  deux 
mêmes  triangles ,  eft  la  différence  de  cet  angle 
ABD  à  Tangle  B  qui  eft  auffi  donné  j  &  Toii 
I  vîentde  trouver  le  côtéBD.  Donc,  on  connoît 
dans  ce  (econd  triangle ,  un  angle  avec  un  côté  ) 
&  par  confcquent ,  on  trouvera  (c)  l'hypoténufe  CO  n.  »8 j# 
BC,  qui  eft  le  côté  demandé*  Aînfi  : 

Premièrement ,  (d)  ^d)7^.  ig j. 

CamaUment  du  logarithme  dufinus  du  compliment  de 
tkypoténufe  AB  donnée  de  6i  deg.  z 8  min .     -     -     o.)  108711 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l'angU 
A  donné  de  fo  deg»      •--.---^«-     9*9^5^13^ 

Logar'ukme  de  la  tangente  de  Sangle  ABD    *    -  10.14468 f( 

qw{r)  lionne  60  4eg.  10  min.  ff  fec.  »./>.  pourb  valeur  dé ^*^**^*' 

ctt  anjjle }  laquelle  étant  retranchée  de  celle  de  Tangle  B  ^  qtii  eft 

^nnc  de  117  dee.  14  piinjaifle  ^7  deg.  3  min«  f.fec./y.  Af» 

pour  la  Taleor  de  l'angle  CBD. 

t  li  nieft  point  Ubtc  td  de  faire  paflbr  Karc  pctpeDdlctiliirffe .  , 
far  celui  des  angles  B  de  C  que  l*on  veut  ;  puifque  fi  Vcm,  fti^ 
pofoit  que  cet  arc  fidt  tiré  de  l<^ngle  C ,  on  ne  Cûntiottroit  qu*mi 
•Qgic  de  piu9  que  IVingle  droit  >  dans  chacun  des  triangtes  qaV 
fonneroit  avec  les  côtes  AB>  AC  &  BC  ;  ft  par  conC^ucot^ 
oa  ne  pourroic  réfoudre  aucun  de  ces  triangles,  - 


3i8  Traite^    complet 

(a)  N.  2tf  j.  Secondement ,  {a) 

Logarithme  du  finus  de  V angle  A  don^ii  de  ko  deg»      ^.tt^if^ 
Logar,  du  finus  de  Vhypoténufe  AB  donnée  de  6 1  dm 

28  min»    --------.---     9.94;7érj 

Logarithme  du  finus  du  côté 'KD     -     -     -    •     j^.SiSoifi 
(3)N*ioj.qui  (^)  donne  41  deg.  17  min.  jtf  fecl  ;r.  m.  pour  la  vaieui 
de  ce  côté. 

(,0N.  1%$.       ^  Troîfîcmement ,  (c) 

f   0 

Logarithme  du  finus  du  complément  de  VangU  CBD 

trouvé  de  $7  deg.  5  min.  s  fi^*      *     •    "    "     9»75rP*l 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  côté 

BD  trouvé  de  41  deg,  17  min.  S^fi^*)     "    "    10.04100^» 

ut 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  c6ti 

demandé 'BC ----     x9.77^fi4f 

{i}N»x03*qni  (d)  donne  )0  deg.  fi  mîn.  7r6C.  p.  m.  pour  la  valeur  de 
ce  complément  ^  &  par  conféquenc  >  ^  9  deg.  7  min»  f  )  fec.f «f* 
pour  celle  de  ce  côic. 

S  C  H  O  L  I   E. 

515.  Suivant  ce  que  nous  avons  démontré 
au  N^  1  y  6  ^  le  finus  du  complément  de  Tan- 

»Fig.i45.gle  au  fommet  ABD  *eft  au  finus  du  complé- 
ment de  l'autre  angle  au  fommet  CBD,  comme 
la  tangente  du  complément  du  côté  AB  cftà 
la  tangente  du  complément  du  côté  BC  Ainfi^ 

i')i^9 1^4* après  avoir  trouve  (  e  )  chaque  angle  ABD 

^  CBD,  on  pourra  chercher  immédiatement  le 

côté  BCydela  manière  fuivante  ^  qui  efi  la  f  lut 

tourte, 

Côroplémenc 
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C(nn{Jéinenc  dn  logarithme  du  fînas  du  complé- . 

ment  de  Tangle  ABD  crôuvé  de  60  deg,  20  inia. 

fflêc.      -     ----------     o.5o;«5jj 

iônrithme  do  finos  du  complément  de  Tangle 

CBD  trouvé  de  f7  deg.  3  min.  f  fec.  -  -  9*73fyo8^ 
logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  côté 

AB  donné  de  ^i  deg.  18  min.      *      -    -    -     ^,j^f^66y 

Logarithme  de  là  tangente  du  complément  du  côté 
demande  BC- --.^--.-     '^^^^^^p^j 

fii  d^çre  de  deux  unités  f  de  celui  que  l'on  a  nouveau  M  3 14  r 

mais  oui  [a)  donne  le  même  nombre  30  d^.  |i  min*  7  fec.  p.  m,  («)N.  i  OJ. 

/OBT  /«s  valeur  de  ce  compliment. 

Autre    Exemple. 

3 1 6*    £;ïj?;f ,  ô»  donne  dans  le  triangle- 
Sphérique  obliquangle  ABC*^  le  côtéAB  de  ^H  d.*  Hg.  145. 
^xm^  le  côté AC die 6^  deg.  y 4  mi;». <n;^c  Pan-- 
gle  h  de  43  rff^.  17  min.   €7*  il  faut  trouver 
Foutre  angle  C. 
Solution.  Dans  le  triangle  propofë ,  Tare  per- 

fndiculaîre  ne  doit  point  encore  {b)  pader  par  (*)  n.  197- 
partie  dont  on  cherche  la  valeur  -y  puifque 
toutes  les  parties  connues ,  qui  font  le  côte  AB  ; 
J'angle  A  ,&  le  côté  AC ,  font  de  fuite.  Aînfî^ 
il  faut  fuppofer  qu'un  arc  BD  d'un  grand  cer- 
cle patfe  par  le  fommet  de  Tangle  B  5*3  &  for- 
me avec  les  côtés  AB ,  AC  &•  BC  deux  autres  , 
triangles  ABD  &  CBD,  redangles  Tun  &  l'au-    . 
trcen  D.  Or ,  dans  le  premier  de  ces  deux 

t  Voyez  la  Note  du  JV»  '300. 

T  Ce  triangle  e(l  dans  le  même  cas  que  celui  du  K«  précèdent  ; 
piur<|ue  fi  l'arc  perpendiculaire  étoit  tiré  de  l'anglcA,on  ne  conno}-  • 
traie  qu'Un  c6cé  de    plus  que  l*angle  droit  ,  daus  chacun  des 
o^angles  qu*il  formerait  avec  les  côtés  A6  «  AC  de  BC  ;  &  par 
CDafequcac ,  00  ne  pourioic  réfoudre  aucun  de  ces  triangles. 

T  c 
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triangles,  on  connoir  Tangle  A  qui  eft  lionne  i 
avec  rhypotcnufe  AB  qui  cft  auflî  donnçe« 

(-)  N.  184.  Aînfi ,  Ton  trouvera  le  coté  AD{a),  &  le  coté 

iè)N.  z5î.BD  r*).  Mais  ,  le  côte  DC  du  fécond  de  ces 
deux  mêmes  triangles^  elt  la  différence  de  ce 
eété  AD  au  côté  AC  qui  eft  aufTi  donné  j  £c 
Ton  vient  de  trouver  le  coté  BD,  Donc,  on 
connoir  dans  ce  fécond  triangle  ,  les  côtés 

(0  w .  *7<.  BD  &  DC  5  &  par  conféqucnt ,  on  trouvera  (c) 
l'angle  C^qui  eft  l'angle  demandé.  Aind  : 

{i)N.î84.  Premîéremenr,  (d) 

Ca^lémetudu  logarithme  du  Jlnus  du  compicaunt 
de  tangle  A  donne  de  ^]  deg,  17  min.       •      .     •     o.i3907Sf 

tpg€ritkmt  de  la  tangente  du  compliment  de  V^hjpo^ 
tinufe  hZ  donnie  de  f%deg.^imin.     *    -    -     ^.78^7^x9 

lof^ithflu  dA  la  tangent^  du  eompUfnint  du  cité  AO  5*94  s  ^  )Of 
(ON.  to$.qui  [e)  donne  40  deg.  7  min.  ^i  fec.;?.  m.  pour  la  valeur  de 
ce  coinplcmenci  Se  par  conféquent  >  49  deg,  f  x  min.  S  (qc.^.  ^« 
poor  celle  de  ce  côci  5  lacfuelle  étant  retranchce  du  côte  AC^qoi  eft 
doxmé  de  69  deg.  f'4  min.  lailTe  xo  deg.  t  min.  ;z  fec.  p^  m^ 
pour  la  valeur  du  côte  DC. 

(/)N.i(jj.  Secondement,  (/) 

'  J^âgaritkme  dufinus  de  V angle  A  donné  de^j  deg» 

'^7  min.    -- -^--^    9-S^74X^r 

logarithme  du  finus  de  Vhypoténufe  AB  donnée 

de  f8  deg.  \i  min.     -.------     9*9)0910^ 

Logarithme  dufinus  du  cité  hD    -    --    -     -    x$'7^^%i\o 
(^)N.  iOî.cjtii(g)donne  3;  d.  ^4  m.  j4  fec.{f.;7.pour  la  valeur  de  ce  côte. 

(A)N.a7tf.  Troîfiémement ,  1^) 

Cjf/f^lément  du  logarithme  du  finus  du  côté  DC 
trouvé  de  10  deg.  i  min.  fx  fec.     -     .    -    -     0.4^^)01.0 

Logarithme  de  la  tangente  du  côté  BP  trouvé  de 

}S  deg.  f4  min.  S^f<c*\    ^   -----    -     9,8^99018 

Logarithme  de  la  tangente  de  t  angle  demandé  C        10. 51;  ro  98 
(i)  K.  !•).  qui  (/)  donne  ^4  deg.  41  min.  %%  (bc  p.  p^  pour  U  valeur  cte 
cet  angle. 
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S  C  H  O  L  I  £    L 

r  I  7*  Enfin ,  fuivant  ce  que  nous  avons 
itau^ntré  a«  /v°  z  5  7 ,  le  iînus  du  fcgment  DC  *  * ^'^t^  '4^- 
eft  ao  flous  du  fegment  AD ,  comme  la  tan^ 
lente  de  l'angle  Â  eft  à  la  tangence  de  l'an- 
«le  C.  Ain  fi  j  ^  après  avoir  trouvé  {a)  chaque  W^-i^^^ 
fmnmt  AD  &  I)C  ^  on  pourra  chercher  tm^ 
mdiatement  f  angle  C^deîa  manière  fuivante , 
fi  eft  la  plus  courte. 

Coffi^énientda  logarithme  da  fînos  dû  fegmene 
DC  trouvé  de  lo  deg.  i  min.  ji  &c«     -^     •     o.^((;)Oi0 

logarithme  da  fînus  du  fegment  AD  trouvé  de 

49^^*  S^  ^ii^  '  ^^-      -      •      *      .    .     ^      9.S8)4z8x 

Logarithme  de  la  tailgente  de  Tangle  A  donné  de 
♦J  4cg.  17  min.     .-- -     ^.^7^4fO^ 

IpgaiMune  de  la  tangente  de  l'angle  demandée  jiro.jAfxxeo 

I 
fihrpajfe  de  deux  unités  t  celui  que  l'on  a  trouvé  au  N^  ^i€  l 
0Mâ  met  ih)  donne  le  mime  nombre  #4  deg.  41  0m.  l\fec.  p.  p.  (B)làxO]4 
fmtriavaitur  de  cet  angle, 

SCH  O  LI  B     II; 

318*  On  peut  remarquer  yp(ir  les  diféroat 
exemples  que  nous  venons  de  donner  Jur  la  réfo^ 
haion  des  triangles-Sphériques  obliquangles  : 
%^  f  fw  les  partie  s  ujuelles  de  ces  fortes  de  srian- 
giesne  peuvent  être  combinées  que  de  douze  nuh 
mires  mfférentee  :  %^^  que  de  ces  douze  manières^ 
deux  dépendent  du  A/^  i  5  o  ;  deux  du  N^  t^  8; 
&  huit  de  la  réfolution  des  triangles- Sphériques 
triangles  ,  &  des  ceroUaifes  des  N^   &50 

t  V<qrea  la  Noce  du  N*  300^ 

T  t  ÎJ 
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C  H  A  PITRE    IIL 

De  la  manière  défaire  les  obfervations  quifervint 
de  fondement  à  VAflrpnomie. 

IL  ne  nous  refte  plus  pour  rendre  ce  Traîw 
complet^  qu'à  appliquer  à  PAftronomîe  cd 
que  nous  venons  de  démontrer  des  trîangle$-i 
Sphcrîques^dansles  chapitres  prccedents.Maîs^ 
comme  les  parties  de  ces  triangles ,  que  nous 
donnerons  pour  connues  dans  les  différents  ufa* 
ges  que  nous  allons  propofer,  n'auront  pu  Tê- 
tre  Que  par  des  obfervations,  nous  croyons  faire 

ÎJaîur  aux  personnes  qui  veulent  s*adonner  à 
'Aftronomîe,  &  particulièrement  à  celles  qui 
demeurent  en  Province,  &  qui  peuvent  fefaire 
de  cette  fcîence  un  amufement  auflî  agréable 
qu'utile  ,  en  leur  apprenant  la  manière  dont 
on  doit  faire  ces  obiervations*  Aîn(î  : 

ProblesmeI. 

319.  Obferver  la  hauteur  apparente '\  d^une 
Etoile  quelconque. 
♦  Fîg.  147.     Il  faut  obferver  la  hauteur  apparente  HCS  * 

de  l'Etoile  S. 

I  On  appelle  b.imeur  apparente  d'an  point  du  cîel  quelcon- 
que S  ,  UQ  angle  HCS  forme  par  le  rayon  Urift  CS  art  d» 
centre  C  de  l'horifon  fcnfible  à  ce  point  ,  *  par  la  commune 
fection  HR  des  pians  de  cethorifon  it  du  cmlê  veriicêl^^ 
paflê  par  ce  point. 
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Solution.  Di  fpo  fez  un  jQuart  de  cercle  ABC  f 
i  manière  que  le  fil  CP  qui  eft  tendu  libre- 
lent  par  le  poids  P  y  rafe,  c*eft-à-dire^  touche 
gerement^  la  furface  du  limbe  ADB  de  ceç 
ibrument.  Dirigez-le  enfuîte  vers  l'Etoile  pro- 
iee  Sj  &  le  faites  tourner  fur  fon  axe  C ,  juf- 
l'à  ce  que  vous  apperceviez  cette  Etoile 
Tinterfèdion  des  foies  qui  s*entrecou- 
»t  au  centre  E  de  la  lentille  objeâîve  de  la 
mette BC  Enfin ,  en  laiflant  cette  lunette  dans 
%te  fîçuation  ^  obfërvez  le  nombre  que  le  fil 
ÎP  indiquera  fur  le  limbe  ADB;  &  ce  nom- 
bre fera  celui  des  degrés ,  &  parties  de  degrés  , 
que  contiendra  la  hauteur  demandée  HCS. 

Démonfir.  Le  fil  CP  eft  dans  le  plan  du 
vertical  J  ^^î  P^^^  parTEtoîIe  propofëe  S  5 
paifque  érant  librement  tendu  par  un  poids  P , 
il  eft  une  partie  de  Taxe  commun  ZN  de  tous 
les  verticaux.  Or,  le  rayon  vifuel  BCS  eft  auffi 
dans  le  plan  du  même  vertical-,  puifqu'il  eft  tiré 
par  le  point  C  de  ce  fil  à  un  point  S  de  ce 

t  Nous  ne  donnons  point  ici  ta  defcriprion  du  Quart  i$  cercle^ 
puce  que  la  figure  147  fait  aflez  connoîcre  cet  inftrumenc.  U 
doîf  avoir  aux  environs  de  2  pieds  [  de  rayon« 

5  On  appelle  Ctrclt  vertical  ,  ou  Atsmuth  «  chaque  grand 
eeide  de  U  Sphère  qui  paiTe  par  le  Zenith  ;  de  qui  par  confè* 
qnent,  eft  perpendiculaire  à  l'horifon.  On  donne  a  duique  ver* 
tical  le  nom  du  degré  de  l'horifon  par  lequel  il  paffe»  en  corn- 
ncnçanc  à  compter  du  point  auquel  le  méridien  coupe  ce  der* 
nier  cercle  vers  le  Sud»  Il  faut  cependant  remarquer  que  \e  ver- 
tical qui  pa&par  les  points  du  vrai  orient  at  du  vrai  occident  ^ 
icMHime  quelquefois  le  prefmVrvrr/Ka/;  êc  que  celui  qutpaflè 
par  les  Pôles  du  monde  «  fe  nomme  le  méridien. 
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plan  tt  Donc  y  puîfque  [  c  ]  le  quart  de  cercle 
ABC  eft  dans  le  plan  &  de  ce  fil ,  &  de  ce  rayon 
vifuel,  il  eft  dans  le  plan  du  vertical  qui  paflè 

Far  rjEtoîle  propofée  S  j  &  par  confcquent, 
angle  HCSquc  Taxe  de  la  lunette  BC,  où  le 
rayon  vî(uel  BCS  ^  forme  avec  lacommuncfec- 
tion  HR  de  cevertîcal  &  de  rhorifon  fenfible  j 
eft  la  hauteur  apparente  de  cette  Etoile.  Mais^ 
l?angle  HCS  eft  égal  à  langle  ACD -,  poifcpe 
le  même  angle  ACH  eft  également  la  dîro- 
rence  du  premier  à  Tangle  droit  ACS,  &  du 
dernier  à  Tangle  droit  DCH  :  &  le  fil  CP  mar- 
<^ue  au  peint  D  le  nombre  des  degrés  quecotn 
tient  Tare  AD, qui  eft  la  mefure  de  cet  angle 
ACD.  Donc  ^  le  fil  CP  indique  auili  au  point  D 
le  nombre  des  degrés  que  contient  langle  HCS; 
&  par  conféquent  y  la  hauteur  demandécHCS. 
Donc,CQ.F.  F. 

Pkoblesme   il 

310.  Obferverlavrcâe  hauteur  d^uneïscik 
fuelconqut ,  fur  Vkorifon  fmfAfle. 

Solution.  Obfervez  la  hauteur  apparence  dâ 

l'Etoile  propofce  ,  de  la  manière  dont  nous 

WN..ÎI9- Venons  dédire  dans  le  problême  précèdent  f^l 

qu'il  faut  le  faire.  Retranchez  enfuite  de  la 

hauteur  que  vous  aurez  trouvée,  ce  quil  con- 

t  Nottf  ruppoTons  pour  la  facilité  de  la  démoRAntiMi,  qut 
le  mnac  C  auquel  le  fil  CD  eft fii^pendu  •  eA  iia  ponr  àtVwk 
de  la  lanette  BC 
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viendra  d'en  ôcer  pour  la  RéjraCiion'fyfmvztit 
la  Table  que  nous  en  avons  donnée  à  la  fin  de 
ce  Traire  s  &  le  refte  fera  la  hauteur  deman- 
dée. 

P&OBLESME    IIL 

321.  Tracer  une  ligne  méridienne  f  ^fur  un 
flan  korifontal. 

U  fauc  rracer  une  ligne  méridienne  ^  fur  le 
plan  horifonral  X*  "^  *  Fig.  149, 

SoluHon.  Après  vous  être  afTuré  par  le 
moyen  du  niveau  donc  les  maçons  fè  fervent 
ordinairement ,  où  d'une  autre  manière  ^  que 
le  plan  propoifé  eft  parfaitement  de  niveau,  6c 
CD  avoir  réparé  les  défauts ,  s'il  s'y  en  rencontre, 

t  Lorfquc  l'on  regarde  au  ciel  un  objet  quelconque  S  ^«^««Fig  «^s 
nToo  TîTiiel  tire  de  l\zil  du  fpeâaceux  à  cet  objet  n*dt  point  une  ^*  ^ 
ligne  droite  AS.  Ce  rayon  febrife  U  forme  un  angle,  en  palTanc 
de  l^  groffler  dans  VALter  ;  ou  plutôt ,  change  de  direction  à 
ne&re  ^uHI  paflè  d\in  air  plus  épais  dans  un  air  qui  l*eft  moins  > 
ft  Ibnne  une  ligne  courbe  ABS,  de  manière  que  l^objet  parole 
éée  plus  élevé  qu'il  ne  l*e{l  en  effet  ;  parce  que  Pœil  qui  le  voie 
par  le  sajon  AB ,  le  croit  au  point  s  ^ndant  qu'il  n*left  effèî^î- 
▼emeac  qu'au  poinc  S.  Or ,  cette  difierence  encre  le  lieu  auquel 
CMi  voie  un  objet  %  Ac  celui  auquel  on  le  verroit  «  lî  le  rayon  viuiel 
ne  fe  détounioîi  pas  de  la  ligne  droite ,  eil  ce  que  l*on  appelle 
Héfraâi^n  ;  laquelle  efl  mefurée  par  Pangle  BAS  ,  de  varie  %  non* 
lètilcaicm  à  proportion  du  plus  ou  du  moins  d'élévation  de  l*bb* 
jet  fur  lliorifon  »  maisaufli  i  proponion  du  d^sé  d'épaiflèor  de 
VàiT  qui  eft  interpoft  entre  l'œil  de  l'objet.  On  a  calculé  plulieurs 
Tables  de  ces  di^rences  «  de  nous  en  donnons  une  à  (a  fiû  de 
ce  Traité.  Mais  il  faut  remarquer  que  dans  ces  Tables^  on  n*a  kgàsà 
qu'aux  différents  degrés  de  hauteur  ;  parce  que  l'air  que  le  ravoa 
vtiliiei  a  i  traverfer  ,  n'étant  pas  conltamment  par*toue  le  wlbsm 
que  celai  qui  environne  le  Speâateur  >  de  1^  Baroméue  ne  pou« 
Vant  déterminer  la  qualité  que  de  celui  dans  lequel  il  eil  trtacé  » 
il  ntft  guéie  poffibie  d'établir  quëque  chofe  de  cenàin  fur  lea 
diffèfcnces  que  la  qualité. de  l'air  peut  caufer  dans  les  réfraâions.. 

5  On  apeelle  lign9  méridienne^borij^ntaie^  la  commune  feâioir 
des  plans  du  métidien  dl  de  l^orifoa  (cnfiile« 
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polèx  fur  ce  plan  un  quart  de  ce  cercle  ABCs 
HN.  }T9.&  obfèrvez  {a)  la  hauteur  apparente  ACP 
d'une  Etoile    quelconque  S  ntuce   dans  )a 
partie  orientale  du  ciel.  Prenez  enfuîte  un  Si 
DE  chargé  d*un  plomb  E  terminé  en  pointe, 
&  laiiïant  le  q^art  de  cercle  dans  la  pondon 
où  il  ctoît  lorkjue  vous  avez  apperçu  l'Etoile  S 
dans  Tinterfedion  des  foies  de  la  lunette  BC, 
faîtes  fufpendre  ce  fil  à  quelque  diftance  du 
bouc  C  de  cette-liinecte,  de  manière  que  vous 
k  voyiez  dans  Tînterfedion  des  mêmes  foies 
précédentes.  Marquez  exadçment  le  point  F 
auquel  le  plomb  E  rencontre. le  plan  X.  Dé^ 
terminez  encore  un  autre  point  G  fur  le  même 
plan  X ,  de  la  même  manière  dont  vous  venez 
d'y  déterminer  le  point  F,  &  qui  fbit  éloigne 
de  ce  dernier  d*environ  3  ou  4  toîfes.  Attendez 
enfuite   que   la  même  Etoile  S  foit  pallce 
dans  Phémîfphere  occidental  s  Se  lorfque  vous 
Peftîmercz  être  à  peu  près  à  la  même  hauteur 
à  laquelle  vous  Tavez  obfèrvèe  dans  Fhcmif- 
phere  oriental ,  dirigez-y  la  hinette  bC.  Ele- 
vez peu  à  peu  le  bouc  b  de  cette  lunette  à  me- 
iiire  que  cette  Etoile  s'abbaiflTera  j  &  fuivez-la 
attentivement ,  jufqu'à  ce  que  vous  la  voyiez 
£)us  un  angle  aC?  prècifcment  égal  à  celui 
fous  lequel  vous  lavez  obièrvée  au  point  S. 
Laiflèz  le  quart  de  cercle  dans  cette  poliriofl} 
&  déterminez  deux  points  f  6c  g  fur  le  même 
clan  précèdent  X ,  de  la  même  manière  dont 
Vous  y  avez  déjà  déterminé  les  points  F  &  G» 
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Otte  le  quart  de  cercle  ABC,  fie  tirez  parles 
fojnts  G  &  F  une  lîgne  droite  îndéfinfe  GF» 
Tirez  auffi  py  les  points  g  &/uDe  autre  lîgne 

[  droite  gf^  qui  rencontre  la  précédente  en  un 
pointH.Enfin,divirez(^)  eh  deux  parties  égales  (a)  E.U  %. 

I  par  une  lîgne  droite  MRT,  l'angle  GHg  formé  p-  ^ 

rr  les  lignes  GH  &^H  s  &  cettc.Iîgne  MR  fera 
Méridienne  demattdée, 
Démonfhr.  Suivant  ce  que  ficus  avons  dé- 
Éjontré  dans  le  problême  précèdent  (i),Ie  rayon  WN.  jtg^ 
vîfuel  BCS  eft  dans  le  plan  du  vertical  qui 
pafleoar  PEtoile  S*  Ainfî  ,  ôuîfque  [c]  le  fil 
DE  eft  perpendiculaire  au  plan  horifontal  X^- 
&  dans  laligncment  de  ce  rayon  vifuel,  il  eft 
une  perpendiculaire  abbaiflce  d'un  point  du 
plan  du  vertical  qui  pafle  par  l'Etoile  S  au  plan 
borifbncal  X  j  &  par  conléquent  {c)  le  point  F  W  Y*  '^^ 
auQuel  il  rencontre  ce  dernier  plan  ^  eft  un  point  ^' 
delà  comifnune  fedîon  de  ces  deux  plans.  Or, 
^ar  des  raifons  pareilles  ^  le  point  G  eft  auflî  un 
point  de  cette  commune  fedion*  Donc ,  la  ligne 
droite  GFH  qui  pafle  par  ces  deux  points ,  eft 
cette  commune  feftion.  Et  l'on  démontre  de 
la  même  manière  ,  que  la  ligne  droite  gjH 
eft  la  commune  feftion  du  plan  du  vertical  qui 
paflè  par  la  même  Etoile  S  fituée  au  ç<>int  s-^ 
&  du  même  plan  précèdent  X.  Mais ,  puif- 
que  fc]  les  points  S  &  ^   foiit  égalemenc 
îlevés  fur  riiorifon  ,  ils  font  également  éloi- 
gnés du  Méridien*  Ainfi,  les  angles  que  le 
Méridien    forme  avec    les    verticaux    qui 

V  V 
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palFent  par  ces  points  ^  font  égaux  j  &  par 
tonfcquenr,  les  angles  que  la  commune  fedion 
de  ce  même  Méridien  &^  pian  horifontal  X 
forme  avec  les  communes  îedîons  GFH  8c 
gfH  de  ces  mêmes  verticaux  &  de  ce  même 
plan  horîfbntal  X  ^  font  auffi  égaux.  Or  ,  la 
ligne  MR.  oui  [c]  dîvife  Tangle  GHg  en  deux 
parties  égnles,  eft  la  feule  ligne  qui  puiilè  for- 
mer dans  le  plan  X,  des  angles  égaux  avec  les 
communes  fedîonsGFH  &g/H.  Donc,  cette 
ligne  eft  la  commune  fedîon  du  Méridien  8c 
de  ce  plans  8c  par  conféquent,  elle  eft  la  Mé- 
ridienne demandée*  Donc ,  C*  Q.  F.  F. 
Problesme    IV. 
311.  Placer  un  quart  de  cercle  dans  le  plan 
du  Méridien. 
*Fîg.  f  jo*     II  faut  placer  le  quart  de  cercle  ABC  *  dans 
le  plan  du  Méridien, 

Solution.  Safpendez  au  deflfus  de  la  ligne 
méridienne  MR  deux  fils  DE  8c  GH  qui  foient 
éloignés  l'un  de  l'autre  de  quelques  toi(ès,& 
dîfpofés  de  manière  qu'étant  librement  tendus, 
Tun  par  le  plomb  E,  8c  Tautre  par  le  plomb  H, 
les  pointes  de  ces  plombs  rencontrent  cette 
ligne,  l'une  en  un  point  F ,  ic  l'autre  en  un 
point  L  Pofèz  enfuite  fur  cette  même  ligne , 
a  une  toife  ou  deux  environ  de  diftance  du 
fil  DE ,  le  quart  de  cercle  ABCi  8c  Ty  difpofez 
de  manière  que  le  fil  CP  touchant  légèrement 
la  fur  face  du  limbe  AB ,  la  foie  verticale  de  la 
lunette  BC,le  fil  DE,8c  lefilGH^foîenccha- 


r 
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cun  dans  le  même  rayon  vîfuci  BCK}C*cft-à- 
dire  ,  fè  couvrent  les  uns  les  autres  lorfqu'on 
les  regarde  au  travers  de  la  lunette  BC.  Enfin, 
fixez  cet  înftrument  dans  cette  polît  ion  lorfque 
vous  ferez  parvenu  à  la  rencontrer  j  &  il  fera 
dans  le  plan  du  Méridîenr 

Démonfir.  Le  fil  DE  qui  eft  perpendiculaire 
au  plan  de  Thorifon  ,  puiTque  [c]  il  eft  tendu 
librement  par  un  poids  E ,  paffe  par  un  point  F 
de  la  commuoe  fectîon  MR  de  ce  plan  &  du 
Méridien  {a).  Âinfi,  il  eft  cl^ns  le  plan  du  Mé-c^jN.sii. 
ridienj  &  par  confequent ,  puîique  par  des  rai- 
fons  pareilles  le  fil  GH  v  eft  aufS ,  Taxe  de  la 
lunette  BC ,  c'eft-à-dîre  le  rayon  vifuel  BCK^ 
qui  [cj  paflè  par  ces  deux  fils  ,  eft  auflî  dans 
le  plan  de  ce  même  Méridien,  Or ,  puifque  le 
rayon  vifuel  BCKeft  dans  le  plan  du  Méridien» 
le  fil  CP  qui  [c]  eft  une  perpendiculaire  tirée 
du  point  C  de  ce  rayon  vîfùclà  riiorifon,,  y  eft 
auflî.  Ainfî,  puifque  le  quart  de  cercle  ABC 
eftCc3  dans  le  plan  de  ce  même  rayon  vîfuci 
&  de  cette  perpendiculaire  ^  il  eft  au£Gi  dans 
celui  du  Méridien  j  &  par.  conféquent  on  a  fait 
C  Q.  F.  F. 

S  c  H  O  L  t  E. 

)  2  3 .  Lorfque  Von  aura  tracé  une  Ugne  méri^ 
dienncjjuivant  ce  qui  eji  enfeignê  dans  le  fro^ 
blême  précèdent  (b) ,  il  fera  bon  de  fe  ftrvvr  de^y^^  m^ 
celui-ci  pour  iajfurer  de  fa  jufiejfe.  Ôr  >  pour 
cet  effet ,  on  placera  un  quart  de  cercle  dans  le 
plan  du  Méridien  y  de  la  manière  dont  on  a  dit 

Vvîi 
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dans  ce  problême  qu^ il  faut  h  faire.  On  obfet^ 
ver  a  enfuit  e  avec  ce  quart  de  cerclé  ainji  difpofcy 
deux  hauteurs  correspondantes  d^une  Étoile  quel- 
conque; afin  de  tracer  une  ligne  méridienne Jie  h 
même  manière  dont  on  a  trace  celle  du  N^  311; 
&fi  cette  Méridienne ,  &  celle  que  Pan  veut  véri- 
fer ,  ne  forment  qu'une  feule  &  même  ligne  droite^ 
on  fer  a  qffuré  d'avoir  opéré  jujle: 

PROBLESME     Vf 

5  14*  Obfervcr  *  le  diamètre  apparent  t  du 
Soleil  ^  ou  delà  Lune. 

Solution^   Après  avoir  dîfpofc  dans  le  plan 

(a)N.  î»>^du  Méridien  (a)  un  quart  de  cercle  qui  ait  çn- 
vîron  3  pieds  de  rayon ^  afin  quç  Ton  puiflè  y 
diftinguer  les  fécondes ,  &  Ta  voir  fixé  dans  cette 
pofirion  ,  attendez  le  moment  auquel  la  plfrf 
nette  dont  vous  vous  propofcz  de  mefurer  le 
diamètre ,  paflera  par  ce  cercles  &  à  lïnftant 

(t)N.  îx9-de  fon  pafïage  ,  obfervez  (^)  la  hauteur  ap- 
parente de  Ion  bord  inférieur  ^  Çc  celle  de  fon 
Dord  fupérîeur  f.  Ketranchez  enfuîte  de  cha* 
çune  de  ces  hauteurs  ce  qu'il  fera  ncceffaire 
d'en  ôter  pour  les  réfractions ,  fuîvant  la  Tablç 

*  Lorfque  l'on  veut  obfcrver  le  Soleil  «  il  faut  fe  ftrvîr  dt 
verres  colorés  «  ou  noircis  à  la  fumée  d*une  lampe ,  de  craÎBce 
de  fe  blefTçr  les  yeux. 

I  On  appelle  diamètre  apparent  d'une  Planerte  quelconque  t 
l'angle  fous  lequel  on  appçrçoic  cette  planeice  ;  c'feft-à-diït  » 
l'angle  formé  par  les  rayons  vifuels  tirés  de  l'œil  du  fpeâateur 
aux  éxcrémicés  du  diamètre  de  cette  planette. 

f  Pour  obfervcr  la  hauteur,  appareme  de  l'un  des  bords  du 
du|iie  d'une  planette,  il  faut  difpofer  le  quart  de  cercle  de  roa- 
n.'ére  que  la  foie  ho^ifont^e  de  U  lunette  pa^oiiïe  une  tangente 


•nue  fions  en  donnons  à  la  fin  de  ceTraîté.  En- 
fin y  de  la  plus  grande  de  ces  hauteurs  corrigées, 
ôcez-en  la  plus  petite  5  &  le  refte  fera  le  dîa- 

I  métré  apparent  de  la  planetce  propofée  :  ce  qui 
})*a  pas  pefbin  d  être  démontrée 

Se    H  o  L  I  E. 

î  1  5*  Cette  méthode  par  laquelle  on  mejhre 

alfe^  exaElemenx  les  diamètres  apparents  du  Soleil 

U  de  la  Lune ,  ne  peut  point fervir  à  trouver  ceux 

des  autres  planettes^  parce  que, ces  derniers  ne 

forment  point  des  angles  ajfez  fenftbles  pour 

pouvoir  çtremefurés  avec  les  infirumens  ordinai^ 

res.  Ainjl ,  ce  n^eft  que  par  d'autres  moyens  que 

Pon  efi  parvenu  a  ùs  çonnoître.  Mais ,  comme 

ce  n^eji  point  ici  le  lieu  de  traiter  de  ces  diffé^ 

rems  moyens ^nous  avertirons  feulement  que  M. 

Huygens  t  ^  déterminé  le  diamètre  apparent  de 

t anneau  de  Saturne^  de  i  min.  8  fec.  celui  du 

globe  de  Saturne^  de  3  ofe^.  celui  de  Jupiter  y  de 

1  min.  4.fec..celui  de  Mars^  de  3  ofec.  celui  de 

Venus  ^  de  i  tmn.  x\  f.&  qu'il  n^  arien  décidé  de 

.  çeki  de  Mercure ,  à  caufe  defon  extrême  petit effe^. 

Mais  Hevelius  qui  a  obfervé  cette  planettejur 

kdifque  du  Soleil^  a  trouvé  f on  diamètre  de  1 1  f. 

4^ égard  des  diamètres  du  Soleil  &  de  la  Lune^ 

leur  Trandeur  varie  très-fenftblement ,  de  manière 

que  U  plus  petit  diamètre  apparent  du  Soleil  efi  . 

de  5  I  min.  3  8  fec.  le  plus  grand  ^  de  }i  min. 

43  fi^*  y  ^  plus  petit  diamètre  apparent  de  la 
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Lune  j  de  i^  min  3  o  fec.  &  le  plus  grand ^  de 

33  min.  ^o  fec. 

Pkoblesme    VI. 

316.  Obferverla  vraie  hauteur  t  ^Pune  Pla- 
nette  Quelconque  yjur  Ihorifon  fenjibk. 

{M)  N.  j  t4»  Solution.  Ob^r vez  [a)  la  hauteur  apparente 
du  bord  ou  inférieur^  ou  fupcrîeur^  de  la  Pla»» 
nette  propofce.Retranchez  en  fuite  de  cette  hau- 
teur ce  qu'il  convient  d*enôter,fuîvant  la  Table 
des  rcfraâîons  qui  eft  à  la  fin  de  ce  Traite. 
Enfin,  fi  vous  avez  obfervé  la  hauteur  du  bord 
inférieur ,  ajoutez  au  refte  le  demî-diamétre  de 
la  Planette  prapofée  :  mais  fi  vous  avez  obfervé 
la  hauteur  au  bord  fupérîeur ,  retranchez  de  ce 
refte  le  même  demî-diamétre  i  Se  la  fomme^ 
ou  le  refte, fera  la  hauteur  demandée. 

Mais  fi  Ton  ne  connoît  point  le  diamètre  de 

(*)N.  3»4«  la  Planette  propofëe,  il  faudra  alors  obferver  ijb) 
la  hauteur  apparente  du  bord  inférieur  de  cette 
planette ,  &  celle  de  fon  bord  fupérieur.  On 
retranchera  enfuîte  de  chacune  de  ces  hauteurs 
ce  qu'il  conviendra  d'en  ôter ,  fuivant  la  Table 
Ats  réfraftions  qui  eft  à  la  fin  de  ce  Traité.  En- 
fin )  on  ajoiUera  les  reftes,  &  la  moitié  de  leur 
iomme  fera  la  hauteur  demandée. 

Pkoblesme    VIL  # 

317.  Obferver  la  vraie  hauteur  méridienne 
d^un  Afbre  quelconque^  fur  thortfân  fenfthle. 

f  Par  la  hauteur  d*une  Planette  fur  l*bonroti  (enfîble  «  00 
entend  la  vraie  hauteur  du  centre  de  cette  planette  fur  cet  ho- 
rifon. 
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Solution.  Âpres  avoir,  placé  (a)  un  quart  de  ('>)^*  S^*« 
cercle  dans  le  plan  du  Méridien  \  8c  Pavoîr  fixe 
\  dans  cecce  poiition ,  attendez  le  moment  auquel 
I  Fadre  propoié  paflèra  par  ce  cercle.  A  Tinflant 
de  fon  paflàge ,  obfervez  {b)  ùl  vraie  hauteur ^(i^)N.po« 
\  avec  cet  inftrument  ainfi  di^ofé}  &  cette  hau*^"'^*^" 
teur  iera  la  hauteur  demandée* 

Probiesme  VIIL 

5x8.  Obferver  la  hauteur  du  Pôle  fur  tho^ 
fifon. 

Il  faut  obferver  la  hauteur  OP  *  du  Pôle  P,*  Fîg.  i  ji* 
£ir  rborîfon  HO. 

Solution.  Choififlez  Tune  des  nuits  de  Phy- 
ver  t  à  laquelle  le  temps  vous  paroStra  le  plus 
fèrein  :  choifiilez  auffi  Tune  quelconque  des 
Etoiles  qui  font  toujours  fur  votre  horifon.  Pla-  ^ 
cez  enfuite  un  quart  de  cercle  .dans  le  plan  du 
Méridien  (f)s  &  après  l'avoir  rendu  fixe  dans  {c)  N.jsn 
cette  pofitîon  ^  obfervez  (d)zscc  cet  înftru^WN.jip. 
ment  la  hauteur  apparente  de  cette  Etoile ,  à 
rfnftant  auquel  elle  pafTepar  la  partie  HSP  du 
Méridien ,  qui  eft  au  deflus  du  Pôle.  Ob/èrvez 
auffi  (  ^)  la  hauteur  apparente  de  la  même(,}K. }x7« 
Etoile  y  à  Mnflant  auquel  elle  paffe  par  la  partie    ' 
OjP  do  même  Méridien ,  qui  eO:  au  deffous  du 
même  Pôle#  Retranchez  enfuite  la  plus  petite 
de  ces  deux  hauteurs  de  la  plus  grande,  après 

t  On  choîfic  lliyrer  pour  ftîre  ces  obfervatiom ,  parce  que 
kt  Qui»  énutic  alors  plus  longues  que  les  jours  >  on  peuc  voir  les 
Etoiles  pendant  plus  de  douze  heures  ,  «c  obfei^yerpsir^onréquent 
fes  deux  hauteurs  méridiennes  de  celles  qui  ne  raaem  jamais  fous 
llKttifon  du  Iktt  auqjud  robfervateut  dl  fitue. 
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avoir  ôtéde  chacune  ce qu*fl convient d*eû  ôtef^ 
fbivant  là  Table  des  réfraûions  qui  eft  à  la  fin 
de  ce  Traite  j  &  prenez  la  moitié  SPou  xP^du 
refte  S?s.  Enfin ,  ajoutez  cette  moitié  à  la  plus 
petite  Os  de  ces  hauteurs  Corrigées ,  ou  retrace 
chez- la  de  J4  plus  grande  OS  j  &  la  fbmme, 
ou  le  refte, fera  la  hauteur  demandée  OP. 

Ceji  ainfi  av^ayant  trouvf  à  Wbfervatoire 
de  Paris  la  plus  gfande  hatitéur  apparente  de 
V Etoile  polaire  t  marquée  «  dans  Bayer ,  de 
*5  ô  deg.  51'  ifùn.  49  fec.  &  la  plus  petite  de 
46  deg.  40  min.  17  fec.  on  en  a  conclu  que  le 
Pôle  y  efi/leué  de4%  deg.  ^o  min.  lojec 

Plus  grande  hauteur  obfer\féc     *-     -    -     -     fO  </.  5*1  wi.  49/. 
Réfradion  -'-         ••         *-         1-^0049 

■   Il  I  a 

Vraie  hauteur  méridienne    .-i^-.--     ;o     yi        o 

Plus  petite  hauteur  obfervée        ----4^     49      17 
fiéfraâion  -         ---         -,-oof7 

yraie  hauteur  méridienne    --*•---    4^    48       20 

Première  hauteur  -méridienne  '*•  ^     fo     fi         o 

Seconde  hauteur  méridienne         -*       -      .  -     4^    48       10 

Différence  de  ces  deux  hauteurs  -  -  -  -  4  ^  40 
Moitié  de  cette d'^ér^nce  -----  c  'i  fO 
laquelle  étant  ajoutée  à  ^6  deg.  48  min.*  10  fec.  où  retraRchée 
de  fo  dcç.  fz  min.  donne  pareillement  48  deg.  fo  min.  10  fec; 
pour  la  tautcur.  du  Pôle  à  ('Obfervatoire  4e  Paris  s  &  pacconfi- 
quenc ,  41  deg.  9  min.  ;o  fec.  pour  celle  de  TEquaceur  au  mhne 
endroit. 

ProblesmeIX. 
319.  Mefurer  le  diamètre  de  la  Terre. 
Solution.  ChoiTiflex  deux  lieux  qui  foîcnt 
fitués  fous  un  même  Méridien ,  &  éloignés  lun 

f  Ce(l  la  deiAiéie  de  U  queue  ^ie  la  p^ke  Ourtc. 

de 


r 


jU  l'autre  d'une  4iftance  rai/o^bk  )  c'eft-ib- 
(iire^  d'environ  lo.  à  |  o  Ufinc^  Obfèrvez  en- 
foke  ^)  avec  le  plus  dç  précifio^  qu'il  fera  pofli-  (4}  i}«  |itê 
Ue,  la  liauceur  du  Pôle  à  chacun  de  ces  lieux  ^ 
&  A>uftrayez la  plus  petice  ha^eur  delà  plus 
grande  ,  afin,  d'avoir  Tampliciiàe  de  Tare  du 
grand  cercle  delà  Terre  qui  e(^ compris  encre 
cesdeux  lieux;, Enfin  ,  merufez,(^)  ladiftance(t)it«s|4i 
de  Tun  de  ces  mêmes  lieux  a  rautrcj  Scie  nom-*  '^'* 
bre  de  toi/es  que  contiendra  cette  diftance^ 
fera  la  valeur  de  cet  arc* 

Or,  lor£)tte  vous  conno^crez  la  valeur  d'un 
arc  d'un  grand  cercle  de  la  Terre  ^  vous  trou- 
verez par  une  régie  de  proportion  ^  la  valeur 
d'un  degré  de  la  circonférence  de  ce  cercle) 
celle  de  Ta  circonférence  entières  âc  par  confc^ 
quent ,  celle  du  diamètre  deijiandé* 

Ceji  de  cette  manière  qu'ayant  t^bfervé  la  haUr 
ieurdu  Foie  à  Paris ^  de  4S  deg.  50  tmn.  i  ofec. 
ér  à  Amiens^  de  49  deg^  5  %  mn.  3  8  fee.  on  a 
trouvé  I  deg.  1  min.  z  8  fec-  pour  t amplitude 
de  l'arc  du  grand  cercle  de  la  Terre ,  qui  eji  conh 
fris  entre  ces  deux  villes  qui  font  fttuies  pref^ 
que  fous  le  même  méridien  i  &  qtf  ayant  entuise 
mejkré  (c)  la  diftarlce  de  l'une  de  ces,  villes  è(c)it.if^ 
t autre  j  &  tayaju  trouvée  de  59530  toifrs^  on^  'ïî* 
a  conclu  quepuifque  t  de^^  2  thin.  1  ifec.  d^un 
grand  cercle  de  ta  Terre  ^  ^^5953^  toifesyum 
degré  dé  cetnêmec^cle  ejtde  fjità  tpifes^ùu  de 
15  lieues  chacune  de  it%y  foifes  i  quepaf 
conféquent ,  la  circonférence  de  la  Terre  ejt  de 

X  X 


•fdto Uegëif&piefoH Sainkre efl <k  iS €^'m 

^   ^  536^  ta  iRpattcé  dm  ctfort  de  la  Terre  à 

ctm  d^uHe  flamtteetttekonque^&  la  hauteur  êe 

-ifée  y  étant  données  i  trouver  ta  Parallaxe  f  de 
hauteur  de  eette  ôkihette, 
«f!;.  i<it.     Ort  donne  là  diftâttce  CS  *  du  centre  C  de 
la  Terre  âu  centre  S  du  Soleil  j  de  2 1 8  8  5  dcmi- 
dlirnérres  tle  la  Terre ,  avec  4a  hauteur  du 
Soleil  fur  l'horiibn  fenfible  AB  ,  de  )  ô  deg. 
"^x  min.  3^  -ïee.  telle  qu'on  l'a  ob/érvëc}  &  il 
Àttt-  trouver  la  parallaxe  de  hauteur  de  cet 
îitftf  6  5  c'eft-à-dîre ,  l'angle  CST. 
•:  '  SolùHotti  De  lâ  hauteur  donnée  30  deg. 
4r  min.  5  8  fec.  retranche*  pour  la  réfiraâîon 
I  min.  40  fec»  conformément  À  la  Table  des 
ïéfraàions  qui  cft  à  la  fin  de  ce  Traité  j  &  vous 
ttut-éz  30  deg.  39-  min.  y  8  fec.  pour  la  vraie 
îiàuccur  ATS- du  Soleil  fur  l'horiton  AB.  Ajoû- 

*  Fig.  x|2.-  f  Lk  hamti*râ*uti  aftre  qndeôttquc  S  *«  ttlUquellobJcrTO- 
tion  U  donne  >  oft  «près  l'avoir  <Msagée  des  rérraâioas ,  l'ai^ 
ATS  fortné  p»t  li  commune  leftioa  AT  de  liiorifon  Icnfîble 
\AB  4c  du  vertical  HiZ  de  cet  «ftre  «  *  par  une  liyoe  drûiw 
TS.  tirée  du  lieu  oà  l'obrervateur  eft  place  y  au  centre  S  de  ce 

''■  >  .  ^éne  aftre.  Mais  la  vrait  baUtettr  du  même  &ftte  S ,  eft  IVn* 

■  w .  -  -  -  ^{^itGS  formé  par  la  ooinmiuie  feftion  UC  du  mtrae  «ettical 

5 recèdent  HSZ  4e  de  l'borilba  agronomique  HO  ,  4c  par  une 
^ne  droite  ÇJI  tirie  du  rentre  Cde  Terreau  taèmt  point  pt^ 
sic^leat  S.  Or  i*angle  CST.  (  lequel,  eft  U  «fif^^caee  ét<èaa  ba»- 
(«)  E.  t.  I.  leur  AtS  à  la  fttig  haufeur  HCS(  p'uifque  (a)  le  complément 
p.  )i.  ^i  rie  la  prémiétt  fuffSire  de  cet  angle  le  complémenr  SGZ  de 
«la Rentière}  «ft. <e  Qie^Hxk  fppeUe  la Pm-mllsxt  de  Jouteur  in 
Vtifht  S.  Il.iwt  ifem^qùer  que  celle  de*  Étoiles  fixes  eft  ablo' 
mnA^e  infeiffiblè,  irôtul»  dclev  gtànde  'dUtunce  à  b»  Tent, 


j>B  T&i GO voji-sTJiie*       147 
Mtfifvke  à  Cjecce  hauteur  J'aogle  ATC  ()m. 
\a)e(k  de^o  deg.  puiT^ue  la  Ugoe  droice  CT  (<i)  b.  l  ,  ^ 
cft  une  ligne  droice  tirce  du  centre  C  df  la  ^'  *'* 
Terre  au  pomc  T  auquel  l'horifon  iènûble  AB 
la  couche  >&  vous  aurez  izodeg.  3  9  znio.  5  8  C 
pour  la  valeur  de  Taugle  CTS.  j&nfi ,  vous  con* 
noterez  dans  letrian^  reâiligoeSTC ,  Je  côt4 
es  qui  eft  donné  de  «188$  parties  ^ales  , 
le  côté  CT  qui  eft  une  de  ces  parties ,  avec 
l'aogle  CTS  de  i  »o  deg,  3 9  min.  5  8  ièc  ât 
par  conféquent,  vous  trouverez  de  la  manière 
fuTante  (  ^ } ,  l'angle  CST  qvà  eft  la  parallaxe  (On.  i»j, 
demandé^ 

CmpUmeat  du  logérîthiu  du  tôU  CS  éonnt  du 
iiSSf  famés        -^--^<-»»»-     f.^fytf  ;f 

lo^itim  i*  eéti  CT  dpMfl^  A  tmtrtk   •    •    oyooooooa 

LogaritAmt  du  finut  de  tm^k  Çï$  trpuvé  dt 
Ito  dq,  )9  mn.  ft  yic.     ••    •    «    •    -    -     >^H4r7f|. 

lafâHame  dÊifioÊt  de  la  fétallêsi  dmêadU  CST  i-f.f944Mt 
^doofMx»  S  fec  7  tieitei/*  /« fwit ctnefwilbtf ■ 

S  C  B  Û  L  I  B    |. 

^"^x^Siaulim  i9  domter  la  tumeur  oPpa». 
mte  ATS  *  <tune  fianette  ,fitrfkmfottJit^-  *  ««•  *5»* 
iie  AB,  on  domunt  favreùe  hauteur  h€s  fir 
îhorifon  afiroMnaqtcHOjilfaudràt  alors  ckwf 
cher  la  -parallaxe  de  hauteur  CST  de  cette  pla- 
mte  y  ae  la  mamére  dota  wus  allons  lejak^ 
dans  F  exemple  fuivant. 

On  donne  la  difiance  CS  du  centra  C  de  la 
Terre  au  centre  S  de  la  Lune  ^de^j  denù-dia- 
néres  de  la  Terre,  avec  la  vraie  hauteur  HCS 

Xxij 


^4*  TRjiflTE'    CO  MPtET  ^ 

4e  cette  planette  fur  thorifon  afirononwjue  HO  ^ 
*  4e  %o  aeg.  i  zmin*  &  tl  faut  trouver  fa  forai-* 
hxe  de  hauteur  C$T* 

Solution.  Dan$  le  triangle-reSliligne  STC  y 
on  eonnott  le  côté  CS  de^j  parties  égales  f 
le  coté  CT  y  d'une  de  ces  f  orties  ;  avec  f^ angle 
SCT,  de  j,^  deg.  48  min.  puif qu'il  eji  le  corn-- 
plément  de  la  hauteur  WCS  qui  eji  donnée  de  ^a 
degm  1 1  min.  Ainjl^  ton  trouvera  de  la  manière 
{ë)^^il6,Jiiivante  (a)  ^  Vangle  CST  qui  efi  la  parallaxe 
demandé^. 

Premîcrement , 

Valeur  du  côté  CS  donné  de      -----     f  7  partie» 
Valeur  du  côté  CT  donné  de    -----«•    -       i  partie. 

Somme  de  ces  deux  côtés      ----      -      -y* 

Diâërence  de  ces  deux  mêmes  côtés     -     -     -     $6 

Secondement^ 

Valeur  de  deux  angles  droits     -     -     -     -    x So  d.  o  m.  o  £, 
.Valeur  trouvée  de  l'angle  SCT    -    -    -    -     59    4S       o 

Somme  des  angles  CST  &  CTS     -     -    -     140    iz       o 
liloicié  de  çett^  ibmme    ------      70     tf        o 

Troifiémement, 

^  Complément  du  logarithme  de  la  Tomme  des  côtés 
•-'.  CS&CTyrronyéedefJgpames    -----     S..i5^f7i* 

{jogsrithme  de  la  différence  deçes  marnes  côtés , 

trouvée  de  f^  parties    --------      1.7481880 

Logarithme  de  la  tangente  de  la  moitié  de  la  fom- 
medes  angles  CST  &  CTS  trouvée  de  70  d.  6  m.    10.441  i97r 

Logarithme  de  U  tangentç  de  U  moiôé  de  Ut  difié-^ 
^ence  des  mêmes  angles      ------    ^o.4xé;o;7^ 

-7  -  -  -  -  I 

^5)  ^,^10  jtftfi  {h)  dofVMra  ^9  i^.  zë  min.  f%  fie.  pour  U  valeur  de  cette 
demi^difference  ;  laquelle  étant  retranchée  de  la  demi-fomme  trout 
vée  de  70  deg.  6  min.  iMjJera  )^  mn.  |  fie.  pour  la  f^^^fla^î. 
^mandée» 


r 


I     .         ,       DB    T  Ri  GO  ni  OMET  RIE.       34^' 
SCHÔLIE      IL 

3  3  2«  Comme  cette  manière  de  troitver  la  pa- 
rallaxe d'une  plariette  ,  fuppofe  que  la  dijiance 
du  centre  de  cette  planette  au  centre^dela  Terre 
efi  connue ,  nous  en  propoferons  une  autre  au 
iv«  41  6 ,  par  le  moyen  de  laquelle  on  trouvera 
non-feulement  cette  parallaxe  fans  connoitre  cette 
défiance ,  mais  'auffi  cette  dijiance  après  avoir 
trouvé  cette  parallaxe. 

Problesme  XI. 

333.  Obferv^  la  déclinaifon  t  dun  Afire 
quelconque. 

Solution.  Obfervez  {a)  la  vraie  hauteur  mc-(tf)N.  517. 
ridîenne  de  l'aftre  propofé.  Comparez  enfuîtc*^  îî^- 
cette  hauteur  à  celle  de  TEquateur,  afin  de 
retrancher  la  plus  petite  de  la  plus  grande  j  8c 
le  îç&ç  fera  la  déclinaifon  demandée. 
Problesme    XIL 

33  4*  Obferver  r  obliquité  de  PEcliptique  J. 
^  Solution.  Obfçrvçz  ijb)  la  vraie  hauteur  me-  (*)n.  ivf. 
ridienne  du  centre  du  Soleil  au  foUlîce  d'Eté  ^*  '^®* 
&  la  vraie  hauteur  méridienne  du  même  cen- 
tre au  fblftîce  d'hyver.  Retranchez  enfuite  la 
plus  petite  hauteur  de  la  plus  grande  \  Se  le  relie 
fera  la  vraie  diftance  des  Tropiques  \  dont  la 


t  On  appelle  DécUnaifin  d*un  afbe ,  la  didance  du  centre  de 

et  aftre  a  i*Equateiir«  On  la  divlfe  en  fepumriûnale  ^  en  meri-> 

iiêitsli*  Elle  le  mefure  fur  la  circonférence  du  cercle  de  décli" 


n^ifên  de  cet  aibe  %  c*e(l  -  à  -  dire  «  fur  la  circonférence  d*aa 
gnnd  cercle  qui  efl  perpendiculaire  à  l*Ëquateur ,  &  palTe  par  le 
centre  de  ce  même  aftre« 

f  On  appelle  Obliquité  it  V Eclxptiqut^  ou  flus  grande  déclînaifoik 
iu  SoUif^  l'angle  que  l'Ecliptiqae  (orme  avec  TËquateur^ 


JfJO  TtLAlTt*    COMPLET   : 

moitié  donoera  la  plus  grande  déclînaifbn  dà 
Soleil }  ou  ce  qui  eft  la  même  chofe^  ToblH 
quicé  de  r£clipcique.  ^ 

Ceft  de  cette  maaiére  qt^ ayant  trouvé  à  VOb^ 
fervatoire  de  Farts  ia  vraie  hauteur  méridienne 
du  centre  du  Soleil  au  folfiice  d'Eté  j  de  £4  deg. 
3  8  min.  lo  fec.  &  la  vraie  hauteur  méridienne 
du  même  céhtre  au  folfiice  d^hyver  ^de  17  deg. 
41  min.  10  f.  on  en  a  conclu  que  la  vraie  diftance 
des  Tropiques  efi  de  4e  d^.  57  nnn.  &  que 
far  conféquent^  la  plus  grande  décknaifon  du 
Soleil  y  ou  PobUquitéde  ŒcUptique  ^efide  zy  d^ 
aS  min.  yofec^ 

Hntear  obfenrée  <la  hard  infêrieanla  Soleil 

le  jour  da  folftice  d'Eté  à  midi    -    -    •    €4  d^  xt  m.  s  f  C 
HnaMxff    •.---.    «••-•o       o        5 

Somme  -        -        «         ^^        •      ^4 


*5 

0 

0 
xt 

If 

1» 

4« 

Vraie  hameiur  do  bord  inférienr  da  Soleil  •    ^4 
Diamètre  apparent  du  Soleil    -     •     .    •     o 

Vraie  liaotenr  da  centre  da  Soleil     ->     -    ^     5S       ao 


Hauteor  ohCarrée  àa  bord  infiiriear  do  Soleil 

le  joor  do  folftice  dli/yer  à  midi      -*    •    17  d.  t?  m.  f  7  C 
Parallaxe       -        .«        «-••o        9 

Somme  —        »        -        •      •      ••    17      %%        ^ 

Rcfradion  -•••«.09         ^ 


Vraie  faaoteardn bord  iaCéiieqr  do  Soleil  *    17      a;        o 
t  ^^«t  ^  ^^«i^  ^^'  Parallaxes  du  SoUU^faî  tjl  d  la  fa^ 


PTiaîe  Iiatueiir  «in  boni  Inférieur  du  Soltil  -•    tyd.  tf  m*  9Ù 
|j2iaiiiécre  apparent  do  Soleil     •    -  ,  -     *      o      i<      ao  \ 

VnieJutnteoida  centre  daSokil   •    i»    «     17     41      &• 

Vniet  baoteors  da  etncfe  du  Soleil    -    •    ^4  d.  3  8  nié  to  Ce 
-        -         -        -        *    >7     41       *o 

Tnk  diflance  des  TropTqtifeë    »    «*    •    *    4^     /7        o^  ^ 

Afft  U  moitié    -    -    -^   -**•.-*-  aj      a8       |o 

?l  la  plus  grandi  iécluuùfon  dufokil^  c'tft^à-din  VoUiquitidi 
Eclipiifiu^  ^ 

CHAPITRE    IV. 
Dts  Ufages  de  laJrigon(métrie'$phérique*  .  ^ 

Np  u  s  fnppofûns  qu'en  liTant  ces  Ufages 
on  aura  une  Sphère  fous  les  yeux  y  Si 
qa'on  la  difpolêra  de  manière  qu'elle  repréfen- 
cera  au  naturel  les  figures  dont  nous  ne  pou- 
yons  donner  ici  que  la  projeâion* 

P  R.  B  M  I  £  IL     U  s  A  0  E« 

J55.  Connoiffata'l^obliqtAtédetEeUpH^e^ 
trouver  la  déclinaifoh  "de  tel  foifà  de  ce  cerck 
(jue  fon  veut. 

On  donncrobltquîté-AVB*de  PEcIîptîqac,tFîg.  ijy, 
de  2  5  deg.  1 8  min.  3  o  ièc.  &  il  faut  trouver 
la  dëcHnaifon  AB  de  ion  point  B  ,  qui  eft  le 
10^  deg.  o  ihhï.  5^.4  fec.  des  xc. 

Solutioti.  Dans  le  triangle-Sphcrique  VfiA 
qui  eft  reâiangle  en  A ,  on  connoîc  rhypoté- 
iwfe  VB ,  qui  eft  donnée  de  7  o  d.  o  m.  3  4  ïl 
jivecràngleAVB  qui  eftauflî  donné  de  23  d*. 


552-        .Traite^  complet 

2  S  mtn.  3  Q  feç.  Âinfi  )  Ton  cherche  de  1^ 
M  N.»6s*  manière  fuivance  (^}  ^  ie  côcë  AB  qui  eft  b 

dëdinaifbn  demandée* 

Logarithm  da  pmis  de  VdfL%U  AVB  donné  ie 

1}  deg.  1^  min.  "^o  fec.    -    r    -    -     -     -    -     9.^00x^5^ 

Logarithme  du  Jînus  de  l'kypoténvfe  yB  donnée 

de  yo  deg.  o  mm,  -^^/ec»    -     -    -    .    .    -     9.973011S 

Logarithme  du  finus  de  là  déclinai  fort  demandée  AB.  J9'f  75»7J) 
{&}N*l03«qui  (^)  donne  xi  deg.  /9  min.  .3  fec.  pevr  cette  dcclinaifon. 

Autre  ExemjpLe. 

f  rtg. tjî.  '  3  3  (5.  On  rf(?«»e  robïiqmté Ci&D*  J^  fÊàUjh 
tique  y  de  2^  deg-  1 8  wi;^,  3  o.fec.  &  il  faut 
trouver  la  déclinaijon  CD  defon  point  D ,  qui 
ejl  k  14^  c/é^i;.  5  6  mm.  $4  fec.  du  Ç^. 

Solution.  Dans  le  trîangle-Sphérîque  rû^DC 
qui  eft  reâ:angle  en  C  ,  on  connoîc  rhypocc- 
nufe  Dsû!,  laquelle  efl  le  complément  45  d. 

3  mia.  6  fec.  de  Tare  tfpD  qui  eft  donné  de 

44  ^^8-  5^  "^^^^  54  ^^^*  ^^^^  l'^ïïgl^  CiiïD 
qui  e^  auffî  donné  de  13  deg.  28  min. 
30  fèc.  Ainfî ,  l'on  cherche  de  la  manière 
(c)  N.  261.  fiii vante  (  r  ) ,  le  côté  CD  qui  eft  la  dédinaifoû 
demandée. 

Logarithme  du  Jinus  de  t angle  C:ÛrD  ionni  dt 

Logarit&ne  du  finus 'de  l'/typoténufi  Daûf  trouvée 

de  4f  if^.   5  /nia.  6  /ïc.     -     -     -    -    *    -     9,84987^! 

Logarithme  du  finus  de  la  déclinaifon  demandée  CD  ^^•4f  Oi  )  ^^ 
(i]Nt  iO}f  9^  (^  donne  i^  deg.  21  xnin*  )i  fçc.  pour  cette  déclinaifon». 

Autre 


t>  B    TâtooifoiaBrAtE.     35  j 
AuTKE    Exemple. 

537.  On  donne  Pobliquité  FsûîG  *  de  l^Eclijhn^g^ , -j^ 
li^e,  de  z^  deg.  1 8  min.  3  o  fec.  &  il  faut  ' 
trouver  la  déclinaifdfi  FG  de  fan  point  G ,  qui 
cfi  le  1  3  '«'  deg.  1  3  min.  j\.zfec.  du  «i. 

Solution.  Dans  le  criangle^Sphërique  GF^ûr 
qui  eft  reâangle  en  F ,  on  connoîc  l*hypocénufe 
aG^  qui  eft  donnée  de  43  deg  i  3  min  41  fec« 
avec  l'angle  FsûsG^qui  eftauflj  donné  de  2  3  deg« 
2  8  min.  3  o  (ec  Âinfî,  Ton  cherche  de  la  ma- 
nière fui  vante  {a) ,  le  côté  FG  qui  ett  la  décli-W^»**î« 
naifoQ  demandée. 

Logarithme  du  finus  de  l^angte  F^G  donne  de 
1}  deg.  18  min,  ^6  fec    -•.----     9«^J0Z^)/ 

logarithme  du  finus  de  l'hypoténufe  sûîG  donnée 
«45  i/Ég".  ij  min.  ^^Jec*     -    .    i.    -    -    -     ^.Sif^jiS 

Logarithme  du  finus  de  la  déclinai fon  demandée  FG  X9'^}S^9S\ 

qai  (&)  donne  i;  deg.  49  min.  j8  fec.  pour  cette  déclinailba.    (^}N«  zO)« 

AuTKE    Exemple. 

338*  Enfin^  on  donne  Pobliquité  Kvl  *  de^^z^Ul^ 
tÉcliptique  ydez}  deg.  1 8  min.  %  o  fec.  &  il 
faut  trouver  la  déclinai/on  Kl  de  fon  point  I, 
qui  eji  le  1  S'"*  deg*  5  7  min  lo  fec.  du  ««. 

Solution.  Dans  le  trîangle-Sphcrîque  IKv 
quîeft  redangle  en  K ,  on  connoîc  Vhypocénufe 
Ir^puifqu^eiie  eft  le  complémcrt  41  deg« 
2  min.  40  fec.  de  Tare  *)oI  qui  eft  donné  de 
48  deg.  5  7  min.  20  fec,  avec  l'angle  KTI  qu£ 
eftaum  donné  de  23  deg.  28  min.  30  fec. 

Yy 


3.^4        Traita*  coMttÈT     x 
Ain  fi  ,  l'on  cherche  de  la  manière  fuivante 
(*)N.  i6i.(a) ,  le  côté  Kl  qui  eft  la  dëclinairon  deman- 
^dcCi 

Logarithme  du  finus  Je  t'angle  KYÎ  donn^   de 
■  2*5  deg.i^  mirié  jo /èc.     ------     -      9.^002^5; 

Logaritlmte  du  finus  de  l'kypoténufe  l*^  trouvée 

,-di  41  deg^  X  mn.  j^  fie.    -----,      ^.«17^501 

IfûgaFitàme  du  finus  Ai  la  dédituùfon  demandée  Kt     ^9.417^  93^' 
(fc)M.  i03,<jtti  \ff)  dûnne  i;  deg.  9  min.  48  fec.  pour  cette  dklinaifoji; 

S  C  H  O  L  I  E      I. 

<> I  -  .. j  j  5^,  JVoirs  ^(?«f  ^Î5  rf^i  /)(?w»  dans  dif- 
férents quarts  de  l'Ecliptiquef  afin  de  faire  voir 
la  manière  dont  il  faudra  réfoudre  les  quejlions 
fuivanfes ,  lorfquVsagira  d^un  point  Jitué  dans 
une  partie  de  ee  cercle  différente  de  celle  qui  fera 
donnée  dans  l'exemple  que  nous  propoferons. 
Ainfi  ,  nous  ne  donnerons  fouvent  qu'un  feul 

1^-r      .  exemple  fur  chacune  de  ces  quejlions. 

SCH  O  L  I  £     IL 

.r  '  î4o.  Cefi  en  cherchant  de  cette  manière  la 

.  dectinaifon  de  chaque  degré  de  PEcliptique^  que 
tan  conjlruit  une  Table  de  ces  différentes  décU- 
itaifons ,  qui  efi  utile  pour  trouver  la  hauteur  du 
Pèle  fur  thorifon  dun  lieu  auquel  on  connaît  la 
hauteur  méridienne  du  Soleil}  &,réciproquemefri: 
la  hauteur  méridienne  du  Soleil  fur  l  horifon  d'u^ 
lieu  auquel  onconnoit  la  hauteur  du  Vole: parce 
que  la  différence  de  la  déclinaifon  du  Soleil  à  fa 
hauteur  méridienne  ylorf^e  cet  afire  efi  dans 


1>  s   IrR  la  OS  O  ME  T  R  I  fi.        '3  ff  , 

les  fignes  feptemrionaux  ;  on  Jafomme  de  la  dé-^ 
cUnaifon  mi  Soleil  &  de  fa  hauteur  méridienne  ^ 
hrfque  ce  mêmeajhe  ejî  dans  lesftgnes  nrnidio^ 
naux  ,  e/?  toujours  le  complément  de  la  hauteur 
du  Pèle.  * 

II.     U  s  À  G  B. 

541 .  Connoijfant  fahliquité  de  l'EcUptique^ 
avec  la  déclinutfon  iun  poim  quelconque  ck  ce 
cercle  y  trouver  ce  potnu 

Oq  donne  robliquîtc  ArB  *,ou  AADdé*Fîg-ïy4. 
rEclîptîque^dè  x  5  deg   z:8  raîn.  3  o  fec.  avec 
}a  déciinaifbn  AB  ,  de  l'un  de   fes  points  B, 
de  1 7  deg.  %  7  min.  3  5  kc.  &  il  faut  trouver 
ce  point.  } 

Solution.  Dans  le  triangle- SphérîqaevB A  ) 
ou  £irBA  ,.qui  eft  rcdangle  en  A ,  on  connoii: 
l'angle  ArB  ou  A^B ,  qui  eu:  donne  de  1 3  de^ 
2  8  min.  3  o.  fec.  avec  le  cote  AB ,  qui  eft  aufli 
donné  de  17  deg.  17  min.  3  5  fec.Ain(î,ron 
cherche  de  la  manière  fuivaate  {a)  ,  Thypoté-  (a)N.  7£^^ 
nufevB^oQAB. 

Complément  du  logarithme  du  fintLsdttûngie  AvB 
eu  As&B  donné  de  z^deg,  i2  min,  ^o,fec.     -      0.39973^5' 

Lt^ar.  du  finus  du  ^U  AB  dùnftt  de  17  deg* 
^7  min.  ^^  fec.      ------.-.•      9.477172^ 

logarithme  du  finus  de  Vhyfoténufe  VB  ^ou^isR     9.8769087 

911  \ft)  donne  48  deg.  f  1  mîn.  j  fec.  pour  hi  vaîeur  de  cette  {h)  N.|P3« 
Itypocénnfe  ;  &  par  confëquent ,  le  point  demandé  fera  le  1 8mc 


deg.  ft  min,  5  fec.  du  W,  ou  du  nj, ,  lorfqu'il  devra  être  dans 
le  premier  quart  de  rEcliprique  ,  ou  dans  le  troifiéme  j  &  le 
liœc  deg.  7  min,  jf  (ec.  du  O  ,  ou  du  r«',  lorsqu'il  de* 
^^    ^      -,       1   ^       «  _        *  A        ^rcle^ .  ou  *    ~  '" 

Yyij 


tra  erre  dans  le  ftcond  quart  de  ce  mônvç  cercle^  .  ou  d^s  1% 
dernier. 


%^6         Traître  compLet 
III.    Usage. 

342.  Connoiffant  t obliquité  de  FEcliptique^ 
trouver  PAfcenJion  droite  f  de  tel  point  de  ce 
cercle  que  Von  veut. 

•  Wg-  «îJ-  On  donne  l'obliquité  ArB  *  de  PEcIîptîque, 
de  1 3  deg.  x  8  mîn.  3  o  fèc.  &  il  faut  trouver 
TaicenjGon  droite  vA  de  fon  point  B,  qui  cft 
Je  9"^^^  deg.  3  mîn.  8  iec.  Ats  H- 

Solution.  Dans  le  triangle-Sphcrique  tB  A 
qui eft  redangle  en  A,  on  connott  l'angle  AvB 
qui  efl:  donné  de  23  deg.  %  8  min.  3  o  ^c.  avec 
rhypoténufeTBquî  eft  auffi  donnée  de  6  9  deg* 
3  mîn.  8  fec-  Aînfi ,  Ton  cherche  de  la  manière 

^«)N.284.  Suivante  C^f),  le  côté  r  A  qui  cft  Tafcenfion  de- 
jnaodée. 

CowfUment  du  hzarïihmi  dujînus  du  compUment 

.    d^  PangU  A'YÉdonné de  X)  deg.  z%  min.  ^ofee.     O.O^jst^^ 

LoMr.  de  la  tang^  du  compl.  de  V^fpotémi^e  yB 

donnée  de  6$  deg.  3  min.  9  fec.     -     •    *    -     9.^8x9950 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  taf- 
eention  demandée  YA-         -  -         -       -     9.^205129 

WN.io).  ^^^  (^)  ^^^^"^  ^^  ^S*  \9  ^^"*  '4  ^^^  P^^^  ^^  valeur  de  ce 
complément  5  &  par  conléqaent ,  67  deg.  xo  min.  4^  fec.  pour 
cçlle  de  Tafcenfion  demandée. 

t  On  appelle  Âfcenfien  dreite  d*anaf!re,  Içpdnc  del^Eqna- 
teor  qui  dans  la  Sphère  droite  ,  monte  fur  l*horiion  en  même  temps 
que  le  centre  de  cet  afhe  ^  ou  ce  qui  dï  la  même  chofe ,  l'arc  de  l'& 

Suaceur  qui  efl  compris  entre  le  commencement  du  Y  ^  ^^  cefcle 
e  déclinaifon  de  l)Aftrç  dont  il  s'agit.  Mais,  on  appelle  au 
contraire  Afcênjiên  ikUque  dHmaftre  «  le  point  de  l'Equateur  qui 
dans  laSpnére  obliquç  monce  fur  i'horiion  en  même  temps  que 
le  centre  de  cet  aftre  ;  ou  ce  qui  e(l  la  même  chofe  «  iHirc  de 
l'Equateur  qui  eft  compris  entre  le  commencement  du  Y  ^  \*ho* 
tîfbn  oriental  ,  à  l*in(taut  ^uqijd  k  Qentrç  dq  l'4ill[4  io9K  U 
i*agic  eft  A  ce(  borifoo* 
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Autre    Exemple. 

345.  On  donne  f obliquité  C^X>  *  de  PEclip- 
tique  de  11  deg.  x  8  min.  }  o  fec.  &  il  faut*  ^^  'H* 
trouver  tafcenjion  droite  vQC  de  fon  point  D, 
qui  e/i  le  i  5"^^  ^^g^  j ,  fj^i^^  i  ,  y^^  ^^  /^  np^ 

Solution.  Dans  le  trîangle-Sphérique  ^rDC 
qui  eft  redangle  en  C,  on  connoîc  Tangle  C^kD 
qui  eft  donné  de  i }  deg.  1 8  mîn.  3  o  fec.  avec 
rhypocéhufe  Dsûf ,  laquelle  eft  le  complément 
14  deg.  8  mîn.  49  fec.  de  Tare  ^D  qui  eft 
auffi  donné  de  75  deg.  5  i  m.'  1 1  fec.  Aînfî, 
Ton  cherche  de  la  manière  fuîvante  (  a) ,  le 
côtéCA.  Wï^.it4- 

Complémeru  du  logarithme  dufitus  du  eompUment 
de  tangU  O&D  donné  de  x^  deg.  xS  mifim 
îo^ir.     --- ----    o.O}7fi9^ 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l'hy' 
poténufe  Di&  donnée  de  i^deg.  8  mn*  49  fec»   10.  r 98  f  0^7 

logarithme   de  la   tangente  du  complément   du 

côté  CA         --.--.    10.^5^01^^ 
qui  [b]  donne  76  deg.  ;8  min.  S7  f^-  P*  ^*  V^^^  ^*  valeur  de  ce  (WN.  lej. 
complcmenc  ;  &  par  conféciuent ,  i  ;  d.  x  ni.  )  f.  pour  celle  de  ce 
ç^é  >  laquelle  étanc  retranchéo  de  Tare  y^^ék  qui  eft  de  1 80  d. 
biiTera  1^6  deg.  ;8  min.  57  fec.  pour  TaTcenfion  demandée 

rQC 

S  C  H  o  L  I  E. 

3  44#  Après  avoir  trouvé  de  cette  manière  taf- 
ctnjion  droite  de  chaque  degré  de  tEcliptiquey 
on  en  conftruit  une  Table  qui  eji  d^un  grand  ufa-  s 

ge  dans  tAfironomie. 

I  V.    Usage. 

ié^.^.  Connoijfant  t obliquité  de  tEcliptique y 


^5*         r     TtAlTB^     COMPLET   ^ 

trouver  Fangle  f  que  ce  cercle  forme  avec  le  JlfA 
ridien^à  Tinfiant  auquel  un  hoinp- donné  ^de  et 
même  cercle  pajfe  par  ce  Méridien. 

^Fîg.  155.  On  donne  robhquîté  EyA  *  de  PEclîptîque; 
de  z5  deg.  z8  min.  30  fec.  &îl  faut  trouver 
Tangle  îû^AP  que  ce  cercle  forme  avec  le  Mé- 
ridien EAP  ,  à  Tinftant  auquel  le  point  A  de 
ce  même  cercle,  quîeft  le  i  o"^^  deg.  14  mîo. 
3  5  Tec.  des  Tl ,  pafle  par  ce  Méridien. 

Solution*  Dans  le  triangle-Sphérique  EAv 

qui  eft  redangle  en  E ,  on  connoit  l'angle  Er  A 

<\\A  eft  donne  de  1 3  deg.  1 8  min.  3  o  lec.  avec 

Phypoténufe  tA  qui  eft  auffi  donnée  de  70  d. 

14  min.  %  5  fec.  Ainfî,  Ton  cherche  delà  ma- 

{a)  N.  18  v  niére  fuîvante  [a) ,  fangle  tAE  qui  {b),  eft  égal 

WN.i^.^i  l'angle  demandé  ^AP. 

CompUmçru  du  hgarithme  dufinus  da  ctmplémmt 
*    dt  Vhypoténufc  y* A,  donnée  deyo  deg.  i^min» 

^^Sfi,^'    - ' O-47I04Î* 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  Van-- 
gle  EvA  donné  de  i^  deg.  x%  min*  ^o  fec.     io.^6xz\6^ 

Loj^ar,  de  la  tangente  de  Fangle  y  AE    -    -    -     10.85}  2^04 
qui  (c'    •  -     ■         -      •  *•  .        . 

aiigle  j 

S  C  H  O    L  I   £• 


(ON.  ioj,^^».(^)  donne  ti  deg.  3S  nïm.  f4  fec.  pour  ia  valeur  de  ce; 
'e  >  &par  confcqueiit  ^  pour  celle  de  Tangle  demande  ^AP- 


346.   Ceji  en  cherchant  de  cette  manière 
chacun  de  ces  angles ^que  ton  en  conflruit  uneTabk 

t  L'angle  dont  il  s'agît ,  eft  toujours  celui  qui  eft  formé  par 
la  partie  de  l'Ecliptit^uc  qui  fe  trouve  dans  l'hémifphcre  oricn- 
taU  6c  par  U  partie  du  Méridien  qui  eft  compiil'e  entre  i'Eclip- 
Ù'^t  6c  le  Pôle  fcpientrional. 


DE  Trigonométrie.  ^j^ 
fKf  a  au(ftfon  ufage  dans  t!A(lronome.  Mais 
M  faut  remarquer  qu'il  fuffit  de  les  trouver  four 
chaque  degré  du  premier ^  quart  de  tEcliptique; 
farce  que  ceux  du  fécond  quart  font  les  fupple^ 
mens  de  ceux  du  premier  ,  &  que  ceux  du  trot-* 
féme  quart  &  du  quatrième^  font  les  mêmes  que 
ceux  du  premier  &  du  fécond  y  pris  dans  un  ordre 
sétràffradém 

V.   Usage. 

347.  Connoijfant  la  hauteur  du  Vole ,  avec 
la  décUpaifon  d^un  point  quelconque  de  TEcîip^ 
tique  ^  trouver  la  différence  afcenfionnelle  t  de 
ce  point. 

On  donne  la  hauteur  OP  *  du  Pôle  P  fur^Fîg.  157, 
rhoriTon  HO ,  de  48  deg.  5  o  min  i  o  fec.  avec  *^  »i8-    ^ 
ladécKnaifbn  AC  du  point  C  derEclîptîque, 
de  I  2  deg.  t  o  mîn.  &  il  faut  trouver  la  dîfFé- 
rence  aiccnfîonnelle  AB  de  ce  point. 

Solution.  Dans  le  trîangle-S'phcrîque  BCA 
qui  eft  redangle  en  A,  on  connoît  le  côté  AC 
qui  eft  donné  de  1 1  deg.  z  o  mîq.  avec  Tangle 
ABC  qui  eft  de  4  r  deg.  9  mîn.  5  o  fec.  puif^ 
qu'il  a  pour  mefure  [a]  la  hauteur  HE  de  TE- WN.i^tf. 
quareur  EQ^fur  Thorifon  HO }  cVft  à-dîre ,  le 
complément  de  la  hauteur  du  Pôle  P  fur  le 
même  horifbn  ^laquelle  eft  aulTi  donnée  de 
48  deg.  50  mîn.  10  fec.  Ainfî^Ton  cherche 

t  Oa  appelle  Différence  afcenfionmlU  d*ua  adre  quelconque  » 
tare  de  l*£qiMteur  qui  eft  compm. entre  l'afcemiç0.draUe  .9l 
l^aicendon  oblique  cle  cet  adre. 


5^o  Traite*  complet 

<ii)N.277.de  la  manière  fuîvance  (a) ,  la  diâëreoce  Je-i 
mandée  AB. 

Complément  du  logarithme  Je  la  tangente  Je  l'an-- 

gu  ABC  trouve  de  41  deg.  9  min^  ^o  fec.      -  cof  8^x90 

Logarithme  de  la  tangente  du  côté  AC  donné  de 

yi  deg.  xù  min.  --.-...  9-U97i9X 

Logarithme  dufinus  de  la  dijflrenci  afcenjionnelle 
"demandée  AB    ----------     5. 5  980^  Sx 

.  ..  <iai  (^)  donne  14  dee.  x  min.  ir  fec.  d.  m.  pour  U  valeitr  de 

SCHOLÏE     I. 

3  48.  Si  au  lieu  de  donner  ta  déctf^m/on  du 
point  de  Œcliptioue  dont  on  demafÊxla  diffé- 
rence afcenfionneUe ,  on  donne  feulement  ce  point  f 
il  faut  alors  commencer  par  chercher  fa  déclinai^' 
(ON.  iiS^fon  {c) ,  &  Pon  trouvera  enfuit e  fa  différence 
afcenjionnelle  y  de  la  même  manière  dont  nous 
venons  de  le  fair^  dans  cet  ufage. 

SCHOLIB     IL 

♦  Fig-  »Î7*      349-  Si  Pon  ajoute  au  quart  EB'^de  la  cht^ 

conférence  de  PEquateur ,  la  différence  afcen- 
fionneUe AB  d'un  point  C  de  PEcliptiquey  qui 
décline  vers  le  F-ole  fupérieur  i  ouftPon  retran- 

*  Fig.  158.  che  au  contraire  du  quart  EB  *  de  la  circonférence 

de  PEquateur  ,  la  différence  afcenjionnelle  AB 
^un  point  C  de  PEcliptique  ^  qui  décline  vers  le 
Pèle  inférieur  y  làfomme  EBA  {Fig.  i)j.)  ou 
le  rejie  EA  (  Fig.  i^%.)  ejiun  moyen  arithméti- 
que affez  exaSi  entre  la  partie  orientale  &  la 
partie  occidentale  du  vrai  arc  diurne  du  jour 

auquel 


DE  Trîconombtiib.  $€% 
ttquel  (^  point  Je  trouve  au  Méridien  en  même 
temps  que  le  SofeiL  Ainjly  Von  peut  prendre  cette 
fomme ,  ou  cette  différence  ^pour  le  vrai  arcfemi- 
ièurne  de  ce  jour  ;  &  par  conféquent  ^fi  Pon  ré^ 
dui$  cet  arc  en  temps  ^par  le  moyen  de  la  Table 
pi  eji  à  la  fin  de  ce  Iraité^  on  à  avec  ajfefz  de 
^écyîon ,  la  vraie  durée  de  la  moitié  de  ce  même 
jour.  Mais  y  on  ne  peut  en  conclure  qu'à  quelque 
chofe  près^  t heure  du  lever  du  Soleil^  &  celle  de 
fon  coucher  i  parce  que  les  parties  mentales  des 
arcs  diurnes  ne  font  point  parfaitement  égales 
aux  P^Ébs  occidentales  des  mêmes  arcs. 

Su^WfÊhspour  exemple ,  que  Ion  veut ff avoir 
le  temps  que  le  Soleil  a  demeuré  fur  thortfon  de 
'  Varis  le  14.  du  mois  de  Mai  de  l'année  1 749. 
On  cherche  dans  quelles  Ephémerides^  ou  par  les 
Tables  de  M.  De  Caffinî ,  quel  étoit  le  lieu  du 
Soleil  au  midi  du  jour  propofé;  &  ton  trouve 
que  ce  lieu  étoit  le  i}'»^  ae^.  41  tnin.  i^fec^ 
du  V  On  cherche  enfuite  (a)  la  déclinaifon  lî  d.  (  j)n.  }  jy. 
.-43  m.  lîfdece point fif^ la  différence afcen^ * Î47« 
ftonnelle  a  i  deg.  48  min.  3  7  fec.  qui  convient 
à  cette  déclinaifon.  Enfin  ^  comme  le  point  dont 
ilsagit'efifîtué  dans  thémifphérefeptentrional^ 
on  ajoute  cette  différence  à  90  aejr.  (tr  Von  a 
1 1  ideg.4,%  tmn:^-jfic.  pour  tarcfemdiurr^ 
de  Paris  ^  leij^.du  mois  de  Mai  de  tannée  1749* 
Or ,  cet  arc  étant  réduit  en  temps  par  le  moyen 
de  la  Table  qui  efi  à  la  fin  de  ce  Trente  ^  donne 
7  heures  5  1  min.  i/^fec  pour  la  vraie  durée 
de  la  moitié  de  cejotir,  &  par  conféquent ,  i  j  A. 

Zz 


5^i  TkAttE*     COH/tPLEf 

2  min,  1  8  fec.  paur  celle  de  ce  four  enùer  :  4,  â^ 
2  S  min.  46  fec.  à  peu  de  chof^  ppès^^pour  linf^ 
tant  du  lever  du  Soleil  :  &  j  k.  }  1  m.  1 4./-  aufi 
à  quelque  ckofeprèsy  pour  celui  defon  coucher^ 

(.i)N.}3;.  Premièrement,  {d^ 

logarithme  du  finusde  l 'obliquité  de  TEcliptioue^ 

connue  de  ij  deg-  it  min.  jo  fec.    -     -    -     ^.6001^3 f 

Logarithme  du  finus  du  point  Je  rEcIiptique ,  pro- 
pofc  de  f3  deg»  41  mih.  3^  (kcè    -     -    -    -     ^.90^1^^^ 

logarithme  du  iïnuS  de  la  dcclinaifon  demandée  -   xy •  5 o<J  f-i:*^, 
(£')N.  10 5.  f"*  ('•)  ^^onne  i%  deg.  45  min.  li  fec.  p.  m.  pour  eetu  dicU*^ 

lîa'jon. 

fON.  347.  ,  Secondement,  ^^)       ^ 

Complément  du  logarki^me  de  la  tangente  de  U 
*  hauteur  de  ^Kc]^aîeur,  domine  de  41  deg.  9  m. 

fo  lec.    ---^.---.-     w..^-     o.efSji^^ 
Los:;arichme  de  .U  cangei^te  de  la  dcclinaife.n  du 

point  propolc- ,  trouvée  de  1 8  deg.  43  m.  *8  C     9  jT  Joi4<4 

Logarithme  du  finus  de  la  différence  aftenfîonnigjle  - 

demandée     -^.'    ---------      9.5884754 

Xi/)N.  10 1»  qui  [d]  donne  21  deg.  48  rtii;z.  37  /pc.  p.  m.  pour  cette  difê^ 
r*nce. 

Troifi^ement , 

9od.   cm.    o  f.     -    -     -    -    tf  U.    o  m.,  o  f* 
li       .0  o       -    -    -    -    -     1      a8  o 

48  o       *-•---,    -       3         II 

Arc  femid.- iiî,.,    4S       57      H.  du  coucher.  7     51        14 


.  ;  t  h.   o  m.  6  f,  I  7  h.  3 1  m.  1 4\\ 

7       31       14.    I  7      M        14 

■■  Il  I  ■!     ■  ^**        ...II.  I         I        »  I  >         * 

Heur,  du  lever.  4      18      46    Durée  du  jour,  i  ;        z.  .  ^  i*. 

350.  A/.^j  /l  Von  veut  déterminer  rigaureu* 
fewfnt  par  k  moyen  des  dijfcretices  afccitfion^ 


téks ,  ies  temps'n;rafs  du  lever  .&  du  couckit 
du  SoJetl^  il  faut  alors  chercher  ces  temps  de  la 
wianitre  dont^om^allms  le  faire  dans  taJOùef-^ 
tion  Jiivuante ,  que  nous  propofmf  pour  exemple^ ^ 

On  demaûde  quek  ont  cré  hs  temps  vrais" 
^du  lever  Se  çitI^eoucïler  du  Soleil  à  Paris  y  le 
lO.  du  OJqrs^idfBftobre  de  i'annëe  i749»     > 

¥otirréfimdiey(^ie  jQueflion^  i^^  on  cherche 
fdr  4^  moyen  dé  quelques  Ephémerides^  ou  par 
ks  Tables  rfc-Mw^De  Caffiaî ,  quel  étoit  k  heu. 
du  Soleil  le  z:(^*  du  mois  d^OSiobre  de  lannéh. 
1749,  à'  i>  hurès  du  ntatin  :  tjuel  étoit  aujfi  le 
Ueu  du  mêmé^Aftre  ^  le  même- jour  a  6  heures^ 
dufoky  &.  Con  trotkue^  le  ifi^^..degM  57  ^^^*m 
46  fec.  de  la  -^  ,  pour  le  premier  ;  &  le,  1 7^^. 
deg.  zj  miu/4-j  fec.  du  mêmejigne  y  pour  h 
dernier. 

r   z^^^  On  chercher  {a)  la  déclifaifcfn  du  z6'^W^.nS^ 
<&g*  jjmin4-4,6fec/dela^fceMe  defbu-xj'^. 
deg.  z  7  min.  4 1  fec^  &  Ppnptçuve  que-lc(pr,e^ 
miére  efi  de  i  o.dfS*  14  min^  i  o  [ec.  &  ta  der-  ,  .  .     . 
mère  ^de  10  deg.  3  y  mtn.  7  jec.  • 

5««f   OfP€[hwc^  (b)  h  Sfftkence  afcehJion-^{h)}!j. 547. 
belle  qui  çpnvient  à  la  prein'i  étende  ces  deux  dé^^ 
clinaijoîts  £  la  différence  défcenjfionnnïle  t  qui 

t  On  appdie  Deputfjitn  droite  i^ûi  Ailre.\  le  poînc  de  I*£iua<^  .  '  ^ 
reur  qui  dans  la  Sphère  droite  defcend  fous  l^horifon  en  nictne 
cemps  que  le  c*nnre.^<k  céc  afti'^.  Qa  itp^lïkriiu  contraire  :Df/à 
•  tn4iêH  ùhUqiêt  d*un  ' Aflre  «  If  poinc  dr  l'Equateur  qui  dans  la 
Sphère  oblique  4e(ctnd  (ou&l'.horifon  «n  t^êzne  temps  que  le  cenuq 
it  cec  aflre*.  Enfin  «  on  appelle  Différence  defcenfionnelle  d'un 
4ihe  ,  l*arç  de  l*fiqnatcur  qui  eftonhlpns  encre  la  dtfccnfiod^  ^ 

^oi^e  ^  la  dçrçq^fio^  oblige  de.^ec^i|te  aftrcu 


3^4  TKAirn'  coiaPiEt 

convient  à  la  dernière;  &  l'on  trouve  i  %  degm 
7  mn.  17  fec.  four  cette  différence  afcenjior^ 
neUe;  ET  1 1  deg.  1 1  mn.  3  Jecpour  cette  dif^ 
férenee  defcenJimneUe. 

'  j^^^^dommeks  points  dont  il  s'agit  font  cka-- 
ùun  dans  Phémifphere  méridional ,  on  retranche 
de  ^o  deg.  chacune  de  ces  différences;  &  il  refte 
77  deg.  5  %  mn.  3  3  fec. pour lavaleur  de  la 
partie  orientale  de  Parc  diurne  du  jour  propofi  ; 
&  77  deg*  5  9  min.  ^ofec.pour  la  valeur  iie 
la  partie  occidentale  du  même  arc 

5*°*  Enfin  ^  après  avoir  réduit  en  temps  cha^ 
eune  de  ces  valeurs ,  par  le  moyen  de  la  Table  qui 
eji  a  la  fin  de  ce  Traité^  la  différence  6  heures 
4  S  m«  3  ofec.  dupremier  ait  Mures  y  efi  letemps 
vrai  auquel  le  Soleil  s^efi  levé  fur  Vhorifon  de 
Paris  le  10.  du  Mois  d^Ô6iobre  de  tannée  1749^ 
,  ér  le  dernier ,  5  heures  1  o  min.  3  8  fec.  efi  le 
temps  vrai  auquel  le  Soleil  i efi  couché  ce  même 
jour  j  fous  le  même  horifon. 

WN.  S  jy.  Premîcremenc ,  (^) 

Logarithme  en  fiinis  de  ToUiquicé  de  TEcliptS^ , 

connue  de  2^  deg.  xS  min.  )ofec.      -    -    <i-     ^•^Oot^^f 
Logar.  da  finus  du  x^0  deg.  5*7  min.  4e  fec.  de  h  A    9. 6fé49Xf 

log.  da  /înns  de  la  première  déclînaifoo  demandée  X^.is^js^o 
^i)  N*  t  O].  q9Ù  [i]  domu  10  d*  14  aûii.  xoftc.pour  cette premiért  dielinmfvu 

logarithme  du  finos  del'obliquité  de  rEcUpcîqiie, 

connue  de  x)  d^.  i8  min.  30  fec.    -    -    ••     ^.tfooi^ff  ' 
Logar.  du  finus  du  xy^^  deg.  17  m.  41  f.  de  la  lûr     9.^^  ^  8419 

Logar.  dtt  An.  de  la  demiére  dédinaifon  demandée  19.1^410^4 
{c)  N.  zo)-  fiû  (c)  4/0AM  10  du*  \s  niin.jffêar  cette  autre  diclbuàfon. 


DB   Txi60lfOMSTXI£*  36J 

Secondement ,  (a)  «n.  147* 

Cta^Iénent  dp  logarithme  de  la  tangente  de  la 

haotenr  de  TEquatear,  donnée  de  4 1  d.  9  m.  f  o  f*  0.0;  8  )  290 

Logarithme  de  la  tangente  de  la  première  déclU 

naifbn  trouTée  de  10  deg  14  min*  10  fec*    •  $'^^}9f^% 

la^.  dafinosde  la diff.a(cenfiomielle demandée.     9»ittxtij 

fu  [h]  donne  ix  deg»  7  min»  27  /rc.  pour  cette  différence.       {h)H.  lO)* 

C6aaplànent  du  logarithme  de  la  tangente  de 

la  nantear  de  rEqaateur  ,  donnée  de  41  deg. 

9  min.  fo  fec.    -------*-    -     o.ofS)t99 

Logjirîthme  de  la  tangente  de  la  dernière  décii- 

nailbn  crouyée  de  10  deg.  5  y  min.  7  fec*         9A7is^l 

m  .1        SI 

log.  da  finos  de  la  di£  defcenfionnelle  demandée.     9.  }i9^^f  \ 

fû  (c)  donne  la  deg.  zomin.  \o  fec. pour  cetu autre  Mffcrence,[c)V»lOim 

Troiûcmemeot  ^ 

9od.   #   m.  cf« 
ti         7  *7 

77     T  X*        )  5      Fanie  orient,  de  l'ttt  diiime# 

^od#  om*  of.  -    •    -   4h.4om«oft 
7       o         o---*-x8      o 

_^ }j     ------     * 

77      fx       35     -    -    -    y       "       3» 

XX  h.   o  m.   o(l 
f      II        5e 

^     4^       30       Temps  Tcaids 
lever. 
9#d»  om.of. 
Il     xo     30 

77     )9      30      Pinie  ocdd.  de  Parc  divme. 

70  d.  «O  m«   o  (1    -   -    -  4  h.  40  m.   ot, 
7oe-«-^-x8o 
39         o   --/--•     »       3^ 
30 » 

77     39       3«    r    •    *    J     10       î*        Temps  yraî  dis 

ooocher. 


^66        Traité'    cbMPÎEr 

•  •  Or  ,  on  peut  toujours  de  cette  manière  deter^^ 

miner  avec  toute  la  prècijion  pojféle  les^  tempf 
vrais  :  mais  il  tien  efipas  de  même  des  tempx 
apparents;  &  il  faut  les  chercher  pat  des  'voies 
toutes  différentes  de  celles  qui  nous  venons  de 
fuivre.  Cefi  pourquoi  nous  propoferons  encore 
cette  même  quejHon  dans  le  huitième  Vf  âge  ^  aux 
iSr^-^'3  î8.  CT  3  65..  afin  de  Vy  ré  foudre  d*une 
manière  dont  onpuiffe  également  fe  fervir  pwp 
iïhuver  Iqs  temps  vrais  ^  comme  pour  connoitre  les 
^_  ... ,  tem^i  apparent't. 

S^CH  O  L  I  E  m. 

351.  Enfin  ^  ce  que  nous  venons  de  dire 
des  différences.  Mfcenfionnelj^es  :  des  points  '  de 
lEcliptique ,  foit  pour  trouver  ces'  différvTScer; 
f oit  pour  connoitrepar  leur  moyen  h  temps  UriA 
que  chacun  de  céf  points  demeure  fur  Vkorijon 
d'un  certain  lieu  ^  convient  pareillement  aux  dtf^ 
.  rences  afcenJTonneltes  âélous.  les  après;  &  Von 
en  conjiruit  ordinairement  Hes  Tables  pour  char 
que  différent  ^ degré  de  hauteur  du  Foie. 

î  ""^      VI.    Usage. 

3^1.  Connoiffant  la  hauteur  du  T'oie  j^to'BK^ 

quité  de  tEcUptique^  &  un  point  quelc(wqu^  de 

ce  cercle ,  tr&u^ér  tJfcenfioh'vèlique  de  ce  point. 

♦Fî^^yr.     On  donne  U^hautçiv.QP.*  du  Pôle  P  fur 

*  '^  •     rhorîfon  HO, de 48  degi  -5  0  min.  10  fec/avec 

Tobliquîtc  AtG  de  TEcMprique ,  dp  i  ^  deg. 
28  mîn.  j<>4€c^-&-iliswc  trouver  rafeenfit?n 


r  ' 


I  ÙE    Tri  GO  tJ  Û  MET  RtE.         ^  6j 

\M(]\iQrB{Fig.  1 5  7.)ourQEB  (F/g.  i  5  8.) 
dtt  point  C  de  ce  cercle. 

Solution.  Cherchez  [a)  la  dcch*naî(bn  ACOON.  îjje 
Jo point  propofë  C ,  Ton  afcennon  droite  t^^^'**^^^ 
(%ij7.),ouVQEA,(Fig.ij80,&fadif^ 
férence  afcenfîonnelle  AB.  Enfuité,  fîlepoînc 
propofc  dcch'àe  vers  le  Pôle  fupërîeur  (  Fig^ 
i  î 7.), retranchez  fa  difFërence  afcenfionnelle 
ABde/bn  afcenfion  droite  TA  :  mais,  s'il  dë- 
dine  vers  le  Pôle  infërieur  {Fig.  1 5  8.),  ajou- 
tez, au  contraire  (à  dîflFërence  alcenfionnelle  AB 
àfon  afcenfîon  droite  YQEA  i  &  le  refte  TB 
{^^•i[7.)^DixhfovnmcTÇl^h{Fig.  15  80, 
fera  Tafcenlion  *oblîque  demandëe. 

;V  I  I.    Us  A  G  E. 

)  5  5 .  Connoijfant  la  hauteur  du  Tôle ,  avec  ta 
iédinaifon  du  Soleil  ,  trouver  l'Amplitude  t 
otmak  de  cet  Aflre  •    &  lAzitnuth  de  fort 

Iw^erf.      •  '  .  .    . 

On  donne  la.  hauteur  OP  *  du  Pôle  P  furJ^J'|^-g'J7« 
l'horifon  HO  ,  de  48  deg.  50  min.  10  fcc*    '^  ' 
avec  la  dëcKnaîfon  AC  du  Soidl,  de  i  2  àt%. 
19  min..  44  fec.  &il  faut  trouver  ramplîtucic 
orientale  BC  de  cet  aftre,  avec  Tazimuth  HG 
^c  fon  lever,. 

t  On  appelle  Amplitude  d'un  Aflre ,  t^arc  4e  l'horîfon  quf  eff 
**Çri$  encre  le  point  du  vrai  orient ,  ou  celui  du  vrai  occidenr , 
Jj^c  point  auquel  cet  aftrc  fe  levé  »  ou  celui  auquel  il  fe  couche. 
On  diyife  les  Amplitudes  en  orientales  «  âc  en  occidentales  ;  de 
°û  les  fubdivife  tnfeptentrionnUi  &  en  méridionales^ 

î  Lorfqu'un  aftre  eft  à  l'horifon ,  fon  azîmuth  cft  le  Complé- 
«««de  fon  amplitude.  Voyez  la  féconde  Note  du  N«  319. 


368  Traite^  complet 

Solution.  Dans  le  triangle-Sphërique  BC  A 
qui  eft  reâangle  en  A,  on  connoîc  Tangie  ABC 

(«)N.x9ff.  de  41  deg.  9  min  50  fec.  puifque  (a)  cet  angle 
a4)our  mefure  la  hauteur  HE  de  l'Equateur 
EQ)  c*eft-à*dire ,  le  complément  de  la  hauteur 
du  Pôle  P)  qui  eft  donnée  de  48  deg.  50  min. 
I G  f.  On  connoit  audi  le  côté  AC  a  ui  eft  donné 
de  I  î  deg.  1 9  min.  44  fèc.  Ainu^  Ion  cher- 

{fc)K.i54.ci^^  d^  '^  manière  fui  vante  {b)^  rhypotcauie 
BC  qui  eft  Tamplitude  demandée. 

Complément  du  logarithme  dufinus  de  V angle  ABC 

trouvé  de  41  £g^  9  «i/ï.  ^o  fec.    -     -     -    -     o.lti6\2,t 

Zogarithme  du  finus  du  côté  AC  donné  de  ix  deg, 

19  mi;!.  44ytfC.  ....     »*?x»444< 

Logarithme  du  finus  de  T amplitude  demandée  BC  9.^1x07^! 
(c)N*l03«^^  (c)  donne  18  deg.  ff  min  4;  fcc.  ^y.  m.  poar  la  Taleor  de 
cette  amplitude  ;  laquelle  étant  ajoutée  à  90  deg.  lorfque  le 
Soleil  eft  dans  les  fignes  feptentrionaux  (  Fig.  i  p  ) ,  00  retran- 
chée de  90  deg.  lorfqu  il  eft  dans  les  Sgnes  on^dionaiû 
{F'ig.  if8},  donnera  dans  le  premier  cas  ,  zo8  dee.  ff  min. 
4f  fec.  &  dans  le  dernier  ,  71  deg.  4  aiiiu  Xf  &.  pour  la 
valeur  de  Tazimuth  demandé  HC« 

S  C  H  O  L  I  £     I. 

3  Î4,  Ce^  en  cherchant  de  cette  mamére  les 
amplitudes  tant  orientâtes  qu'occidentales  d'un 
àjhre^  que  ton  connoit  les  vrais  points  de  Vho^ 
rifon  par  le/quels  le  centre  de  cet  ajbre  doit  Pajfer 
four  monter  fur  ce  cercle ,  ou  pour  de/cendre  au 
dejfous.  Mais  ces  points  au/quels  on  trouve  par 
le  calcul  précèdent  qu'un  ajhre  doit  paroitre  à 
tinjlant  defon  lever ,  ou  à  celui  dejon  coucher  ^ 
ne  [ont  point  ceux  aufquels  on  appercoit  cet  ajhi 

à 


1>È  tRïGoifoMÈfRiËè  ^ê^ 
il  tis  îHfiants  >  parce  que .  la  rifraSHon  faifant 
ttn^ours  patoitre  dans  le  ciel  un  objet  plus  élevi 

Îi'd  ni  t'efi  en  effet ,  la  dijiance  d^un  ajhre  aU 
ok  qm  dans  la  Sphère  oblique  ejl  élevé  fut 
thorijony  efl  toujours  plus  petite  au  tnoment  au-- 
pd  on  aûperfoit  cet  aftre  a  l'karifon ,  qu^à  celui 
auquel  il  y  efi  effeElivement.  Fat  confequent , 
Uî  amplitudes  apparentes  font  plus  grandes  que 
ks  vraies  amplitudes ^  dans  Inémifphere  qui  efl. 
duétédu  Pôle  élevées  &  plus  petites  au  contraire^ 
dans  Vautre  hémifpkere.  Or ,  pour  faire  voir  com* 
mnt  on  doit  sy  prendre  pour  trouver  ces  ampli^ 
tudes  apparentes^  nous  allons  réfoudre  la  même 
l^utflionprécédente^en  ayant  égard  aux  effets  qui 
la  rifraàion  produit. 

Î5  j.  Soit  donc  i^^U  Soleils* fttuUatisfhé-^^'t  »!•• 
^ffkerefeptentrionaly  à  ^i  min.  i  ofec.  de  pro- 
fondeur fous  Ihorifon  HO  ^  qui  efl  la  diflance  à 
l(i(i%dklatéfra£iion^léfait  par oître  dans  ce  cer^ 
de.  Soient  en  même  temps  ^le  cercle  SCG  le  par  al- 
UU  que  le  Soleil  décrit  ;  tare  PSD  ,  une  partie 
à  qercle  de  décUnaifon  de  cet  aftre  ;  &  foré 
ZK  j  Une  partie  de  fon  cercle  verticaU  Celé^ 
fofit 

Onaun  triahgte-Sphériqué  obliqUafigleSZPi 
dans  lequel  on  connaît  le  côté  XFS  de  ^o  deg 
3  2  min,  1  o  fec^  puifque  ce  câté  eft  la  fomme  au 
î«^t  de  cercle  ZF  &  de  la  profondeur  FS  dit 
^^l,  qui  eft  donnée  de  it  miné  i  ofec,  4e  côté 
Z'M^  4 1  deg*  9  min*  <o  fec*  puifque  ce  côté 
^  U  complément  de  la  hauteur^OV  dû  Foie  V^ 


yjo  ,  Traite*  COMPLET  ' 
qui  efl  donnée  de  48  deg.  50  nûn.  10  fec.  ^f 
îe  coté  PS  de  "j  7  deg.  40  min.  1 6  fec.  put/que 
ce  côté  eji  le  complément  de  la  déclinaijon  IDS 
qiii  ejl  aujji  donnée  de  lï  deg.  1 9  min.  44/^r. 
{4)s.t9i.^injij  l'on  cherche  de  la  manière  fuivante  (a)  y 
t angle  SZP  de  ce  triangle. 


Premièrement, 


ValcttT  donnée  du  côté  ZFS 
Valeur  trouvée  du  côté  ZP 
Valeur  t^rouyée  du  côté  PS         - 

Somme  de  ces  trois  côtés           -          -  109 

Moitié  de  cette  fomme         -       -      -  104 

DifFcrence  du  côté  ZFS  à  cette  moitié    -  14 

DiiKjrence  du  côté  ZP  à  cette  même  moitié  6  \ 


90  d,  31  m.  10  f. 
41        9        50 
77      40     •    1^ 


41 
S 

31 


x6 


Secondement , 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  ZFS . 

donné  de  90  deg.  3 1  min.  lo  fec.  -       -     0,00001 9* 

Complément  du  logarithme  du  fînus  du  côté  ZP 

trouvé  de  41  deg.  9  min.  f  o  (èc.  -  -  o.iSi63i2r 
Logarithme  du  iînus  de  la  différence  du  côté  ZFS, 

trouvée  dç  14  deg.  8  min>  f  j  fec.  -       -     9.3081^16 

Logarithme  du  iinns  de  la  différence  du  côté  ZP  ,  « 

trouvée  de  ^3  deg.  31  min.  13  fec.         -    -     9»9f  18781 


LcN^arithme  du  quarré  du  (înus  de  la  moitié  de 
rangle  demandé  SZP,  ou  FZO         -  -    19.;  116811 

Moitié  de  ce  logarithmç ,  ou  logarithme  du  iînus 
de  la  moitié  de  cet  angle.         -         -      .    -     9.7^08405 

(B)N.i05.ftti  (h)  donne  5;  dtg.  11  mîn.  31  fec.  p.  m.  peur  la  valeur 
de  cette  moitié  ^  &par  conféquent^jo  deg,  if  min.  z  fie.  pour 

(0  N.  196-  ^^^^^  ^^  c^^  angle.  Or  (c)  ,  cet  angle  a  pour  mefure  le  complément 
FO  de  l'amplitude  demandée  BF.  Donc  ,  cette  amplitude  eft  de 
1 9  deg.  ^^min.  f  Syîc  &furpaffepar  conféquent  de  ^9 min.  i  ^fec, 

{i)'^.m*Uvj  aie  amplitude  BC  que  Von  a  trouvée  par  Wfage  précédera  (4. 


DE    Tri  GONOMET  Rî  E*    .371 

356,  Soit  en  fécond  lieu  le  Solpl  S  *  jÇw^*Fîg*itfo» 
dans  rhémifphere  méridional  y  à  3  i^deg.  10  m. 
de  profondeur  fous  thorifon  HO  ^  qui^  comme 
nous  l'avonsdéja  dit^eft  la  dijiance  à  laquelle 
la  réfraSiion  le  fait  paroitre  dans  ce  cercle.  Soient 
aujji  le  cercle  SCG  le  parallèle  que  le  Soleil  dé-- 
crit;  Varc  PDS,  une  partie  du  cercle  de  dédira 
ncnfon  de  cet  afire;  V'  tare  ZFS>  une  partie  de 
fon  cercle  vertical.  Cela  pofé  : 

On  a  untriangk'Sphérique  obliquangleSHV , 


dans  lequel  on  connoit  le  côtéTJcS  de  ^o  deg. 

3  1  trnn.  10  fec.  puifque  ce  côté  eft  lafomme  au 

quart  de  cercle  ZF  &  de  la  profondeur  FS  du 

Soleil  î  qui  efi  donnée  de  ^zm.i  ofec.  le  coté  ZP 

ifc  4 1  deg.  9  min.  5  o  fec.  puifque  ce  côté  efi 

le  complément  de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P,  qui 

efi  donnée  de  ^S  deg.  50  min.  10  fec.  &  le 

côté PDS  de  loi  deg.  1 9  mïn.  44  fec. puif 

qfi enfin  ce  dernier  côté  efi  la  fomme  du  quart 

de  cercle  PD  &  de  la  déclinaifon  DS  qui  efi 

aujfi  donnée  de  11  deg,  19  min.  ^4,  fec.  Ainfi^ 

ton  cherche  de  la  manière  fuivante  {a) ,  F  angle  {a)  N.29  $• 

SZP  de  ce  triangle. 

Premièrement , 

Valeur  donnée  da  côté  ZFS         -       -       90  d.  31  m.  zo  f. 
Valeur  trouvée  du  côté  ZP  -        -       41        9  fo 

Valeur  trouvée  du  côté  PDS         -      -    101      19         44 

Somme  de  ces  trois  côtés           -         -^54  ^  ;  4 

Moitié  de  cette  fomme             -           -     117  o  y  7 

Différence  du  côté  ZFS  à  cette  moitié    -       x6  x%  37 

Différence  du  côté  ZPâ  cette  mêhiemoitié     7  s  ti  7. 

A  aai] 
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Secondement , 

Cociiplément  da  logarithme  en  finas  da  côté  ZFS 

donné  de  ^o  deg.  3  ^  min.  xo  (èc.  -  -  o.oooai^i 
Complément  du  iogarithme  da  fînus  du  côté  ZP 

trouvé  de  41  deg.  9  min.  fO  (ce.  -  -  .  o.i8x^5U 
Logarithme  du  finus  âp  la  dificrence  du  côté  ZFS, 

trouvée  de.itf  deg,  i8  min.  57  fec.  -  -  9*^4917^7 
Logarithme  du  finus  de  la  difKrenoe  du  cdcé  ZP  ^ 

prouvée  de  7f  deg.  fi  min.  7  fec.        -        -     ^.^Zééiiî 

Logarithme  du  quarré  du  finus  de  la  moitié  de 

Pangle  demanaéSZP,ouFZQ  -  -  X9.Si74f05l 

Moitié  de  ce  logaritbme^ou  logarithme  du  finus  de 
la  moitié  de  cet  angle.  -        -         -     -    9.9oS7tf4 

(«)N.  10  3  •  ^'^^  (^)  ^>uif  f4  ^^g'  ^  fùn.  i^ficpourlavMeurJe  cet$e  moitié; 
&par  cçnfcquent ,  x  08  deg^  1 6,  min.  ^6  ftc*  pour  celle  de  cet  angli* 

(B)V^  195.  Or  {è] ,  cet  angle  a  pourmefure  l'arc  OB¥,  qui  eftU  firme  de 
tamnUtude  demandée  'BS  &du  ^uart  d/u  cercle  OB^  Donc ,  cetu 
amplitude  eft  de  1%  dejf^  16  mm,  ^6  fec.  &  diffère  p4T  confi- 
qùent  de  ^%  min.  ; 9  fie.  de  la  vraie  araplitude  BÇ  am  l'on  a 

(0  N<  iSu  trouvée  par  tUfage  précèdent  {ç\. 

SCHOÏ.11      lit 

3  c  7 ,  Aph  avoir  tronvé  de  cette  manike  Ui 
amptitudesqui  conviennent  à  chaque  degré  de  di- 
çUnaifùn^  fùivant  les  différentes hautevrsdvPoU^ 
on  en  confirait  des  Tables  qui  font  dm  grand 
pfage  dans  PAfirononne  ;  -&  particulièrement 
4ans  la  Navigation^  oh  elles  tiennent  heu  duw 
figne  méridienne  qu'il  n'ejl  pas  poffible  £cp)(ift 
fw  (a  fdef. 

VIIL      UsAQJf. 

l%%.Comiûijfamlahautemdu?okfwthm' 
fomaun  ^tain  iieu  ^  troifvar  thure  à  lajuelk 
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4e  Soleil  fe  levé  un  certam  jour  fur  cet  hottfon  ; 
&  celle  à  laquelle  ilfe  couche  le  même  jourfouê 
k  même  hortfon. 

On  demande  quels  ont  été  les  temps  vrais 
du  lever  &  du  coucher  du  Soleil  S*  à  Paris,  *  Kg,  itfi« 
le  zo  du  mois  d'Odobre  de  Tannée  1749- 

Solution.  Après  avoir  connu  par  quelques 
Ephéraerîdes  ,  ou  par  les  Tables  At  M.  De 
Cafftni  y  que  le  ao  au  mois  d'Oâobrc  de  Tan- 
née 1 749 «  le  Soleil  â  6  heures  du  matin  étoit 
au  lé"»  deg,  J7  nlîn,  46  fec.  de  la  îû!  }  & 
que  le  même  jour  à  6  heures  du  foir,  il  étoit 
au  2  7"»«  deg.  xy  min,  4irec*dutnêfnefîgne, 
oa  cherche  {a)  la  déclinaiibn  qui  con vient UiK.jj^ 
i  chacun  de  ces  points  s  5c  Ton  trouve  i  ^^  que 
celle  qui  convient  au  premier ,  eft  de  10  deg. 
14  min,  zo  fec.  1*"'  que  celle  qui  convient 
au  dernier  ,  eft  de  10  deg,  3  5  ipin,  7  fec. 
Cda  poie  : 

Premièrement ,  dans  le  triangle-Sphcrfque 
oblîquangle  SPZ,  on  cônnoît  le  côté  I^DSde 
100  deg,  z4  min.  zo  {qç.  puîfque  ce  coté  eft 
la  ibmme  du  quart  de  cercle  PD  &  de  la  dé^ 
clînaîfon  DS  que  Ton  vient  de  trouver  de  10 
deg.  14  min,  zo  fec«  le  côté  FZ  de  41  dee. 
9  min.  50  fec.  puifque  ce  côté  eft  le  complé- 
ment de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P  ^  qui  çft  don- 
née de  48  deg.  y  o  min  10  fec.  &  le  côté  ZS 
de  90  deg.  puifque  ce  côté  êft  lô  vertical  du 
Soleil  lîtué  à  rhorifon  HO,  Ainfi ,  Ton  cherche 
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f#)N.29jide  la  manière  foîvante  (a),  Tangle  SPZ  de  « 
triangle  f. 

Premièrement, 

Valeur  trouvée  du  côté  PDS      -      .      -     loo  <f.  14  i».  lo  /: 
Valeur  trouvée  du  c6ié  PZ       -       ^     ^  p   ^^         ^       ^0 
Valeur  donnée  du  côté  ZS----90         o        0 

Somme  de  ces  trois  côtés  ----«ijik  «^  10 
Moitié  de  cette  fomme  -----iiy  47  j 
Différence  du  côté  PDS  i  c^We  »M>i/ie     -       1  y 


zx        4î 


Différence  ducôtéVZà  cette  mime  moitié  -   74       57       1; 

Secondement , 

Compliment  du  iogsrithme  du  finiu  du  c6ti  PDS 
trouvé  de  100  deg.  z^  min.  zofec.    -     .     -    -    0.007101^ 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  PZ 
trouvé  de  41  deg.  9  min.  fo  fec.    -     -    -     -     o.iSUjn 

Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  PDS, 

trouvée  de  if  deg.  zz  min,  4;  fec.     -     -     •     9.4»3fîM 

Logarithme  du  finus  de  la  différence  dû  côté  PZ, 

.    trouvée  de  j^  deg.  ^j  min.  1  s  fec.     -    -    -     9.984^^1^ 

Logarithme  du  quarré  du  finus  de  la  rfioitié  de  Van- 
gif  hoTiùre  demandé  Sn^  ou  DVE    -    -    -    -  i^-f 9^(800 

moitié  de  ce  logarithme  ,  jou  logarithme  du  finus 
de  la  moitié  de  cet  angle     -     -     ...    -    -     5.798*900 

(*)N.  103.  qui  {h)  donne  38  deg.  ftf  min.  16  fec.  î  pour  la  valeur  de  cette 
moitié»  âc par  conféquent ,  77  deg.  fi  min.  55  fec. poar celle 

(ON.  xjtfi^de  cet  angle.  Or  (c)  ,  cet  angle  a  pour  mefure  lare  DE,  qui 
étoit  la  partie  orientale  de  Tare  diurne  du  jour  propcfî.  Donc , 
cette  panie  étoit  de  77  deg.  f  z  min.  3  3  fec.  de  mèmeqne  nons 
Favons  trouvée  au  N*  3  f  o  î  &  donne  par  conféquent  de  mêmft, 
6  heures  48  min.  50  fec.  pour  Theure  du  lever  du  Soleil  à  Pans, 
le  jour  propofé. 

t  L'angle  SP2 ,  ou  DPE  »  s'appelle  VAtigU  berain  ;  parce  cm« 
WjN.  iQtf.ft  pourmeforc  (i)l»àrcDE  de  rÈquateur,  quicft  la  dilunccflu 
Scldlau  Méridien  HZO. 
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Secondement  ,  dans  le  triangle -Sphérique! 
oblîquangle  jPZ,  on  connoîc  le  côté  P^  de  10  o . 
dcg.  3  5  min.  7  fec.  puifque  ce  côte  eft  la  (0017 
me  du  quart  de  cercle  F^  &:  de  la  déclinaifon  ds^ 
que  Ton  a  trouvée  de  10  deg.  3  y  min,  7  fèc^ 
le  coté  PZ  que  Ton  a  déjà  trouvé  de  41  deg. 
9  mîn,  5  o  fec.  &  le  côté  Zj  de  9  o  deg.  par 
la  même  raîfon  que  dans  le  triangle  préce-. 
dent*  Aînfî,  Ton  cherchede  la  manière  fuî- 
vante  (a)  ^  Tangle  jPZ  de  ce  triangle*        WN.a9ît 

Premièrement, 

Valeur  trouvée  du  côté  Pds      -      -      -     100  i/.  3;  m.     -7  f^ 
Valeur  trouvée  du  côté  PZ      -       .-.      41.9        |o 
Valeur  donnée  du  côté  2s----      90         o         o 

Somme  de  ces  trois  côtés    -----251  44  jj 

Moitié  de  cette  fomme     -     ----ir/  jx  18  J 

Différence  du  coté  Pds  i  cewe  moi/zV    -      if  17  nj 

D^ence  du  côté  11^  à  cette  même  moitié     74  42  38  > 

Secondement , 

ComfléMient  du  logarithme  du  finus  du  côté  Vas 
trouvé  de  xoo  deg.  5f  min,  7  fec.      -     -     -     o.oô74j'4t 

Compliment  du  logarithme  du  finus  du  côté  PZ  trou- 
ve de  41  deg.  $  min.  sofec.     ^      -    -    -    -     0.18x^^322 

Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  Vds  , 
trouvée  de  i  s  deg.  ijmn.xifecl     -     -     -      9.421098/ 

Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  PZ  ^ 
trouvée  de  T^  deg.  ^x  minn^%fec.\     -     -     -     9.9843^02 

Logarithme  du  quarré  du  finus  de  la  moitié  de  Van^  .     -  . 

gle horaire êemandé  %vZ y  ou  à^J^E    -     •    -     -    X9«f94f3fX 
Moitié  de  ce  logarithme  y  ou  logarithme  du  finus 

de  la  moitié  de  cet  arigle.     -      -     ...    -     ^^y^j^^j^ 

qui  (b)  dotme  38  deg«  49  min.  4f  fec.  pour  b  valeor  de  cette(5)N«io)« 
moidéi  &  par  conféqaenc^  77  deg.  39  min.  xo  fec.  pour  celle 
4e  cec  angle.  Or  (c) ,  cet  angle  a  pour  mefore  1  arc  Ei ,  qai  étoit  (c)  N.  x^tf • 
b  partie  occidanule  de  Tare  diufae  du  joQr  pxopoff.  Donc«    \ 
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cette  partie  étoit  de  77  deg.  $5  min.  50  fec.  de  mme  ^oé 
nôos  Vavons  tfoUvée  aii  N  î  f o  j  &  donne  par  conféquent  dé 
même»  ^  heures.  10  min.  jS  fec.  pour  l^eute da coucher  dâ 
Soleil  à  Park,  le  même  jour  propofé* 

S  C  H  O  L  I  E      I. 

•  «g.  j6u  Î  5  9  •  jQuoique^  les  triangles  SPZ  *  &  sî>Z 
f oient  quadrantaux  ^  &  fuivera  par  conféquent 
les  mêmes  loix  que  les  triangles-Sphériaues  rec^ 
sangles ,  nous  les  avons  cependant  confiderés  com- 
me étant  feulement  obliquangles ,  afin  de  mettre 
le  plus  d'uniformité  qu'il  nous  efi  pojftble ,  dans 
notre  manière  de  réfoudre  les  triangles  ^  Sphéri^ 
ques. 

.       ScHOLtÉÎL 

360.  Au  lieu  de  réfoudre  ^  comme  nous  venons 
•rig«  i$x,  de  le  faire  ^  le  triangle  SPZ  *  ,  pour  connoitri 
V angle  SPZ  >  &  le  triangle  sPZ  y  pour  connoitrë 
(angle  sPZ>  on  peut  trouver  ces  mêmes  angles 
en  réfohant  les  triangles  SPO  &  sPO  ,  de  la 
manière  fuivante  qui  efi  la  plus  courte. 

i«^  Dans  le  triangle-  Sphérique  SPO  qui  ejt 

reSlangle  ènO  ^  on  connoit  le  côté  OP  aui  efi 

donné  de  j^%  deg.  5  o  min.  1  ofeCé  avec  tkypo- 

,  ténufe  PDS  que  ton  a  trouvée  de  100  deg*  2  4  m* 

2  o  fec.  Ainfi  j  ton  cherche  de  la  manière  Jui* 

iê)  N,  z8i.  vante  [a) ,  V angle  SPO. 

Complément  du  logarithme  de  la  tangente  dil  com- 
plément da  côté  OP  donné  de  48  d.  ;o  m.  i o  f»  o.ôf  8  3  i^^r 

liOgarithme  de  la  tangente  da  complément  de  l'hy- 

potédufe  PDStroaTéede  100  des.  x^  iti.  la  f.  9.i^39f 4} 

Il    r.  I       m 

Logar.  da  finas  da  complément  de  l'angle  SPO     9.5&ia83f 

(i}IÏ,i03«  fX'i  [b], donne  l^  deg.  7  /ftùi,  17  fie* pour  Uifakurdê  ^eeompU* 

nunt 
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':  meni;  &par  conféqucnt ,  lox  dtg.  7  mi/z»  17  /?c*  /^aur  ctUe  de 
ctt  angle  ,  qui  cft  obtus  (4).    Or  ,  puifque  l*anfde  SPO  ejl  àeÇa)lI»itf^ 
101  Jeg,  7  min.  17  fec.  l'angle  SPZ  ^ui  f«  ejl  le  jupplément , 
tfl  de-jy  deg.  5 1  /nin.  )  j  y^c.  ^  wi^jw^  ^«^  nous  l'avons  trouvé 
par  le  I^  ^$%.  , 

icnt  Da/u  /^  triangle^Sphérique  sPO  g^fti  ^/î 
OT^  reSlangle  en  O^  on  connoit  le  coté  OP  ^«i 
efi  donné  de  j^%  deg.  j  o  min.  1  oy^r,  ai;^^  l'hy- 
potémfe  Pds  5^»^  /'(?»  a  trouvée  de  100  deg. 
}  5  min.  jfec.  Ainji^  Pon  cherche  de  la  manière 
{lavante  [b) ,  fangk  sPO.  {h)  n.  %lu 

Complément  du  logar.  de  la  tangente  du  complé- 
ment du  côté  OP  donné  de  4S  dr  fo  m.  lO  f.     o,oy85t90 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de 
Flijpoténare  Vds  trouvée  de  100  d.  3f  m.  7  C     9.171^^05 

Logar.  du  finus  du  complément  de  l'angle  jPO    ^     9*^^9^^9\ 

qui  (c)  donne  ix  deg,  10  min,  )0  fec.  pour  la  valeur  de  r«(0^*  10 ]• 

compUntent  ;  &  par  confiquent^  loz  deg,  ^,0  min,  ^ofèc.  pour 

celle  de  cet  angle ,  qui  ejl  obtus  {d),Or ,  puifque  l'anele  sPO  eft  {d)  N»  iij. 

de  lox  deg,  xo  min.  )ofec,  l'angle  sPZ  qui  en  eft  le  Jupplément  y 

ejl  de  77  deg,  39  min.  50  y^<:.  de  même  que  nous  Savons  auj^ 

trouvé  par  U  N""  ^^%, 

SCHOLIE     III. 

3^1.  Si  le  Soleil  étoit  dans  rhémifpherefep- 
tentrional ,  on  trouveroit  de  la  même  manière 
Iheure  defon  lever  ,  &  celle  de  fon  coucher. 
Mais  les  cotés  PDS  *  &  Pds  des  triangles  SPZ  &  *  Fîg.  iCu 
sPZ,  qui  dans  t exemple  que  nous  venons  depro- 
poferyfont  les  fommes ,  Pun  du  quart  de  cercle 
Vu  &  de  la  déclinaifon  DS,  &  t autre  ^  du  quart 
de  cercle  Va  &  de  la  déclinaifon  ds  ^feroient 
alors  les  différences  PS  *  ^  Ps  de  ces  décfinaifons  *  Fîg.  i6t. 
à  ces  mêmes  quarts  de  cercles» 

Bbb 
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t        SCHOLIE      IV. 

3  6  z •  Si  ton  retranche  de  i2o  deg.  chaque 

♦Fîg.  iCi'P^^^^^  ^^  ""  &  Ed  de  rare  DEd  diurne ,  que 

l'on  vient  de  trouver^  Punede  77  deg.  5  z  min. 

3  3  y^f  •  &  P  autre  de  jj  deg..  3  9  min.  ^ofec. 

les  refies  10  i  deg.  7  min.  ijfec.  ^  i  o  z  deg^. 

20  mi»,  10  fec.font  les  valeurs  ,  /*»;?  ^/e  Zf 

|?^iw  orientale  DQ^de  tare  noElurne  DQd  ;  ^ 

T autre  ^  de  la  partie  oeeidentale  dQ,  de  ce  même 

are. 

S  c  H  o  L  I  E     V. 

3  (5  3 .  Si  après  avoir  ajouté  enfemble  les  deux- 
♦  Fîg.  161.  p^^ics  DE  *  èr  Ed  de  Pare  diurne  DEd^onprend 
la  moitié  j  y  deg.  ^6  min.  i  fee,  r  de  leurfomme 
1 5  5  ^eç.  3  1  wi/î  3  yè^  ^erf^  moitié  cfi  la  va- 
leur  de  tare  femidiurne  de  Paris  ^  pour  le  io« 
du  mois  d^Oaobre  de  tannée  1 749.  telle  qu'on 
tauroit  trouvée^  fi  oh  tavoit  cherchée  pour  le  lieu 
du  Soieilau  midi  de  ce  jour.  Voyez  le  N©  349. 

SCHOLIE     VI. 

364.  Si  après  avoir  retranché  de  i  i  heures 
t heure  à  laquelle  le  Soleil  s'efi  levé  à  Paris  j  le 
20. du  mois  d'Oâlobre  de  tannée  1^4.^.  on  ajoute 
'le  refte  5  heures  1  i  min.  }ofec.  à  t  heure  à  la- 
quelle ils"  efl  couché^  lafomme  1  o  heures  ii  m. 
8  fee.  e(i  la  vraie  durée  de  ce  jour  ;  cefi-à-dircy 
le  temps  que  le  Soleil  a  employé  ce  jour -là  à 
parcourir  thémifphere  fiipérieur  :.&  fi  ton  re- 
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tranche  de  i^  heures  cette  tnêmefomme ,  le  te  fie 
1 5  heures  5  7  min.  5  1  fec.  efi  la  durée  de  la 
mit  i  cefi  à'dire ,  le  temps  que  le  Soleil  a  employé 
%  parcourir  Ihémifphere  inférieur. 

SCHOLIE     VIL 

365.  Les  temps  que  nous  venoiis  d'enfeigner 

a  trouver  dans  cet  Ujage{a)^Çont  les  temps  vrais;  {a)  N.  jjg. 
c'efi  â- dire  y  ceux  au/quels  le  centre  du  Soleil  efi 
efeBivement  à  Ihorijon.  Mais  ,  comme  il  faut 
aujfi  connoître  ceux  aufquels  il  doit  y  paroitre , 
nous  allons  reprendre  la  même  jQuefiion  que  nous 
venons  de  propofer  ;  &  chercher  ces  derniers 
teptpSy  au  lieu  des  premiers  que  nous  avions  en* 
trefris  d'abord  de  trouver. 

366.  Soit  donc  i  *^^ ,  le  Soleil  S  *  enfoncé  fous  ♦  Fîg,  xtfo» 
Ihorifon  oriental  HO,  de  -^z  min.  lo  fec.  qui 

efi  la  diftance  à  laquelle  la  réfra^ion  le  fait  pa^ 
roître  dans  ce  cercle.  Soit  en  même  temps  fa  dé- 
clinaifon  DS  trouvée  de  la  même  manière  qu'au^ 
N^  1^0^  de  10  deg.  14  min.  2 o  fec.  pour  le 
10.  du  mois  d^06lobre  de  l^ année  1 7  4  9  •  ei  6  heu^ 
res  du  matin.  Cela  fuppofé  : 

Dans  letriangle-Sphérique  olliquangleSV7.y 
on  connoît  le  coté  PDS  de  100  deg^  24  min. 
10  fec.  puifque  ce  coté  efllafomme  du  quart  de 
cercU  VT>^&  de  la  déclina f on  DS  que  ton  a 
trouvée  de  i  o  deg.  i^min.  lO  fec.  le  coté  PZ, 
de  4 1  deg.  9  min-  5  o  fec.  puifque  ce  côté  efi  h 
complément  de  la  hauteur  OP  du  Vole  P ,  qui 
tft  donnée  de  48  deg.  50  mm.  i  o  fec.  &  le  côté 

B  b  b  î  j 
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ZFS  ^de^o  deg.  3  1  min.  1  ofec.  jmifque  ce  cotS 
efl  la  fomme  du  quart  de  cercle  XV  j  &  de  la 
profondeur  FS  du  Soleil^  qui  efl  aujft  donnée  de 
3  X  rnin.  x  o  [ec.  Ainft^  ton  cherche  de  la  manière 
(4)N.  i^i.fuivante  {a) ,  l'angle  SPZ  de  ce  triangle-. 

Premièrement  j 

Valeur  trouvée  du  côté  PDS     -    -    -     loo  d.  14  m.  10  C 
Valeur  trouvée  du  côté  PZ----      41         ^         fO 
Valeur  trouvée  du  côté  ZFS    -    -    -    -       90       51         10 

Somme  de  ces  trois  côtés  -  -    -    -    -    151  6  30 

Moitié  de  cette;  (bmme     -     ---.    -xitf  5  ir 

Différence  du  côté  PDS  à  cette  moitié    -      i  r  5  *  J  f 

Diâcrence  du  côté  PZ  à  cette  même  moitié      74  55  ^^ 

Secondement  ^ 

Complément  du  logarithme  du  /înusdu  côté  PDS 
/  trouvé  de  100  deg.  14  min,  10  fec.     -      -     0.007101^ 

Complément  du  logarithme  du  Anus  du  c4té  PZ 

trouvé  de  41  deg.  5  min.  50  fec.    -     -     -     -     o.iSi^ja^ 
LogSirithme  du  Anus  de  la  difrerence  du  côté  PDS , 

trouvée  de  if  deg.  38  min.  ff  fec.    -    -    -     9.43 0940) 
Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  PZ> 

trouvée  de  74  deg.  y  3  min.  zf  fec.    -    -    -     9.9847101 

Logarithme  du  quarré  du  finus  de  la  moitié  de  Tan- 

gle  demandé  SP^ ,  ou  DPE     -    -    -    -    -  29.^449 4f 

Moitié  de  ce  logarithme ,  ou  logarithme  du  finus 

de  la  moitié  de  cet  angle.    ------     9.80x1471 

(^)N.  10).  9^^  (^)  donne  39  dea,  xx  min,  4^  fec,  pour  la  valeur  de  ceuc 
moine;  &  par  confequent ,  78  deg»  43  min,  )i  fec,  pour  celle 

if)  N;  xpd*  de  cet  angle.  Or  (c) ,  cet  angle  a  pour  mefure  l'arc  DE  y«i  étoii 
la  partie  orientale  de  l'arc  diurne  du  jour  propofé.  Donc ,  cette 
partie  et  oit  de  j%  deg,  43  min,  31  fec.  Mais,  78  deg.  43  mvz. 
3 1  fec,  de  VEauateur  étant  réduits  en  temps ,  par  le  moyen  de 
la  Table  qui  eltàlafin  de  ce  Traité  y  produifent  f  heures  14  min» 
j4  fec.  Donc,  fi  de  ix  heures  on  retranche  f  heures  14  min, 
S 4.  fie,  le  refte  ^  heures  4f  min,  é  fec,  efl  le  temps  auquel  le 
Soleil  aparufe  lever  à  Paris  le  jour  propofé  ;  &par  confequent^ 
le  matin  de  ce  jour  ^  le  temps  apparent  a  précédé  de  3  min,  i^fic* 
k  temps  vrai  que  n9us  avon^  trouvé  par  le  If^  3^8. 
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367.  Soit  en  fécond  lieu  le  Soleils  *  ^/e/.*Fîg.itf«. 
cendujfous  thorifon  occidental  HO ,  ^e  î  2  min. 
lofec.  qui  èfi  aujji  la  dijiance  à  laquelle  la  ré- 
jiraaionîe  fait  difparoître.  Soit  aujjija  déclinai-' 
fonds  trouvée  de  la  même  manière  qu'au  N^}^Oj 
de  I  o  deg.  3  5  min.  7  fec.  pour  le  10  du  mois 
iOdlobre  de  tannée  1 749.  à  6  heures  dufo'tr. 
Celafuppofé  : 

Dans  le  triangle  Sphérique  obliquangk  sPZ, 
on  connaît  le  coté  Pds  de  100  deg*  3  5  min.  jfec. 
fuifque  ce  côté  eft  lafomme  du  quart  de  cercle  Pd , 
&  ta  déclinaifonds  que  ton  a  trouvée  de  10  deg. 
5  5  min.  7  fec.  le  coté  PZ  qui  de  même  que  dans 
le  triangle  précèdent ,  efi  le  complément  41  deg. 
9  mn.  5  o  fec.  de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P , 
qui  efi  donnée  de  ^%  deg.  50  min.  i  o  fec.  & 
le  coté  Zfs,  de  ^o  deg*  3  1  min.  lofec^  puifque 
eecôté  eft  lafomme  du  quart  de  cercle  TJ  ^&  de 
la  profondeur  fs  du  Soleil ,  qui  eft  aujft  donnée 
de  5 1  min.  1  ofec.  Ainft ,  Von  cherche  encore 


.0 /fC, 

^  fuiva} 
ne. 


de  la  manière  (uivante  [a)  ^  t angle  sPZ  de  reWN.ipj» 
dermer  triangï 

Premîéremenr, 

Valeur  trourée  du  côté  Pif     -     -     -     xoo  d.  5f  m.    y  (. 
Valeur  trouvée  du  côté  PZ---41        s         fo 
Valeur  trouvée  du  côté  Tfs     -*-       90       31         10 

Somme  de  ces  trois  côtés     -'    -    -    -     231  17  17 

Moitié  de  cette  fomme    -----xï«  8  38Î 

Diffcrenre  du  côté  Vis  à  cette  moitié    -       i  f  33  3 1  J 

Di  jfcrence  du  côté  PZ  à  cette  mêoie  moitié     74  j  8  48  < 
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Secondement^ 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  Vds 

trouvé  de  100  deg.  jf  min.  7  fec.  -  -  -  .  o«oo74f4î 
Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  P2 

trouvé  de  41  deg.  9  min.  fo  fec,  -  -  _  o.iSi^jii 
Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  Pds  , 

trouvée  de  I  f  deg.  5  5  min.  5 1  fec,  1  -  -  -  9.418^015 
Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  PZ , 

trouvée  de  74  deg,  f  8  min.  48  fec.  i    -     -    -     -      9.9849054 

L(^arithme  du  quarré  du  finus  de  la  moitié  de 

l'angle  demandé  jPZ  ,  ou  <fPE  -----  19.^014911 
Moitié  de  ce  logarithme ,  ou  logarithme  du  finus 

de  la  moitié  de  cette  angle.  -----.  9^80x24^; 
(«)  N,  loî*  ^«^  (^)  donne  3  9  </.  i  f  m.  ijf.pour  la  vaUur  de  cette  mouié;&par 
(i)N.  19^.  eonjequentj,  78  <f.  30  m*  34/.  pour  celle  de  cet  angle.  Or  {b)^cet 
angle  a  pour  mefure  l'arc  £d  ,  qui  itoit  la  partie  occidentale 
de  l'arc  diurne  du  jour  propo/e.  Donc  ,  cette  partie  étoitdejî  deg* 
50  min,  i^  fec.  Mais  ,  78  deg,  30  min,  34  fec.  de  l'Equateur 
étant  réduits  en  temps  ^  par  le  moyen  de  la  Table  qui  eftà  la  fin  de 
ce  Traité  i  produifent  f  h.iJ^m.zf,  Donc  ^  le  xo,  du  mois  d'Oc- 
tobre de  l'année  17^$.  le  Soleil  a  paru  fe  coucher  fous  l'horifon de 
paris  y  à  f  heures  14  min,  tfec,  &  par  confeq tient ,  le  foir  de 
ce  jour,  le  temps  vrai  que  nous  avons  trouve  par  le  N^  iS^* 
a  précédé  de  3  min,   14  fec,  le  temps  apparent, 

SCHOLIE      VII  1. 

^62.  Ce  que  nous  avons  dit  dans  les  Scko- 
lies  }  ^j{,y  ^  &  6  ^  convient  pareillement  a  la 
feptieme. 

Se  HO  LIE    IX. 

369.  Enfin ,  c'efi  en  cherchant  de  la  manière 
dont  nous  venons  de  le  faire  dans  là  feptieme 
Sckolie ,  les  heures  apparentes  du  lever  du  Soleil 
&  defon  coucher  pour  chaque  jour  de  tannée  y 
que  Von  en  conjlruit  des  Tables  telles  qu'on  les 
trouve  ordinairement  dans  les  Ephémérides^  & 
dans  la  plus  grande  partie  de  nos  Calendriers. 


i>E    Trigonométrie.     58J 
I X.    U  s  A  G  E. 

370.  Connoijfant  la  hauteur  du  Pôle  fur  t^ho- 
fifon  et  un  certain  lieu ,  trouver  t  heure  à  laquelle 
t  Aurore  commence  à  paraître  un  certain  jour  y 
fur  cet  horifon;  &  celle  à  laquelle  leCrépifcule 
J  finit  le  même  jour. 

O  N  demande  Theurc  à  laquelle  TAurore  a 
commeDcéà  paroîcre  furrhorifon  de  Paris,  le 
20.  du  mois  d'Odobre  de  Tannée  1749.  & 
celle  à  laquelle  le  Crépufcule  a  fini  le  même 
jour ,  fur  le  même  horifon. 

Solution.  On  a  remarqué  que  cette  foîble 
lamîére  qui  précède  le  lever  du  Soleil,  &  qui 
dure  encore  quelque  temps  après  fbn  coucher  ^ 
ne  commence  à  paro!cre ,  &  ne  s'éteint  entiè- 
rement, que  lorlque  le  Soleil  eft  enfoncé  de 
18  degrés  dans  rhémîfphére  inférieur.  Ainfi, 
foît  1  ^^  le  Soleil  S  *  ficué  dans  cet  hémîfphere,  *''^^  >^?» 
i  1 8  deg.  de  profondeur  fous  Thorifon  orien- 
tal HO.  Soit  auffi  fa  déclinaîfon  DS  trouvée 
de  la  même  manière  qu*au  N^  3  5  o ,  de  i  o  d«  \ 

24  min.  20  fec.  pour  le  lo.du  moisd^Odo- 
bre  de  l'année  1749.  à  6  heures  du  matin. 
Cela  fuppofë  : 

Dans  le  triangle- SphérîqueobliquangleSPZ, 
on  connoît  le  côté  PDS  de  100  d.  Z4m.  20I! 
puifque  ce  côté  eft  la  fomme  du  quart  de  cercle 
PD ,  8c  de  la  déclînaifon  DS  que  l'on  a  trouvée 
de  10  deg.  24  min.  2  o  fec.  le  côté  PZ,de  41 
deg.  9  min.  5  o  fec.  puifque  ce  côté  eft  le  corn* 
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plcment  de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P,  quî  efl 
donnée  de  48  deg*  50  mîn,  10  fec.  &  le  cote 
ZFS^de  108  deg.  puiTque  ce  côte  eft  la  fomme 
du  quart  de  cercle  ZF,  &  de  la  profondeur  FS 
du  Soleil  >  quî  eft  auffi  donnée  de  1 8  deg.  Aînfi  , 
MN.2p5.ron  cherche  de  la  manière  fui  vante  (a),  Tan- 
gle  SPZ  de  ce  triangle. 

Premièrement , 

f^aleur  trouvée  du  côté  PDS      -     -     -     loo  d.  14  m.  lo  f 
VaUur  trouvée  du  côté  PZ    -    *     -    *-       41         9         jq 
Valeur  trouvée  du  côté  ZïS    .-.-iqS         q  q 


Somme  de  ces  trois  côtés      ----      j^^  j^  jq 

Moitié  de  cette  fomme    -----       ^14  47  5- 

Différence  du  côté  PDS  à  cette  moitié    -     24  ii  4^ 

Viffcrence  du  côté  PZ  ^  cette  même  moitié  785  57  i  ; 

Secondement, 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  DPS 

trouvé  de  100  deg,  24  m.  10  fec^  -  »  -  •  0.0071019 
Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  PZ 

trouvé  de  41  deg.  9  min,  fofec»  -  -  -  -  0.18 1 4^3 11 
Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  PDS , 

trouvée  de  14,  deg.  11  min,  j^$  fec.  -  -  -  ^,6tf7ijf 
Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côté  PZ , 

trouvée  de  %i  deg»  57  min,  ly  fiic.      -    -    -      9.997 501^ 

Logarithme  du  (fuarré  du  finus  de  la  moitié  de  Van^ 

gle  demandé  S?Z y  ou  DVE    ------    x9.8oi848£ 

Moitié  de  ce  bgarUhme ,  ou  logarithme  du  finus  de 
la  moitié  de  cet  angle     -------      9.9009241 

(&)N.io).qai  [h)  donne  f2  deg.  4^  nain.  6  fec.  pour  la  valeur  de  cerre 
moitié  >  &  par  coniéquenc ,  10  f  deg.  50  min.  iifec.  pour  celle 

(0  N.  196.  de  cet  angle.  Or  (c) ,  cet  angle  a  pour  meTure  Tare  DE.  Donc , 
l'arc  DE  eft  de  lOf  deg.  jo  min/  12  fec.  &  par  conféquent , 
fi  après  avoir  réduit  cet  arc  en  temps, par  le  moyen  de  la  Table 
qui  efè  à  la  fin  de  ce  Traité ,  on  retranche  de  1 2  beures  le  temps 
qu'il  produit, le  refte  4  heures  f  8  min.  eft  rinftant  auquel  l'Au- 
rore a  commencé  à  paroître  fur  Thorifon  de  Paris  ,  le  20.  du 
tnois  d'Odobre  de  l'aonée  1749. 

Soient 


SbiEKT  en  fécond  lieu  le  Soleil  5  *  enfoncé  *^ïv**^ 
de  1 8  deg.  ibiis  l*hori(bn  occidental  HO }  Se 
b  déclinaifon  ds  trouvée  de  la  même  manière 
qu'au  N®  3  50, de  lodeg.  3  5  mini'7(êc.poui? 
le 20.  du  mois  d'Odobre  de  l'année  1749*  à 
é  heures  du  foin  Cela  encore  fuppofé  : 

Dansletriàngle-SphcrîqueobliquahglejPZj 
on  connoîc  le  côte  Pds  de  100  deg.  3  5  min. 
J  feci  le  côté  PZ  de  41  deg,  9  mjn*  5  o  fec* 
&  le  côté  Z/jf  de  ID  8  deg.  par  les  mêmes  raî- 
fons  que  nous  avons  dites  dans  la  réfolutîon  da 
triangle  précèdent  Ain  fi ,  l'on  cherche  auili  de 
la  manière  fuîvante  (a) ,  îangle  iPZ.  t«)  **-*9  J* 

Premièrement, 

Vakur  trouvée  du  côté  Pas     ^    -     -•  -     zoo  d.  5  f  ni.    y  (» 
Valeur  trouvée  du  côté  PZ    -     -     -     -       41  9         f  o 

Valeur  trouvée  du  citéZ£$    ----xo8  o  a 

Somme  de  ces  trois  côtés       ----249  44  ^7 

Moitié  de  cette  fomme    ------114  /i  z%\ 

Diférence  du  coté  ?ls  â  cette  moitié   --     14  17  iij 

D'^érence  du  côté  PZ  à  cette  même  moitié    85  42  j8  j 

Secondement  ^ 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  Pds 

trouvé  de  1 00  deg»  ^j  min.  ^  fec.  -.        -     0.6074; 4» 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  PZ  trou* 

vé  de  41  deg,  9  mi/2,  i^  fec.       '      -      -  -     o.i8t6}&» 

Logarithme  du  ^nus  de  la  différence  du  côté  V6s  , 

trouvée  de  24  deg,  if  min,  xi  fec.i  -  -  9.^X410;^ 
Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  côte  PZ  , 

trouvéede  %\   deg.  4a  mi/z.  jS/rci  -      9'997Î78» 

Logarithme  du  quarré  du  finus  de  la  moitié  de  l'an-- 
gle  demandé  sPZ  y  ou  dPE  -  •  -19.^00669^ 

ifoi//V  de  ce  logarithme ,  otf  logarithme  du  finus  de 
la  moitié  de  cet  angle  .  .  -     9. 900 3  349 

qni  [b]  donne  f%  dèg.  38  xnin.  ;9  fec.  f*  m.  pour  là  va]^ur(t}N;t0i< 

C  ce 
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de  cette  moitié 3  &  par  conféqnent  ^  xof  deg.  17  min.  5É  Ctc^ 
WN,  1 9tf .  ^^  ^^^^*  ^^  ^^'  angle.  Or  [a)  ^  cet  angle  a  pour  mefare  1  arc  Ed» 
^  ^  ^  'Donc,  l'arc  Ed  eft  de  10;  dcç,  17  min.  f8  fec.  &par  confia 
quent ,  puifque  10  j  deg,  17  mm«  fS  (ec.  de  l'Equateur  étant 
réduits  en  temps ,  par  le  moyen  de  la  Table  qui  èft  i  la  £n 
de  ce  Traité ,  produifent  7  heures  t  min.  1  z  fec.  il  étoit  7  heu- 
res t  min.  ti  fec.  lorfque  le  Crépufcole a  fini  à  Paris,  le  ao« 
du  mois  d^Oûobre  de  Tannée  174^. 

StHOLIE      L 

iyi.Sile  Soleil  étoit.  dans  les  Signes  fepteri- 
trionaux^  on  trouver  oit  de  la  même  manière  le 
commencement  de  l' Aurore  &  la  fin  du  Crèpuf- 
♦  Fîg.x^o.^^^*  Mais  les  cotés  PDS  *  &  Vas  des  trian- 
gles SPZ  &  sPZ  5  qui  dans  l'exemple  que  nous 
venons  de  propofer  ,  font  lesfommes  ,  t^un  du 
quart  de  cercle  PD  (u  de  la  déclinaifon  DS  ^ 
&  t  autre  du  quart  de  cercle  Pd  &  d^  la  décli- 
naifon ds  y  feroient  alors  les  différences  de  ces 
déclinaifons  à  ces  mêmes  quarts  de  cercles. 

SCHOLl£     IL 

3  7 1  •  Cefl  par  des  calculs  pareils  à  ceux  que 
nous  venons  défaire  dans  cet  Vfage^  que  ton 
confhruit  des  Tables  des  heures  au/quelles  V Au- 
rore commence  &  le  Crépufcule  fiqit  ,  chaque 
jour  de  l'année. 

X.     U  s  A  G  E. 

373.  Connoiffant  la  déclinaifon  du  Soleil  y 
fa  hauteur  fur  fhorifon^  &  celle  du  Pôle  fur  le 
même  horifon^  trouver  quelle  heure  il  efi. 
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On  donne  la  déclînaîfon  DS  *  du  Soleil  Stpig.itfj. 
de  I  8  deg.  5  2  mîn.  t  o  fec.  vers  le  (êptencrîon  •, 
k  hauteur  FS  far  Thorifon  HO  ,  de  3  5  deg. 
15  mîo.  avec  la  hauteur  OP  du  Pôle  P  furie 
mêine  horîfbn,  de  48  deg  50  min.  10  kc.èc 
ilfauttrouver  quelle  heure  il  eftj  c'eft-à-dire, 
la  diftance  DE  du  Soleil  au  Méridien  HZO* 

Solution.  Dans  le  triangle-Sphcrique  obli- 
quangle  SPZ  ^  on  conooit  le  côté  PS  de  7 1  deg. 
7  min.  40  fec.  puifcjue  ce  côté  eft  le  complc- 
meot  de  la  déciinaifon  DS  qui  eft  donnée  de 
18  deg.  5  1  n)in.  zo  fec.  le  côté  PZ  ^  de  41  deg. 
9  min.  50  fec.  puifque  ce  côté  eft  le  complé- 
ment de  la  hauteur  OP  du  Pôle  V^qm  eft  don- 
née de  48  deg.  50  min.  xo  (èc.  &  le  côté  SZ> 
de  54  deg.  3  5  min.  puifque  ce  côté çft  le  com- 
plément de  la  hauteur  FS  du  Soleil ,  qui  eft  auffi 
donnée  de  3  5  deg.  1 5  min.  Ainfi ,  Ton  cher- 
xhe  de  la  manière  fuivante  {a)  y  l'angle  SPZ  de  (4)n.  ifi. 
ce  triangle. 

Premièrement^ 

VaUttr  tfùuvit  du  côté  PS     -    •     -    -      71  rf.    7  ».  40/I 
Vakur  trouvée  du  c6t€  VZ      -     -    -     -       41         9         yo 
Valeur  trouvée  du  cûté  SZ     -     -      -     -     *^j^      3  y  o 

Somme  di  ces  trois  côtés    -'----lééfi  50 

Moitié  de  cette  femme     -      ----       gj      z6  if 

Différence  du  cùîiVS  à  cttte  moitié     -    -        il      18  jf 

Différence  du  côté  PZ  J  ctttc  mimi  moitié  ^      4^      i  ^  ^f 


Cccîj 


9.51S779I. 


jÇ8  T«4ITe'    COMPtET 

Secondement , 

Complément  du.  logarithme  du  finus  du  cotéVS  trou- 
ve dt  71  dee.  -j  min.  ^o  fie.  -         -     0.01399771 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  PZ 

trouvé  de  41  ir^.  9  min.  i^  fee,  «         -     o.iSi^^i^ 

Logarithme  du  finus  de  la  différence  du  ç^éV^ytrou- 
vée  de  st  deg,  1 8  min,  5  f  y^c. 

J^ogarithme  du  finus  de  la  dijjfirenct  du  côté  PZ , 

trouyée  de  4*  deg.  16  min.  if  fec.  -?     9.Si7»0  3i 

logarithme  du  quarri  du  finus  de  la  mâuié  de  1*0^ 
gle  demande  S?Z  y  ou  DVE         -  -  -    t9.)6iiZ2.4 

JMoitié  de  ce  logarithme  y  ou  logarithme  du  finus  de 

U  moitié  de  cet  angle  «  -  ^     9.^811061  ' 

(«)!}•  rO).^!ii  (^)  <lonne  18  deg,  40  min.  )  i  (è£.  potir  U  valenr  de  cette 
moine  >  &  par  conCcqtteat,  f  7  deg»  x\  min.  4  fee.  pour  ceiltf  • 

(*)N*.  ^96,  àt  cet  angle  ;  c'eft-a- dire,  pour  ceUe  At  Vârc  DE  qui  [h)  en  eft 
la  mefnre.  Or,  cçcœ  rlerniére  valear  étanr  réduite  en  cçmps, 
produit  )  he^^e^  4^  min.  ^4  fec.  Ainfi;,  il  f  (è  5  heures  49  nuii. 
24  fec.  après  midi ,  fî  le  Soleil  eft  dans  rhémifphere  occidental , 
ic  S  heures  x o  min.  3 ^  fec.  du  ms^tin ,  fi  le  Soleil  eft  dans  l'autre 
h^miCpliere. 

Se   H   O  L   I   ï     I. 

374.  5/  le  Soleil  etoit  dans  Ihêmifphere  m/-» 
ridional  ,  on  trouwroit  de  la  mçme  manière  fa 

*Fis.  1 61.  dijlance  au  Méridien.  Mais  le  coté  PS  *  du 
triangk  SPZ. ,  qui  dans  t exemple  que  nous  ve- 
nons de  propojer  ,  efi  la  différence  de  la  décli- 
naifon  DS  au  quart  de  cercle  Ï^D^feroit  alors 

^Ty%.^$A*lalomme  PDS  *  de  cette  déclinai/on  &  de  ce 
même  quart  de  cercle, 

375.  Mais ,  yî  le  Soleil  et  oit  dans  tEqua^ 
•  teur ,  la  réfolution  de  ce  Problême  devienaroit 

très- facile  ^put/qu'il  ne  s' agir  oit  alors  que  de 
^Vii'^H' trouver  Iç  côté  $fi  *  du  triangh-Sphcrique  sZE 
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qui  fer  oit  re^angle  enEy&  dans  lequel  on  con^ 
wntroit  le  coté  7.E  qui  eji  toujours  égal  à  la  hau^ 
teur  OP  du  Pole^j  qui  efi donnée;  avec  thypo^ 
fémife  SZ  qui  feroit  le  complément  de  la  hau^ 
teur  fs  du  Éoleil ,  qui  eji  aujjt  donnée. 

Ainji^  (i  Pon  demande  quelle  heure  il  efi^tar' 
exemple  à  Paris ,  lorfque  le  Soleil  étant  dans  r£- 

Îuateur^  ilfe  trouve  élevé  de  3  1  deg.  l'y  m.  fur 
hofifon  de  cette  Ville;  on  connoit  dans  le  trian^ 
gleSphérique  sZE qui  efi reSlangle  w  E,  le  coté 
ZE  d!?  48  deg.  5  o  min.  i  ofec.puifque  le  Foie 
efi  élevé  de  ce  nombre  de  degrés  fur  fhorifon  de 
Paris  y  avec  Vkypotènufe  sL  de  57  deg.  33  m, 
pn/que  cette  hypoténtêfe  efi  le  complément  de 
la  hauteur  fs  qui  efi  donnée  de  ^1  deg.  1 7  min. 
Ainfi^  ton  cherche  de  la  manière  fuivante  (a),(*)N.27i. 
k  coté  sE  de  ce  triangle. 

Coftiplcmenc  da  lorarichme  da  finus  dn  confié* 
inen:dacôtéZEaonnéde48deg.  fo  min.  loC     o,i8i53it 

Logarithme  da  (tnas  du  complément  de  Tliypoté- 
nofe  jZ  trouvée  de  fj  d^.  \^  nûn.    *    *  .-     9.719^111 

logarithme  du  finus  du  complément  da  côté  de- 
mande j£  -  .^         .         -         -     9.9112^3} 

qui  [b]  donne  54  deg.  3^  min.  i  S  fec.  p.  m.  pour  la  videur  de  ce  tU\  N.  i  o  <# 

complément  ;  &par  conJfUquents  3/  deg.  23  min.  ^i  fec. pour  celle  . 

if  ce  coté.  OfyCette  derûmt  valeur  if aru réduite  en  umps  ,  produit 

zh,ii  m,  i^fl  Ainfi ,  fl  eji  à  Pàrif  th. il  m,  34/.  ^rès  midi,  à 

tintant  propojl  ,  filt  Soleil  ejtdans  l*hmifphere  occidental;  & 

9 heures  ^Z  m.  t6  f.  du  matin  ,  s'il  êfi  dans  l'autre  kém'-fphere. 

.      $  Ç  H  p  L  I  E     IL 

37  e.  Si  au  He»de  donner  la  hauteur  du  Soleil 
firChorifonj  on  donnoit  fa  profondeur  ù*  fous  ^^.164- 


390  .  Traître  complet 
le  même  horifon  ,  cela  ne  changerait  rien  à  ^ 
manière  de  chercher  fa  dijiance  au  Méridien  f 
.  P^if^^^i^  ferait  pareillement  queftian  de  troituer 
WN,i9j.(^)  ^  valeur  de  langk  sPZ  du  triangle-Sphé- 
rique  abliquangle  sPZ,  daman  cannaitrait  tous, 
les  côtés  Ps,PZ  &Zfs. 

On  pourrait  aujfi  chercher  de  la  manière  dont 
nous  venans  dé  le  faire  dans  cetUfage^  quelle 
efi  la  diflance  du  Saleil  au  Méridien  HZO  ^ 
larfque  fa  hauteur  fur  Vharifan  HO  efi  égale 
àlawafandeur  dannée  fs;  ET  cette  difianceferoit 
égale  à  celle  de  cet  Afire  au  Méridien  HNO  9 
qui  efi  celle  que  tan  cherche. 

Enfin  y  on  pourrait  en  renverfuîit  la  Sphère , 
prendre  la  profondeur  fs  du  Soleil  fous  Phari/bn 
HO  par  fa  hauteur  fur  le  même  horifon}  éT 
chercher  immédiatement  fa  difiance  au  Méri-- 
dien  HNO ,  par  rapport  au  Nadir  N^  qui  de- 
viendrait alors  le  Zenith ,  &  au  Foie  ^  ^  de  la 
même  manière  dont  nous  Pavons  fait  dans  cet 
Ufage  j  par  tappart  au  Zénith  Z,  &  au  Pôle  P* 

XL    Usage. 

377:  Cannoiffant  PAzimutk  du  Soleil  y  fa 
déclinaifony  &ja  hauteur  fur  Phorifon^  trou- 
ver quelle  heure  il  efi. 
*  Fig. x6s.  O  N  donne  TAzimuth  HF  *  du  Soleil,  de 
46  deg.  2  5  mîn.fadccHnâîfon  DSde  i  8  deg. 
5  3  min.  vers  le  feptencrion  5  avec  ùl  haacecir 
is furPhorifoD HO,  de  y  1  deg.  41  mim  3  fcc.  . 


DE    TkîGONÙMETRtE.        s^^t 

It  îl  faut  trouver  quelle  heure  il  eft  j  c*eft-à- 
dire,  la  dîftàûce  DE  de  cet  Aftre  au  Mcrîdîerl 
HZO. 

Solution.  Dans  le  trîangle-Sphérîque  oblî- 
qaangle  SPZ ,  on  connoîr  le  côtç  PS  de  7  i  d. 
7  min.  puifque  ce  côté  eft  le  complément  de 
la  dëciinaifoQ  DS ,  qui  eft  donnée  de  1  S  deg. 
5  5  mîn.  le  côté  ZS  de  3  7  dcg.  1  8  mîn.  5  7  kd 
puiique  ce  côté  eft  le  complément  de  la  hau* 
teur  FS  du  Soleil ,  qui  eft  donnée  de  5  1  deg. 
41  min*  3  f]  &  Tangle  SZP ,  ou  FZP ,  de  i  3  3  d. 
3  5  min«  puiique  cet  angle  eft  le  fùpplémenc 
de  Tangle  FZH ,  dont  la  mefure  FH  eft  auffi 
donnée  de  46  deg.  1 5  mîn.  Ainfi,  Ton  cher- 
che  de  la  manière  fui  vante  (a),  Tangle  SPZ,  («jN.iSp. 

Complément  du  logarithme  dufinus  du  cêtéVS  trouvé 
de  71  deg.  7  min,  ...     0.0140164 

Logarithmt  dujinus  du  côté  ZS  trouvé  de  57  deg. 
iZmin,fyJte.  .  .  -..     ^,y%i6ti% 

Logarithme  dufinos  de  l'angle  SZP  trouvé  ^e  x  3  5 
deg.  31  min.         -  -  -     y.S;^^^!^ 

Logarithme  du  finus  de  r angle  demandé  SPZ  , 

ou  DPE  -         -  •  ..  ^  X^.tf^^^ioi 

(jni  (^)  donne  17  deg.  59  min.  7  fec.;^.  m.  pour  la  valeur  de  (^)  H.  lo^ 
cet  angle  ;  &  par  conCkjucnt ,  pour  celle  de  l'arc  DE  qui  (c)  (c)  N.  i  yc5. 
en  eft  la  mefore.  Or ,  cette  valeur  étant  réduite  en  temps ,  pro- 
duit I  heure  f  o  min.  )6  fec.  Ain£ ,  il  eft  x  heure  ;o  min.  5  6  fec. 
après  midi ,  à  l'inftant  propofc  ,  fi  le  Soleil  eft  dans  Thémifphere 
occidental;  &  10  heures  9  min.  14  fec.  du  matin»  s'il  eft  dans 
l'mtxe  héxnifphere. 

S  C  H  O  L  I  £     I. 

378.  Si  au  lieu  de  donner  la  hauteur  FS  *  ♦Fig.  itfy. 
du  Soleil  fur  Vhorifon  HO^  on  avoit  donné  ta 


tpz  tRÀiri^  cdkPlÈt 

hauteur  OP  du  Pôle  VJur  le  même  horifon ,  eià 
48  deg.  50  mirié  i  ojec.  on  aurùit  alors  cormÉà 
danf  le  triangle-Sphérique  obli^uangle  SPZ  ,  /e 
côté  VS  deji  deg.  7  min*  puifque  ce  coté  auroif 
été  le  même  que  dans  cet  Vf  âge  ;  le  côté  PZ  j  ds 
41  deg.  5>  min.  5  o  fec*  puif qu'il  auroit  été  l& 
complément  de  cette  hauteur  donnée  OP  >  &  t an- 
gle SPZ  de  la  deg.  3  5  lui/i*  puifqiiil  auroit 
au£i  été  le  même  que  dans  ce  même  Uj'age.  jiin^^ 

(«)N.  197.1/  auroit  fallu  {a)  Juppofer  qu*un  arc  PM  au^ 
grand  cercle  auroit  été  tiré  dufommet  de  l^am- 
gleV  perpendiculairement  au  côté ^2.^  [prolongé 
vers  M ,  parce  que  les  angles  PSZ  &  VÏSfoKt 
de  différente  efpece) }  &  l'on  auroit  enfuit e  cherché 
delà  manière fuivante ^V angle  SPZ. 

1  ^^  dans  te  triangle-Sphérique  MPZ  qui  [c] 
auroit  été  reSiangle  en  tA  ^  on  auroit  coanu 
t angle  PZM  de  j^6  deg.  %  5  min.  puifaue  cet 
angle  auroit  été  lefupplément  de  P angle  SZP 
aue  Von  auroit  trouvé  de  133  deg.  3  ç  min.  avec 
tlypoténufe  PZ  que  ton  auroit  auffi  trouvée  de 
41  deg.  9  min.  5  o  fec.  Ainfi^  ton  auroit  cher* 

(*)N.  %%i^chéde  la  manière  fuivante  [b) ,  t angle  ZPM. 

Complément  du  loearîtbme  du  £nus  du  complé- 
ment de  rhypotcnufe  PZ  trouvée  de  41  deg. 
9^  min.  fo  fec.  ...     0.125  505 i 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l'an- 
gle PZM  trouvé  de  46  deg.  if  min.        -      -     9.578 f  149 

Logarithme  de  la  tangente  de  Tangle  ZPM     -      i  o.  i  o  1 8 1 80 

(0  N,  10 3*  qui  (tf)  auro'U  donné  sidtg.i^min.ii  fie.  pout  la  valeur  de  c^ 
angle»  • 


k  enc 


bfi  TRïGOïtvMErAii^  39J 
[  ±^^  Dans  le  ïriangleSphérique  obUquangli 
SPZ  ,  on  aurait  connu  le  côté  PZ  oui  aurait  été 
trouvé  de  /^i  deg.  9  mi»,  '^ofec.  le  côté  PS  qui 
aurait  auffi  été  trouvé  de  7  f  dtg.  ym.&  P angle 
étu/bmmet  ZPM  qui  viendrait  d'être  trouvé  de 
j  I  deg.  3  9  min.  ^  i  fec.  Ainji^  Ion  aurait  cker^ 
cké  de  la  manière  fuivante  [a) ,  t autre  angk  tff»U)W.  j«5é 
fommet  SPM* 

Complément  Avl  logarithme  de  la  tangente  dûconl- 

plcment  du  côté  PZ  trouvé  de  41  ri.  9  m.  yo  f.  P.^41  ^/ifl» 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  côté 

PS  trouvé  de  71  deg.  7  min..  -  -  9»S^¥>9}^ 

Logar.  du  finus  dû  cOhiplément  de  i'ahglè  ZPM 

ctoayédefi  deg.  3^  min.  ii  fec.        -        -  f.y^tééo^  -^ 

Logar.  dû  finus  du  complémént.dé  Tangle  tViA  'z9*^^^^^lo 

qui  [b)  aurait  donné  10  deg.  41  min.  ^x  fec.nour  la  valeur  dece(^)  tf«  <#t« 
complément  ;  6» /7tfr  cohjéquent  ,79  rf^rf.  18  mw.  iS  fec. pour 
celle  de  cet  afigle  >  de  laquelle  ayant  retranché  la  valeur  de  Van- 
|/^ZPM^ qui  viendrait  d* être trokvée  de  ^i  d.  ^^rn.ii  f"  ilauroiâ 
rejlé  17  deg^  %f  mih.  *j  fec.  pour  celle  de  C angle  demandé  SP2^/ 

SCHOLIE      IL 

379.  }^ile  Soleil  était  dans  thémifphére  W- 
tidionaly  cela  ne  changerait  rien  à  la  manière  4e 
té  foudre  cette  jQueflion.  Mais  le  côté  PS  *  du*rtgéi6§^ 
triangle  SPZ  ,  qui  dans  l'exemple  que  nous  H)^- 
nons  depropafer  eji  la  différence  de  la  décU- 
natfon  DS  au  quart  de  cercle  PD ,  fêtait  alors 
la  famme  PDS*  de  cette  déclinaifon  &  de  ce^tfi^^gg^ 
même  quart  de  cefcle. 

XIÏ.      tJSAGÊ-    ^ 

3  8  Ot  Cannoîjfant  la  déclinaifon  du  Soleil^  fa 

D  d  d 


$:^6        Traite^   complet 
:  .i<^f  Dans  le  triangle- SphcrîqueoblîquangJe 
SPZ ,  on  connoiC  le  fegmenc  PM  que  Von  vient 
de  trouver  de  1 3  deg.  3  6  mîn.  47  fec,  le  fèg- 
ment  MS  quç  Ton  vient  auffi  de  trouver  de 
'   47  degv4i  nnin.  9  fec.  &le  cotéPZquel'on 
a  trouve  de  41  deg.  9  n>în.   50  fec.  Ainfi, 
i(4)K,30  3.ron  cherche  de  la  manière  fui  vante  (tf),,  l^autre 
côté  SZ, 

Complément  du  logaritAmc  dufinus  du  complément 

du  ferment  PM  trouvé  de  %}  deg.  ^^min.  ^7  fec.     o,0)797f  51 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  fegment  MS 

trouvé  de  jfj  deg.  41  mîn.  s  ftc^     ^    -*  -   -^      ^.SiSoori- 

IfÇgétrithme  dif.  finus  du  complément  du  çoti  f  % 

trouvé  de  ^i  deg,  $  min.  S^  fie,    -    -    -    -     ^,^766^6% 

Z,ogar.  di^  finus  d(t  complément  du  côté  SZ    t    -,  a'3«74?'^7f<* 

^ÎN.IOÎ^q'ii  W  <lonne  5^  deg.  h  mm,  7  feç.  pour  U  T^leac  dç  ce 
•  complément  j  ôc  par  confcquenc ,  pour  celle  de  la  hauteur  de- 

xn<^dce  PS ,  pi^ifque  cçtte  hauteur  eft  ce  complément  même, 

S  Ç  H  0  L  I  5      I. 

38  i.  1  «»^«  Si  le  Soleil  était  dans  tkémfphert 
méridional  ,  on  trouverait  de  h  même  mamére 

♦Fîff  iw  /^  ^^^^^^  /^^  Pkorifon.  jMw  le  côté  PS  *  du 

* tfiangleS¥L^  wi  dans  texemfk  que  nous  v^ 

nom  de  propojer  ,  efi  ta  différence  de  ta  décti- 

naifon   DS  au  quart  de  cercle   PD  ,  ferait 

♦Fig.  td^.alors  la  fomme  PDS  *  de^  cette  décknaifon  & 
de  ce  même  quart  de  cercle* 

582*  z^^  Si  /e  Soleil  était  dans  VEquateur^ 
l^  réfolution  df  ce  Problème  deviendrait  très- 
facile  y  fmppfil  w  s-a^irok  ahrs  qu^  de  troih    . 


r 

I  I>B   Tri  GO  Î9  0  M  ET  RIE.         y^^ 

Ue  1 8  dcg.  41  min.  4,fcc.  &  l'angle  SPZ,  ou 
fDPE  9  de  60  deg.  puifque  là  diftance  DE  du 
Soleil  au  Méridien  HZO,  qui  (a)  en  eft  la(«)N.ijtf. 
mefarc  ^  eft  donnée  de  4  heures  qui  répondent 
à  60  deg,  de  TËquateur.  Âinfi  y  après  avoir 
fuppole  (i?)  qu'un  arcZM  t  d'un  grand  cercle  (*)N.»97. 
cft  ciré  du  fommet  de  l'angle  Z  perpîendîcu- 
Jairemenc  au  cercle  horaire  PD ,  c'eft-à-dire 
au  côcc  PS  y  on  cherche  de  la  manière  fui- 
vante,  le  côté  SZ. 


PZ  que  Ton  a  trouvée  de  41  deg.  9  min.  5  c  .. 
&rangleMPZ ,  ouSPZ  ,que  Ton  a  auffi  trouvé 
de  60  deg.  Ainfî  ^  Ton  cherche  de  la  manière 
fuivante  (r),  le  fcgment  PM.  (OMi  «M* 

Complément  du  logar.  du  finus  du  compliment  de 

l'angle  MPZ  trouve  de  60  deg.     ...     -     o.)OiO)OQ 

Logarithme  de  la  tangente  du  compliment  de  Vhy" 
potinufe  PZ  trouvée  de  41  deg*  9  min,  fcx/er.    xo.OfS^t^o 

Logar.  de  ta  tang,  du  complément  du  fegment  PM  i  Q*  )  f  9  )  f  90 
<fÀ  [il  donne  66  <1eg#  x,\  min.  i  )  fec,  pouf  la  valear  de  ce 
complcmem  -y  &  par  conféquenc  ,  1 }  deg.  3 ^  min.  47  fec.  pour  (i)  N.IO |« 
celle  de  ce  fcgment  5  laquelle  écani  retranchée  du  côté  PS  <jue 
Ton  a  trouvé  de  71  deg.  1%  min.  16  fec;  laiiTe  47  deg.  4a  miA* 
i  lêc.  pouf  la  valeur  du  fegmenc  MS. 


f  Cet  arc  palTc  dans  le  triangle  SPST»  c^nc  que  l*àngU  honrîte 

SPZ  eft  plus  pecic  qu*un  angle  droit  ;  c>£Î*à-dire  «  tant  qu*il  tCj 
a  pas  6  heures  de  diffèrence'entrePhcure  donnée  4c  midi.  Mais  1^ 
lorfqac  cette  diiFàrenc^^ft  deplusdeiSheni^t,  cet  angle  devient 
obtus ,  flt  i*arc  perpendiculaire  ZM  qui  tombe  alors  iiors  du  trian-» 
gle  S  PZ  >  rencontre  le  cercle  horaire  SP  autant  au-delà  du  P&le  f  ^ 
Mli  ic  rcaçoQtr»  cardccà  af^tot  <|  hcuic^  s  «^     % . 

Dddii 


3  9*  TttJlTE^    COMPLET 

mefuTf  ferait  la  hauteur  OVdu  Pôle  P,  g«i  ef^ 
aujji  donnée. 

Ainfl^firon  voulait  ùavohr  quelle  était  hê 
vraie  hauteur  FS  du  Soleil  ^Jur  Phorifon  ,  par 
exemple  de  Paris  9  le  14.  du  mais  de  Juin  ti^ 
tannée  1 749.  à  (^  heures  du  [air  :  Il  faudrait 
>  chercher  (a)  de  la  même  manière  dont  nous  Va^ 
vans  déjà  fait  dans  plufteurs  des  Ufages  précé- 
dents ,  que/le  était  la  déclinaifan  DS  decet  Afhrû 
à  cet  injlant  ;  &  comme  on  trouverait  que  cette 
déclinaifan  était  alors  de  1 3  deg.  1 6  min.  i  W^^« 
on  cannaitroit  dans  le  triangle-Sphérique  reStan^ 
gle  DSF,  IhypoténufeDSypuiJque  cette  hypaté» 
nufe  n*ejl  autre  chofe  que  cette  déclinaifan  même  : 


&  l'angle  FDS,  de  4?  deg.  50  min.  10  fecm 

puifque  le  Poleeft  élevé  de  ce  nombre  de  degrés 

fur  Ihorifon  de  raris*  Ainft^  ton  chercherait  delà 

(^}N«25j.  manière  fuivan^e  {b\y  la  hauteur  demandée  FS* 

Logarithme  <iu  finus  de  l'angle  fDS  donné  de 

48  deg.  f  o  min.  i6  fec,      -     t    T-^  -    -    -  $mZy46^$ 

Logarithme  du  finus  de  ITiypôtcnufe  uS  trouvée 

de  1  j  deg.  x6  min*,  ir  (ec.      •.  -      -     r     -  9*f  99^94^ 

Logar.  du  finus  de  la  Ixautcurdemandée  FS    -    -  T9-47^i909 
(ON.  10).  ^ui  (c)  donn^rou  x?  Jeg.  i;  min.  ^^fee.pour  cctu  hauteur. 

Maisj  an  peut. remarquer  que  tan  trouverait 
(d)V.  266.  wjfi  cette  même  hauteur^  tn^  cherchant  (d)  thf" 
'  poténufe  SZ  du  triangle- Sphàique  SPZ  qui  Je^ 
roit reSiangle enVi& dansilequel on  cannaitroit 
le  coté  S?i  qui  ferait  le  complément. dçJa.décU- 
naifon  DS}àvecl6cotè?ZquieJi'lecomplémem 
de  la  hauteur  0?.'du  Pvk  P.       s"  ■ 


DE    TRîGOtJOMETRtt.  i^^ 

5^  8  4-  4^**'  Enfin  ^fi  le  Soleil  était  au  Méridien , 
il  aurait  pour  hauteur  la  différence  de  fa  décli^ 
naifon  à  la  hauteur  de  t Equateur  ^  lorfqu*ilferoit 
dans  les  lignes  méridionaux;  &  lafomme  4^ fa 
déclinai/on  &  de  la  hautekr  de  PEquateur^  lorf- 
qu*il ferait  dans  les  fignes/èptentrionaux.  Ainji^ 
ilfiy  aurait  alors  rien  de  plus  facile  que  de  trouver 
fa  hauteur  fur  Pharifon. 

SCHOLIE     IL 

385.  Si  au  lieu  de  demander  la  hauteur  du 
Soleil  fur  Pharijon  HO  * ,  an  propafait  au  con-  •  Fig*  164^ 
traire  de  trouver  fa  profondeur  tsfous  le  même  ho- 
rifan;  il  faudrait  chercher  la  valeur  du  catéT^fs 
au  triangle-Spkérique  abliquangle  sPZ ,  de  la 
même  manière  dont  nous  avons  cherché  celle  du 
côté  7S  du  triangle  SPZ  de  la  Fig.  166.  & 
l  excès  de  cette  valeur  fur  9  o  deg.  ferait  celle  de 
la  profondeur  demandée- 

On  pourrait  aujft  trouver  cette  mêmeprofan-- 
deur ,  en  renverfant  la  Sphère;  0'  en  cherchant 
enfuit  e  la  hauteur  k  du  Soleil  fur  Iharifon  HO, 
par  rapport  au  Nadir  N  qui  deviendrait  alors  le 
Zénith^&  au  J^ole  p^de  la  même  manière  dont  nous 
t avons  cher chéi fur  le  même horifon^par rapport 
au  Zénith  X*  S'au  Pale  F  ;  putfque  la  hauteur  ♦  Fîg,  1 66^ 
dun  Afirefur  fin  horifan  par  rapport  à  Pun  des 
Pales  de  cet  horifan ,  eji  la  profondeur  de  ce  même 
Alhefaus  cç  même  horifan^ par  rapport  à  fan 
autre  Pôles  &  au  contraire. 
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SCHOLIE     III. 

38  e.  Enfin ,  c^eft  par  ce  que  nous  venons  ith^ 
feigner  dans  cet  Ufage ,  que  Ion  confiruit  des 
Tables  des  différentes  hauteurs  du  Soleil  fur  t ho- 
rifon  d'un  certain  lieu  y  a  chaque  heure  du  jour; 
&  ces  Tables  font  très  utiles  dans  la  Gnonuh 
nique. 

XII  L  Usage. 

587.  Connoiffant  la  djflance  du  Soleil  au  Mé* 
tidien  ,  fa  déclinaifon  ^  U'  fa  hauteur  fur  tkori-' 
fon  d'un  certain  lieu ,  trouver  la  hauteur  du  Pois 
fur  le  même  horifon. 

Le  14.  du  mois  de  Mai  de  Tannée  1749. 

à  8  heures  du  matin  ,  on  a  obfervé  la  vraie 

•Fîir.^ç*.  hauteur  FS*  du  Soleil  $  fur  rhorîfon  HO, 

de  5  5  deg.  3  4  min.  7  (ec.  &  il  faut  trouver 

la  hauteur  OP  du  Pôle  P  fur  cet  horîfon. 

Solution.  Apres  avoir  trouve  de  la  même 
manière  dont  nousTavons  fait  au  N^  3  80,  que 
le  14.  du  mois  de  Mai  de  Tannée  1749.4  8  h. 
du  matin,  la  déclinaifon  DS  du  Soleil  croie 
de  i  8  deg.  4 1  min.  4  fec*  vers  le  reptentrionj 
on  connoit  dans  le  triangle-Spherique  obli- 
quângle  SPZ,  le  côté  PS  de  7*1  deg.  1  8  min. 
y  6  feC'  puîfque  ce  côté  eft  le  complément  (k 
^  cette  déclinaifon  j  le  côté  SZ  de  y  6  deg.  2  5  m. 

y  3  fec.  puifque  ce  côté  eft  le  complément  de 
la  hauteur  FS  q^ue  l'on  a  obfervée  de  3  5  deg. 
34  min.  7  fcc.  &  Tangle  SPZ,  ou  DPE,de 

60  deg. 


DE    TRlGOf^OMÊtRÎB.        4OI 

€0  deg.  puîfque  la  dîftance  DE  du  Soleil  au 
Mcrîdien ,  qui  (a)  en  eft  la  miefure,  eft  donnée  W^*  '>** 
de  4  heures  qui  répondent  à  60  deg.  de  l'E- 
quateur. Aînh, après  avoîr  fuppofc  {b)  quun(^)N.i97. 
arc  SM  d'un  grand  cercle  eft  tire  du  fbmmec 
de  Tangle  S  perpendiculairement  au  côte  PZ 
(prolongé  vers  M ,  parce  que  les  angles  SPZ 
&  SZP  ipnt  de  différente  efpece,  )  on  cherche 
de  la  manière  fui  vante,  le  côté  PZ.  . 

I  «nt  Dans  le  trîangle-Sphé.rîque  SPM  qui  [c] 
eft  reûangle  en  M  ,  on  connoîc  l'hypotcnufe 
PS  que  Von  vient  de  trouver  de  7 1  deg.  18  m» 
56  fec.  avec  Tangle  SPZ  ,  ou  SPM, que  Ton 
vient  auffi  de  trouver  de  60  deg.  Ainfi^l'on 
cherche  de  la  manière  fui  vante  {c)  y  le  fegment  (ON.  iS4#* 
PZM. 

Complément  du  Icgar»  du  finus  du  complément  de 
l'angle  SPM  trouvé  de  ^o  if^.      -      -     .     -     o.joiojoQ 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  V hy- 
poténuse VS  trouvée  de  71  deg.  18  /ni/z.  /^ /^f  •      9*r^9i4^$ 

Logar.  de  la  tang.  du  compL  dufegmcnt  PZM    -   -     9.8)017^5 

qui  (d\  donne  34  deg.  4  min.  ii  fec;  poar  ia  valeur  de  ce(/)^.  |oj« 
compléments  &  par  conSqaenc  ,   s  S  ^^S*  S  S  "mû.  58  fec. 
poar  celle  de  ce  fegment. 

i«nt  Dans  le  triangle- Sj^hcrique  obh'quan- 
gle  SPZ ,  on  connok  le  côté  PS  oue  1  on  a 
trouvé  de  7 1  deg.  \  8  min.  5  6  (êc.  le  côté  SZ 
que  Ion  a  auffi  trouvé  de  56  deg.  25  min. 
5  5  fec.  &  le  fegment  PZM  que  l'on  vient  de 
trouver  de  5  5  deg.  5  5  min.  3  8  kc.  Ainfi,  l'on 
trouvera  de  la  manière  fuivante  (^),  Tautre  feg-(e)N,  joj. 
ment  ZM. 

E  e  e 
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Complément  du  logarithme  dufinus  du  complément 

du  côté  PS  trouvé  de  71  dep.  1%  min.  ^6  ftc.     -      0.494^67^ 

Logarithme  dufinus  du  complément  du  côté  SZ  trou-^ 

vê  de  f  6  deg.  i  s  min,   ^^  fec.      -----      9.7416744 

Lof^drîthme  du  finus»  du  complémeru  du  fegment 

PZM  trouvé  de  jf  deg.  5;  min*  ^^  fec.     -    -      9.748 57J4 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  fegment  ZM  ^  9 . 9  8  /  4104 
(«)N«  105,  qui  (.;)  donne  75*  deg.  14  min,  11  fec.  pour  la  valeur  de  ce 
complcmeiic  -,  éc  par  conféquent ,  14  deg.  4 y  min.  48  (ec.  pour 
celle  de  ce  (egmenç.  Mais ,  cette  demicre  valeur  étant  retran- 
clice  de  celle  da  fegment  PZM  que  1  on  vienr  de  trouver  ^e 
jf  deg.  f  f  min.  58  (ec.  laiflë  41  deg.  9  min  fo  (êc.  pour  celle 
du  côré  PZ.  Ainfî,  puifque  ce  c6té»eft  le  complément  delà 
hauteur  demandée  OP ,  cette  hauteur  eft  de  48  ésg*  $0  min. 
zo  fec* 

S  C  H  O   L  I   E     I. 

388.  i^^Sile  Soleil  étûit dans  Vhémiffhtrt 
méridional^  cela  ne  changer  oit  rien  à  la  tnanike 
dont  nous  venons  de  trouver  la  hauteur  du  Voie. 

•  vïg.i62.Mais  le  côté  PS  *  du  triangle  SPZ,  qui  dans 

V exemple  que  nous  venons  de  propofer  eji  la  dif- 
férence de  la  déclinai/on  DS  au  quart  de  cercle 

♦  Fig*  164.  VD^feroit  alors  la  fomme  PDS  *  de  cette  décli- 

naifon  &  de  ce  même  quart  de  cercle. 

389.  i^^  Si  le  Soleil  et  oit  dans  r Equateur^ 
la  réfolution  de  ce  Problême  deviendroit  très- 
facile  ;  put/qu'il  ne  s'agiroit  alors  que  de  trou- 

♦Fîg.  i66.  ver  le  côté  ZE  *  du  triangle- Sphérique  sZE  qui 
fer  oit  rectangle  enE}  &  dans  lequel  on  connût- 
troit  Ihypoténufe  Zs  auiferoit  le  complément  de 
la  hauteur  h  ,  laquelle  efi  donnée  ,*  avec  le  côté 
sE  qui  fer  oit  la  dtflance  du  Soleil  au  Méridien^ 
lacjuelle  efi  aujfi  donnée. 


j>E  Trigonométrie.  405 
Ainji^  fi  ayant  obfervé  la  vraie  hauteur  fs 
du  Soleil  dans  l^ Equateur ,  <^e  3  4  deg.  4  5  min. 
Sfec.  à  10  heures  du  matin  ,  on  veut  fç avoir 
quelle  ejl  la  hauteur  OP  du  Pèle  V  fur  Phorir 
Jon  HÔ  du  lieu  auquel  on  a  fait  cette  obferva- 
tion:  on  cùnnoit  dans  le  triangle- Sphérique'  sZE 
qui  ejl  reâlangle  en  E ,  Ihypoténufe  Zs  de  ^^  d. 
14  min,  ç  I  fec.  puifque  cette  hypoténufe  efi  le 
complément  de  cette  hauteur  ft  ;  avec  le  côté  sE 
^30  deg.  puifque  la  difiance  du  Soleil  au  Mé-- 
ridien^dontce  coté  efi  la  mefure  ^  efi  donnée  de 
1  heures  qui  répondent  à  3  o  wleg.  de  l'Equa- 
teur. Ain  fi J' on  cherche  delà  manière  fuivante{a)^  (j)n.  \jt. 
le  côté  ZE. 

Complément  du  logarithme  da  finus  da  complé- 
ment da  c6ré  je  trouvé  de  50  deg.     «    *    -     0*0^14^94 

Logarithme  du  finus  du  complément  de  Thypoté- 
nufe  Zj  trouvée  de  yf  deg.  14  min.  y  i  fec.     9'7f  ^8997 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  côté  ZE     9.818)^91 

qui  (t)  donne  41  deg.  9  min*  fO  fec.  pour  la  valeur  de  et  com^  (^)N,iO| 

flément  ;  &  par  conféquent ,  48  deg.  fo  min,  10  fec.  pour  ceUe 

di  ce  cotéf  lequel  ejl  égal  à  la  hauteur  demandée  OP. 

390.   3««  Si  le  Soleil  étoit  à  Vhorifon^  laré^ 
folution  du  Problême  ferait  auffîfafile  que  ceïle 
du  précèdent  i  ptâfqu'il  ne  s^  agir  oit  que  de  trou-- 
ver  le  côté  OP  *  du  triangle  -  Spnérique  SPO  *  Fîg.  i«u 
quiferoit  re6l angle  en  O  i  &  dans  lequel  on     ^ 
connoitroit  Ihypôténufe  PS  qui  fer  oit  le  complé- 
ment de  la  déclinaifon  DS ,  laquelle  efi  donnée; 
avec  t  angle  SPO ,  ou  DPO ,  quiferoit  le  fupplé- 
ment  de  F  angle  DPE  dont  la  mefure  »  qui  (rJcrjN.iytf. 
efi  la  difiance  DE  du  Soleil  au  Méridien  ,  efi 
aujfi  donnée.  ^  E  e  e  îj 
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Ainfi^  ft  par  exemple  ,  pour  conjhrmre  une 
Table  des  Climats  de  demi- heure ,  onfepropofok 

•Fîg.i5i.^  trouver  la  hauteur  OV*  du  Pôle  P  fur  tho^ 
fort  HO  d'un  lieu  oh  le  plus  long  jour  de  Panr 
née  ejî  de  16  heures  ^  &  auquel  le  Soleil  fe  levé 
far  confequent  à  4  heures  du  matin  ;  on  conm- 
trait  dans  le  triangle-Sphérique  SPO  quiferoit 
reSlangle  en  O ,  thypoténufe  PS  de  6  6  d.  311». 
3  o  fec.  puifque  cette  hypoténufè  fer  oit  le  corn-' 
plément  de  la  plus  grande  déclinaifon  DS  du 
Soleil  y  laquelle  eji  connue  de  2  ^  deg.  2  S  tnin. 
3  o  fec.  On  conuoitroit  auffi  dans  le  même  trian- 
gle ,  l*angle  SPO ,  ou  DPO  y  de  60  deg.  puifque 
cet  angle  a  pour  fupplement  f  angle  DPÉ,  dont 

C#)N.i9^.  (a)  la  mefure  DE  eJi  la  diftance  du  Soleil  au 
Méridien  ^  laquelle  fer  oit  donnée  de  8  heures , 
&par  confequent  de  1 10  deg*  Ainfi^  ton  cher- 

ii)ïi,%%^*  cher  oit  delà  manière  fuivante  (b)  ,  le  côté  0? 

qui  eJi  la  hauteur  demandée. 

.«     •    1  '    ■ 

Complément  da  logarithme  du  fiiius  du  complet 

ment  de  Tangle  SPO  trouvé  de  60  deg.    -    -     o.jorojo» 

logarithme  de  la  tangente  du  complément  de 
rhypocénufe  PS  trouvée  àt  66  deg.  3 1  min. 
30  lec.  -  .  -  -         -     9.^577^34 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  la 
hauteur  demandée  OP    -    -    -    -    .     -    -     9.938^154 
(ON.  10$.  qui  (^')  donneroit  40  deg.   y 8  min.  58  feCn.  p.  m.  pourU  valtur 
de  ce  complément  ;  &par  confequent  y  49  deg.  1  min.  xi  fecpour 
celle  de  cette  hauteur. 

Mais  on  peut  remarquer  que  ft  ton  réduifoit 
en  degrés  de  l  Equateur  les  heures  dont  l'infiant 
que  Ion  propofe pour  le  lever  du  Soleil  difere 
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i  de  6  heures  du  matin  ,  on  aurait  la  différence 
afcenjionnelle  FD  *.  Ainft^  dans  t exemple  dont^rtg.  itf». 
il  s'agit  ^  on  connottroit  dans  le  triangle- Sphéri- 
que  ^SYy  qui  ferait  reSlangle  enD^le  coté  FD 
de  ^o  deg.  avec  le  côté  DS  de  1}  deg.  1 8  min. 
3  o  fec.  €T  par  canfèquent ,  on  chercherait  de 
la  manière  Juivante  [a)  ^  t angle  DFS  que  /'£-Wn.i7«* 
quateur  EQ  forme  avec  l'harifon  HO. 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  FD 
croQTé  de  3  o  deg.     --      ------  0.50!  o^oo 

Lo^rithnie  de  la  tangente  du  côté  DS  connu 
de  Z5  deg.  18  min/  30  fec.     -----  ^,^^77%^^.^ 


logarithme  de  la  tangente  de  l'angle  DFS     -    -9.9388134 
qui  [h)  donneroit  40  deg.  ;8  min.  38  fec.four  la  valeur  de  cet  {h) N.  iO)« 
angle,  dont  le  complément  49  deg*  i  min.  il /èc.  ferait  la  hau- 
teur demandée  OP  f» 

391.  4^»^  Enfin  ^fi  au  lieu  de  donner  la  hau^ 
teur  du  Soleil  fur  Phorifon  ,  on  donnait  fa  pro^ 
fondeur  (s  *fous  le  même  horifon ,  cela  ne  chan^  *  Fîg.  itf4* 
gérait  rien  a  la  manière  de  trouver  la  hauteur  OP 
du  Vole  P;  puifqiiil  ferait  pareillement  quefiion 
de  chercher  la  valeur  du  côté  PZ  du  triangle- 
SphériquesVX^  dans  lequel  on  connaîtrait  le  côté 
Ps,  qui  ferait  le  complément  de  la  déclinaifon  du 
Soleil;  le  côté  ZFs ,  qui  fer  oit  lafomme  du  quart 
de  cercle  Zf  &  de  la  profondeur  donnée  is  f; 
avec  r angle  sPZ,  on  dPE ,  dont  la  mefure  ferait 
la  difiance  donnée  ài^  du  Soleil  au  Méridien. 

t  Cette  proportion  a  pr^fément  \ts  mêmes  termes  que  la  pré* 
cédentc  ;  parce  que  le  triangle  DFS  efl  celui  qui  eft  formé  par 
Iwjprolongcmcms  des  côtés  du  triangle  SPC,  Voyei  le  N*  z66. 

f  Si  l'on  propofoit ,  nar  exemple ,  de  trouver  la  hauteur  du 
Pôle  fur  l'horifon  d*un  lieu  auquel  le  Sdcîl  paroîtroit  fe  lever 
«  une  certaine  heure ,  le  côté  Zfs  *  feroit  de  90  deg.  3 1  min*  20  fec.  *  Fig.  x  ^4  • 


4o6         Traita  com  p  lbt 
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3  9  !•  Comme  nous  venons  de  parler  de  la 
manière  de  conjhuire  les  Tables  des  Climats  de 
demi-heure  y  nous  allons  donner  ici  celle  de  conf- 
truire  les  Tables  des  Climats  de  mois  ;  afin  de 
ne  point  féparer  ces  deux  Problêmes. 

Pour  cet  effet  ^  nous  remarquerons  que  lorfque 
la  hauteur  du  Pôle  fur  l'^horifon  eft  de  plus  de 
6  6  deg\  3  I  min.  s  o  ftc.  il  y  a  une  partie  de 
VEcliptique  ,  qui  dans  la  révolution  journalière 
d'j  ce  cercle  ne  paffe  point  fous  Ihortjon.  Ainfi^ 
pendant  tout  le  temps  que  le  Soleil  eft  dans  cette 
partie ,  qui  eft  d autant  plus  grande  que  le  foie 
efl  élevé  de  plus  de  6  G  deg.  3  i  min.   }ofec. 
il  ne  fe  couche  point  fous  cethorifon  :  &  comme 
il  emploie  environ  un  jour  à  parcourir  un  degré 
de  tEclîptique\  &  par  conjéquent  30  jours  à 
en  parcourir  30  deg.  60  jours  à  en  parcourir 
^o  y  &c.  la  durée  du  plus  long  jour  ejl  d'un 
mois  aux  lieux  oh  la  partie  de  lÉcliptique  qui 
ne  pajfe  point  fous  thorifon  ^  efi  de  }0  deg^  de 
deux  mois  aux  lieux  oit  cette  partie  eft  de  60  deg. 
&  ainfi  de  fuite.  Cela  fuppofé  : 

Si  ron  difpofe  la  Sphère  de  manière  que  Pi(h 
'rie.i69.rifon  HAO  *  &  le  Méridien  HZO  coupent 
lEcliptique  HtO  ,  chacun  en  un  même  point  0 
éloigné  de  i  5  deg.  du  point  du  foljlice  d'Etés 
l'arc  de  ce  dernier  cercle  ^  quife  trouve  compris 
entre  ces  deux  points^  efi  la  moitié  de  la  partie 
de  cemêrne  cercle  qui  ne  paffe  jamais  fous  tho- 


r 
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rifon  HAO  d'un  lieu  oh  la  durée  du  plus  long 
jtmr  eft  d'un  mois  :  &  la  partie  OQ^  de  ce  Mé- 
ridien^ qui  fe  trouve  comprife  entre  ce  même  point 
0  &  l Equateur  EQ ,  efi  le  complément  de  la 
hauteur  OP  du  Pèle  V  fur  ce  même  horifon.  Or^ 
dans  le  triangleSphérique  xOQ^qui  efi  reSlan-- 
lie  enÇ^\  on  connoit  l angle  CyQ,  de  1  3  deg. 
1 8  min.  3  o  fec.  puifque  cet  angle  efi  f  obliquité 
de  rEcliptique  HtO;  avec  Vhypotenufe  yO  de 
7  5  ^^*  pt^ify^^  c^^^^  hypoténufe  efi  une  partie 
de  tEcltptique ,  qui  efi  comprife  entre  le  point 
Y  auquel  ce  cercle  coupe  P Equateur^  &  un  point 
O  éloigné  [c]  de  i  ^  deg.  du  point  du  folfiice. 
Ainfi  ,  ton  cherche  de  la  manière fuivante  (<3f),(«)N.i63. 
k  coté  OQ  de  ce  triangle;  c'efiàdire^  le  com- 
plément de  la  hauteur  demandée  OP, 

Loganihme  du  finus  de  l'angle  O  YQ  connu  de 
15  deg.  18  min.  50  fec.      -      -----      9.6001^55 

Loearichme  du  fînus  de  l 'hypoténufe  yO  croayée 
de  7s  deg.        -       -      -  -         -         -     9'9^49^}^ 

Logarithme  du  finus  du  côté  OQ,     -    -    -    -     I9*f8^i07) 
qui  [b)  donne  ii  deg.  $7  min,  47  fec.  pour  la  valeur  de  ce  cSté ;[k)  N*  i  O}. 
&  par  conféquent  ,  6-7  deg.  11  min.  13  fec.  pour  celle  de  la 
hauteur  demandée  OP. 

Si  Von  difpofe  enfuite  la  Sphère  de  manière 
que  le  point  O  *  auquel  le  Méridien  y  l'horif on  ^*rigf  169. 
&  PEcliptique  s'entrecoupent ,  foit  éloigné  de 
3  o  deg.  du  point  du  folfiice  dEté^  lare  de  PE- 
clitique  quife  trouve  compris  entire  ces  deux  points^ 

fae  même  que  dans  ta  difpofttion  précédente  ^ 
moitié  de  la  partie  de  ce  dernier  cercle  qui  ne 
pajfe  jamais  fous  Phorifon  HAO  d^un  lieu  oit 
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la  durée  du  plus  long  jour  eji  de  deux  mois  :  & 
la  partie  OQ  du  Méridien  HZO  ejl  auffi  de 
même ,  le  complément  de  la  hauteur  OP  du  Foie 
P  fur  cette  horifon.  Or  ,  dans  le  triangle- Sphc^ 
rique  rediangle  tOQ,  on  connoit  t  angle  0*rQjde 
2  3  deg>  1 8  min.  3  ofec.  avec  Ihypoténufe  irO 
de  60  deg.  Ainfi^  l'on  cherche  ce  complément  OQ^^ 
&  par  conféquent  cette  hauteur  OP ,  de  la  même 
manière  dont  nous  les  avons  trouvés  dans  la  dtf- 
ppjition  précédente. 

Enfin  y  en  difpofant  toujours  ainji  la  Sphère  ^ 
f  Fig.  x6p.  de  manière  que  le  point  O  *foit  éloigné  du  point 
du  folflice  a  Eté  ,  de  la  moitié  de  la  partie  de 
ÏEclîptique  qui  ne  paffe  point  fous  Ihorifon  du 
lieu  ou  ta  durée  du  plus  long  jour  eJi  du  nombre 
de  mois ,  de  femaines^  ou  même  de  jours  que  ton 
veut ,  on  trouve  toujours  de  la  même  manière  dont 
nous  venons  de  le  faire  ,  la  hauteur  du  Vole  fur 
thorifon  de  ce  lieu.  Ainft ,  ïon  peut  connaître 

Îuand  on  le  veut ,  quelle  doit  être  la  hauteur  du 
^  oie  fur  Ihorifon  de  chaque  lieu  oh  la  différence 
de  la  durée  du  plus  long  jour  à  celle  du  plus  long 
jour  d^un  autre  lieu  eji  d^un  mois ,  ou  d'une  fc- 
mainey  ou  même  dunjour  ;  &  par  conféquent  y 
conjhruire  des  Tables  des  Climats  de  mois  ^  des 
Climats  defemaines  ,  &  même  des  Climats  de 
jours  ^fuivant  quon  le  juge  à  propos. 

393.  JMais  y  Ji  au  lieu  de  demander  quelle 
doit  être  la  hauteur  du  Pôle  fur  thorifon  d'un 
lieu  oh  la  durée  du  plus  long  jour  efi  deplufieurs 
jours ,  onpropofe  au  contraire  de  trouver  la  durée 

du 


r  . 

I  et  plus  long  jour  à  un  lieu  où  lePok  eft  élevé  de  ^ 
^phs  de  66d.}im.  ^of.  alors  il  faut  chercher 
combien  lapartiede  tEcliptique  qui  ne  pajfe  jamais 
fous  Phorijon  de  ce  lieu  5  contient  de  degrés;  & 
compter  enfuite  ces  degrés  pour  autant  de j  ours  pen^ 
dant  lefquels  le  Soletl  ne  fe  couche  point  fous  cet 
horifon.  Or  ^  fuivant  ce  que  nous  venons  de  dire  y 
Fhvpoténufe  yO'^du  triangle-Sphérique  YOQjqui  *  ^«^  ^'W 
tftréSiangle  en  Q,  efi  toujours  le  complément  de 
la  moitié  de  cette  partie.  Donc  ^  puifque  le  côté 
OQjle  ce  même  triangle  eflaujft  toujours  le  com^ 
plémentdela  hauteur  OP  du  Pôle  V^qui  ejl  donnée 
dans  le  cas  dont  il  s  agit  ,  &  que  t angle  OvQ^ 
efi conflamment de  1 }  deg.  1 8  min.}  ofec.fTon 
renverfe  la  proportion  par  laquelle  nous  venons 
de  connoître  le  coté  OQ^^  on  trouve  le  complément 
yO  de  la  moitié  de  la  partie  de  tEcliptique  que 
Pon  demande  >  &  par  conféquent ,  on  connoit 
cette  partie  entière  y  qui  donne  le  nombre  des  jours 

?endant  lefquels  le  Soleil  nefe  couche  point  fous 
horifon  du  lieu  propofé. 

Ainfi^fi  ton  demande  ^par  exemple^de  combien 
eft  la  durée  du  plus  long  jour  7  à  un  certain  lieu 
ou  le  Foie  P  e(î  élevé  de  70  deg.  23  min»  on 
connoit  dans  le  triangle- Sphérique  rectangle 
VOQ^)  le  côté  OQjie  i  9  deg.  3  7  min.  puifque 
ce  côté  efi  le  complément  de  cette  hauteur  don^ 
née;  avec  t angle  OyQ^  de  x^  deg.  z8  min. 
3  o  fec.  puifque  cet  angle  efi  toujours  l obliquité 
de  VEcliptique  ^  laquelle  efi  connue  de  cette 
ffattdeur.  Ainfty  Von  cherche  de  la  manière fuu- 


4to         Traite*  coMP LEf 
WM.îtf4.*ti;ïW  (a)j  Phypoténufe  rO  de  ce  trtangUé 

Complément  du  logar.  du  finas  de  Tauigle  OvQ. 

connu  de  ij  d.  iS  ni.  )o  f.     -----     0.59973^/ 
logar.  du  finus  da  côté  OQ^tfotiyéde  19  deg. 

57  min.     .--.-.-.--.--     9«5if9«44 

logarithme  da  final  de  Thypoténafe  VO  **  "  9*9^f7^<^ 
X()lf*  lOJ.tftfi  (b)  donne  jj  deg*  16  min.  10  fec.  pour  la  valeur  de  ctut 
ttypoténufe  ;  &  par  conféquent  ,  ^i  deg»  J5  min.  $0  fec*  pour 
celle  de  la  moitié  de  la  partie  de  l'Ecliptique  qui  ne  paffejama'u 
fous  r/iorifon  du  lieu  propofé.  Or  ,  puijque  la  moitié  de  ctttepaf'» 
tie  efi  de  ^1  deg»  ^5  min,  jO  fec,  cette  partie  entière  eftde6$  dcg* 
7  min.  ^0  fec./qui  donnent  xmois  ^  jours  5  heures  ^^  min, pour 
ia  durée  du  plus  long  jour  ^  à  tous  les  lieux  où  le  Pôle  efi  élevé 
N       de  70  deg»  i,}  min* 

XIV*    Usager 

3  9  4  •  Connotffant  la  hauteur  du  Pôle  fut  fh(h 
tifon  d'un  certain  lieu^avec  la  dijlance  du  Soleilau 
Méridien  de  ce  lieu ,  trouver  i  ^^ ,  l'arc  de  thorifon 
qui  eft  compris  entre  le  cercle  horaire  &  ce  Mi- 
ridien  :  i*»^ ,  l'angle  que  thorifon  forme  avec  ce 
cercle  horaire  :  3  «°«  enfn ,  Parc  de  ce  même  cercle 
horaire ,  qui  efl  compris  entre  le  Pôle  &  thcrifon^ 
•«g.  170.  On  donne  la  hauteur  OP  *  du  Pôle  P  far 
ThonTon  HO,  de  48  deg.  jomîn.  lofec 
avec  Pangle  horaire  IPE  ,  ou  la  dîftance  DE 
du  Soleîl  au  Méridien,  de  lO  5  deg*  &  il  f^ut 
trouver  i«»*  ^  Parc  lO  de  Phorîton^qui  cft 
compris  entre  le  cercle  horaire  V\p  &  le  Mé- 
ridien HZO  :  i««^ ,  Pangle  PIO  que  ThonTon 
»  forme  avec  ce  cercle  horaire  :  3«°'  enfin, Tare 
PI  de  ce  même  cercle  horaire,  qui  eft  com- 
pris encre  le  Pôle  P  &  le  même  horifon  HO. 
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Solution.  Dans  le  trîangle-Sphcrique  IPO  ^ 

I  qui  eft  reékangle  en  O, on  connoîc  le  côte OP 
de^g  deg.  5omîn.  10  fec.  puîfque  cecôtcefl: 
donné  de  cette  grandeur  s  avec  l'angle  IPO 
de  7  5  deg.  puîfqne  cet  angle  ell  le  fupplcment 
de  l'angle  IPE  qui  eft  donné  de  10  5  deg,  Ainfî, 
Ton  cherche  1^*^'  de  la  manière  fuîvante  (a),  le {à)Y^.^J%i 
j  côcc  ÏO, 

I    logarithfne  iufinus  du  côté  OP  donné  de  48  deg. 

fo  min.  10  fec.  -         -         -  .      «     9.87^^9^^ 

I     Logarithme  de  la  tangente  de  l'angle  IPO  trouvé 

^-^  7f  ^fgr-      -      -     -     -     -      -^      -     -     -     -    I0><7l947f 

Logar.  de  la  tiangente  du  côté  demandé  10    -    -    «0.4486444 

I 
qui  tb)  donne  70  deg.  14  min.  30  (te.  pour  la  valçur  de  cc(É)N.ioîi 
cècé* 

2cnt  de  la  manière  fuîvante  (c) ,  l'angle  PIO*  (ON.  »74# 

Logar.  du  finuf  de  Sangle  IPO  trouvé  de  ji  deg.     9«98494^S 

Zogarîthme  du  fihus  d'i  complément  du  coté  OP 

donné  de  ^%  deg.  $0  min.  10  fec.    .     .     -     -      9.818)^78 

fvgarithme  du  finus  du  complément  de  V angle  de- 

mandé  ^10  .  -  «  -  -  j9.8o^)xi^ 

€pn  (d)  donne  ^9  deg.  18  mîn.  41  fec.  p.  p.  pour  la  valeur  de  (^N.  I0{l 
ce  cooiplcment  ^  ^  par  conféqu^nt  ^  {9  <ieg*  51  nûn.  18  feç^- 
p»  m.  pour  celle  de  cet  angle. 

Ou  de  la  manière  fuîvante  fa>  <''*'•  ''^« 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  côté  lO 

trouvé  de  70  deg*  24  mi«.  ^(^fec.     ^    «r     -    -  o.oif900r 
1       Logarithme  du  finus  du  côté  OP  tfbnA^  </^  48  deg. 

fO  iB'*/i.  lOjee.     *.---^--,i-  9.87669^9 

Logar.  du fi/ius  de  r angle  IPO  trouvé  de  y ^   deg,  9.9849458 

■ig-        f 

'       Logar»  du  finus  de  r  angle  demandé  VIO     -     -.    -  i'9..8  87 1-40,8 

c)ui(/)  donne  de  même  fodeg.  31  min.  18  fec.  p.  n{.  cour  laC/)N.i0Ji 
iraleor  de  cçt  angle,  , 

Fffij 


'4'*'        Traite*  COMPLET 
C4)Vi.t9S'     3*°*  enfin ,  de  la  manière  fuivance  Ca) ,  l'art 
PL 

Logdritftm  dufinus  du  compliment  de  1^ angle  IPO 

trouvé  de  j^  deg.     ^--     --*---      9.41299^2 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  coté 
OP  donné  de  48  £g.  fO  min.  10  fec.     -    -  -      9.941^710 

'  Logarithme  de  la  tang.  du  complément  de  fhypoté- 

nufe  H    -.-.-------.-   -,jr9*5f4^7* 

^}N«  xô]«  qui  (b)  donne  i)  deg.  4  min.  43  fec.  p,  p.  pour  la  valeur  de 

,  ce  complément  j  &parconfé(]aenc  ,  7^  d.  f  f  m.  17  f.  pour  celle 

de  cette  b^poténufe ,  c'eft-a-dire>  pour  celle  de  l'arc  demande. 

S    C    H   O    L    I    £. 

3  9  j .  La  première  partie  de  cet  Ufage  e/i  très^ 
utile  dans  la  Gnomonique ,  pour  tracer  tes  Ca^ 
drans  horifontauxi  parce  au  en  cherchant  de  la 
manière  dont  nous  venons  de  le  faire ,  les  arcs  de 
thorifon  qui  font  compris  entre  le  Méridien  & 
les  cycles  horaires^  on  a  les  angles  que  les  lignes 
horaires  forment  avec  la  Méridienne  y  fur  le  plan 
du  Cadran.  Et  comme  un  Cadran  horifontal  efl 
un  Cadran  vertical  pour  un  lieu  dont  il  efl  éloi- 
gné de  90  deg.  onpeutfefervir  du  même  Ufage 
pour  tracer  les  CaSrans  verticaux  ^  en  changeant 
dans  le  calcul  ^  la  hauteur  du  Foie  en  [on  cont- 
plémera. 

XV.    Usage. 


de  ce  dernier  cercle  quife  levé  à  un  temps  donm: 
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a*^^,  t angle  que  ce  même  dernier  cercle  forme  à 

[  cet  inflant  avec  cet  horifon. 

\  On  donne  la  hauteur  OP  *du  Pôle  P  fur*Fig.i7i. 
l'horifon  HO,  de  48  deg.  5  o  mîn.  10  fec.  le 
lieu  du  Soleil  à  10  heures  du  matin,au  i  o*"^  deg. 
du  Q,  ravecTobliquîté  D=fi*S,ou  I-CfF^de  TEclip- 
tique,  de  z3  deg.  18  mîn,  30  (èc.  &  il  faut 
trouver  i«°^ ,  le  point  I  de  ce  dernier  cercle 
qui  fe  levé  à  cet  înftant  :  i*»^ ,  Tangle  salH 
que  ce  même  dernier  cercle  forme  ace  même 
inftant ,  avec  cet  horîfbn. 

Solution.  Cherchez  de  la  manière  fuîvante 
(a)  ^Tafcenfion  droite  tED  du  10™^  deg,  du(«)N.î4î. 
ÇL  5  ou  feulement  Tare  Dsûf. 


poténufe  ^S  trouvée  de  fo  deg.     -      -     -     -      9»9V58i3f 

Logar.  delà  tang,  du  complément  du  côté  D^      -      9*9^i3354 

qui  {b)  donne  41  deg.  17  min.  10  {èc.  p.  m.  pour  la  valeur  de  {k)  N.  I03« 

ce  complément  3  &par  conféquent,  47  deg.  34  .min.  yo  fec. 

pour  celle  de  ce  côté. 

Par  ce  moyen,  on  connoit  dans  le  triangle- 
Sphérique  oblîquangle  I:&F,  le  côté  sû-F  de  1 1  d. 
Z7  mîn,  I  o  (te.  puifque  ce  côté  eft  le  com- 

Î)lément  de  la  fomme  ED^  de^cet  arc  Dsû»  que 
on  vient  de  trouver, &  de  la  diftance  ÉD  du 
Soleil  au  Méridien  ,  laquelle  eft  donnée  de 
z  heures ,  &  par  conféquent  de  3  o  deg.  Or , 
on  connok  auffi  dans  le  même  triangle  ,  Tan- 
gle  I=QfF  de  2  3  deg.  2  8  min.  3  o  fec.  puifque 
cet  angle  eft  donné  de  cette  grandeur  j  avec 
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Tangle  sûîFI ,  bu  EFH,  de  41  deg.  9  mîn.  y  o icc; 

{4JN.X95.  puîlque  (^)  ce  dernier  angle  a  pour  melure  U 
hauteur  HE  de  l'Equateur  5  &  par  confëquent, 
le  complément  de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P, 
laquelle  eft  auflî  donnée  de  48  deg.  y  o  mîn. 

(WN,297.  ^^  ^^^  Aînfi,  après  avoir  fuppofë  (^)  un  arc 
*  rfif  M  d'un  grand  cercle ,  tiré  du  (bmmet  de  l*an- 
glesfk  perpendiculairement  au  côtéFI,  (prolon* 
gé  vers  M ,  parce  que  les  angles  sf^lF,  &  saFI, 
font  de  différente  efpece  ,)  on  cherche  de  la 
manière  fui  vante,  le  côtcdemandc  aI  ^&  Tan* 
gle  demandé  sGsIH. 

içnt£)ans  le  trîangle-Sphcrîque  MsûîF  quî[c] 
eft  redangle  en  M, on  connoît  rhypoténulc 
ÉûsFqueron  vient  de  trouver  de  ii  deg.  17  mîn, 
10  iec^  avec  l'angle  s&FM,  ou  ^Fi,  que  l'on 
vient  auflî  de  trouver  de  41  deg.  9  mîn,  5  q  iêc. 

(ON.  28)*  Ainfi,  Ton  cherche  dç  la  manière  fuîvante (r)., 
l'angle  F^ûsM. 

Compliment  du  lagarîfhme  dujlnus  du  compléme/fi 
de  rhypoténufe  ^F  trouvée  de  i  z  deg,  17  min, 
10  (ec.  -  -  -  -         -       -     o.oiO}j9| 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l'an- 
gle AFM  trouvé  de  41  deg,  9  min.  yo  fec,     -  io.Of8;i90 

IsOgar.  de  la  tang,  de  l'angle  FsûsM  -  -  -  -  io,o6%66î] 
(flN.  103*  qui  (d)  donne  49  deg.  30  min.  39  fec.  p,  m,  pour  la  valeur  de 
cet  angle  j  duquel  ayant  retranché  Fangle  I^F  >  qui  eft  donné 
Ht  XX  deg.  1$  min.  30  fec.  il  refte  16  deg.  x  min.  9  fec.  pour 
Ja  v^ear  de  l'angle  lâC^M* 

2^«  Dans  le  trîangle-Sphcrîque  oblîquangle 
IaF  ,  on  connoît  Tangle  au  fommet  F^osM  quC 
Ton  vient  decroaver  de  49  deg.  3  o  mio.  3  9  lec. 
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Dfi    TrIGONÔM  BTRiS.        ^ï  $ 

tautre  angle  au  fommer  IsûfM  q^ie  Ton  vi.nc 
auflî  de  trouver  de  26  deg.  z  mîn.  9  fec*  ôC 
le  cote  obF  quePon  a  trouvé  de  i  %  deg*  17  m. 
10  fec»  Aînfi,  Ton  cherche  de  la  manière  fuî- 
vantc  (a) ,  Taucre  côte  s&I.  W^-  J^î* 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  eomplémtni 
de  tajtgleFiÛiM  trouvé  de  ^$  deg^  jomi/z.  59/      O.iSyffiï 

Logarithme  du  finus  du  complément  de  l'angle 
£&\1  trouvé  de  i6  deg.  x  min.  9  /^c.     -    -      9  5^55*7^ 

Logarithme  de  la  tangente  au  complément  du  coti 
sî^F  trouvé  de  iz  </ej.  17  mi/z.  10  fec.    -     -    io.^yy94i7 

logar*  de  la  tangente  du  complément  du  côté  :£^1  x^.'j^'joxit 

I 
qgi  (fc)  donne  8p  deg.   f  f  mîn.  f9  fec.  /i.  ;?.  pour  la  valeur (jj^,,0|^ 
de  ce  complt  ment  j  &  par  conféquent  ,  9  deg.  4  min.  i  fec. 
pour  celle  de  ce  côté.  Or ,  puifque  larc^ful  eft  de  9  deg.  4  min. 
1  fec.  le  point  I  He  1  Ediptique  qui  fe   levé  (ur  rhorifon  a 
rinftanc  demande, eft  le  jmc  deg.  4  min.  1  fec.  de  £k» 

3^*^^  enfin ,  dans  le  triangle- Sphérîque  Mtûl 
qui  [c]  eft  redangle  en  M  ^  on  connoît  Thypo- 
ténufe  sfibi  que  Ton  vient  de  trouver  de  9  deg* 
4  mîn.  I  fec.  avec  Tangle  I^M  que  l'on  a  trou- 
ve de  lé  deg.  z  min.  9  lec*  Aînfî,  Ton  clier- 
che  de  la  manière  fuivante  (tr),  Tautre  angle<ON.i«j; 

Complément  du  logar.  du  finus  du  complément  de 
Vhypoténufe  J;u\  trouvée  de  9  deg,  ^min.  1  fec.     0.00^460^ 

Logar,  de  la  tangente  du  complément  de  l'angle  I^M 
trouvé  de  lé  deg.  1  tnin.  9/^c.      -      -      -     -    t%.  51x1191 

Logarithme  de  U  tangente  de  V angle  sQ-ÎM    -    -   -   i  o.  3 1  ^  ;  900 

qui  (i)  donne  ^4  deg.  14  mîn.  /o  p.  m.  pour  la  valeur  dc(i/)N.iOj. 

cet  angle,  lequel  eft  le  même  que  IVngle  demandé  ^IH. 


41^         Traite^    complet 

scholîe    i. 

3  cfj.  Dans  ^exemple  que  nous  venons  di 

fji.  donner  y  Vinterfe6lion  tin*  de  VEdiptique  &  de 

•^*       l'Equateur  fe  trouve  fur  Vhorifon.  Mais^Ji  Pon 

enpropofoit  un  dans  lequel  cette  même  interfec- 

tion/e  trouver  oit  fous  ce  cercle  f  ,  alors  pour 

tfîg.  ij%.connoître  le  côté  sfifF  *  du  triangle-Sphérique  obU^ 

;  quàngle  l^Y^il faudrait  retrancher  dufupplèment 

\  Dsûs  de  Vafcenfwn  droite tED  du  Soleil^  le  corn-- 

I  plément  DF  de  la  diftance  ED  de  cet  AJhre  au 

j  Méridien  y  &  l'on  trouverait  enfuite  le  côté  a&I 

I  de  ce  triangle^  avec  V angle  sû-IM  ,  ou  SIH ^  de 

\  la  même  maniéré  dont  nous  venons  de  le  faire 

\  dans  cet  Ufage; 

ScholieII. 

•Fîg.  171.      3  9  8.  Sien  commençant  au  point  1*  de  f£- 

*  *7»«     cliptique ,  qui  e(i  à  Ihorifon ,  &  en  montant  vers 

le  Zénith  ^  on  compte  fur  ce  cercle  90  deg.  & 

fi  Von  fait  enfuite  pajffer  un  cercle  vertical  pat 

ce ^C^^^  deg.V arc  de  ce  vertical ^  qui  fe  trouve 

compris  entre  ce  même  go»»^  de^.  &  thorifon^ 

(«)N.»4i.e/î  {a)  la  me  fur  e  de  P  angle  SIH  que  VEclip- 

0UX96.     tique,  forme  avec  ce  dernier  cercle.  Far  conjé- 

s  ^   f  On  S^nnoîtlcpoînc  de  l'Equateur  qui  cft  au  Méridien  ;  êc 

par  conftquent^dans  lequel  de  l'hêmifphere  fupérieiir  ou  de  l'hcniif- 
phcre' Inférieur,  cFaque  interfedion  de  l'Equateur  &  de  l*Eclip- 
tique  eft  fituéê,en  ajoutant  Tangle  horaire  à  l'A fcenfion  droite 
du  Soleil  9  ou  en  l'en  rçtrauchanc ,  fuivam  le<  diiHxencs  cas  qu'il 
efl  facile  de  voir  fuc  la  Sphère. . 

quent^ 
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VE  Trigonometaîe.        417 

Ment  5  on  trouve  la  hauteur  du  ^o^  deg.  de 

Œcliptique  ,  en  cherchant  comme  nous  venons 

.  de  le  faire  dans  cet  Ufa^e  ^  l  angle  SIH  que  ce 

cercle  forme  avec  Pkorijon. 

XVI.     USAOE* 

399.  Trouver  iafcenfion  droite  dune  EtoiU 
quelconque. 

Solution.  Obfervez  (a)  la  hauteur  méxi* {m)K %%f. 
dîenne  du  Soleil jd où  vous  déduirez  (b)  fâWN.jîs. 
déclînaîfon ,  (on  lîeu  dans  rEclîpcîquc  t ,  &  foa  ^^*.**^** 
alcenfion  droite.  La  nuit  fuivante  ^  obfervez 
par  le  moyen  d'une  Pendule  à  fécondes  quç 
vous  aurez  réglée  fur  le  vrai  mouvement  du 
Soleil  j  Tinflant  auquel  PEtoile  propofee  pafTera 
par  le  Méridien .*Rédui fez  en  degrés  de  j  Equa-» 
leur  le  tempsquife  fera  écoulé  depuis  le  midi  pré- 
cèdent^  jufqu'à  cetinftant.  Enhn^  ajoutez  ces 
degrés  à  Tafcenfion  droite  du  Soleil  que  vous 
aurez  trouvée  pour  ce  midi  précèdent  s  âc  Iji 
femme  ^  on  ce  qui  reftera  de  cette  fomme  aprc? 
en  avoir  retranché  360  deg.  lorfqu'elle  fur- 
pâflèra  ce  nombre ,  fera  l*afcen(îon  droite  de-» 
mandée» 

S  c  H  o  L  I  E     I. 

400,  Lorfque  l'on  connaîtra  Vafcenfton  droite 
duneEtoilcyOn  trouvera  celle  de  telle  autre  Etoih 

t  On  peut  ne  fe  point  donner  là  peine  d^obferyer  1a  hautem 
fcéridienne  du  Soleil  ;  6c  chercher  fon  lieu  dans  I*EcUpci<}ti9 
jnr  le  mojren  des  Tables  de  M.  Pe  CaQmu 
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%t9  Traite'  COMPLET 
que  ton  voudra ,  en  obfervant  la  différence  dés 
paffages  de  ces  deux  Etoiles  par  le  Méridien} 
&  en  ajoutant  enfuite  cette  différence  réduite  en 
degrés ,  à  lafcenjton  droite  de  la  tr entière  ^  ouen 
Ven  retranchant ,  fuivant  la  poption  de  V Etoile 
propofée ,  à  l'occident  ou  à  t orient  de  cette  même 
première  Etoile. 

SCHOLIE    II. 

40 1 .  Il  faut  obferver  avec  beaucoup  de  pré- 
tijlon  le  temps  qui  s'écoule  entre  Us  paffages  da 
Soleil  &  des  Etoiles  par  le  Méridien  ;  parce 
qu^une  erreur  de  j!\.  fécondes  d'heure  dans  ce  tempSy 
en  eau  ferait  une  d'une  minute  de  degré  dans  les 
afcenfions  droites  de  ces  Etoiles. 

SCHOLIE    II  I. 

40 1  •  Lorfque  Ion  connott  lafcenjlon  droite 
du  Soleil,  avec  et  lie  d'une  Etoile  quelconque  j 
on  trouve  facilement  l'inflant  de  la  Culminaifon 
de  cette  Etoile;  c'eft- à-dire^  Imflant 'auquel  elle 
paffe  par  le  Méridien  i  puifque  la  dijjérence  qui 
fe  trouve  entre  ces  afcenftons  étant  réduite  en 
temps ,  donne  la  différence  de  linflant  du  paffage 
du  Soleil  par  le  Alcridien  à  l'infiant  dupajfage 
de  l'Etoile  vropofce  par  le  même  Méridien. 

Ainft  5  ]i  t'en  veut  connaître ,  par  exemple , 
theure  à  laquelle  Regulus  apaffé  par  le  Méri- 
dien de  Parts ,  le  lo.  du  mois  ae  Mai  de  tan- 
nce  ij^^^  on  retranche  de  Vafcenfwn  droite  de 
cette  Etoile^  qui  ce  jour4à  ^  et  oit  de  148  deg. 


b  B    Tr  IGON  O  M  ET  RîlÈ.         ^l  ^ 

44.  min.   }ofec.  tafcenjion  droite  du  Soleil  ^ 
qui  ce  mhne  jour  ctoit  de  ^7  deg.   i  5  m.  1  2  /; 
&  après  avoir  réduit  en  temps  ladi([erence  9  1  dji 
19  min.  I  8  fec.  de  ces  deux  afcen fions  ,  on  c^ 
6  heures  5  min.  5  6  fec.  dufoir  y  pour  Vinflant 
de  la  Culminai/on  de  Regulus,  au  jourpropofé. 
Mais  ^Ji  l'on  demandoit  l  heure  à  laquelh  l'E- 
toile polaire  a  pajfé  ce  même  jour  par  le  même 
Méridien ,  alors  comme  Pafcen/ion  droite  de  cette 
Etoile  ^quilejpur  propofeétoit  de.  i  o  deg.  37  m. 
!  ï  7  f.  fer  oit  plus  petite  que  celle  du  SoMl ,  qui 
le  même  jour  étoit  de  $-;  a.  i  ^  mi^iif.  onretran-^ 
cher  oit  la  première  delà  dernière  i  &  après  avoir 
réduit  en  temps  la  différence  46  deg.  3  7  min. 
5  5  fec.  de  ces  deux  afcenjions  ^  on  autoit  3  heu- 
res 6  min.  3  i  fec.  avant  midi ,  ^  par  confé- 
?uent  y  8  heures  5  5  min.  1 9  feç.  du  matin ,  pour^ 
infiant  de  la  Culminaifon  de  cette  autre  Etoile  y 
le  10,  du  mois  de  Mai,  de  l'année  1749» 
XVIL    UsAc^e. 

40  5 .  Cannoijfant  ^obliquité  de  lEcliptiquei^ 
avec Tafcenfion  droite,  &  la  déclinaifon  d'une^ 
Etoile  y  trouver  la  latitude  'f,&  la  longitude  f 
de  cette  Etoile. 

ÎOn  appelle  latitnd^  d'un  Aftrç  ,  la  diftancc  du  ccnttc  de  cet 
rc  à  l'Ecliptique.  On  la  djvife  en  feprenirionalc  &  eu  méridio- 
calc;  6c  elle  femeCure  fur  la  circonférence  du  c/^d/  de  laritHÛt 
de  cet  Adre  ;  c'eft-à-dire,  fur  la  circonférence  d'un  grand  cercle 
qui  eft  perpendiculaire  à  l'£clipûque>  «c  palleparle  centre  dt  ce 
même  AftiC. 

t  On  appelle  Longitude  d'un  Aflrc ,  l'arc  de  l'^cliptique  qui  eft 
compris  entre  Iç  premier  poiac  du  Y  &  l*^  cercle,  c^c  ladtude  de 
cccAftrc.  On  la  compcc  en  futvanc  l'ordre  des  Signes. 


I^î8  Traite'  complet 

que  ton  voudra ,  en  obfervant  la  différence  dék 
paffages  de  ces  deux  Etoiles  par  le  Méridien; 
&  en  ajoutant  enfuite  cette  différence  réduite  en 
degrés ,  à  lafcenfton  droite  de  la  tremiére ,  ou  en 
l'en  retranchant  y  fuivant  la  pojttion  de  l'Etoile 
propofée^  à  l occident  ou  à  1^ orient  de  cette  même 
première  Etoile. 

SCHOLIE     IL 

40 1 .  Il  faut  obferver  avec  beaucoup  de  pré- 
tijion  le  temps  qui  s'écoule  entre  lespajffages  da 
Soleil  &  des  Etoiles  par  le  Méridien  ;  parce 
qu^une  erreur  de  ^fécondes  d'heure  dans  ce  tempSy 
en  eau  fer  oit  une  d'une  minute  de  degré  dans  Us 
afcenftons  droites  de  ces  Etoiles. 

SCHOLIE    II  L 

40  2 .  Lorfque  Ion  connott  lafcenjîon  droite 
du  Soleil^  avec  aile  d'une  Etoile  quelconque  y 
on  trouve  facilement  l'injlant  de  la  Culminailoa 
de  cette  Etoile;  c'efl-à-dire^  Imjiant  ^auquel elle 
pajfe  par  le  Méridien  ;  puifque  la  différence  qtà 
fe  trouve  entre  ces  afcenftons  étant  réduite  en 
temps  y  donne  la  différence  de  linflant  du  paffage 
du  Soleil  par  le  Méridien  à  Vinftant  dupajfage 
de  l'Etoile  vropofce  par  le  même  Méridien. 

Àinft ,  jt  Nn  veut  connoitre ,  par  exemple , 
theure  à  laquelle  Regnlus  a  pajje  par  le  Méri- 
dien de  Parts ,  le  lo.  du  mois  ae  Mai  de  tan- 
née 1 749.  (?;/  retranche  de  tafcenfton  droite  de 
cette  Etoile^  qui  ce  jour-là  ^  étoit  de  148  deg. 


De  Tr  iGON  o  m  b  t  r  îlÈ.  4,1% 
44.  min.  -^ofec.  tafcenjion  droite  du  Soleil  ^ 
qui  ce  même  jour  ctoit  de  ^j  deg.  i  ^  m.  i  i  fi 
&  après  avoir  réduit  en  temps  la  différence  9  i  dd 
1 9  min.  I  8  fec.  de  ces  deux  afcen fions  ,  on  c^ 
6  heures  y  min.  5  6  fec,  dufoir  ^  pour  Finflant 
de  la  Culminai] on  de  Rcguuis^  ^«  jourpropofé. 
Mais  ^Ji  ton  demandoit  l  heure  à  laquelh  lE- 
toile  polaire  a  pajfé  ce  même  jour  par  le  même 
Méridien ,  alors  comme  Vafcenfion  droite  de  cette 
Etoile  ^quilejour  propofe  étoit  de.  i  o  deg.  57  tn. 
i  7  f.  fer  oit  plus  petite  que  celle  du  So.letl ,  qui 
le  même  jour  étoit  de  $j  a.  1  ^  m»i.  if  onretran^^ 
cher  oit  la  première  delà  dernière;  &,apres  avoir 
réduit  en  temps  la  dijférence  46  deg.  3  7  min^ 
5  5  fec.  de  ces  deux  afcenfions ,  on  auroit  3  heu- 
res 6  min.  5  i  fec.  avant  midi ,  é^  par  confè-  ' 
Îuent  y  8  heures  5  3  min.  1 9  fec^  du  matin ,  pourt 
infiant  de  la  Culminaifon  de  cette  autre  Etoile  y 
le  10.  du  mois  de  Mai  de  tannée  1749* 
XVIL    UsAc^e. 

40  3 .  Cannoijfant  V obliquité  de  tEcliptique^y 
avec  Vafcenfion  droite ,  &  la  déclinaifon  d'une- 
Etoile  j  trouver  la  Ltitude  'f,&  la  longitude  f 
de  cette  Etoile. 

ÎOa  appelle  TiifftHi^  d'un  Aftrc  ,  la  di fiance  du  ccnttc  de  cet 
rc  à  rficliptique.  On  la  divife  en  fcptcnirionale  &  eu  méridio- 
nale; 5c  elle  fcmeiurefur  la  circonférence  du  cf^cU  de  iaritttiit. 
de  ccc  Afl:re  ;  c'cft-à-dire ,  fur  la  circonférence  d^nri  grand  cercle 
qui  cft  perpendiculaire  à  l'Eclipiique  >  «c  paire  par  le  centre  de  ce 
même  AftiC. 

t  On  appelle  Unt^itude  d'un  Aflre ,  l'arc  de  l'î^cliptiquc  qui  cft 
compris  entre  Iç  premier  point  dju  y  &  l<^  cercle,  de  Udiudc  de 
XCL  Aftrc.  On  la  compte  en  fuivant  Tordre  des  Signes, 

GgSU 


4iô        Traite^   complet 

L'EtoîIc  dont  on  veut  connoître  la  latitude 
&  la  longitude  ,  peut  être  fituée  dans  l'Equa- 
teur ,  ou  hors  de  l'Equateur  3  ainfi  cet  Uiage  a 
4leux  cast 

Premier   Cas, 

Lorfquil  s'agit  (Tune  Etoile  fituée  dans 
l'Equateur. 

^Flg.i7j.  ^  404*  On  donne  roblîauîté  SvD  de  TEcHp- 
tîque,  de  23  deg.  28  mm.  30  fec*  avec  Taf^ 
cenfîon  droite  Yo  d'une  Etoile  S  fituce  dans 
TEquateur  EQ^  de  5  3  deg.  1 7  min.  &  il  faut 
trouver  la  latitude  SD  de  cette  Etoile^  &  fa 
longitude  vD, 

Solution.  SironTuppofè  un  cercle  de  latitude 
ÏDS  tiré  du  Pôle  ï  deTEcliptiquepar  le  centre 
S  de  TEtoîle  propofée  »  on  a  un  triangle-Sphc- 
rîque  yDS  qui  eft  redangle  en  D  j  &  dans  le- 
quel on  connoît  Tanglc  StD,  qui  eft  donne  de 
a  3  deg.  1 8  tnin.  3  o  fec.  avec  rhypotcnufc  yS, 
qui  eft  auffi  donnée  de  5  3  deg,  ij  min.  Ainfi, 

t#)N.  »tf  j.Ton  cherche  i»*^,  de  la  manière  Tuivante  {a) y 
h  latitude  SD. 

Logar.  du  finus  de  tangle  SYD  donné  de  1 3  deg. 

xZ  min.  joyîç.  -  -  -  .     9.^001^5; 

XAfgar.  du  finus  de  rhypotcnufe  ^S  donnée  de  s}  d. 

%-j  min,  -  -  •         -      .      ^      9.9039fS7 

tcgar.  du  finus  de  la  latitude  demandée  SO    -    «  J9.y042.zx% 
U}K«  les*()ai  (^)  fionne  z8  deg.  37  mîD.  iS  fec.^,  m.  poor  la  Taleor  de 


r 


i«t  ^  (le  la  manière  fuîvante  (a) ,  la  loDgî-(4)N.»i4* 
!  rude  vD. 

Complément  du  logarithme  dufinus  du  complément 
de  r  angle  S  VlJ  donné  dex\  deg,  1 8  min,  3  o  /f  c.      0.037;!$^ 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l*hypo~ 
ténufe^S  donnée  de  s^  deg,  ly  min.    -    -     -      ^.tyiê)^^ 

Logar.  de  la  tangente  du  complément  de  la  longitude 
demandée  y  u      ------.--     9*9X^ir9r 

^i  {è}  donne  39  deg.  é  min.  f^  fec.  pour  Ift  valear  de  ce(^)N*xos» 
complément  ;  ft  pr  conféquenc ,  fo  deg.  ;)  min.  4  fec.  pour 
celle  de  cette  longitude. 

Autre    Exemple. 

40  5 .  On  donne  l obliquité  BsûfC  *  de  FEclip-*  Fîg.  171. 
tique  ^de  1^  deg.  1 8  min.  5  ofec.  avec  Vafcen^ 
fton  droite  vQB  d'une  Etoile  B  Jltuée  dans  PE-- 
quateur  EQ^,  de  i%^  deg.  49  min.  d^  il  faut 
trouver  la  latitude  BC  rf^  c^ffe  Etoile  ^  &  fa 
longitude  Y?5C. 

Solution.  Dans  le  triangle -Sphërîque  !âfCB 

2UÎ  eft  rcdangle  en  C ,  on  connoîc  Tangle  BjûsC 
€25  deg.  z  8  min.  3  o  (èe.  puîfouc  cet  angle 
eft  donné  de  cette  grandeur  s  avec Vhypotcnufe 
Bâ  de  51  deg.  1 1  min.  puifoue  cette  hypotc- 
nufe  eft  le  (upplcment  de  rafcenfion  droite 
rQB  ,  qur  eft  donnée  de  128  de^.  49  min. 
Ainfî,  Ton  cherche  1^^  de  la  manière  fuîvan- 
te (r),  la  latitude  BC.  (ON.»^^ 

LùgarifhMe  du  Jinus  dt  F  angle  B^C  donné  de 
1}  dce.it  min.  50  /rc.         .        .        *       -     9.^oié>f 

Logarithme  dufinus  de  ihypoténufe  B^  trouvée  de 
y I  <fcj.  XX  mi/i.         »  -  -  -       9.89îg^4^ 

Ioj^«r.  iu  ^itf  de  la  latitude  demandée  BC    -  '  -    T9-49I 8  877 

qui  (i)  donne  x8  deg.  4  min.  54  Cec.p.  m.  pour  U  valeur  de(i)^.  lo]^ 

tette  latitude. 


'4ii  Traite*   compzet^ 

(«)  N.  »  J4.     1  cnt  ^  de  la  manière  fui  vante  (a)  ^  la  longîiud( 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  complément  j 

dé  l'angU  BtûîC  donné  de  ij  <£fj^,  18  /ni/2,  30/  0.037^19^ 
Logar»  de  la  tangente  du  complément  de  Vhypoténuje 

^  B^  trouvée  de  ft  deg.  11  min.     -    -     -     -  9. 905 f 2^9 


logar,  de  la  tangente  du  complément  du  coté Ciù:     -  9-94504Î* 

W>l  *^***  '^'  <lonne  41  deg.  if  min,  14  fec.  ;?.  m.pour  la  valeur  dei, 

C  ;n.  lOJ.^g  complcmenc  s  ^' par  çonféquenc  ,  48  deg.  44  niin.  4e  fec* 

J)our  celle  de  ce  côté  j  laque  le  étant  retranchée  de  la  demi<iiH 

conférence  VC&=ûî»  lailFera  iji  deg.  i^  min.  14  fec.  poor  la 

longitude  demandée  V?pC» 

Autre.  Exemple. 

^Tig.  iji.  40  6.  On  donne  ^obliquité  FdûîG  *  de  lEcUp- 
tique  y  de  2}  deg^  x  8  min.  3  ofec.  avec  tafcen-- 
fion  droite  xQf'P  dune  Etoile  F  Jituée  dans 
l^  Equateur  EQ,  <^e  1 1  3  deg.  17  min.  &  il  faut 
trouver  lu  latitude  FG  de  cette  Etoile ,  (u  fd 
longitude  T^rûïQ» 

Solution.  Dans  le  trîangle-Sphérîque  s^FG 
qui  eft  redangle  en  G,  on  connoîc  l'angle  ¥^G 
de  z  3  deg.  2  8  min.  3  o  fec.  puîfcjue  cet  angle 
eft  donné  de  cette  grandeur  5  avec  l'hypotc- 
nufè  sûsF  de  3  3  deg.  17  min.  puifque  cette  hy- 
poténufè  eft  l'excès  de  Tafcenfion droite  vQf^F^ 
qui  eft  donnée  de  xi  3  deg*  17  min.  fur  la 
demî-cîrconférence  TQ^t  de  ^Equateur  EQ^ 
Ainfi,  Ton  cherche  i«°'  ,  de  la  manière  fui- 

(o  N.  2/J3.  vante  (c) ,  la  latitude  FG. 


r 


i>Ê     TrîGÛS  0  M  ET  RtE.      41  5 


'logarithme  du  finus  de  l* angle  EcûîG  donné  de  ^ 

'  ij  deg.  1»  min,  10  fec.     -      -----      5.^001^3  f 

Logarithme  du  finus  de  Vhypoténufe  tû;F  trouvée 
I     ^35  ^^g"-  ^1  min.      --.      -      ----      9.74131^4 

Zo|>f/'.  du  finus  de  la  latitude   demandée  FG     -   i:9«34ï  j799  (<i)N«  XÔJf 
<]m  (it)  donne  xx  deg.  41  min.  i  (te.  p.  />•  pour  la  valeur  de 
cette  latitude. 

2*",  de  la  manîëre  fuîvance  {b) ,  la  longi-(*)N.»«4, 
tude  v^psûrG. 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  complément 
de  V angle  Fs£^G  donné  de  1 3  deg.  1 8  min,  ^of.      0.037^197 

logarithme  de  la  tangente  du  complcment  de  Vtty- 
poténufe  ^t^F  trouvée  de  53  deg.  z-j  min.     -     -  10. 18 0040 S 

Logarithme  de  la  tang.  du  complément  du  côté  ^*^    i  o .  1 1 7  y  60  9 

qai  (c)  donne  f8  deg.  47  min.  10  fec.  p.  m.  pour  la  valeur  de  (f)  N.  103* 

ce  complcment  5  &  par  confcquent,  31  deg.  12  min.  fo  -Tec. 

tour  celle  de  ce  côcé  ;  laquelle  étant  ajoutée  a  la  demi-circon- 

Krence  •y'^P^  >  donnera  ixi  deg.  ii  min.  -$0  fec.  pouF  la 

^gitude  demandée  T^^ûsG. 

Autre   Exemple.- 

407.  Enfin  ^  on  donne  l obliquité  HTK*  de*v\g.  173. 
tEclipîique  ^  de  i  }  deg.  2  S  min-  3  oy^^.  avec 
Vafcenfion  droite  tQ=ûîEH  <i'i//z^  Etoile  H  y7r«^ 
^â:«j  Œquateur  EQ^  de  1^1  deg.  48  w;;/^.  CÎT 
il  faut  trouver  Ick latitude  HK  de  cette  Etoile  ^ 
&fa  longitude  T^ib>  K* 
Solution.  Dans  le  triangle-Sphcrîque  VHK 
ui  eft  rectangle  en  K ,  on  connoît  langle  H'Y^K 
e  13  deg.  z8  mîn.  30  fec.  puifquc  cet  angle 
eft  donné  de  cette  grandeur  j  avec  Thypoténufe 
Ht  de  68  deg.  1  2  mîn.  puiTque  cette  hypo- 
ténuiè  eft  la  différence  de  rafcenfion  droite 


3: 


ij.ix  Traite*  compzeT^ 

(m)  n.  zt4.     1  «"f ,  de  la  manière  fui  vante  {a)  ^  la  longkud^ 
V€pC.         -  ^ 

(Compliment  du  logarithme  du  finus  du  compliment 

de  VangU  BrûîC  dof%ni  de  1 5  <i^y.  1 8  /ni/i.  3  o /     0,0 }  7 f  x  9^ 
Logar.  de  la  tangenu  du  complément  de  l'hypotênujc 
""  É^  trouvie  de  fi  deg,  n  wi/z.     -     -     -     -     9*9<>if2r9 

jf  a^tf r,  </tf  /<i  tangente  du  compliment  du  côté C^  -  9-94î04î^ 
«.^-j.  •  qui  {é)  donne  41  deg.  .15-  min.  14  fcc.  /y.  m.  pour  la  valeur  de 
(  ;n.  105.^^  complément  i  ^' par  çonféquenc  ,  48  deg,  44  min.  46  fcc. 

J)our  celle  de  ce  côté  ;  laque  le  étant  retranchée  de  la  demi-cir-« 

conférence  V^^»  lai^Fera  iji  deg.  ij  niin,  14  fec.  pour  la 

longitade  demandée  V?pC» 

Autre.  Exemple. 

♦Fîg.  f 7î.  40  ^.  0/?  ^/(?/;w  l'obliquité  FsûîG  *  ^e  lEcUp- 
tique  y  de  2}  deg.  x  8  min.  3  0/^^,  avecPa/cen- 
Jion  droite  xQ^P  dune  Etoile  F  Jituée  dont 
l^  Equateur  EQ^^de  2  i  3  deg.  zj  min.  &  il  faut 
trouver  la  latitude  FG  de  cette  Etoile  5  &  fa 
longitude  Y^rûrG» 

Solution.  Dans  le  trîangle-Sphérîque  sûsFG 
qui  eft  redangle  en  G,  on  connoîc  l'angle  F^rG 
de  z  3  deg.  2  8  niin.  3  p  fec.  puifque  cet  angle 
eft  donné  de  cette  grandeur  5  avec  l'hypoté- 
nufe  sûsF  de  3  3  deg.  27  min.puîlque  cette  hy- 
potcnufe  eft  l'excès  de  Ta (cenfion droite  yQ^F> 
qui  eft  donnée  de  xi  3  deg.  27  n^in.  fur  la 
demî-cîrconférence  tQ^  de  ^Equateur  EQ,% 
Aînll,  Ton  cherche  i«"^  ,  de  la  manière  fui- 

{e)  N.  z6i.  vante  {c) ,  la  latitude  FG. 


r 


I 

I  i>B     ThIGÔNO  M  ETHlE.      415 

ftogjr'ithme  du  pnus  de  l* angle  F«GîG  donné  de  , 

15  deç,  1»  mi/2.  50  /rc.     -      -----      9.^001^}  f 

Loearithme  du  finus  de  Vhypotinufe  eO-F  trouvée 
de  3}  </fg.  x-j  min,      -    -    -      -      -     -     -     ■      9'74i3^^4 

2(^|'/ir.  du  finus  de  la  latitude   demandée  FG     -   4:9.341  j  799  (tf)N.  ibj, 
ijui  (4)  donne  tx  deg.  41  min.  i  fec. />./>.  pour  la  valeur  de 
cette  iaticude. 

2«»^  de  la  manière  fuîvante  (i) ,  la  longî-(*)N.î»4. 

'.  » 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  complément 
de  Vangle  F^îsG  ^^;2/i«r  </tf  ^J  ^^g.  18  min.  30/     0.037^197 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  Vfty- 
fQténufe  ^F  trouvée  de  5 }  deg.  17  '«i'î-     -     -  io*i8oo4of 

Logarithme  de  la  tang.  du  complément  du  côté  £-G    i  o .  1 1 7  ;  60  9 

qui  (r)  donne  f8  deg.  47  min.  10  fec.  ;?.  /7i.  pour  la  valeur  de  (0  N.  lOJ^ 

ce  complément  5  &  par  confcquent,  31  deg.  11  min.  fo4ec. 

fonr  celle  de  ce  côcé  ;  laquelle  étant  ajoûcce  a  la  demi-cirçonr 

icrence  ytfprili  ,  donnera  m  deg.  11  min.  yo  fec.  pout  la 

longitude  demandée  Y^^G. 

Autre   Exemple.- 

407.  Enfin ^  on  donne  l'obliquité  HTK*  de*^'^g'  175. 
tEcliptique  y  de  i  }   deg.  a.H  min-  ^o  fec.  avec 
Vafcenfion  droite  rQ^^H  d'une  Etoile  H  fttuee 
dans  l'Equateur  EQ.  ^^191   ^^g-  48  wîi/^.  & 
il  faut  trouver  Ichlatitude  HK  de  cette  Etoile^ 

&  fa  longitude  x^£::'^K.* 

Solution.  Dans  le  triangle-Sphërique  VHK 
qui  eft  rçékangle  en  K ,  on  connoîc  Tangle  H'Y^K 
de  13  deg.  z8  min.  30  fcc.puifque  cet  angle  -  ' 
eft  donné  de  cette  grandeur  3  avec  lliypoténufe 
Hr  de  68  deg.  1  2  mîn.  puîfque  cette  hypo- 
ïenufc  eft  la  différence  de  rafcenfion  droite 


4^4         Traite*  complet 
yQ^EH,quîeftdonnéede  29  I  cleg.48  mîfji 
a  la  circonférence  entière  de  TÊquateur  EQ* 
Aînfî  ,  Ton  cherche  i^"%  de  la  manière  fiii- 
WN.iiî.  vante  (a) ,  la  lacîcude  HK. 

logarithme  du  finus  dt  l'angle  HVK  <^«««  ^^ 

z^  deç.xlmin.iofec.     -..-...     9.^001^1* 

Logarithme  du  finus  de  l'hypoténufe  H  Y  ^row^V 
h  6%  deg.  XX  min 9-9^7775' 5 

Logarithme  du  finus  de  la  latitude  demandée  HK    -  x^.y  ^So  5  8  f 

tf}N.  iOî^q«J(^Honneii  deg.  41  min.  i;  fec.  p.p.  pour  la  valeur  de 
cette  latitude.  "  '^    ^ 

(ON.  284.      2^«S  de  la  manière  fui  vante  [c)^  la  longi- 
tude r4p:&>K. 

ComjfUdUnt  du  logarithme  4u  finus  du  Complément 

de  l'angle  HYK  donné  de  t^deg.  18  min.  %ofec.     o.otye  19e 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  Chypo- 

ténufe  Ht  ^r^t^vée  de  68  deg.  ix  min.    -    ^    9.6019x90 

Logar.  de  la  tangente  du  complément  du  côté  K Y     9-^î9f+8^ 

r^N.  lOt.  ''"^  '"^  "^u""^  *^  J*^*  '  '  "?i"-  5^  ^"^^  Z'-  '«•  P^^»- 1»  valeur  de 
t4;«.iQ3.ce  complément  j  &  par  conféquent ,  ^^  deg.  1^  min.  13  fec. 

pour  celle  de  ce  côté  j  laquelle  étant  retranchée  de  la  circon- 

fcrence  entière  de  TEcliptique  tfp>,  laiflera  195  deff.  xx  min. 

57  fec.  pQur  la  longitude  demandée  Y^Î^>)K. 

SECOND    Cas. 

Lorfqu'il  s'agit  dune  Etoik  Jttuée  hors 
de  l'Equateur, 

*  Kg.  X74.  40  8 .  0«  </o»«e  l'obliquité  Qy$  *  rf^  /'Ec/f»- 
ft^^  de  XI  deg,  xZ  min.  yo  fec:  tahennon 
droite  rp  de  la  Ceinture  <f  Andromçde  mar- 
quée e  dans  Bayer,  de  i o  deg.  s  imin  ^ ^fec. 

avec 


iftèt  Jk  dicUnaifon  D^  ,  <^^  34  àeg.  17  ww/ii 
3  ftc.  vers  lefeptentrion  t.  é^  il  faut  trouva  la 
wimdé  Bc  de  vttte  Etoile ,  €Îr^  longitude  VB* 
Solution^  Le  cercle  de  latitude  Bel  de  TE- 
toile  ptopdfëe^  Ton  cercle  de  déciinaifon  DcP^ 
avec  autre  cercle  •^P«j  que  Ton  fuppofc  être 
tiré  du  Pôle  P  de  l'Equateur  ,  par  le  Pôle  I 
de  PEcliptîqiie  ,  &  piar  tonfcquçnt)  par  les 
points  >  &  $  des  folftices ,  forment  en  s*entre» 
coupant  un  triangle-  Sphérique  obliquangle 
«IP,  dans  lequel  on  cotinoît  le  côté  lî>  de  *  3  di  • 
1 8  min»  3  o  fec»  puisque  ce  côté  eft  la  dillance 
du  Pôle  P  de  TEquateur  au  Pôle  1  de  TÈclip- 
tique  )  iaqùelie  eft  donnée  de  cette  grandeur  i 
k  côté  cp  de  5  5  deg^  42  min*  57  (td  paiP 
que  ce  côté  eft  le  complément  de  la  décimai- 
fou  Dé)  laauélle  eft  donnée  de  3  4  degi  1 7  m« 
5  fec*  avec  l'angle  ePÎ  ^  ou  DPE ,  de  1 00  deg; 
j  j  mîn*  j  j  fec*  puifque  (<a),  cet  angle  àpdur(^)iî^ij^ 
mefiire  la  fomme  EVD  de  1  âfcenfioh  droite 
YD laquelle  eft  auflfi  donnée  de  todeg.  5  5  m^ 
5  J  lèo  &  du  quart  EY  de  la  circonférence  de 
xËquateun  Ainfi  ,  après  avoir  fuppofë  {b)  u11(^}n«^9/« 
arc  IM  d'un  grand  cercle ,  tiré  du  (bmmet  de 
Taiigle  I  perpendiculairement  aucôtëcp  J  pipo-^ 
longé  vers  M  ^  parce  que  les  angles  IPC  Se 
IcPfont  de  différente  e(pece  J  on  cherche  de 
la  itianidre  fuivante  »  le  côté  a  »  &  l'angle  i\?4 

.  t  Ôcbe  àfcenJîoo  droite  Ik  cltt^  dictttlai^9^  fçnî  prlf^  poitf 
Il  MMseiicemént  del'lMinif  174^.  ItUeacftd^m&nf  dticflliÉ 
)«t  iiQiu  pfopoimaa  âaas  la  fimti 


H  hh 


4x6  Traite*  complet 

^  ï«n«,  dans  le  trîangle-SphériqueMlP  quî(d 
eft  redangle  en  M  ^  on  conrioîc  rhyppténute 
IP  de  X}  deg.  x8  min,  3o{êc.  pui^ue  cerce 
hypoténufe  eft  donnée  de  cette  grandeur  ^  avec 


5  5  fec.  Âinfi ,  Ton  cherche  de  là  manière  fuir 
WN.i84^vante  (^),  le  fegraent  PM. 

Complément  du  logarithme  dujinus  du  complément 

de  t angle  IPM  trouvé-  de  7 9  deg.  4  min,  f  fee.    -  o»7Xio^)  f 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l'hypo^ 

ténufe  IP  donnée  de  zydeg.  tZ  min,  10  fec.     -  io.^6iii6^ 

léOgOTé  de  la  tangente  du  complément  dufegment  PM  1 1 .0  |4i  8 ox 

rjj  jj^  10*  <)ui(^). donne  Sf  deg.  17  min.  .50  feç.  pour  la. valeur  de  ce 

"complément î  &  par  confcquent^  4^%*  4*  "^^"-  ?9  fec.  poof 

celle  dé  ce  (bgnient  j  laquelle  étant  ajoutée  au  côté  CF  que  Vaa. 

a  trouvé  de  f  f  deg.  41  min.  p  fec.  donne  60  deg^  if  min. 

27  fec.  pour  la  valeur  du  iegment  .€PM  fr 

i««^,  dans  le  trîangle-Sphcrîque  obliquan- 
gle  clPjon  cpnnoîc  le  fegnien^  PM  que  Ton 
yient  de  trouver  de  4  deg-  41  mîn.  3  o  (êc.  le 
^g"^^^t  ^PM  que  Pon  vient  auffi  de  trouvée 
de  60  deg.  x5  min.  27  fçc,  avec  le  côtcIP 
qui  eft  donné  de  13.  deg.  18  mîn.  30  fec 

•  Fîg.  174. ,  t  II  faut  remarquer  que  Ci  le  fcgmeut  CPM  ♦fecrouvoît* 
plus  de  90  degrés ,  la  latitude  de  l*Etoile  propofée  feroît  inéri« 
dionale.  Car  «  puifque  le  côtélMdutriangle-^phériquer^ângle 
MIC  vaut  moins  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle, 
(6c  que  le  côcé  CPM  vaunoit  alors  plus  que  lequan  de  b  cir- 

(ON.ljtf.cpnfércncc  d'un  cercle,  l'hypoténufe  CI  vaudroic  auâi  (0  pltti 
tfuer  le  quarc  de  la  circonférence  d'un  cercle. 


DE   TrIGOîJOMETRIÉ.  417- 

Aînfi ,  Ton  cherche  de  la  manière  fuîvante  {a) ,  W^.  îoj# 
le  côté  cl  qui  eft  le  complément  de  la  lati- 
tude demandée  Bff* 

Complément  duJogarithme  dujînus  du  complément 
du/igmcntVhi  trouvé  de^deg*  41  min.  ^ofec.     0.0014^80 

Logarithme  du  finus  du  compliment  du  fegment 

CPM  trouvé  de  60  deg.is  min»  17  fcc.    -    -     9.^93 )f)X 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  côté  IP  dorme 
de  x^  deg.1%  min.  lojec,    ------      9.9^14801 

Logar»  du  finus  du  complément  du  côté  CI       -    'X9*^P)0^$ 
«pi  [h)  donne  17  deg.  i  min.  1  (ëc^  p.  m,  pour  la  valeur  de  ce  (H)  N«  10  {« 
compicmenc  $  &  jpar  conféaul^c ,  pour  celle  de  la  latitude  de- 
Doandée  B  C ,  puitque  cette  latitude  eft  ce  complément  mime. 

'  3cnt  efin,  dans  lè  trîangle-Sphérîqueoblî- 
quangle  cIP  ,  on  connoit  le  côte  c  I  de  ^  2  deg. 
5  8  mîn.  5  8  fcc.  puîfque  ce  côté  eft  le  complet 
ment  de  la  latitude  Bc  que  I*on  vient  de  trou- 
Ver  de  17  deg.  I  mîn.  2  fec.  le  côté  cP  que 
ton  a  trouvé  de  5  5  deg.  42  mîn.  5  7  fec.  avec 
l'angle  cPI  que  l'on  a  aufC  trouvé  de  1 00  deg, 
5  5  mîn.  5  5  fec.  Aînfi,  Ton  cherche  de  la  ma- 
jMcre  fuîvante  (r),  l'angle  ciP,  (ON,  tt9* 

Ccmplértunt  du  logarithme  du  fiftus  du  côté  CI 
trouvé  de  €x  deg.  1%  min.  s%  (ec*     -     -     -     -     o.05:oi8{7 

Logarîthme\  du  pius  du  côté  CP  trouvé  de  fs  deg. 

•  4x  min*  si  fie.    ------     *     *     -     -      9.9x7113^ 

Logarithme  du  finus  deT^ngle  C  PI  trou^m  de  100  d. 
Sf  min»  SS  fie.  .  .         -         -      »      9.99104^^ 

Logarithme  du  finus  de  V  angle  i\S    -     ~    -    -   19«9T9}4f^ 

qui  {^  donne  €$  deg.  3j  min.  57  fec.  pour  .la  valeur  de  cet(i)N.io^, 
angle  î  &  par  conféquent,  pour  celle  de  l  arc  B^  qtii  (^)  en  eft  la  (0  N.  i^o. 
mefhre.  Mais  cet  arc  eft  le  complément  de  la  longitude  deman- 
dée Y^B.  Donc  cette  longitude  eft  de  14  deg.  24  min.  25  fec, 
^  ptfr  cûnfifqiient  ,te  point  B  eft  le  i4me  d.  14  ni.  13  f.  du  V«* 

Hhhij 


4it         Ts^itb'  çqmsum:^ 
Autre   Exemple^ 

♦  Pf ^  ^fSn  409.  0/?  donne  F  obliquité  Qy  45  *  ^  FEcUf^ 
tique  ^de  1}  deg^  1 8  mm,  }  o  /f r.  tafcânjm 
âroite  tQD  ^(^  ?a?iir  du  Q,  (  Regulus  )  marqtii 
4  dans  Bayer ,  <i^  148  deg.  4.4  im/r.  3  o  ^ep. 
avec  fa  déclinai/on  D«^?i}  ^eg.  11  m.  |6/7 
C'erj  le  fept entrions  Ç^  i//wr  trouver  la  latitude 
^4  ^e  c^rr^  Etoihy  &  fa  hngiti/ide  v$B. 

Solution.  Dans  le  cnangle-Sphéric|ae  obli- 
quangle  «IP  formé  par  des  cercles  pareils  âce^ 

f  fi|.  xf^.  qtii  formçnc  le  triangle  cIP*  de  l'exemple  Pi^ 
cèdent  ^  on  connoît  le  coté  IP  de  13  dtg, 
%  8  min,  3  q  fec,  puifque  cç  côté  çft  la  diftancc 
du  Pôle  P  de  r£qu4tcur  au  Pôle  \  de  TEcKp- 
tique ,  laquelle  e(|  donnéç  dç  cette  grandeurs 
le  côté  «P  de  76  deg^  48  min,  44  içc  puiP 
due  ce  côté  ell  le  complément  de  la  déclinai^ 
fonI>  qui  efl;  donnée  de  i  3  deg  i  )  niio.  \ii 
îivec  l'angle  *PI,  ou  DPE , de  i  *  i  deg.  1 5  m. 

(4]  ^^\^$.  30  (êc,  puifque  (a)  cet  angle  a  pour  mefure  la 
dîflFérencç  DaE  de  lafeenfion  droite  a(^, 
qui  eft  donnée  de  148^  deç  44  min.  3ofcCt 
aux  croîs  quarts  yQjûJE  dçTa  circonférence  de 

(j)îj^ij7.rEquatçur,  Ainfi  ^  après  avoir  fuppofé  {b)  un 
arc  IM  d'un  grand  cercle^  tiré  du  fbmmetde 
l'angle  I  perpendiculairement  au  côté  «p ,,(  pro- 
longé vers  M  ^  parcç  que  Içs  angles  IP«  &  I<P 
îqnc  de  différente  çfpece  |)  on  cherche  de  I4 
«laolçre  (ulv»ice|  te  çôcç4|8ç  Tan^le  «IP^ 
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I  *^ ,  dans  letriangle-Sphérioue  MIP  qui  [cj 
cft  reâanglç  en  M  ,  on  connoic  l'bvpocéiiùre 
IPde  »3  deg.  i8  mio,  30  fec,  puiiquc  cette 
Itypoténvfë  eft  donnée  de  cette  grandeur  savec 
fanglç  IPM  de  5  8  deg.  44  min,  5  o  fec,  puj|^ 
que  cet  *»glc  eft  le  fupplément  de  l'angle  «Pi 
que  l'on  vient  de  tfouverde  1  %  i  deg.  1 5  œîn, 
)o  (êc.  Ainfi }  l'on  cherche  de  I^mamérç  fui* 
W)te  ((7)1  le  %meQt  FMt  («)K.>ifr 


tmfUtuu  (ftr  lotmitkm  iupuu  et  eotnUmva 
il-  rMfb  im  «mw^  4fe  fi.  ^   44  aiM« 

loputtkmt  it  la.  wiêom  m  tenmimeJU  it  fkypo- 


Mt       *•       -       ♦        4       -     *  so.#47<)f9 

npk  1^  dbmt  77  d^.  tt  tniQ.  r  U/t.  pourh  fdetfr  ile  çecom*  W*  <*V 
1»  }<t  pwc—ttonein»»»  deg.  4t  min.  jr»fe.  pour  cdto 

4kiiliii.44f««  ' 


^  ce  tement  t  laqnait  éianc  «joacAe  an  câci  «P  qut  l'oki  • 
tmové  <K  7«  dqg.  «S  ntia.  44  (kl  dp^tn#  t^  d^,  )<)  min.  4}  6c, 
poQrlstaI<m<ni(%ineiiri  "' 


a**,  dans  le  triangle-Sphérique  obUqnangle 
«iPy  on  connoîtle%meatPM  que  foo  vient 
de  trouver  de  I  »  d»  41  m^  59  f*k  ^inent 
«PM  que  Ibn  vient  auÉ  de  trouverdç  8  9  deg. 
}0  m.  43  C  aveclecdtélP  qui  eft  donné  de 
>  3  d.  1 8  nit  3  Q  r,  Aiofi ,  l'c»  (Jierche  de  là  ma- 
nière ruivante(«},Ie  côté  «I  aui  eft  le  complé>(f)N.  lo}. 
m«oç  d$  1»  liKMf  teModé^  &u 
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Complément  du  logarithme  du  finus  du  compliment 
•   dufegment  PM  trouvé  de  i  %  deg,  41  mut.  s^fec.     O.OiOjf  tft 
f^ogarithme  dufinus  du  complément  dufigmeni  «  PM  ^ 
'    trouvé  de  89*  deg*  30  mi/i,  4^  fec,    -    *    -    -      7*930^90r  . 
Logarithme  dufinus  du,  complément  du  c$té\l^  donné 
'   de  1}   deg.  28  min*  10  fec     -     -     -     -    -     ^.9^^4801 

Logarithnu  dufinus  du  complément  du  côté  eil    *   -    X7.9  0)^274 

(4) N«  103.  qui  (4)doAne  odeg.  27  min. -32  fec.  f^t  ;i.  pour  la  vaienr  de 

ce  complément  ;  &  par  conléqu.çnt ,  pour  cçile  de  la  Ucicuda 

.      demande  B  a  %  puifque  cette  latitude  eft  ce  complément  mime.' 

3«"  enfin  ,..dans  le  trîanglerSphcricjuc  ^blî- 
i]uan^le  «ÏP,  on  conhoîtiecoté  «Ide  S9  deg. 
3  2  mirfc  2  8  fec.  pujfque  te  côté  eft  le  corn-' 
plëmenc  c{e  k;  lacicade  ]^«,  que  1  on  vient  de 
trouver  de  17  miV^  ^  (êc^.  le  côte  «P  que 
Ton  a  trouve  de  7  6  degr  48  min.  44  fec.  avec 
-.  ^  Tangle  #PI  que  l!on  a  aaffitrouvc  de.  i  z  1  dcg*. 
15  min.  30  fec.  Aînfi,  Fon  cherche  de  la  ma- 
(J)  N.  %Z9.  fticrç  fiuvante  (6),  l'angle  *IP, 

Complément  du  logarithme  du  finus  dft  côté  «I  trou- 
vé de  89  Vf^.  3«'mm.  it^eb,  \  -   '"-    -  '  -  •  •  *  0.0660Î40 

Logarithme  du  finus  du  côté  cP  /ro^v/  Jip  7^  ifjr*  .  ' 

48  min,  44^^.  '       -  -  -        -        -      9-9^S)9^9* 

Logariïhnïe'du  finus  de  V angle  a  PI  trouvé  deiii  d. 
^X S   min.  ^o  fec*  -  -        ,  .        J     9-9)i^^!<^ 

Logarithme  du finuf  de  l'angle  û^lP^   .     .    «,  •    -  :r9*9.202  8^9 

'v\ îi*  '°l'  ^^*  ^^^  donne  y^  deg.  29  min,  i^  fec.  p.  w.  po\^r  la. valeur  de 
{d)n.  ipo»cet  ande  j  &  par  confcquent  ,  pour  celle  de  l'arc  tfpB  qçd  (^ 
en  eft  Ta  mefure.  Or ,  pui/que*  t'arc  ÇpB  eft  de  ^6  îeg  2o'ifrin.' 
z  ^  fec.  l'arc  V^B  qui  dl  la  longitude  demandée  ;  eft  de  14^^^^ 
20  min.  16  fec.  &  par  conféquent ,  le  point  B  eft  le  26me  ({eg^ 
20  min.  i6  fec.  da  Q^. 
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A u T RE.  Exemple.    • 

410.  On  donne  t  obliquité  Qy^  *  de  tBclifh  ♦  Fîg.  t^t, 
tique  ^âe  z}  deg*  2,%  min.  lofec.  ïafcenfwn 
droite  YQ^D  de  /'Àfle  ^sfe  la  Vierge  marquée  % 
dans  Bayer,  de  i^i  deg.  2  5  min.  ^.Sfee.avefi 
fa  dicUnaifon  Dt  ^e  1 1  deg*  1  8  mi;?*  i  3  yîir*  - . .,,  .) 
vers  le  feptèntrion  y  &  il  faut  trouver  la  latitu^ 
de  lit  de  cette  Etoile ,  &  fa  longitude  TîfeaîB*  > 

Solution.  Dans  le  trîaogle-Sphérîque  oblî- 
fjuangle  «IP  forme  par  des  cercles  pareils,  à 
ceux  qui  forment  les  triangles  àcs  deux  exenv- 
pies  précédents ,  on  connoît  le  côté  IP  de  2  5  cU     • ,:     \ 
2  S  min*  3  o  fec.  puiTque  ce  coté  eft  la  diftahce     - 
'du  Pôle  P  de  TEquateur  au  Pôle  I  de  TEclip- 
tique,  laquelle  eft  donnée  de  cette  grandeurs 
le  côté  jP  de  77  deg,  41  min.  47   fec.  puif- 
Que  ce  côté  eft  le  complément  de  la  décimai^ 
ion  Di  qui  eft  donnée  de  1 1  deg^  1  S  min. 
15  fec.  avec  l'angle  .PI,  ou  DPE',de77  deg* 
34  min.  1  2  fec.  puîfque  (a)  cet  angle  a  pouf  («jn*  i^c. 
mefure  la  différence  DE  de  l'afcefthon  droîcÈ 
,YQffeD ,  laquelle  eft  donnée  de-T^^2-  deg.  2  5  m.  •.  : 

48  ièc  aux  trois  quarts  tQ^S  de  la  circcû;* 
férence  de  l'Equateur.  Ainfi  ,  après  avoir  fup-^ 
pofé  {b)  un  arc  IM  d'un  grand  cercle,  tire  dd  ^y)  h.  197. 
fommet  de  Tangle  I  perpendiculairement  aa 
côté  P  ,  (  qu*il  rencontrera  w  un  point  M, 
parce  que  les  angles  liP,  &lPt  font  de  mêpié 
efpece ,  )  on  cherche  de  la  manière  fuivante 
le  côté  I ,  &  Tangle  iiP.       . 


4)t        TkJtTt^  coAij»tit 

1  «"»,  dans  le  triatoglc-Sphériaue  MI^  qui  [cj 
eft  reâaiigle  en  M  ^pn  c€>ano$c  rhypoténufelP 
de  i  5  deg.  |8  miâ.  3  b  fec»  puifque  cette  by- 
Bocéttufe  eft  donûfée  de  cette  grandeur  s  avec 
l'angje  IPM,  ou  iPt,  que  Ton  vient  de  troip 
ver  de  77  deg»  34  min.  i  x  fec*  Àinil^l'oil 
(4lr*it4*cherclicde  la  manière  ruiyante(<i}  le  iêgment 

Ccmff^im^  À  iofërîthmi  du  jiims  iu  eompUàunà 
iê  iaaf^  ffM  trouvé  de  77  dt^.  )4  irîa.  1 1 /ec.      e.tféTQ^s)! 

Z^gariihmc  de  U  tangente  du  complément  de  t'hy^ 
poikénuft  IP  donn^  deij  deg.  x8  min.  iojec.  lO.^Siiiti 

iogar^  de  la  tdHgk  du  èompUrhent  du  fegment  M]?  i  LOi^tSdi 
|l)llLt9}«^tti  [h)  donné  S4  deg.  39  inih.  }4  fêc.  pour  la  valear  de  ce 
complemenri  fc  par  conf&ittenc,  f  deg.  20  min.  16  (ècpoof 
ctlle  de  ce  feemenc  s  laquelle  étant  retranchée  du  côté  iPc^o^ 
t^on  a  ttouvé  ae  77  deg.  41  min.  47  fec.  lailTe  7a  deg.  11  ouït 
^t  fec.  pour  la  Tâleor  da  fegment  tM» 

%ttii^  dans  le  triangle-Sphëriqne  obliquant 
gle  «IP  ^  on  connoic  le  fegment  MP  que  fon 
vient  de  trouver  de  5  de^4  10  min.  16  <ec« 
le  /ègnoenc  «M  que  Ton  vient  auffi  de  trouve^ 
de  71  deg.  Il  mbé  ai  leo  avec  le  coté  IP 

2tti  eft  donné  de  13  deg.  x8  mm.  5aiec« 
infi,  Ton  cherche  de  la mahîcre  fuîvante  (f)i 
le  côté  f  I  qui  <ïft  le  complorentdela  laticadl 
demandée  B«. 

Compliment  du  logar.  du  finui  du  eompUmoUt  du 
fegmtm  MP  trokvi  de  f  degi  xo  min.  lê  fec*    -     o.oortS^} 

togar.dufinmt  dm  complément  dujegment  t M  /ro«- 

pd  do  yx  dcgé  11  min.  Il  Jec.    «...->•     f.4fiir9^é 

Logar.  du  anus  du  cou^lémem  du  côté  IP  donné 

de  t)  ikg.  al  mÎA.  t^/^^*     -     .     -    -    •     ^.9^14101 

lo^ifr.  dufinusdu  complément  du  cSté  it    -    -  I9«44f9^i' 
(/)tl«  tO}.qui  [d)  donne  i<  deg.  ta  min.  |z  (èc  pi>af1a  valeur  de  ce 

compleiDCoc} 


r  ■      .    , 
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cbiÀpléinent  j  8c  par  conféquenc ,  pour  celle  de  la  latinide  d<- 
Inandce ,  puisque  ceoé  lathùde  e(l  ce  coniplémex:^  ni^^« 

jcm  enfin  ,  dans  le  triangle- Sphcrique  obli- 
quangle  «IP, on  conrioît  le  côté  tl  dé  ^  3  deg* 
47  min*  9  ièc.  puîfque  ce  côte  eft  le  comple-» 
ment  de  la  ladtude  Bi  que  l'on  vient  dé  trou- 
ver de  16  deg.  1 1  mîn*  5 1  fec.  le  côté  tP  que 
Pon  a  trouvé  de  77  deg*  41  mîn;  47  fèc.  avec 
fangle  iPI  que  Ton  a  auflî  trouvé  de  77  deg, 
34  min.  Il  fèc.  AinH,  Ton  cherche  de  lama* 
tiicre  fuîvante  [aj^  Tangle  •!?•  («)N4i|^ 

Compliment  du  logar.  da  finui  du  côte  il  trouvé  .       ^ 

de  7%  des.  47  min.  9  fec,      ------     d«oi7^À^I' 

Logar.  dufinus  du  côté  1 P  trouvé  de  fj  deg,  41  mirim 

47  fec.     -    '    " -      9'9h9^^ 

LogOTm  dufinus  de  V angle  tPl  trouvé  de  77  deg. 

^^  min,  ii  fec.     -.--i----*.      9.989^987 

Logar.  du  finus  de  l'angle  ilP      -----     T9-9972.54^ 

oui  [b]  donne  9^  deg.  17  tnin.  jx  fec,  p.  w.  pour  1^  vale'^(^)^»  *^'* 

de  cet  andfe,  qui  elt<5bcus  j  &  par  conféquenc ,  pour  celle '^^  ^ 

l'arc dJîifeB ,  qui  (c)  en  eft  lameiure.  Or,pttifque  l'arc ^Sâii(ON.x^# 

eft  de  96  deg.  17  min.  jt  fec.  Tare  V<?5:£i=B  qui  eftla^'^oQ" 

dide  demandée,  éft  de  18^  deg.  17  min.  31  feC.  &  pay  corne- 

qoenc,  le  poiocB  eft  le  6ï«/leg.  ^.7  ««i?-  Ji  de  «fil* .      ^  --* 

Autre    Exemple.  • 

4.11.  On  donne  l'obliquité  Qyîp  *  detEcUp-évig,  tjj^ 
tique  de  1^  deg.  18  min.  30  yc^^r*  Pafcenjion 
droite  VQ^ED  i^  /'Boîie  Scheac  Pegalî  mafi^ 
quéecdanshzytt^dey^idég.^^-min.  ^jf^ 
éwec/adécUnaifonDi  dei6  deg.4^tmn.^ifeo.  j 

vers  lefeptentrioni  &  il  faut  trowper  Ulaîitud$ 
Bff  de  cette  Etoile^  &  fa  lon^tudef^ù^^i^^* 

lii 
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Salutian.  Dans  le  triangle-Spbérîque  obll- 
quangle  élp  forme  par  des  cercles  pareils  â 
ceux  qtiî  forment  les  triangles  des  trois  exem- 
ples prccedentSjOn  connoît  le  côte  IP  de  2  5  deg. 
*  28  mîh.  ^  0  fèc.  puifque  ce  çôcéeftla  diftancc 
du  Pôle  P  de  PEquateur  au  Pôle  Ide  TEclipti- 
que  ^laquelle  eft  donnée  de  cette  grandeur: 
le  côté  ep  de  63  deg.  1 7  min.  i  9  ïèc.  puifque 
et  côté  eft  le  complément  de  la  déclînaifon  D^ 

^^    .       qui  eft  donnée  de  26  deg.  41  mîn.  41  fée 
avec  Tangle  c PI  ^  ou  DPE ,  de  7  2  deg.  5  4  iDÎn, 

Cj)n.i96.  5  7  fec.  puifque  (a)  cet  angle  a  pour  mefune 

rexcès  DE  de  Tafcenfion  droite  tQ=£^ED  qui 

.«ft  donnée  de  342  deg/  54  min.  5  7  fec.  (iir 

les  trois  quarts  vQ=û*E  de  la  circonférence  de 

W^**i7.rEquateur.  Ainfi^  après  avoir  fuppofc  (b)  un 
arc  IM  d'un  grand  cercle,  tiré  du  (ômmecde 
^uigle  i perpendiculairementau côté  cp,( qu'il 
•rencontrera  en  un  point  M,parce  que  les  angles 
I^Pj&  lp€  fontde  même  elpece,)  on  cherche 
delà  manière  fui  vante  lecôré  €l  ,&  Tangle  €lP. 

1^"%  dans  le  triangle  Spliérîque  MIP  quî[c] 
eft  reaangle  en  M  ,  on  connoît  Thypoténufc 
IP  qui  eft  donnée  de  2  3  deg.  2  8  min.  3  o  (te 
Avec  Tangle  IPM^  ou  ePI,  que  ron^vientde 
trouver  de  72  deg.  J4  min.  57  fec.  Ainfi, 
Xi)i!i.it^.yon  cherche  de  la  manière  fuivante  {<^),  le 
•fegmencMP. 


Coiff  liment  du  logar.  iufinus  du  "complément  ^<  .    .,  ^     ,    .  . 

tang[e  IPM  trouvé  de  ji  deg,  $^)hin.  S7  fiel  ^^''î^^9^)f 
logarieim^  4c  U  tangente  dn-cgfnpimtnt  de  ^hy^     *.  L 

tismfe  V^  donnée  de  ij  deg.  x%  min.  }0  fec.  -^o.j^tii^^ 

Logar.  de  ia^tangénte  du  compLdufegmefit  MP    -  ^0*^94^001. 

^ai  {a)  donne  81  deg.  43  min.  4f  fec.  pour  îa  valeur  de  ce(«)N.i05.^ 

complément;  &  par  conféquem,?  deg,  i^  min.  ij  fec,  pour. 

celle  de  ce  (egment^  laquelle  étant  reoranchce  d\i  côté  CP  que 

Ton  a  trouvé  de  ^,5  deg.  17  min,  19  fcc;,  Uifrejra  s^  f*^.  IJ?"^* 

4fccfour  la  Valeur  du  fegment  CM. 

^cnt .  ^2ns  le  trîanele-Sphërîcjlic  oblkjuan- 
gle  ^IPVon  cbnnoît  le  fegir^ent  MP  que  l'on 
Tient  de  trouver  de  7- deg,  1 6  min  i^  led;  le 
fegment  cM  que  Tori  yîèrlt  auffi  de  trouver  de 
j6  deg*  I  mîii.  4  feci,-^aye<^:l«  côté  IP  qui  eft 
donne  de-  2  3  deg.  i  8  mîm  3  o  fetf*  Aîtifi  V 
Ton  cherche  de  la  n>anîère  fui  vante  {b)\  leC^^N.soy 
coté  €l  qui  èft  le  complément  de  kJatinude 
demandée,  BC. 

Complétpent  du  logar,  du  finus  du  complément  du 

figment  M9  trouvé  de  7  deg.  16  min,    if  fec-  O.do'^^otf) 

Lêgar.  du  fimu  du  complément  du,  figm^nt   CM  ;   .      \ 

trouvé  de  f6  deg.  i  min,  j^  fec.     -     -    -     -  S!»7473^ï* 
Logar.  du  Jînu's  du  complément  du  coté  IP  donné 

de  15  deg.  %%  min.  jo/w.  -  -         ^  9*y^Mor 

Log^^  dttftnusdu  compl.  du  ûSté  CI    -    -^    -»    -^  \r9->iï  Î4^* 
qui  (c>  donne  3 1  deg.  7  min,  12  fec.  p.  m.  pour  b  valéui'  de  ceiO N.  i03t^ 
complémeot  5  fi;  par  confisquent ,  pour  celle  de  la  latitude  de-., 
nundce  BC  *,  puifque  cette  latitude  eft  ce  complément  mime. 

3«<»t  çngo  ^  dans  le  trîangle-Sphérîque  oblî- 
quarigle  e  IP ,  on  connoît  le  côtc.c  I  de  j  8  ikg. 
5 1  mm.  4a  fec.  puifque  ce  côté  eft  Je  corn- 
plcmcpt  de.  la  ladtude  Bf5  que.  l'on  vient  de. 

liiiî 


trouver  dej  i  deg.  7  min.  i,  fec.  le  côte  cP 

^ueloaatrouvcde  $}àeg.  17  min.  lofec, 

avec  I  angle  CPI  que  l'on  a  auffi  trouvé  de 

,  m   •«  P.  ^^'  ^^  ™l"-  ^7  ^ec.  Aînfî,  l'on  cherche 

(«}Nt»«?.dela  manicrçfuivance  (a),  l'angle  CIP. 

ÇompUmtnt  du  logar.  du  fmus  du  côti  Çl  trouve 

de  si  deg.  s^  min.  ^%  fie.       -       -       _      .    o.o<74»it 
f'0gtrulaudufimudueôtie^tnuvidé6%det. 
_     17  mm.  X 9  Yec.        -       '_;        _         _       _     ,,,oo»»« 

logarithme  dufinus  de  l'angle  QVl  trouvé  den  des. 
■  f^min.  iTfic*       .  •    .  .        ,         -        .     ,.,t<HP07 

atxtt  ^'f^-<b'Muf  de  Panglt  Cl?         -         .         -  79.9,n7t< 

f)W,ioj.<pu  (*}  A)ivi«94  deg.  7.nij[ru4iftc.p.  n.  peark  viJeBrdB 
WN  loU  ^.5/"8**^*)*'«*<>>"Sî<^J>«CDnfiqaent,  pour  celle  de  l'arc 
W  «.  Îp6.  BYtfJ  qui  (c)  en  eft  la  mefure.  Main  puifque  l'atc  BVfP  «« 


*>^«i'  V-*-^  Ion  ^«fe:C?^  dernier  «rc-  aux  trois  o/aia 
^,    .  TîPsiiTï  4e  la  circonférence,  de  l'Ecliptique,  on  a,  te;  deg. 

/i  miiK  r»  fec.  pour  la  longitude  demandée  V^Jii'teB  5  kva 
I  «WUéqnOtt., J*  pointB  eftle  t.j«»V;d<!g.  jt  minT^i»  fec.desX. 

Autre    Exempxi, 

♦rlj,i98.  4ïf»e  t*fn.y  on  donne  ^obliquité  Qre  *  de 
fEcUptiqve ,  efe  1 3»  deg.  1 8  »»«.  3  o  fec.  Paf- 
cenjion  droite  tQaD  <^  cceur  du  ni  (  Antares) 
'^î^  *.  ^^»^  Bayer  ,  rf»  243  ^^.  30  »«». 
521  y^f,  avec  fa  décHnaifon  D*  Je  xj  def 
jo  miaf.  5  8  fee.  vers  le  Tmdi;  tT  ilfmt  trou- 
ver la  latitude  B«  de  cette  ^toiU  »  &fa  kmn- 
iudey-iP^S.  .    j       -a 

Solution,  Dans  te  tritfngle-SpIiérique  oblî- 
quanglô  «ip  formé  par  àçs  cercles  pareils  à 
ceux  qui  forment  les  triangles  des.  exemples 
pr^çç^çntîi  1  ott  GpnBôîc-lc  côrè  j^  d^  *  3  «Ç* 


r 


I>  B^  TRréONdMB.TRIB.        4J7 

I  i  s  miq^  3  o  fec.  puifque  ce  côté  eft  la  diftance 
du  Pôle  p  de  TEquateur  au  Pôle  i  de  rEcHpti- 
que  ,  laquelle  eft  donnée  de  cette  grandeur  : 
le  côté  Ajp  de  64  deg.  9  mîn.  z  fcc.  puifque 
ce  côte  cille  complénjentdeladccKnaîfonD» 
qui  eft  donnée  de  1  5  deg.  5  o  mîn.  5  8  fec. 
avec  Tangle  -tjpi ,  ou-D/>Q,  de  i  5  3  deg.  3  o  ni. 
57  fec»  puifque  (a)  cet  angle  a  pour  mefure  WN.195. 
l'excès  Qa^D  de  l'a^enfîon  droite  tQ^D  qui 
eft  donnée  de  145  deg.  30  mîn.  57  fec*  fur 
le  quart  vQde  la  circonférence  de  l'Equateur^  ^ 

Ainfî,  après  avoir  fuppofë  (i)  un  arc  i  M  d'un  (|)n.»97. 
grand  cercle  ^  tiré  du  fommet  de  langle  i 
perpendiculairement  au  côté  ap^  (prolongé 
vers.  A4  ^  parce  que  les  axigles  if*  ^  &  i«p  ibnc 
de  différente efpece,)  on  chiche  de  la  ma- 
nière fui  vante  le  côté  ai ,  &  Tirigle  *îp. 

!«*%  dans  le  triangle- Sphcrique  Mipqui  [c] 
eft  reâangle  en  M  ^  on  connoît  rbypoténufe  ip 
de  z  3  deg,  2  8  min^  3  o  fec.  puifque  cette 
hypoténufe  eft  donnée  de  cette  grandeur  -, 
avec  Tangle  ipM  de  2  6  deg.  1 9  min.  3  fec. 
pui(que  cet  angle  eft  te  fupplément  de  Tangle 
*pi ,  ou  DpQ^  que  Ton  vient  de  trouver  de 
153  deg*:  5  o  min.  57  fec.  Aînfi ,  l'on  cher- 
che de  la  manière  fuivante  [e)  ^  le  fegmeût  pM.  (0  n.  184. 

Cooflèttènâ  JiL  lâgariihme  duj^ma  du  cûmpUmmi 
dt  l'anelê  îpM  trwvi  dc^à  dea.  19  min,  ^fec.     0.04814^1 

Logar.  de  la  iangenu  du  càmpUmtnt  de  Vhypo- 
ténufe  ip  donfiét  de  i^  âegr %%  m'm*  50  fec*     -   io.;^iii^^ 

Lo^ar.  de  la  tangente  du  compL  du  fessent  pM    -    10.4103  ^'^7 

^01  [d)  donne  4Z  deg.  4;  miit.  i^  vicp.  m.  pour  b  râleur  de  (i}N.io}. 


438         Traite^  complet   ' 

ce  complément  ;  &  par  conffqnent,  ti  deg.  14  mîn.  jt  Ccc: 
ponr  celle  de  ce  fegment  i  laquelle  étant  ajoutée  aa  côté  «» 
que  l'on  a  trouve  de  64  deg,  9  min.  i  fec.  donne  8;  dcg.  ai  miiu 
3  3  lec.  pour  la  valeur  du  fegment  ^pU. 

2«^%  dans  le  trîangle-Sphcrîqueobliqaanglc 
*ipj  on  connoîc  le  fegment  pM  que  Ton  vient 
de  trouver  de  2  i  deg.  14  min.  3  1  fec.  le  %- 
ment  *^M  que  l'on  vient  auflî  de  trouver  de 
85  deg.  .2  5  min.  3  3  fec.  avec  le  côté  ip  qui 
eft  donné  de  2  5  deg.  2  8  min.  3  o  fec.  Ainfi, 
^)N.  joj,  l'on  cherche  de  la.  manière  fui  vante  {a) ,  le  côte 
*f  qui  eft  le  complément  de  la  latitude  deman^ 
dée  B*. 

Complêmeni  du  tosçar.  iilfinusdà  complément  dit 

fegment  pM  trouvé  de  it  deg*  14- min.  ^i^fec»  o.ojOfftff 

Lçgar,  du  finus  du  ^mpUment  du  ferment  «pM 

trouvé  de  %$  deg.  1^  min,  ^^  fec.     -     -     -     -  ^.9 04875! 

Logar.  du  finus  du  complément  du  côté  ip  donné 

de  a 3  deg.  x%  min.  }0  fec*    .      -         -         -  9.9^14^01 

Logdr,  du  finus  du  complément  diccôté  «i    -     -s-     t%J^^f^ioC 


jcnt  enfin  5  dans  le  triangle- Spbérîque  oblî-^ 
quangle  *ip,  onconrtoîtle  côté  «tidé  8j  deg. 
2  7  min.  5  7  fec.  pui/que  ce  coté  eft  le  complé- 
ment de  la  latitude  B<«  que  loirvienc  de  trou- 
ver de  4  deg.  3  z  min.  3  fec.  le  côté  *pquc 
Ion  a  trouvé  de  64  deg.  9  min.  2 -fec.  avec 
Tangle  ^pi  que  Ton  a  auflî  trouvé  de  i  5  3  deg. 
30  mîn.  57  fec.  Ainfî,  Ton  cherche  de  la^a-» 
(f)  N.  îgjrttiére  fuîvante  (0 >  rangle-/«ip. 


DB;   TrIGOUOMET&IE.         439 

Xt/lapUment  iulogar,  dufmus  du  côté  ^ï trouvé  de 
'ts  deg^zj  min..s7  fec.  -       .    t        -     -     o,ooi5tfi} 

Zogar»  dttfinus  du  côté  ctp  trouvé  de  ^4  deg»9  ^i^* 

X  ftc.  -  -  -  -       -       -     5.î?y4Zi4^ 

Logarithme dufinus  de VangU  «pi  ^rouW dei^^  d* 
^Ottûn.  ST  Jcc.     ---------     ^.^49z86^ 

Zùgar  du  fiiMs  de  l'angU  tiip  ,       -         -         -  T^.é048éi« 

qai  (tf)  donne  15  dee.  44  min,  ly  fec,  p.  m.  pour  la  valeur  dej^)^,  jou 

cet  «nele  i  &  parconiequent,  pour  celle  de  rarcB*}o  qui  (^)  en  eft  ^b)  jj.  105* 

bmeiure.  Mais  >  puifque  Tare  B^  eft  de  1 3  deg.  44  min,  1;  fec. 

l*arc  ytfJibB  qui  eft  la  longitude  demandée  ,  eift  de  246  deg. 

2$  min.  5  f  fec.  &  par  coni^quent  ^  le  poinc  B  «ft  le  6aic  deg. 

xj  min*  )j  fec.  du -H* 

S  C  H  O  L  1  I. 

415  .C^eji  en  cherchant  de  cette  manière  les  lati- 
tudes  &les  longitudes  des  Etoiles^  que  les  j^Jhro^ 
nomes  en  ont  conjiruit  des  Catalogues  dont  le  plus 
célèbre  ejl  celui  de  Bayer*  Et  comme  cet  Ufage  ejl 
un  des  flus  conftderables  de  VAfironomie^  nous 
y  avons  propoje  des  exemples  d^Etoiles  fituées 
dans  différents  quarts  de  J^Ècliptique ,  &  qui  dé^ 
clinenr  les  unes  vers  un  Pôle ,  &  les  autres  vers 
un  autre  ;  non-feulement  afin  de  ne  laiffer  rien  à 
deftrerjur  cet  article ,  mais  aufft  tour  faire  voir 
les  afférentes  manières  dont  il  faut  s*y  prendre 
pour  réfûudre  les  ^uejlions  agronomiques  ^fui- 
vaut  les  diff'érents  points  du  Ciel  aufquels  ks 
Etoiles  dont  il  s'agit  font  fituées. 

XVIIÏ.     USAGÏ. 

4t4*  Connoiffant  t obliquité  de  Œcliptique^ 
avec  la  latitude  d'une  Etoile  &  f^  longitude  y 
trouver  la  déclinaifon  de  cette  Étoile  ^  &  fon 
afcenfion  droite. 


44P  Traite*  compimt 

•Fîg.179.  On  donne  robliquitc  QV^  *  de  rEdîptî? 
que,  de  13  deg.  i8  min.  30  fèc.  la  laticudd 
l^<tdç  h  Chèvre  marquée»  dans  JSaî^«^,  de  izA 
5  I  min.  47  fec.  avec  (a  longitude  yB  de 
78  deg.  1 1  min.  8  fec.  &  il  feut  trouver  la 
déclinaifon  D*  de  cette  Etoile ,  &c  (on  afccn- 
iîon  droite  yD. 

Solution.  Dans  le  tri^ngle-Sphérîque  oblî- 
quangle  -^IP  forme  par  des  cercles  pareils  i 
ceux  qui  forment  les  triangles  derUfàgeprô* 
cèdent ,  on  connoît  le  côté  IP  de  1 3  deg.  1 8  m- 
3  G  fec.  puifque  ce  côtéeft  la  diftance  du  Pôle 
P  de  l'Equateur  au  Pôle  I  deTEcliptique,  la- 
quelle eft  donnée  de  cette  grandeur  :  le  côté 
•l  dû  6 y  deg.  8  min.  i  3  fec.  puifque  ce  côte 
eft  le  complément  de  la  latitude  Bd  qui  eft 
donnée  de  2 1  deg.  5  1  mîn.  47  fec.  avec  Tan- 
(j)H.i95.gle0lp  de  1 1  deg.  3  8  mîn.  y  2  fec.  puifque  (a) 
cet  angle  a  pour  mefure  le  complément  B^de 
la  longitude  yB  qui  eft  donnée  de  7  8  deg- 
41} N.  297. 1 1  min.  8  fec.  Ainû,  après  avoir  fuppofe  (é}uQ 
arc  PM  d'un  grand  cercle^  tiré  du  fommec  de 
Tangle  P  perpendiculairement  au  côté  «I ,  (  qu  il 
rencontrera  en  un  point  M,  parce  que  les  an- 
gles P*I  f  &  PI*  font  de  même  efpece,  )  on 
dberche  de  la  manière  fuivante  le  coté  i(P,& 
l'angle  *PI. 

I  ^« ,  dans  le  trîangle-Sphcrîque  MIP  qui  [c] 
eft  re<%angle  en  M  ,  on  çonnok  rhypoténuie 
IP  qui  eft  donnée  de  2  3  deg.  2  S  min.  5  o  fec, 
avçc  l!aogle  MIP>  ou  «IP  ^  que  Ton  vient  de 

crottirer 


Ùi    TKJ<iON9METiLlS.        4^.1 

^trouver  de  1 1  deg.  3  8  mîn.  5 1  fec.  Aînfi  ^ 

ton  cherche  de  la  manière  fuivance  (a)  ^  l^(^)N«at# 

fegmenc  IM» 

,C<mpténuni  du.  lagar*  dufinus  du  complément  de 

l'anfU  MIP  trouvé  de  it  deg,  )S  ini/i,  fi /ce,     O.00^)it 

Logaruhmede  la  tangente  du  complément  de  thy- 
poténufc  tP donnée  de  &)  deg.  i%  min.  30  fec.    io.'^€tit€S 

Logar.  de  la  tangente  du  coTnpL  dujegment  IM    •<•   lo.^jiif^/^ 

qm  {b)  deone  €é  deg.  f  7  min.  17  (ec.  pour  k  vtlettr  de  ce  com-  {h) N«  w|i 

pléinenf  ;  &  par  conlSnaenc,  2)  deg.  i  jnin.  5)  (êc.  pour  celle 

de  ce  fegmenc;  laquelle  étant  cetrandbée  du  côté  «1|>  que  Toa 

a  trouTé  de  67  deg.  S  min.  i  %  fec.  laiHe  44  deg.  ;  mm.  40  fei^ 

pour  la  fakar  du  fegmenc  M«. 

2«*«,  dans  le  trîangle-Sphérîque  obliquai!- 
gle  «IP,  on  connoic  \t  /ègmenc  IM  que  Toa 
vîen  t  de  trouver  de  z  3  deg.  1  mîo.  3  3  fec^ 
le  (egmenc  M«  que  l'on  vient  auflî  de  trouver 
de  44  deg«  5  min.  40  ièc.  avec  le  côté  IP  qui 
eft  donné  de  z  3  deg*  z  8  min.  3  o  fec.  Ainfi, 
l'on  cherche  de  la  manière  fuivante  [c) ,  le  côté  (OK.  }p|, 
•P  qui  efl:  le  complément  de  la  déclinai/on  de* 
mandée  D4.  ^ 

Complément  du  logar.  du  fimis  du  complément  du 

fegment  IM  trouvé  de  i)  </<f^.  £  min.  \\  fec.  -    0.o^6liOf 
Logar.dufinus  du  complément  ^fegment  M«  trou- 

vé  de  44  deg.  s  fnin.  40  fec.     -----     ^.^f6t^lê 
Logar.  dujinus  du  compl,  du  c6ié  IP  donné  dé 

15  deg.  il  mîn.  )o^c*  •  ,*         «•     5.^«i4loi 

Zogar.  dujinus  du  complément  du  cité  «?    -    »   X?*l  r 4I  )  &# 

qui  (^  donne  4;  dee.  4X  min.  f  i  fflc.  pour  la  ▼alenr  de  ce(^N*IO^f 

complément  »  &  par.¥on(&|uenc  ^  pour  celle  de  la  dédinaifon 

demandée  D« ,  paiique  cette  dccUnaifon  eft  ce  complément 

jn^nie* 


44f  Traite^    comflbt 

3  eût  enfin  ,  dans  le  trîangle-Sphcrîque  oblî- 
çjuangle  «IP ,  on  connoîc  le  côté  «  P  de  44  deg* 
17  mîn*  9  fec.  puifcj^ue  ce  opte  eft  le  complé- 
ment de  la  dcclînaîlon  D**que  Ton  vient  de 
trouver  de  45  deg.  41  min.  5  1  fec.  le  côté 
*Ique  Ton  a  trouvé  de  67  deg*  8  mîn.  i  3  iec 
avec  Tangle  *IP  que  Ton  a  auflî  trouvé  de 
I  r  deg.  3  8  mîn.  5  x  fec.  Ainfi  ^  l'on  cherche 
^4iî.28>.de  la  manière  fui  vante  (a),  l'angle  «PL 

y  *CofKpUmmt  du  logar.  du  finus  du  côté  <tP  trouvé 

de  44  dc£.  i^  min,  $  fec.  *"  "         ."      ^'^XW^* 

Logar.  du  finus  du  côté  «I  trouvé  de  67  deg,  8  mm. 

15/^c.  -  -  -  7       ■        ■      ^'^^^^^^ 

X>ogar.' du. finus  de  l'angle  aIP  trouvé  de  11  deg. 

)8  min.  j-i  fec.  -*         -         -         -        -      ^,\o^ii\% 

Logar.  du  finus  de  V  angle  xVl  .  -        -    19.4^1  f  ^^4 

(;)N.  xoj.^qui  (^)  donne  1^4  deg.  51  min,  fi  fec.  pour  la  valeur  de  c« 


toi 

dl  de  74  deg.  jt  min.  p'fec. 

^  S  C  H  O  L  I  B      ^1 

415.  On  peut  voir  far  la  mamére,  dont  nm 
^vôns  réfolu  les  différentes  J^ueftions  de  l'ufage 
précèdent^  &  par  celle  dont  nous  venons  de  ri- 
foudre  cette  dernière ,  ce  qu'il  faudroit  faire  fi 
J?aH..Propofoit  une  Etoile Jituée  dans  un  quart  de 
tScUptique  différent  de  celui  dans  lequel  fe  trou- 
w  P Etoile  que  nous  venons  de  prendre  pour 
exemple^  ou  une  Etoile  dont  la  latitude  jeroit 
wéridionale. 


S  eH  o  L  i.E    II. 

41  é.  Lorfque  ton  vonhôttra  la  latitude  & 
la  longitude  d'une  Pianette  quelconque^  on  pourrit 
fe  fervk  de  ta  manière  fuiwinte  ,  de  ce  qui  ejff 
enjeigné  dantcet  Ufage-»  pour  trouver  ta  ftî- 
tallaxe  de  hauteur  de:  cçtfe  Plànefte.  .      * 

Qn  obfervera  avec  hz  defnike  exàâHtude ,  & 
f  infiant  auquel  la  Planette  dont  on  vouj^racoh^ 
naître  h  Parallaxe  de  hauteur  pafferàjffar  h 
Méridien  ,  &  la  hauteur  de  cette  Pldhettefur 
thorifon  à  cet  ^n^ant.  Qn  cherchera  enfuite  dç^ 
la  même  fitànîére  dont  nous  venons  de  tp  fdird 
dans  cet  Ufage  ,  quelle  fera  la  décHnaifctn  J^ 
cette  même  Planette  à  ce  même  infiçmtf  &  fi 
cate  dédinaifon  efi  méridional^  ^  on  la  tàran- 
éhera  de  la  hauteur  de  t Equateur  i  mais  fi  ella 
§ê  fisptentrionale.y^on  tiajoûtera  à  cette  même 
hauteurs  &  la^  d^ér^ncfi^  ou  lfifi)mme^fera  fer 
vraie  hauteur  de  la  Planette  propofee.  Enfin  ^ 
aprks*  avoir  corrigera  hauteur  obfervéa^i  (  deft-à^ 
dvre^  après  en  Oivoir  retranché  ce  qu'it /;onvi^nr 
djra  à  en  ôtér  j  f%ivant  la^  Table  dés  réfiaBions 
qui  efi  à  la  fin  de  ce  Traité  ) ,  onfi>ufir'aîra  dsf  cettf, 
vraif  hauteur  cette  hauteur  corrigée ,  C^  /^  refiê 
fira  la  Pti^raliaxe  demandée,  f.  '^      ^ 

Se  H  otn  E    Ith 

4î  7.*  Enfin^  lorfque  tx>n  aura  trouvé  par  I4 
$cholie  précédente  ,  la  Parallaxe^  de  ffauteuir 

t  Cefi:  par  ce^qui  dl  «a&if  né- dans  cette  Schblte  que  l'on  in 
confirait  la  Table  dc«  Parallaxe  du  SolcU  »  gp^^  4  }♦  ^^  do  ci^ 


la  vraie  hauteur  HCS  de  cette  Planetee  fur 
thorifon  aflronùmque  HO  y^  on  cannoitra  dans  le 
Wianglfi  reSliligne  STC  ^  t  angle  ÇST  qui  fera 
cette  Parallaxe  ^  avec  tat^le  SCT  ^uifera  le 
complément  de  cette  vraie  hauteur^  ^^^  '  ^ 
prenant  le  rayon  CT  de  la  Terre  pour  f unité], 
(«)N»ix9.  on  cherchera  de  la  manière Juivcmte  (a)  ^  la  dif^ 
tance  CS  du  centre  S  de  la  Planettf  dofU  ih'agira 
etu  centre  Ç  delà  Terre^ 

Complément  du  logarithme  da  Cnus  et  l'tngfi* 

CST,  parallaxe  conntie  de  la  Planctteproîpofie  S         ♦    »   # 

îfipx.  du  £mu  de  Tangle  STC  y  fuppleoient  de% 

an^es.  connus  €ST  *  SCT    --.-,         »*♦ 

logarithme  du  demi-diaip^tre  ÇT  dç  U  Terre  ^ 
que  Xûci  prendra  peur  Tunité    •-«.«..  0.00000001 

logarithme  de  la  diftance  demandée  CS     •    •         «    *   * 
(in*  10 1«  ^^*  ^^1  donnerA  h  nomkre  4e  itmhduimàua  CT  9<^^  ^U$  é^fiajit$^ 

418.  Çonnoiffara  rohtiquitédeFEc^^e^ 
avec  tafcenjîon  droite  &^  la  longitude  ami 
Etoile  y  trouver  la  dfclinaifon  ^  ^  latitude  d^ 
cette  Étoile, 
•ng,  iBo.      Qn  dpnnç  roblîqukc  Qy^  *  de  l'Eçlîptîque 
de  23  deg.  %%  min*  3ofec* ra^cendon  droite 
vD  de  U Corne  bbrëâJedu  Vf  marc^uée  C  dans 
JS^^r^de  77  deg.  36  miD.  32  iec.  aveciâ 
lorigîcudc  yB  de  7  9  deg.4mîn.  6  fec.  &1I  \ 
faut  trouver  la  d6clioai(oju  D  C  de  cette  £toiIC|  i 
fcf((U(îtudçBc,  I 


r 
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Sokffiop*  Dans  le  trlangle-Sphërique  obli' 
qoaogle  (IP ,  onconnott  le  c6te  IP  de  1 5  deg» 
1 8  min,  '3  o  fec.  puifque  ce  côté  eft  la  diftance 
do  pôle  P  de  TEquaceur  au  Pôle  I  de  rËcUf)- 
^quc,  laquelle  eu  donnée  de  cette  grandeur: 
l'angle  f  IP  de  1 0  deg*  5  5  min.  54  fec,  puif^ 
que  {a)  cet  angle  a  pour  mefure  le  complément  («)n.  >9<* 
io  dç  h  loi^tyde  vB  »  qui  eft  donnée  de 
79  deg,  4  mm,  $  ièc,  avec  l'angle  cVÎ  ,  ou 
DPJE,  de  I  é7  deg.  3  6  min.  } %  fec,  puifque 
(i)  cet  angle  a  pour  mefure.la  ibmmc  EtP (*) "•«»*• 
de  Talcenfion  droite.  vO  >  aui  eft  donnée  de 
77  deg^  3  6  min,^  a  fec.  &  au  quart  Ev  de  la 
circonférence  de  TEqtiateur  Jlinfi ,  après  avoir 
fuppolé  {c)  un  arc  PM  d'un  grand  cercle ,  tiré  (o  lv<  *»7«; 
du  fommet  de  l'angle  P  perpendiculairement  au 
côté  CI,  C  qu'il  rencontre  en  un  point  M ,  par* 
ce  que  les  angles  Pcl  éc  Pic  font  de  même 
efpece,  )  on  cherche  de  la  manière  fuivante 
les  côtés  CP  $w  cl  qui  ibnt  les  complémens  , 
l'un  de  la  déclihaîfon  demandée  D^,  ^  l'autre 
dç  la  latitude  demandée  fi(* 

I ex,  dans  le  urîangle-Sphénque  MIP  qui 
[c]  eft  reé^angle  en  JE^ ,  on  connok  l'hypoté' 
niriê  IP  qui  eft  donnée  de  ï  3  deg.  a  8  min. 
}o  iêç'  avec  l'angle  MIP,  ou  cip,  que  l'on  a 
trouvé  de  10  deg.  55  roin<  54  fec.  Âinfi, 
i'on  cherche  de  la  maniéré  ûiivance  (4 ,  Tan-  c^»**  »t^ 
gleiPM* 


44^       TàrAiTi^  cûmpib¥ 

Complément  du  logar,  du  jinus  -du  compUmttu  de 
Vhypotinufe  IP  donnée  dez^  deg^  it  min,  lofic. 


trouvé  de  xQ  deg.  f  j  min^  iA'fic.    -  "•    -    -   lo^ji^nik 


Logar,  dt  û  tanÊcrUe  du  CMipl,  de  taMgf€i  MIP 
'   '     O  deg.  s 


Logar*  de  la  tangent^ de  l'angle  ÏPM  -.  -.  -»  io.7fi^4u 
(«)N«  10),  9111  {a)  donne  75^  deg*  f7.  min«  14  fec«  «•  »«  ponr  la  vabnr  (b 
cet  angle  s  laquelle  étant  retranchée  de  1  angle  CVl ,  que  Ton  & 
trouve  de  Té7  deg.  )^  min,  51  fec.  kife  87' deg.  }f.ïï»a* 
18  iëc.  pour  la  valeur  de  Tangle  CPM« 

2«»« ,  dans  le  trîahglè-Sphërrquc  oblîqaangfe 
CPI,  on  connoîc  Tangle  au  fomniec  ÏPM  qae 
Ton  ^îent  de  trouver  ^e  75  deg.  57  mîn^ 
14  fèc,  Tautre  angle  au  fommec  c PM  qae  1 00 
vient  auflî  de  trouver  de  87  deg.  39  mîo. 
I  8  (èc.  avec  le  côté  I P  qui  éft  donné  de  2  5  deg. 
^  28  mîn.  3  o  kc.  Aînfi ^  l*on cherche  delà  ma^ 
i$)K.  J05.  nîcre  fuîvante  (  3  ),  Je  côte  cP  qui  eft  le  conh 
plément  de  la  déclinaifbn  demandée  De.. 

ÇompUdulogar^dufinvsducompUdel'angU  IPM 
*  trouvé  de  7^  deg,  f  7  min.  14  fee.    -    -,  -    -  •  0.7f8^fMi 

Logarithme  dufinus  dû  iomplément  de  P  angle  C  PM 

trouvé  de  %j  deg^l%mn.  1%  fec %^$\1%9H 

Logarithme  de  la  tangente  du  compL  du  côté  IP 
-  donné  de  -arj  d^g.  x%  -min*  50  fic^    -    -    -    •   lo.^^iir^^ 

Logar.  de  la  tangente  du  iomplément  du  côté  t^  -  X^7î*4^r* 

(r)N.  10}* qui  (c)  donne  i8  d^»  la  mîn,  xx  Cec»  pour  la  valeur  de  ce 
complénient  f  &  pwr  cont5q«e«t,,pow>oeUei  delà  dc<:lîhaffi»- 
demandée  DC.  ../•:.' 

3  «»^  enfîa ,  dans  le  trîangle^Sphérîque  oHî- 

quangle  cPI ,  on  connoît  Tangle*  €IP  que  Von 

a  trouvé  de  lo  deg.  55  mîn.- 54  fec.  l'angle 

•  cpique  lon-âaiiffitrQtivc  deié7<kg  3  6  ^î*** 

3  1  fec.  avec  le  côté  cP  dont  on  vient  deeroa- 


^^ 
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jVer  le  complémenc  De  de  z  8  deg.  21  min. 
(2  X  fcc*  Âinfi  )  Ton  cherche  de  la  manière  fui- 
vante  (a)  ^  le  côcç  (I  oui  eft  le  complcmcn;(ii).N.29i. 
«de  la  latitude  demandée  Bc,  ^ 

CompUttient  du  toçarithme  du  finus  de  V angle  f  IP 

trouvé  de  lo  deg.  ff  min.  ^\  fec.    -    .    .    .     o.7z&074^ 
•  Logarithme  du  finus  de  VangU  C  PI  trouvé  deiéT  d*  - 

}tf  min.  3iytfc.    --------     -     9*$5ir9^^ 

Logar»  du  finus  du  côté  ClP  /ri^irve  i/^  A  <i^^. 

57  min.  3»>cc.     -.-...--.     ^.^^t^xoj 

Logar^  du  finus  du  côté  Cl     -     -     -     .*    »  .-    x9.9^  80911^ 

qui  (^)  (fonne  84  deg.  ^7  min.  f^  fec  pour  la  valeur  de  ce  côté  i  (^)N.  10  j« 
êc  par  confècjuenc,  ^  deg.  21  min.  x  fec.  pour  celle  de  la  laû- 
txide  demandée  BC . 

S    C    H   O    L   I    £. 

419.  Si  pour  réfoudre  le  triangle- Sphérique 
obliquangle  cIP  *  o«  avoit  fait  pajfer  Parcper-^rig.  i8o, 
ptnaiculaire  par  lefommet  de  t angle  I ,  cet  arc 
aurait  rencontré  le  côtécV  prolongé  vers  m ,  par- 
ce que  les  angles  Ipe  &l^V  font  de  différente 
efpece.  Ainfi  il  auroit  fallu  chercher  {c)  l'angle iO^-^^h 
PIm  du  triangle-Sphérique  mPI  qui  [c]  auroit 
étéreSlangle  en  m;  &  dont  on  auroit  connu  thy- 
poténufe  IP  qui  efl  donnée ,  avec  t  angle  mPI  qui 
auroit  été  lefupplément  de  t  angle  DPE.  On  au^ 
roit  enfuite  ajouté  cet  angle  PIm  à  l* angle  CIP , 
afin  i^ avoir  V angle  clmi,&  ^on  aux  oit  cherj 
ché  (d)  le  coté  d  du  triangle-Sphérique  oblt-id) li.iif;. 
quangle  ^IP ,  da^ns  lequel  on  auroit  connu  les 
angles  aufommèt  P^rn,  &  Cltti^  avec  le  côté  IP. 
Enfin^  ton  auroit  aujfi  cherché  (e)  k  côtéc^  de  ce  (0 n.  291. 
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même  triangle;  &  Pon  auroit  trouvé  pour  ces  âeu» 
cotés  les  mêmes  nombres  que  nous  avons  trouvés 
dans  cet  UfagS' 

Mais,JiPon  avait  propofé  une  Etoile  ^uée  dans 
Ufecondy  dans  le  troijiéme ,  ou  dans  le  dermer 
.^art  de  Œcliptique ,  on  auroit  va  Par  les  exem- 
ples du  17"'  Ùfage ,  la  manière  dont  il  auroit 
fallu  s*y  prendre  pour  connoitre  les  angles  c  Ip, 
&  <Pl  i  &  ton  auroit  enfuite  cherché  de  la 
même  manière  dont  nous  venons  de  le  faire  dans 
ce  1 9*"'  Ufage  «  ou  dans  cette  Scholie ,  les  eomplé- 
mens  eV^  &  çl^detd  déchnaifon  &  delà  iati' 
tude  demandées. 

X  X.     U  s  A  G  E. 

410.  Connoiffant  P obliquité  de  tEclipttque^ 
avec  tafcenfion  droite  &  la  latitude  ^une  Etoile, 
trouver  la  décUnaifon,  &  la  longitude  de  cette 
Etoile. 
•  iig.  1 8 1.  On  donne  l'obliauîré  Qy0  *  de  l'Ecliptique, 
de  23  deg.  28  mm.  5oIec.  l'aicenfion  droite 
rD  de  l'oeil  du  V  {Aldebaran)  marque  »  dans 
Bayer ^  de  6  j  deg.  2  2  min.  5 1  fec.avec  (à  la- 
titude B«  qui  eft  méridionale ,  de  j  deg.  2  9  m. 

1  j  fec.  &  il  faut  trouver  la  dcdinaUonjD» 
de  cette  Etoile,  &  (à  longitude  yB. 

Solution.  Dans  le  triangle- Sphërique  oblf- 
quangle  «IP,  on  connoît  le  côté IP  de  2  3  deg. 

2  8  min.  3  o  fec.  puifque  ce  côté  eft  la  diftance 
du  pôle  P  de  l'Equateur  au  Pôle  I  de  l'Ecliptt- 

quc. 
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i^ué ,  laquelle  eft  donnée  de  cette  grandeur  ^  lé 
toté  «BI  de  95  deg.  29  min.  i  5  fèc.  puiique 
ce  côté  eft  la  fomme  de  la  latitude  B.  qui  eft 
donnée  de  5  deg;  1 9  niih.  i  5  fèc;  âcdii quart  BÏ 
de  la  cîtcbnfërence  du  cercle  de  latitude  de 
f Etoile  projpoltfe  j  avec  l'^n^lë  «PI,  du  DPEj 
de  I  5  5  dejg;  1  x  rtiîn;  5  i  16c.  puîfqùe  {a)  cet  (4i)N;  lytfi 
angle  a  pour  mèfarc  la  fbmme  EtD  de  Tafcen- 
fion  droite  yD  qui  eft  donnée  de  6  5  dèg; 
i  1  mîil.  5  i  fec.  &  du  quart  ET  de  la  circon- 
férence de  l'Equateur.  Ainfl  après  avoir  fup^ 
pofë  {b)  un  arc  ÏM  d'un  grand  cercle,  tiré  au  (W^-^i^i 
ibmmeE  de  l'angle  î  perpendiculairement  au 
coté  «P ,  (prolongé  vers  M ^  parce  cjueles  ari- 
gles  IP*,  &  I4P  font  de  différente  éfpecej 
on  cherche  de  la  manière  fui  vance ^  le  côté  «P  ^ 
&  l'angle  «IP; 

x^  y  dans  le  trîangle-ÎSphérique  MIP  qui  [c] 
èft  reûangle  en'  M  ^  où  connoît  l'hypoténufe 
ÏP  de  1 }  dec.  1 8  min.  3  6  fcc.  puilqué  cette 
hypoténufe  eU  donnée  de  cette  grandeur  j  avec 
îangle  MPI  de  14  deg.  37  jnin:  9  fec.  puis- 
que cet  angle  eft  le  Supplément  de  l'angle  dPE 
Que  l'on  a  trouvé  dé  i  5  5  deg.  2  2  mîn^  j  i  (èd 
Àînfî ,  Ton  cherche  de  la  manière  fuivante  {c) ,  ^cyH;  ig^. 
îe  fcgment  PM. 

CompL  dàh^âr^dûfinui  du  càmpLJe  CaàglelAVL 
.  iniivéde%4d.^7m,$f.     -     .    .    ^    •    -     o.qj^iiZ^^ 
Loear.  de  la  tangente  ^u  cctmpL  de  l'hypoténufe  IP 
donnée  de  23  de^.  iS  ot.  3a  y:    •    ^    :    -  .  -    lo^^^^txitf^ 

io^tfr.  de  la  tànf;.  du  compL  dufcgtnent  PM    •'   -    io.40J6otf ; 

901  (J)  donne  68  <ieg.  tj  min«  iSC^.  p.  f  .po^r  la  valeur  itfjjll,  xo); 


4+8  TkAïTE'    COMl^LBT 

même  triangle;  &  Von  aurait  trouvé  pour  ces  deux 
côtés  les  mêmes  nombres  que  nous  avons  trouvés 
dans  cet  Ufage* 

Mais  j  fi  l'on  avait  propofé  une  Etoile  fituée  dans 
U  fécond  y  dans  le  trotfieme  ^  ou  dans  le  derrâit 
^art  de  Œcliptique ,  on  aurait  vu  Par  les  exem- 
ples du  17'"*  tjfage  j  la  manière  aont  il  aurait 
fallu  s'y  prendre  pour  comnoitre  les  angles  clp, 
&  cpl  i  &  fan  aurait  enfuit e  cherché  de  la 
même  manière  dons  nous  venons  de  le  faire  dam 
ce\^^^  Ufage ,  ou  dans  cette  Scholie  ^  tes  complet 
mens ç^^  &  el^dela déchnaifan  &  de  la  îatir 
lude  demandées. 

X  Xi    U  s  A  c  £. 

420.  Connaiffant  P obliquité  de  tEcliptique^ 
avec  tafcenfion  droite  &  la  latitude  d^une  Etoiley 
trouver  la  déctinaifon^  &  la  longitude  de  cette 
Etoile. 
♦  Kg.  i«u  On  donne  Voblicjuîré  Ord*  àc  TEcliptique, 
de  23  deg.  28  mm.  3ofèc.  Tafeenfion  droite 
vD  de  l'œil  du  V  [Aldebaran)  marqué  «  dans 
Bayer ^  de  6  5  deg.  1 2  min.  5 1  fec.  avec  (a  la- 
titude Bft  qui  eft  méridionale  9  de  5  dee.  2  9  m^. 
15  fec.  &  il  faut  trouver  la  déclinaiibn^DÂ 
de  cette  Etoile,  &  fa  longitude  yB. 

Solution.  Dans  le  triangle- Sahcrique  obli- 
quangle  «IP ,  on  connoît  le  côté  IP  de  2  3  deg. 
2  8  mvï.  3  o  iec.  puiique  ce  côté  eft  la  diftance 
du  Pôlep  de  l'Equateur  a^i  Pôle  I  de  tEclîptt- 

que, 
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iquè ,  laquelle  efb  donnée  de  cette  grandeur  s  lé 
icôcé  «BI  de  95  deg.  29  min.  i  5  fec.  paiic|ue 
ce  côté  eft  la  fômme  de  la  latitude  6«  qui  eft 
dôiihée  de  5  deg;  1 9  niih.  i  5  Tec:  dcdùquàrtBI 
de  la  circonférence  du  cercle  de  latitude  dé 
TEtoile  propofée  i avecl'^nçlé  «PI,  du  DPEj 
de  1 5  5  deg:  i  i  rtrin;  5  i  fèc-  puifqùe  {a)  cet  (4i)n;  19^1 
angle  a  pour  mefurc  la  fomme  EtD  de  l'afcen- 
fîon  droite  yD  qui  eft  donnc>i  de  6  5  deg; 
2  2  mîtt.  5  i  fec.  8c  du  quart  ET  de  la  circon- 
férence de  l'Equateur.  Ainfi  après  avoir  fup^ 
pofë  {b)  un  arc  ÏM  d'un  grand  cercle,  tiré  au  (W^-^i^i 
Ibmniet  de  l'angle  î  perpendiculairement  àû 
côté  *P ,  (  prolongé  vers  M ,  parce  c]ue.les  ari- 
gies  IP*,  &  I4P  font  de  différente  efpecej 
on  cherche  de  la  manière  fui  vante  j  le  côté  «P  ^ 
&  l'angle  •!?; 

x^^dansletriangle-Sphérique  Mil?  qui  [c] 
feft  reâangle  en'  M  ^  où  connoît  Thypoténuie 
iP  de  23  deg*  2  8  min.  3  6  fec.  puilqué  cette 
iiypoténufë  eft  donnée  de  cette  grandeur  ^  avec 
Tangle  MPI  de  24  deg.  37  piui:  9  fec.  puis- 
que cet  angle  eft  le  Supplément  de  l'angle  DPE 
Que  l'on  a  trouvé  dé  I  5  5  deg.  2  2  min»  j  i  fec* 
Ainfi  ^  Ton  cherche  de  la  manière  (uivante  (c),  (^  n;  ii^ 
îe  fcgment  PM* 

CompL  dû  lôgdr.  dàfinus  du  comfUJe  FaÂglt  MFE 

trouvé  de  14  d.}7mf  9  f.     -     -----     o.04Z}S99 


JLoear.  de  la  tangente  ^u  campL  de  l'hypotinufe  IP 
donnée  de  ^3  de^.  z%  m.  ^9  f*    -    -    •    -  •  - 


lQ.^t2,l6( 


"^Ofar.  de  la  tanf^,  du  compL  dufegfnent  PM    •'  -    10.40 J^o^j 

^ui  {d)  domine  €%  deg.  ij  tnizu  tZC^.p.p  .po«r  la  ^eui  dt{d)lJ^  toi; 


4f*  ï**.ll'TB*  COMPLET 

M  ooimtiliittent  i  &  par  conS^uou  »  *  *  ^S'  )  ^  min.  4t  fec.  psu 

>«*«,  dans  le  cn'angle-Spbétique  obliatian- 

Sle  «ÎP ,  on  coanoic  Te  côté  iP  qui  cil  dono^ 
«  13  deg.  28  mio.  50  fée.  le  c6té  «Blqut 
l'on  a  trouvé  de  95  deg*  19  min.  i  j  fecavec 
ie  (ègment  PM  que  Poa  vient  de.  trouver  de 
%  I  deg.  3 1  mîn.  4 1  iéc.  Aînfi ,  Ton  chesche 
>(«}N.}6}.de  U  inanitre  Suivante  (a),  l'autre  %menc 
*P¥....  . 

CompL  au  togdr.  eu  Jinus  du  eotnpL  dii  côti  tP 

-   donné  Je  ij  1/.  i8«*  )d  yi     -    -    -     -    •    •    0.05751^ 

Ifp'gark  idt^Jinus  du  compL  du  côti  «BI  tr^uvidt 

91  dcg^^$  m.  li  fi    - -    -^     «•9Sojl74^ 

Lcgar»  da  flnux  du  cotàff.  du  fep  PM  tr^tlvé  di 
^idég.ilm.42.f*     -     **--.--    *-.    î^9«H4n 

Logar.  dujînus  du  compL  dufegmeni  «PM   .  -  .  -  j8.98é«fOl 

(^.  !}.  Iko}^  qiii  [h)  donne  f  c{ég.  3  3  min.  f  4  (èc.  f .  m.  fônif  la  taleur  de  ce 
GOQPipléinenriftptf  conféoiieçc,  9;  deg.  5$  min»  ^4^^*  P^ 

On.  2  jp.  celle  de  ce  legmenc^  lequel  (c)  vaut  plus  que  le  quart  it  la  dr- 
cohfcfcflce  aun  cercle  ,  pokque  dans  le  trianglc-SpWfk|Qe 
^IMqai  [c]eit  reâaog^eto  M,  rh^rpoccniTe  «BI  Tatttphsqoe 
le  quart  de  la  circontcrence  d*un  cercle,  &  q«e  le  cotélU 
vaut  taoins  que  ée  cjùàtc*  Or.,  puifqtte  le  fegmenr  «PM  eft  d» 
9f  ^<  il  i^î^*  f4  ae*&;lè(eginencPM&iideg;  ^laiiai 
4&  fec.  le  c^t  «P ,  qui  eft  le  cDKtiplémeiit  de  la  déclinaifon  ck- 
mandée  Vu  ,  eÔ  dfe  74  deg.  i  riiiu.  ii  (êc.  &  par  confàjoent, 
cette  décIÎBainm  efl  dé  iy  degt  ;&  min.  48  tèc. 

3  "»«  enfii ,  dans  Je  trîanglc-Sphérîqoe  obli- 
quahglè  *IP',  on  ronnoît  le  côté  aBl  que  Ion 
a  trx>uv€  de  9  5  deg.  z  9  mîït  i  y  (ce,  le  cpté 
*P  que  l'on  vient  de  trouver  de  7 4  dçg#  i  min* 
1 1  iéc.  avec  i'angJe  ^Pl  que  Ton  a  aufli  trou» 


^E     TrIQQ  NOMBTRtB.       451 

é  de  ï  5  5  dçg.  1 1  mîn.  5 1  fec,  Aîjifi ,  Tori 
pherçl^e  4^  U  manière  fui vance  {q)  ^  Yofigk  «)p  ^ («)  K-  ^89* 

Boa^/.  du  hgar.  du  finus  du  côté  a  BI  trouvé  de 

9f  ^g.  19  OT.    If /:       -      -      r      r      -      -      -      -      0,00X9941^ 

logar.  4^finu4  du  côté  «P  /rc^zfv/  i/f  7^  d.  i  m^ 

f*ogar.  du  finus  dt  Pdngle  ^^l  tpouyé dt  iff  </#/;• 

i%m.  fi/ic •    .    -    .    .     9'^ï^703f 

Logar*  dtifinui de  V angle  ^X^    ♦-#.--    ^  19*^941 79âr 

qni  (/»)  donnt  x\  deg.  43  min.  1  <  Tec.  pour  la  valeur  de  cet  an-  (^)  N,  io)« 

glei  &par  confàguent^poor  celle  de  Tare  B$  qni  (i)  dn  eft  la  (f)j^^  jqij 

inefure.  Or,  pQÎfque  1  arc  B^eft  de  2 5  de^.  43  inln.  1^  fec.         *    "'' 

U  longimdedeinandée  yB>(|^  eft  te  C€i|iip^^A)f^t  liecei  f|aC| 

eft  de  ^^  deg.  i^  min.  3;  fisc, 

S  C  H  O    t  X   £• 

dans  un  quart  dt  PEfliptiqpe  différent  df  çgl^i 
dans  lequel  on  trouve  pEtaih  que  nous  çvçns  - 
frife  ponr  e^empk ,  on  ^urok  vu  par  quejq^un 
des  exemples  duiy^  VJag9y  ce  qutl  aurait  fallu 
fcdrepour conwitref angle  ^Vl  ^  ;  &  tm  aurait^  Kf.  i2u 
çnfiiite  cherché  le  côté  «  P ,  avec  l'angle  *IP»  de  la 
même  manière  dont  nous  venons  de  lefake^ 

XXI.   Usage, 

4x1.  Connoiffant  t obliquité  de  (Edip^que^ 
wec  la  déclinaijon  &  la  longitude  dune  Etoile  x 
Prouver  la  latitude  de  cette  Etoile ,  &  fonfifcfnri 
fion  droite^ 

Çft^  donne  roblîquîcé  Qj^^  *  de  PEcIîptîque  ♦  fîç,  i|h 
dç  1 }  deg,  %  8  mîn,  3orecJa<(léçlinairon  Uy  dç 


45*         Traité^   oomflbt  ^ 
f  preîUedu  v  marque  y  dans  Bayer  y  de  1 8  deg, 
}  raîn.  1 1  fec.  vers  le  (êptentriôn  ^  avec  (aioD^ 
gkuderB  de   29.  deg.  40  mîn.  9  fec.  &  H 
faut  trouver  la  latitude  B^  de  cette  ^toîIe,8ç 
fon  aicenfion  droite  vD. 
.    Solution.  Dans  le  trîangle-Sphcrîque  obli- 
quangle  y  PI,  on  connoît  Iç  côté  IP  de  25  deg, 
2  8  mîn.  3  G  fec.  puîfque  ce  côté  eft  la  diftacce 
•  àxx  Pôle  P  de  TEquateur  au  Pôle  I  de  rjEclijh 
tique,  laquelle  eil  donnée  de  cette  grandeur^ 
le  cQté  yP  de  7 1  deg.  5  6  min.  49  (ec.  puif- 
que  ce  c^tc  eft  le  complément  de  la  dççlinair 
Ion  Dy  ,  qui  eft  donnée  de   i  8  deg.  3  rain. 
I  I  fec.  avec  l'angle  ylp ,  ou  B^^,  de  60  deg, 

^4)^.19^.19  min.  51  fec.  puifque(<ï)  cet  angle  a  pour 
mefure  le  complément  Bt  de  la  longkude  $B 
laquelle  eft  donnée  de  2  9  deg.  40  mîn.  9  fec. 

CWK*  ^97*  Amfi  5  après  avoir  fuppofc  {b)  un  arc  PM  d'un 
grand  cercle ,  cire  du  fommet  de  Tangle  P  per- 
pendiculairement au  côté  yl,(qu-îl  rencontre 
en  un  point  M  1  parce  que  les  angles  Pïy,  & 
Pyl  font  de  même  efpece ,  )  on  cherche  delà 
manière  fyîvante,le  côté  ^I,  ?c  Tangle  yPI. 

i«°%  dans  le  tn^nglp-Spliçrique  MPI  qui  [c] 
eft  reda-ngle  en  M ,  on  connoît  rhypotcnufc 
IP  qui  eft  donnée  de  13  deg-  28  min.  30  fec. 
avec  Tangle  MIP,  ou  7IP,  que  Ton  vient  de 
trouver  de  60  deg.  i^  mîn.  yi  fec.  Ainfi,ron 

tc)vi.  284.  cherche  de  la  ftianiére  fui  vante  (r),  le  fegmenç 

^  '    m- 
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fca^L  du  logar.  du  finusdu  compl.  dt  r angle  MIP 

irouwé  de  éo  deg.  IS  ^»  S^  Jf     r     -     -     r     -  0.50; 401^ 

lagar.  de  la  tangente  du  compL  de  Vhypoténufe  IP 

donnée  de  £3  </•  18  m.  ^o  f,     .    -    -    ^    -  xo.)^iii^^ 

Zcgar^  de  Ut  tangente  du  campL  duftgnuru  IM    -    10.^^76 1 91 
qai  {a)  donne  77  deg.  f  i  min.  4  (èc.  ;?•  m.*  pour  la  valeur  de  re  («) 
Compléments  &  par conféquenc ^  xi  deg.  7  min.  5e  fec*  pou^ 
celle  de  ce  fegmenr.   . 

x^ ,  dans  le  trîangle-Sphérîque  obllquangle 
fV\^  on  çonnoïc  Iç  côté  IP  qui  eft  donné  de 
2  î  àcg.  28  mîn.  3  o  fec,  le  côté  rPque  Ton 
a  trouvé  de  7 1  deg,  5  6  mîn.  49  fec  avec  le 
fegmenr  IM  que  Ton  vient  de  trouver  dç  i  %  d^g-. 
7  mîn.  5  6  fec*  Aînfî  ,  Ton  cherche  de  la  ma- 
nière fuî  vante  ih) ,  l'autre  fegment  y  M.  W  n.  joj, 

Comblement  ^u  logar,  dufinus  du  complément  du 
coté  X9  donné  de  x^  deg*  18  min.  i*^  fec.     -     o«0i}7^i99 

Logar.  dufinus  du  complément  du  coté  y  P  trouvé  de 

"ji  deg,  f  6  min,  49  fie»     -----.-      9.49iiiSi 

Logar,  du  finus  du  compL  du  feg,  IM  trouvé  de 

ï*  ^*y-  7  «ww-   f^y^c*     r     -     -    -    -    T     -      9»990i90i 

Logar.  du  finus  du  compl*  du  fegment  ylA.    -   -   19.51S9281 

qui  (c)  donne  ;9  deg«  17  min.  16  <êc.  p.  p.  pour  la  violeur  de  (c)N«  I0|» 

ce  complément  i  £c  par  confcqaent ,  79  <leg*  4^  n^ûi»  44  (ec.  . 

pour  celle  de  ce  fegment  5  laquelle  étant  ajoutée  au  fegment 

IM  que  Ton  a  trouvé  de  lî  deg.  7  min.  y 6 fec.  donne  8i deg, 

$0  min.  40  (èc.  pour  la  valeur  du  côte  7I.  Or ,  pui(que  le  côté. 

yly  qui  eft  le  complément  de  la  latitude  demandée  B7  ,  eftdç 

ft  deg.  fo  (xiin.  40  fec.  cette  latitude  eft  de  7  deg.  9  miiu 

10  fec; 

3«*^^  enfin ,  dans  le  trîangle-Sphérîque  oblît 
quangle  y  PI,  on  connoît  le  côte  yP  que  Tonâ 
trouvé  de  71  deg.  56  mîn.  49  fec.  le  côté  ri 
que  Ton  vîent  de  trouver  de  8  2  deg.  50  min. 
4Q  fec.  fivqcrangleyIPquei'onaauffi  trauv.4 


4Î4  T«4irE*    COMPLET 

de  60  deg;  1 9  min,  51  (ec.  Ainfî,  l'on  cher 
(«)N.t89,che  de  la  manière  fuivance  («),  l'angle  yVV 

■ 

CûmpUm.  du  logarithme  dujinus  du  côté  y  P  trouvé 

dt  -71  des.  f&  min.  4$fiç.    ------      «.oii^iil 

Lâgar.  duJinus du  côté  yltrouvéde  8x  d€g.  ; o mi/i* 

4oyêc.     -    -    -     .     -    -r     ^     -    -    -     .     -     9.^9^é04î 

Logar.du  finus  ^V angle  ylP  trouvé  de  6q  deg* 

i^  min.  Il  fie*      -----'-.,.-       9*93S9<SS 

Logar,  du  finus  de  l*angU  yPI  -  -  -  -  -  >r9-9f 74977 
(^}N«  i«),qui  (^)  donne  114  deg.  ^6  min.  1 1  fec.  pour  la  valear  de  ce^ 

angle ,  qui  eft  obtus  y  &  par  centéquenc ,  poar  celle  de  l'an 
j(t}N.  i9(?.  EtD  qoî  (^)  en  eftla  melure.  Qr,  poirque  lare  EYD^^^^ 

114  deg.  $6  n)in.  13  fec.  Tafcenfion  droite  demandée  yD 

efl  de  24  deg.  j6  min.  i\  fec. 

S  C  H  O  L  I   E.. 

4  X  3  •  0/2  pourrait  s'y  prendre  aujji  de  lamamin 
fuivante ,  pour  trouver  dans  le  triangh^pki- 

*Fxg.  iZz.rique  obliquangle rl?l*^lecot^ yl^& l'angle rK 

id)s.  aS],     PremiçremenC)  en  ckerekeroit  {d)  fangleWH 

du  triangle- Sphérique  reâiangle  A4PI  dont  oft 

fûpmohroit ,  ife  même  que  dans  cet  Ufage ,  tk/- 

poténufe  IP ,  ér  P  angle  MIP.  0;i  chercheroit  eih 

{•)^. Il Sjuite  {e)  fangk  aujommet  yPM  du  triangle^ 
Sù^ique  obliquanglc  rPI  dont  on  connoitrtnty 
de  même  aufji  que  dans  te  même  Ufage  y  les  ceth 
l?  &  Y?  ^  avec  P  autre  angle  au  Commet  MPI 
que  Pon  viendrait  de  trouver;  &  fan  ajouter  (M 
cet  angle  MPI  à  F  angle  yPM  ^  afin  d^  avait 

{f)^*^9ut angle  yPI.  Enfin  ^  on  chercheroit  (f)  h 
côteyl  de  ce  même  triangle  dont  en  connoitrM 
les  angles  ylP  &  y  PI  ^  avçc  le  coté  y?  ;  &  ten 


f 

WôuVeroit  ûour  ee  côté  vl^Jt  même  que  pour  Panf 
me  rPI ,  Us  mêmes  mmbres  que  nous  venons  de 
Jkottver  dans  cet  Ufage. 

EtJifoHfropofoit  une  Etoile  Jituie  deuts  le 
feeond\  dans  le  troijiéme ,  oft  dans  k  dernier  quart 
de  tEcliftique  y  on  verroitpar  quelàu*un  des 
exemples  du  1 7**  Ufage ,  ce  qiiilfaudroit  faire 
pour  connottfe  l' angle  r\'?;an)ec  toncherckeroit 
enfuite  le  coté  ri,  avec  V angle  y  PI,  de  la  même 
manière  dont  nous  venons  de  le  f  cure. 

XXII.    Usage. 

414.  Connoijfant  tobtiatàté  de  PEcliptique , 
ttvec  la  déclinaison  &  la  latitude  d'une  Etoile^ 
trouver  Vafcenfton  droite  de  cette  Etoile ,  &fa 
longitude» 

On  donne  roWiquicé  Qytfj  ♦  de  l'Eclîptique  *«»•  »»J. 
de  1 3  deg.  1 8  min.  3  o  fec»  la  d^clinaifon  D« 
de  r£coile  polaire  marqtiée  »  dans  Bayer ,  dç 
87  deg.  58  min.  10  fec.  avec  fa  latitude  B« 
de  éi  deg.  4  min.  i^  fec.  &  il  faut  trouver 
l'afëénfîon  droite  TD  de  cette  Etoile ,  &  {à 
ioDgitude  VB. 

tSolutiOHt  Dans  le  triangle-Sphérique  obli- 
quangle  «PÏ  ^  on  connoit  le  coté  ÎP  àt  1.^  deg. 
1  %  miâ.  3  o  fee.  puifque  ce  côté  %fl  1*  diftatice 
du  Pôle  P  de  l'Equatcut  au  Pôle  1  de  fficlip- 
tique  f  laquelle  elt  donnée  de  cette  grândçur} 
le  côté  «Pde  1  deg.  i  miô^.  fofec.  puiiqneoe 
côté  eft  le  complément  de  u  dédinalibû  D« 


4^^  TâAITE'     C&îàtLEf 

qui  eftdôriiiée  de  87  deg;  5  8  mîo.  i6  fcc 
avec  le  côté  .1  de  2  3  dee.  5  y  min:  4.1  ka  puif 
que  ce  côté  eft  le  complément  de  la  latitude  B* 
qui  eft  auffi  dotittéé  de  6  6  deg.  4  iiiin.  1 9  fec 
Ainfî ,  l'on  cherche  i  «"  l'angle  *PI,  de  la  m»- 
WK.ZPJ.  niére  (ûivarice  (a)* 


PremicWment 


Fj^ur  donnée  du  c6jt  î?    -    -    .    _  ,  .  t,  </.  jg  «.  jo  £ 

f^dtfwr  trouvée  du  coté  «tP----_  ^       i      ,9 

Valeur  trouvée  dit  eôtê  «X     -    -    ^     .     _  j.      jj      ^, 

Somme  de  ces  trois  côtés    -     -      -  •  _     -  40      if       i 

ifoitli  de  cette  fothme   °-     -     .     .    .    _  ^4; 


4î 


0 


Differ.  du  côté  ÏP  â  cette  inoitîè    -     -     -  *    i       14      jbj 
Difén  du  côté  a9  à  cette  même  moitié    ^    -    xz      41      ij; 

Secondement  ^ 

C^kptémeht  du  îû^ar.  dirfinits  dû  côté  f  P  ^;i^^  àè 

13  ifg',  x8  «M/i.  36  /rc.  -  -  -  -.  ^  - 
Complément  du  logar.  du  finus  du  côté  «P  trouvé 

de  1  deg.  X  rkirt.  y 6  y^c.  -  -  -  .  -  .  - 
£<»;^.  i^/wu;/ 1^  /tf  diférettce  du  côté  IP;  rrDi/iiA 

de  I  ^tff,  i^min.  3o/<c.i  -  -  -  ^  -  . 
Zof  tfr.  </«  jî«i«  <fe  la  différence  du  côté  «Pji  trouvée 

de  iz  deg.  41  min.  10  fec.  i     -     . 

Logar.  du  quarré  du  finus  de  U  moitié  de  P  angle  *PI 

MDi$U  de  et  logar.  ou  logar.  du  finus  de  la  moitié 

de  cet  angle     ------.    -^^ 

(fjN.ioj.  qui  {h)  donne  fo  deg,  x8  min.  43  fec.  p.  p.  ^arlatalcat 

^  de  cette  moitié  j  &  par  conféc|uènc ,  100  <îeg.  î7*niîn.  16  &; 

pour  celle  de  cet  aagle.  Or,  puirquelangle  «PI  eft  de  100  <fcfî 

(ON.iotf.  57  min.  i6  liée,  l'arc  £yD  qui  (.)  eneft  lAmcTure..,eft<l'* 

*  pareil  nombre  de  degrés  j  Se  par  confcquent ,  Tafcenfion  dicà» 

demandée  Vu  eft  de  10  éieg,  57  inin.  i6  fec. 


DBiTRraoïf'o.MBTiiÉ,     4^7 
z***,  i'àogle«IP^deUmamére  ruiyante(a).(«7N.»t^4 

Coi^lemeMi  dm  logar.  éufitau  du  ckt  «I  irouvi  ; 

dexy  d€g.  SS  ^in.^ifec.  -  1  -  -  -  .  0.)9t9r57 
Logarithme  dmjtutg  du  cMu^  trouvé  de  x  deg. 

X  mift.  fo/pc.—  -  .  '•-•  -t  -  -  -  -  -  <*f  49)99} 
Logar.  Ju/buadeV4ngU  uVl&éuvéie  too  deg» 

^7  mhu  %é  fecw    -----T--..,  9^9914910 

Logar^dafimdde  r^i^  ^tS^    .    «    •    .    ^    j:8»93ft040 

qni  (^)  donne  4  deg.  ;f  mm.  )x  fec»  poof  la  ralair  de  cet  âiiP»(^>N,  aey* 

gie;  de  par  conÔduenc,  pour  celle  delarc  B$qai(c)  eneft  la(ON»  iff« 

ipefiirew  Or,piii£qiie  l'arc  B$  eft  de  4  d^.  f  f  mm*  f  t  fec* 

la  longitude  demandée  vB  ;  qui  dk  le  compléiiiaiit  de  cet  atc  » 

•ft  de  %$  &sg.  4  min»  zS  (ëc.    / 


XXIII.  Usage. 


415'-  Cotmoijfam  la  hauteur  du  Fôkjurtho^ .?  c:  <    •  •  ' 
fifon  dun  certam  Ueu^avec la  déclinai/on dum 
Etoile  ,  trouver  conéief^  de  temps  cette  Etoile 
demeure  fur  cet  horifoM,       .         - 

On  donne  la  déclinaî/bn  D«  ^  du  cœur  du^fif*  iH 
Ci  (  R/j^lirx  jiharqué  «  dans  Bayer ,  de  1 3  deg* 
1 1  mio.  I  é*  (te.  veri  ;te^  lèpccncrion  \  te  l'an 
demande  combien  4ie  temps  cette  £coife  de* 
meure  far  Thorifon  de  Pans,  ' 

Solution.  Dans  le  trîangle-Sphérîque  C'^D  . 
ui  eft  reâangle  en  D^  on  connok  le  côtéDn 
e  1 3  d.  I  j[  H),  1 6  fec.  puiique  ce  côté  eft  donni^ 
de  cette  grandeur}  avec  i  angle DC«  de  41  d, 
9  m*  50  (.  puilquçf^  cet. angle  a  pour  mefurec^N.!^ 
le  complément  OQ.  de  la  hauteur  OP  du 
Pote  P^  quî; eft  donnée  de  48  d.  50  m«  i o  £ 

M  m  m 


3 


4^0  Tjt^ITBV  "COMftET" 

XXÎV.    Usage. 

418.  Connoijfant  t obliquité  de  TEvliptique  ^ 
mvec  tafeenjion  droite  dune  Etoile  ^  trouver  le 
point' de  te  cercle  qui  fera  au  Méridien  en  même 
temps  que  cette  Etoile. 
•  Fîg.  18&  On  donne  Poblîquîtc  Qyô  ♦  de  rEclîprique 
de  13  deg.  i8  min.  30  fec.  avec  Taiccnfion 
droite  yQD  d^Kégukts  de  148  deg.  44  mia. 
3  o  fec-  &  il  faut  trouver  le  point  C  de  TEcKpri- 
que^qui  fera  au  Méridien  EPQ^en  même  temps 
que  cette  Etoile. 

Solution.  Dans  le  triangle-SpI^érique  I>ûC 

3UÎ  eft  reÛangle^en  D,  on  connoSt  Tangle  EteC 
e  13  deg.  z8  mîn»  30  iec.  puîfquecet  angle 
eft  donné  de  cette  grandeur  \  avec  le  côté  Da 
de  3 1  deg*  1 5  mîn.  30  fec.  puîfquc  ce  coté  efl; 
le  iupplément  de  Tafcerinon  droite, vQp,  qui 
êft  dotmée  de  1 4  8  deg.  44  min.  30  fecJ  Aîniî^ 
U)  Vé  i«  jf.  l'cMi  cherche  de  U  njîmrcre  fui  vante  (a),  Thypo- 
ténufe.Oûf.  ,   .^  *  .  ,\ 

lôtM^ithrtke  du  finus   in  \tmpUmtM  df  ^ifi^t 

JÛ^C  donne  de  ly  deg,  it min.  jp  fec.     f^    -     ^.fixjflct 
l0%ar*  de  U  tangente  du  eompUment  du  câté'Jiék^' 
irouri  de  ^i  deg.  if  wb.  |t  fic^    .«r   _*-.  .--' .I«^t^lot4 

LégOTé  déjà  tangente  du  tontj^.  dellhypoêémtfiC^ËMl^.  K791S  i  f 

^,     .        .  -  ♦  '    ■         •'        .;,« 

W  W«  lej.qcii.W  donne  f6  deg.  \o  mîn.  14  fec.  pour'  la  valeor  àé  ce 

èottipttmenr  >  6c  par  conKqttenc,^^)  deg.  19  mn.  41;  lec.  pour 

u  rettoc^e'de  h 
:iuiie»bairti4€deg. 
pQirqué  i'tfc  y^ 

élï  de  14^  deg.  {o  min.  14  Içc.  It  fôîiu  C  eft  k  U«lt  deg. 


)o  mim  I 


deg.  )o  min, 
4  fe.dtt^Ç^t 


XXV.        TJSACrÉs 

^  19.  Connaijfant  la  hauteur  du  Pôle  fur  tho- 
ri/on  d'un  certain  lieu^  celle  dune  Etoile  quelconr 
quejur  cet  horifon^  tafcenjlon  droite  &  la  dé- 
clinaijbn  de  cette  Etoile  ;  trouver  le  point  de 
r Equateur  qui  et  oit  au  Méridien  de  ce  lieu^à  tinf 
tant  auquel  cette  même  Etoile  et  oit  à  la  hauteur 
fropofée. 

On  donne  la  hauteur  OP  *  du  Pôle  P  fur* Kg.  xtj. 
rhorifbn  HO,  de 48  deg.  50  mîn.  10  fec.  la 
hauteur  «C  de  la  Corne  fuivante  du  v  { la^Lui- 
faute  dux)  marquée  *  dans  Bayer ,  obfèrvce 
de  30  degrés  dans  rhémîfphére  oriental  >  î'af- 
cenfion  droite  vD  de  cette  Etoile^  de  1 8- deg. 
ï6  min.  17  fec*  avec  fa  dcclînaîfbn  D*  de 
zz  de^.  15  min.  49  fec,  vers  le  (epteninûnj 
&  il  faut  trouver  le  point  £der£quateur,  qui 
ëtoîc  au  Méridien  HZO  à  Pinftant  auquel  tette 
même  Etoile  ctoît  à  cette  hauteur  «C/ 

Solution.  Dans  le  trïHgie-SphériquA  oblii .  ^ 
quangle  *PZ ,  on  connoît  le  côté  *P  de  é  7;deç. 
44  min.  1 1  fec.  pui(que  ce  côte  eft  le  coniple^ 
ment  de  la  déclînalfbn  D«  oui  efl  donnée  de 
z  z  deg.  ï  5  mîn.  49  fcc  Je  côté  PZ  de  4 1  dèç. 
9  mîn.  50  fec.  puifque  ce  côte,  eft  le  c«ûii)>ie* 
ment  de  la  hauteur  OP  du  PôleP^aui  eft  donnée 
de  48  deg.  50  mîn.  iofec«avecIecôtéZ«de 
60  deg.  puîique  ce  côiç  eft^  le  cdmpieraenif.de 
la  hauteur  «C  de  rËtoiie  pippb^  ^  qui:  eibaufir 


4^0       Tjt^i  tbV  ^oAiPtir* 
XXIV.    Usage. 

428.  Connoiffant  tobliquiti  deFEdiptuiiu^ 
mvec  tafcenjion  droite  aune  Etoile  ,  troum  k 
point'  de  te  cercle  qui  fera  au  Méridien  en  mm 
temps  que  cette  Etoile. 
♦  «f •  18&  On  donne  Poblîquîtc  Qrd  ♦  de  rEclîptîqac 
de  15  deg.  28  min.  30  fec.  avec  Taicenliofl 
droite  yQD  de  Régukis  de  148  dep.  44  mio. 
30  fec.  &  il  faut  trouver  le  point  C  oe  rEcIîptî- 
que^qui  fera  au  Méridien  £PQ^en  niême  temps 
que  cette  Etoile. 
Solution.  Dans  Iç  triangle- Spl^érique  D^C 

3UÎ  eft  reÔangle^cn  D^  on  connoîc  l'angle  Di»C 
e  x3  deg.  x &  mio*  30  /ec.  puifquécec  angk 
eft  donné  de  cette  grandeur  i  aveclec6tcl> 
de  3 1  deg.  1 5  min.  j  q  fec.  puifquc  ce  câtc  cil 
le  fupplément  de  Tafcenfion  droite,  YQp,c|oi 
éft  dotinëe  de  1 4  8  deg.  44  min.  3 o  fec!  Aioli, 
MM•rf^  l'on  cherche  de  h  rQMjfcre  fuîvante  (a),rhyp<^ 
ténufeÇefe,  .-  -^ 

Lùt^rithme  du  finm   du  kèrrytémcat  de  T^fjU 

U^C  donné  de  ij  deg.it min.  yp  fec.    V  '-  ^  i.$h4^i 

t^gar.  de  la  tangente  du  complément  du  côté  D^A;/ 
tnntvi  de  ji  deg.  ij  wff#  ^t  fic^    .-r  ,.-,  r-  iMt^^'j 

iBJgar.  deja  tangçnte  du  ^oaqU.  dei:hypoiémféCanfi^»i7t^^^f 

W  W«  i©j,^uî.(^)  donne  ftf  deg.  vo  mîn.  14  fec.  pour'  U  valeor  *  « 
èompléaienr  $  ft  par  confequenc,'^)  des.  19  nân.  4^  ^^/P^  , 
^e  dg.^etie.h^poréiH^fei  laijaelie  etanc  «etttUM^eikH 
^   tièY'i^iAéie  U  circonférence del'EçiiptitjB^  Wtft  14^  j 
nin.  14  lec.  pour  Taiît  y^C.  Or>  pwTqué  l'aie  1W/ 


moitii 
)0  nun 


ciï  de  146  dejg.  )o  min.  14  Içc»  It  point  C  eft  k  UO^^ 
jo  ttiiin  14  içc»  dtt  Ç^t 


XXV.     TJsAOÊ. 

419.  Confiaiffant  la  hauteur  du  Foie  fur  th(h 
rifon  à^un  certain  lieu^  celle  (tune  Etoile  quelconr 
gue/itr  cet  horifon^  tafcenjion  droite  &  la  dé^ 
cUnaifon  de  cette  Etoile  ;  trouver  le  point  de 
V Equateur  qui  et  oit  au  Méridien  de  ce  lieu^à  tinj^ 
tant  auquel  cette  même  Etoile  et  oit  à  la' hauteur 
ftopofée. 

On  donne  la  hauteur  OP  *  du  Pôle  P  fur*Fî^  187- 
rhorifbn  HO  5  de  48  deg.  50  mîn.  10  fec.  ia 
hauteur  «C  de  Ja  Corne  iuivante  du  x(la^Lui- 
famé  dux)  marquée  *  dans  Bayer ,  ci^fèrvce 
de  30  deigrcs  dans  l'hcmîfphére  oriental  ^Taf- 
cenfion  clroite  vDde  cette  Etoile^  de  1 8- deg. 
16  min.  17  fec.  avec  fa  décHnaffbn  D/t  de 
2  2  deg.  15  min.  49  fec,  vers  le  {êptentriûH} 
&  Il  faut  trouver  le  point  £  de  rEquatear^  qui 
ëtoîc  au  Méridien  HZQ  à  Pinftant  auquel  tettc 
in^me  Etoile  ctoit  à  cette  hauteur  «C/ 

Solution.  Dans  le  trîli%gle-Spbërique  obli^ .  ; 
quaDgle«PZ,onconnoîtlecôté*Pdeé7;deg.  . 
44  min.  1 1  fec.  puifque  ce  côtéefl  le  coniple^ 
ment  de  la  déclinaifbn  D«  qui  efl  donnée  de 
2z  dcg- 1  5  min.  49  fccJecéiéPZ  de4i  dèç. 
9  min.  50  fec.  puifque  ce  côte  efl  le  ccinifde^ 
ment  dé  la  hauteur  OP  du  PôleP^auî  eft  donnée 
de  48  deg.  50  mîn.  i  o  fée.  avec  le  côté  Z«  de 
60  deg.  puiftfue  ce  côiip-eft  le  cdmpléraeni^le 
la  hauteur  «C  de  FËroHe  pippo^^  qui:  eâ^aûffi 


+«»  Tn^îTe*    COMPLET   ^ 

donnée  de  3  o  deg.  Âind  y  I*on  chercKe  de  k 
•WN.J9J, manière  fuîvante  (ai)  ^  Tangle  *PZ. 

Pfemicremenc, 

Valeur  trouvée  du  cote  ttV     -     -    -    -     -       ^7  i,  44».  ir/ 
Pékur  trouvée  du  côté  PZ       •-      ,    -    ^      ^j      .  ^      ^ 
Valeur  trcuvée  du  côté  2*  .-•.^^..      ^^^       00 

SifMme^de  eçs  irois  eçtù     ♦     -     -     -    -  ï68     54       i 

Moitii  de  ctue  fomme     .-.-.---  ^^4^7       oj 

Difer.dueétéé,VâceUemouiér   *    .    .    -.  itf    4;.  49; 

Vtjfer,  du  cStéVZâcitU  mime  moitié    «     -  4}     17  io| 

^      '    .  Secondement, 

Cêtmléiueiû  itt  logarithme  dufintu  du  citi  «  P  f rov • 

v€  de  éy  deç.  4^  mn.  Il /ic*    .    -    *    .    -     0.0})^l9 
Comffément  du  bgaritime  du  Jmus  du  côté  PZ 

X#|r«r.  du  finis  de  fa  dijflremceJu  cité  «P,  rrtfiiffifr 

dej4deg,4zmiu,49fic.l'    *    -    -    •    -     ^4;8774J 

ZOMT»  du  Jmus  de  la  difirence  dtf  côté  VZ,  trouvée 

*4>*f«  l7«*«.io)}tf.î    ^    .    -    .    -    ^     9Vtf^fS4 

'to^untkme  du  futnédufitus  de  la  moitié deTan^ 

Moitié  de  ce  logarithme ,  ^u  logarithme  du  fims 

'    de  la  moitié  de  cet  angle.      --..--     9.7f  f07/» 

WN«i03»qni  {fi)  donne  34dcg«  40  mfii.  fS  fec.  p/^*  pour  la  nleur  ^ 

r  \^         cette  moitié)  de  par  conftqnenti  é9<^  ai  ihîn.  x  tf  fie.  0oot 

W  N,  i;«.  celle  de  cet  angle  »  on  de  rare  EXD  qni  (f)  en  eft  b  mwe. 

Mail,  pnifime  l'an;  EVO  cil  de  6f  deg.  11  min.  lé  (k.  ft 

rf  VzTcYudïiontéMit  deg.i^  min.  27  CecVaxBy^ 
41  deg.  4  min.  49ftCf  Donc,  Tare  YQi&E^  <Ie$ilde& 
jf  min.  iiCec8cp9f  Conflk)nenc,  le  point  demaA^^  hdï» 
1  itiiP'dig*  /f  min/  Il  ftc#  de  rEqoatenr, 

AuTHE  Exemple. 
4S  o«  df  i£»M  frécîfement  les  mêmes  ihofti 


flv  ta  hauteur  »C*de  f Etoile  fropofee  ,•  a  été*^  ^M* 
cb/ervée  iau^  tkhm^hére  occidental  ;  &  il  faut 
de  même  trouver  le  fmt  E  îie  ^EqucaeÈOt,  qui 
ét<ùt  au  MériSen  HZO  à  Pinfhnt  auquel  cette 
Etoile  étoit  à  la  hauteittfroPoJié^ 

Solution.  D9ns  le  tf iaf^e-Sphérique  oblî» 
quangre  «PZ,  on  connoît k  côté  «P  de  67  deg. 
44  min.  1 .1  :  fçc.  le  côcc PZ dor^i  des.  9  mÛK 
j  o  Cec,  avec  le  côcé  Z«  de  éo  deg.  de  mênit 
que  dans  le  triangle  de  l'exemple  précedeniL 
Ainfi ,  Ton  trouve  précUeAient  de  la  même 
manière  dQnc:dn  Ta  fm  dans  cec  exemple^  . 
Fangle  «PZ  ^  &  par  conféquenc  l'arc  DÉ  de 
r£quateor,de.69  deg.. 4 1  min.  léfeçauauél 
fi  Ton  ajoute  l'arc  yD  ,  quleildoonédei  8  deg. 
16  nain,  xy:  jfec.  on*- le  9.7?** deg.  57  min. 
43  Cec  de.  r£quateur  ,\  pouiL  le  poloe  de  ce 
cercle  qui  était  au  Mêridieniti<rinftantpropo(ë* 

-.,.   /;.  ..S  C  H-0'JL',I  S. 

.  43  I  iSt^ès  avoir  trouvé dte  la  mamki^.Mra 
nous  vmtins  de  le  faire ,  U.pwnt  Cu|nHnanc  dt 
f Equateur  ùlipliMtrau^et  uué.Etôtle  efl  à  itne 
certaiimhc^tei^  f  K^^'à-dke^k.pointjieJ'Equar 
temMièott  m  <Mtridèè»à.t^^àirt  auquel  on 
a  objervé  la  hauteur  dune  certtnne.  Etoile  y  on 
frend  la  d^é.ea.ctdeoepoint  al^afeei^n  droite 
du  SôleUiyVette  diféfepcjrfira la  difiance.de cet 
Afire .  au  AiéridUn  à  tinfiMii  lauouel .  on  aura 
fmt^œueûbfkrvamn;,  Û  fafrcottpquent^fil'on 
réduit  cette  différejue  en  ten^  \,  on  fonngttra 
tÂeure  qu'il  étw  à  ^rtfinfiànt^ 


4^*        :TRAitÈ'C^]*PLET 

•  Fîg.tîf/.V  Jinjiyjf  VafceHfion^ droite  tQS  *  d»  "Sole 
avoit eté^ûor  exèmpie^ d&i%^ deg^ 3 o min. 1 1/, 
ait  midi  m  jour,  auqttetdït  2i  ùbfemi  /aLnifante 
Éwyfékvhde  3  o\d\fùrfhùr%fan  orietaalWQO^ 
la  diftance  SE  d^  cet  Afke  m  Méridien HIQ, 
nuroititi  à  cet  infiant  de-  3  4  c^g^^^li  $  min.  vm 
tocddent;  &  par  conflquent^  ilawràitèti  1  heu- 
us  tj  pùn.  j^ofèè.  après  midi,  à  linfiant Oh 
iptwl  on  auroip  fcàt^  cette  obfervàmn.  Mais^fi 
mte  mime  hauteur  avoit  été  obfefiuée  dans  ttà^ 

^tig.iiZ.mfphére^<)ccidemal^Jarc%^^    aurait  ahrs 

.  été  de  186  deg.^i  min.  ii'fec.;(&:far^cùnfé- 

^quekt ,  il  auroit  été  11  heures  3 1 imn»  }oh, 

p:  p.  du  fuir ,  à  Vinfiant  auquel  on  '.auroit  obfirvi 

cette  dernière  hauteur i 

'  Mm  il  faut  remarquer  i  «"^ ,  quecette  mamkt 
^4e  trouver  Mieure  n*^  jamais  parfaitement  ju^ii 
par ^1^  que  tafcenfton  droite  du  Soleil  augmentoM 
dinfiant  en  inftantjuf^'â  un  degré  environ  a 
14  hemes,  on  ne  peut  la  connokre  en  rigMeyfj 
qu'en  connoiffant  f  heure ,  qui  eji  préàjemnt  et 
que  l'on  cherche.  L'erreur  ne  peut  cependant 
pas  être  de  4  minutes  d'heure  y  puifqttun  degré 
de  (Equateur  étàni^réduit  en  temps  ^  ne  prom 
que  ce  nombre.    ^  --■    - 

^em  ^  qf^  quoique  cette  ntaniéfe  deconmArt 
t heure  ne  fois  pas  d'Anne  frédjlon  rigoureufe;  ce- 
pendant ^  fi  apsès  avoir  pris  la  différence  9  hsvsti  \ 
1 4  min.  .5  ojec.  du  premier  temps  i\heures  17  ^  \ 
40  feaau  dernier  1 1  heures  3 1  min.  5^/^'  i 
on  ajoute  à  ce  premier^  temps  ^  ou  l'on  foufrd  \ 


t>Ê  Trigonométrie^        4!jj 
du  dernier^  la  moitié  4  heures  3  7  min.  1 5  y^^t 


toit  trouvé  par  le  N^  j^oi. 

XXVL     USAGB. 

431.  Ctmnoijfant  la  hauteur  du  Polejur  Ph(h 
rifon  d'un  certain  lieu.  ^  ewec  tafçenfton  droite 
éf  la  déclinai/on  d'une  Etoile;  trouver  la  hau^ 
tettr  de  cette  Etoile  fur  cet  horifon ,  à  un  temps 
donné. 

On  doone  la  hauteur  OP  *  du  Pôle  P  fur*Fîg.i8f, 
Thorifon  HO  ,  de  48  deg.  50  min.  10  fcc, 
Tafcenfion  droite  vÔ  de  la  Luifante  du  Tde 
18  d.  I  6mîn.  27  fcc.avecfadcclinaîfonD«de 
1 1  deg*  I  j  min.  49  fec.  vers  le  feptentrîon  5 
&  il  faut  trouver  quelle  étoît  la  hauteur  «-C 
de  cette  Etoile  fur  cet  horifon  HO,  le  7.  du 
mois  de  Janvier  de  l'année  1749,  à  deux  heUv 
res  après  midi. 

Solution.  Après  avoir  connu  par  quelques 
Ephcmerides ,  ou  par  les  Tables  de  M.  De 
CaJJini ,  que  le  7.  du  mois  de  Janvier  de  Tannce 
1749,  à  deux  heures  après  midi ,  le  lieu  du 
Soleil  ëtoît  le  17"^^  deg.  3  1  min*  i  3  fec.du*)o^ 
on  cherche  {a)  quelle  devoit  être  fon  afcenfion  <#)  N,  54^ 
droite  à  cet  inftant  j&  Ton  trouve  qu'elle  ctoît 
de  z  8 9  deg.o  m,3  5  {çc.  Ainfi,le7.  du  mois  de 
Janyjerde l'anncei  749,^  %  heijres après mîdî^ 

N  np     ^ 


4.é6  Traître  complet 

le  1 8  9"^*  d.  o  m.3  5  f.  de  l'Equateur  ctoît  cloî- 
gné  du  Méridien  HZO  de  3  o  deg.  vers  Toc- 
cidenc  j  Se  par  conféquent ,  le  point  Ë  de  TËqua- 
ceur  qui  étoit  au  Méridien  à  cet  inft^t,  etoic 
fôn  3  1 9"*«  d.  o  m.3  j  f.  Mais,  puîfque  le  point 
E  étoit  le  3  I  9"^  d,  o  m.  3  5  f.  derEquateur, 
Tare  Ev  étoit  de  40  deg.  j  9  min.  15  fecSc 
puifque  Tare  yD  eft  donné  de  z  8  deg.  1 6  min. 
1 7  icc.  Tare  total  EyD  ,  &  par  conféquent 

(j)N.xj^.ranglc  «PZ  dont  {a)  cet  arc  eft  la  melure, 
étoient  chacun  de  69  deg.  i  5  min.  5 1  fec 
Ainfî ,  dans  le  trîangle-Sphcrîque  oblîquan- 
gle  *PZ ,  on  connoît  ranole  «PZ  de  69  deg. 
I  5  min.  5 1  fec.  puifque  Ton  vient  de  le  trou- 
ver de  cette  grandeur  :  le  côté  «P  de  67  deg. 
44  min.  i  I  fec.  puifque  ce  côté  eft  le  com- 
plément de  la  déclînaifon  D*  qui  eft  donnée 
de  1 1  deg.  1 5  min.  49  fec.  avec  le  côte  PZ 
de  41  deg.  9  min.  50  fec.  puifque  ce  côté  eft 
le  complément  de  la  hauteur  OP  du  PôlcP 
qui  eft  auflî  donnée  de  48  deg.  j  o  min.  1 0  fec. 

(«N.  297.  Par  conféquent,  fi  Ton  fuppofe  {b)  un  arcZM 
d'un  grand  cerclé,  tiré  du  fommct  de  FangleZ 
perpendiculairement  au  côté  «P^(  qu'il  rencon- 
tré en  un  point  M ,  parce  que  les  angles  ZP* 
&  Z«P  font  de  même  efpece ,  )  on  cherche  de 
la  manière  fuivance  le  côté  Z«  qui  eft  le  com- 
plément de  la  hauteur  demandée  «C. 

i««S  dans  le  trîangle-Sphérîque  MZP  qû* 
[c]  eft  redangle  en  M  ,  on  connoît  faDglc 
MPZ,  ou  *PZ,  que  Ton  vient  de  trouver  de 
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tf  9  deg.  I  5  mîn.  5  2  {qc.  avec  rhypoténufe  PZ 
que  l'on  vient  auffi  de  trouver  de  41  deg.  9  m. 
50  fec.  Aînfi ,  l'on  cherche  de  la  manière  fui- 
Tante  (a) ,  le  lègment  MP.  •  (a)  n.  1*4. 

Complément  du  logar.  du  finus  du  complément  de 

Fangle  MPZ  trouvé  de  6$  deg,  i^  min.  \^  ftc^     04f09i90 

Logarithme  de  la  tangente  du  compliment  de  l  hy- 
poténufe  FZ  trouvée  de  ^i  deg.  9  min.  fo  Jec.   lO.OfSfiyo 

Logarithme  de  U  tangente  du  compL  dufegment  MP   x  o •  f  09 1  f  8q 

cpi  {h)  donne  71  deg.  47  min.  p  fec.  p.  m.  pour  la  valeur  de  (^}  ^f«  103, 
ce  complément;  &  par  conCquenc,  17  deg.  11  min,   i  fec. 
poar  celle  de  ce  (ègment  >  laquelle  étant  retranchée  du  côté  :;.P , 
que  l'on  a  trouvé  de  67  deg.  44  min.  1 1  fëc.  lailTe  {O  deg.  \\  m« 
10  fec.  pour  la  valeur  dufegment  aM. 

2«*^,  dans  le  trîangle-Sphérîque  oblîquangle 
*ZP ,  on  connoît  le  fcgment  MP  que  Ton  vient 
de  trouver  de  17  deg.i  i  mîn.  i  fèc.  lefègmenc 
*M  que  Ion  vient  auffi  de  trouver  de  jo  deg^ 
3  2  min.  I  o  kc,  avec  le  côté  PZ  c|ue  l'on  a 
trouvé  de  41  deg,  9  min,  50  fec.  Ainfî  ,  Ion 
cherche  de  la  manière  fuivante  (  r  ),  le  côté  (On.  i^^^ 
Z.. 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  complet 
ment  du,  fegment  MP  trouvé  de  17  deg.  z  x  mîn. 
I  fec.     "     ..----.----    0.019870& 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  fegment  «M 

trouvé  de  $0  deg.  ^x  min.  10  fec.    -     -     -    -      9.So3i7S't. 
Logarithme  du  fims  du  complément  du  côté  PZ 

trouvé  de  41  deg.  9  min.  yo  fec.      -     -     -      9.87^69^9. 

'  '  *■ 

Logarithme  du  finus  du  complément  du  côtéZ*    -   ^9.tf9974f9 
qui  {d)  donne  30  dMj.  3  min.  3  3  fec.  pour  la  valeur  de  ce  com-  (/)  R,  i o|^ 
plcment;  &  par  conlcauent,  pour  celle  de  la  hauteur  demafV^ 
dce  aC,  poUque  cette  hautçor  eft  ce  complément  mêmt;.. 

N  nniî 


^  4^éÈ  Tr4  I  TE*    CO  ÈlPLBf 

S  C  H  O  L  I  E. 

45  5.  Cefi  par  ce  qui  eji  ênfeigné  dans  cet 
tlfage ,  que  Von  a  conjiruit  de  la  maniérefuivanîe, 
la  Table  des  Kéfradiions  qui  eji  à  la  fin  de  c$ 
Traité. 

On  a  choiji  tune  des  Etoiles  fixes  qui  paffent 
le  plus  très  du  Zénith  ;  parce  que  les  réfiraSliom 
itant  dt autant  plus  petites  que  V objet  dont  on 
obferve  la  hauteur  efi  plus  élevé  fur  thorifon^ 
On  a  pu  prendre  ta  hauteur  méridienne  appa- 
rente de  t Etoile  que  ton  avoit  choifie  ^  pour  fi 
vraie  hauteur  méridienne  ^&  en   déauire  fi 

(«)N*îîî.  déclinai/on  {a) ,  fans  craindre  que  la  différence 
qui  s' efi  trouvée  entre  ces  deux  hauteurs ,  ai 
caufé  dans  cette  déclinaifon  aucune  erreur  fin- 

|>)K.  ip^.fible.  On  a  àu^i  cherché  [b)  tafcenfion  droite  àt^ 
cette  Etoile;  &  après  avoir  réglé  une  Pendule  à 
fécondes  fur  le  vrai  mouvement  du  Soleil^  on  a 
obfervé  tinfiant  auquel  cette  Etoile  a  paru  eut 
à  thorifon  ,  celui  auquel  elle  a  paru  être  élevée 
dun  degré  fur  cet  horifon  ,  celui  auquel  elle  a 
paru  y  être  élevée  de  deux  degrés  ,  &  ainfide 
fuite  Jufquà  tinfiant  auquel  elle  a  paru  y  ètft 
élevée  de  ^q  degrés.  On  a  enfuite  cherché  de  U 
même  manière  dont  nous  venons  de  le  faire  dar^ 
cet  Ufage  ,  quelle  devoit  être  la  vraie  hauteur 
de  cette  Etoile  à  chacun  de  ces  infians*  Enfin^ 
on  a  retranché  ces  vraies  hauteurs  de  ces  hau- 
teurs apparentes  ^  chacune  de  chacune  i  &  l^{ 
différences  oni  formé  h  Table  que  ton  trouve  <k 
la  fin  de  ce  TYaité, 


tâ^ 


Ï)E    TrIGO  Vf  OM  ET  RIE.         46^ 

XXVIL    Usage. 

434.  Connoijfant  la  hauteur  du  Foie  fur  l'ko- 
fifon  d'un  certain  lieu  ^  avec  Vafcenfion  droite 
ér  la  déclinaifon  d'une  Etoile^  trouver  /'  A  zi  m  urh 
de  cette  Etoile  à  un  certain  inftant  ;  c^efi-à-dire  ^ 
f  angle  que  le  Vertical  de  cette  Etoile  forme  à  ce 
certain  infiant  avec  le  Méridien  de  ce  lieu. 

On  donne  rafcenfion  droite  yQSED  *  de*^*»?^- 
la  Tête  d'Hercule  marquée  *  dans  Bayer ,  de 
i  5  5  deg.  48  min,  3  6  fec.  avec  la  déclinaifon 
D*  de  cetre  Etoile  de  14  deg.  41  mîn.  vers 
le  fepcentrîon  -,  &  il  faut  trouver  l'angle  CZH 
que  le  vertical  ZC  de  cette  même  Etoile  for- 
moît  avec  le  Méridien  HZO  de  Paris,  le  1 4. 
dii  mois  de  Mai  de  l'année  1749,410  heures 
du  (bîr. 

Solution.  Après  avoir  trouvé  de  la  même 
manière  dont  on  Ta  fait  dans  l'Ufage  précè- 
dent {a)^  que  le  14.  du  mois  de  Mai  de  l*an*(*)^'4î»* 
née  1749,  Tafcenfion  droite  tQS  du  Soleil 
ëtoic  à  I G  heures  du  fbîr ,  de  5  i  deg.  4  2  mîn. 
5  5  fèc.  on  ajoute  cette  afcenfion  à  Tare  SE 
qui  cft  de  15  0  deg.  puîfque  Theure  donnée  eft 
1  o  heures  du  foir;  &  VoéA  i  6 1  deg.  4  2  mîn. 

5  5  fèc.  pour  le  point  E  de  TEquateur  qui  étoîc 
au  Méridien  à  1  inftant  propofé.  Mais,  puifque 
Parc  vQSE  eft  de  201  deg,  42  ^x\m.  5  5  lec, 

6  que  lare  tQSED  qui  eft  Tafcenfion  droite 
de  l'Etoile  propofëe,  eft  donné  de  255  deg. 
48  mîn.  3  6  fèc.  Tare  ED,  &  par  conféquent 
langle  -PZ  dont  [b)  cet  arc  eft  la  mefure,  (ont  (*)n.  196. 
chacun  de  j  4  deg.  5  min*  4 1  fèc. 


47^  T'^^^T^'    COMPLET 

Airid ,  dans  le  criangle-Sphërîque  obliquan- 
gle  «  PZ ,  on  connoîc  l'angle  -•  PZ  de  5  4  d.  5  m. 
4 1  fec.  puîfquc  Ton  vient  de  trouver  cec  angle 
de  cette  grandeur:  le  coté  «Pdey  5  deg.19  min. 
puifque  ce  côté  eft  le  complément  delà  dédi- 
naifbnD«  qui  efl  donnée  de  1 4  deg«  41  mio. 
avec  le  côté  PZ  de  41  deg*  9  min.  5  o  fec.  puif- 
que ce  côté  eil  le  complément  de  la  haureuf 
OP  du.Pôle  P  fur  Tkorifon  de  Pan\ qui  eftde 
48  de^.  5  o  min.  10  fêc.  Par  confëquent ,  après 

W N.1J7.  avoir  luppofe  {a)  un  arc  «M  d'un  grand  cerde; 
tiré  du  lommet  de  Tangle  «  perpendiculaire- 
ment au  côté  PZ ^  (prolonge  vers  M,  parce 
que  les  angles  «PZ  &  «ZP  font  de  difiEcrentc 
eipece,  )  on  cherche  de  la  manière  fuivance 
Tangle  demandé  «ZM'^  ou  CZH. 

I  ^°^ , dans  le  triangle-Sphérique  *PM  qui  [c] 
eft  redangle  en  M,  on  connoît  Tangle  «FM, 
ou  *PZ,  que  Ion  vient  de  trouver  de  54  deg. 
j  min.  41  fec.  avec  Thypoténufe  «P  que  Ton 
yientauffide  trouver  de  7  5  dcg.  i  9  min.  Aînfi, 

WN.  1S4.  i»Qn  cherche  de  la  manière  fuivante  {b)y  le  feg* 
ment  MZP. 

Complément  du  logarithme  dufirms  du  compliment 
de  V  angle  aPM  trouvé  de  s^deg.  $  min»  ^ifec.     0.IJ1771J 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  Vhypo- 

ténufe  «P  trouvée  de  7 s  ^^S*  ^9  ""''^     -    -    -     9.4i<3;<^ 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  feg- 

mentMZ?    --..-- 9.^^0119) 

(c)  N.  ïO  J.  qui  (c)  donne  14  deg.  4  min.  3  ^  fec.  pour  la  yaleur  de  ce  com- 
plément j  &  par  confiquent ,  6  s  deg.  j-  s  ^^^*  *7  ^^^*  pour  celle 
de  ce.fegment  i  de  laquelle  ayant  retranché  lecôré  PZ,  <p^ 
Ton  a  trouvé  de  41  deg.  9  min.  $0  fec.  il  reftc  14  <^^g*  4/  °^* 
47  fec.  pour  la  valeur  du  fegment  MZ. 


r 

j»B  Trigonometris.  47t 
1*"',  dans  le  trîangle-Sphérîque  oblîquan- 
|le  Z«tP ,  on  connoît  le  fegmcnc  MZ  que  Ton 
vient  de  trouver  de  24  deg,  45  min.  3  7  fec. 
le  fegment  MZP  que  Ton  vient  aufli  de  trou- 
ver de  65  deg.  5  5rfnîn.  27  fec.  avec  Tangle 
«PZquePonatrouvéde  54deg.  5  min»  41  fec. 
AÎDÛ ,  Ton  cherche  de  la  manière  fui  van  te  (a) ,  (4)  n.  jif^ 
Fangle  demandé  *ZM,  ou  CZH. 

CompUment  du  logarithme  dufinus  du  fipnent  MZ 
trouve  de  i^deg.  4;  min.  57  fec.     -     -    -     -  .   0.5779^^^ 

Logarithme  du  finus  du  fegment  MZP  trouvé  de 

6s  dee.  j^  min.  17  fec. 9.9^047  j g 

Logarithme  de  la  tangente  de  l'angle  aPZ  trouvé 
^  S^  ^fg*  S  fùn,4ijec.     -     -     -     .    -    -    io.i40Z49« 

Logarithme  de  la  tangente  de  P angle  demandé  «ZM  ^ 
ou  CZH     .--.--^.--i   -1:0.471^9)5 

I 
qui  (^J  donne  71  deg.  5  7  min.  3  8  fec.  pour  la  valeur  de  cet  angle,  (h)  ff.  loj* 

S  C  H  O  L  I  £• 

43  5*  Sr  a»  li^  de  donner^  comme  on  le  fait 
dans  cet  Ufagey  tafcenfton  droite  YQSED**Fîg.î9o. 
et  une  Etoile ,  avec  le  jour  &  P  heure ,  on  donhoit 
feulement  la  hauteur  OP  du  Pèle  V  fur  thori^ 
fon  HO ,  avec  la  hauteur  C*  de  cette  Etojlefur 
le  même  horifon ,  (Ùffa  déclinaifon  D*  ;  on  con^ 
noitraittous  les  côtés  du  triangle-Sphértque  «tPZ, 
puifque  ces  cotés feroientles  compléments  des  cho-- 
fes  données.  Ainfi  ^  ton  trouveroit  t angle  «ZP 
de  la  manière  dont  nous  avons  dit  {c)  qu'il falloif^c)  n.  i;;. 
sy  prendre  pour  trouver  les  angles  iun  triangle-- 
Spherique  dont  tous  les  côtés  étoient  connus^  & 


47 z         Traite^    complet 
lorfque  l'on  auroit  trouvé  cet  angle  '^ZP^oncofh 
noîtroit  auffi  l'angle  demandé  CZH  ^  puifque  cet 
angle  demandé  eji  le  fupplément  dç  cet  angU 

XXVIIL    Usage. 

45  6.  Connoijfant  les  longitudes  de  deux 
Etoiles  avec  leurs  latitudes ,  trouver  la  difiançt 
de  ces  deux  Etoiles. 

•  Fîg.  iji.  On  donne  la  longitude  vC  *  de  l'EtoîIeAi 
de  lo  deg.  ii  min.  avec  fa  latîcude  CA  de 
34deg.  2  0  min*  vew  le  feptentrîon»  On  donne 
pareillement  la  longitude  tD  de  l'Etoile  B, 
de  125  deg.  44  min.  avec  fa  latitude  DBdc 
y  deg.  3  6  min.  auffi  vers  le  feprentriouj&il 
faut  trouver  la  diflance  AB  de  ces  deux  Etoiles. 
Solution.  Dans  le  triangle-Sphérîque  obli- 
quangle  AIB ,  on  connoît  le  côté  AI  de  y  5  deg. 
40  min.  puîfque  ce  côté  eft  le  complément 
de  la  latitude  CA  de  l'Etoile  A  ,  qui  eft  don- 
née de  34  deg.  xo  min.  le  côté  Bide  84  deg. 
24  mîn.  puîfque  ce  côté  eft  le  complément  de 
la  latitude  DB  de  l'Etoile  B,  qui  eft  donnée  de 
y  deg.  3  6  min.  avec  Tangle  AIB,  ouCID,de 

(»)N.x95.ioy  deg.  3  i  ijiîn.  puîfque  l'arc  CD,  qui  (^) 
eft  la  mefure  de  cet  angle ,  eft  la  différence  de 
la  longitude  rC  de  l'Etoile  A,  qui  eft  donnée 
de  lo  deç.  iz  mîn.  à  la  longitude  rD  deFE- 
toîle  B,qui  eft  auffi  donnée  de  i  z  y  deg.  44  mîn, 

(B)N.  297.jjynfi  j  après  ayoîr  fuppofé  [b)  un  arc  AFM 
d'jjn  grand  cercle,  tiré  du  fommet  de  l'angle  A 

perpendkulaîremcw 


Bk  TÀiGoifOMÈTinik.  ^^j^ 
pcrpeîidîculaîrement  au  côté  BI,( prolonge 
vers  M,  parce  que  les  angles  ABI  &  AIB  foné 
de  différence  efpece ,  )  on  cherche  de  la  ma- 
nière fui>ante  le  côté  AB  qui  eft  la  diftaiicé 
demandée. 

i«^^^daris  je  triangle  -  Sphcrîquè  MFAÎ 
ijui  [c]  eft  reâ:anglè  en  M  ^  on  cônnoîc  Thy- 
pocéniife  AÏ  dé  5  5  dëg.  46  min.  puifqùe  Toiï 
irienc  de  la  trouver  de  cette  grandeur  :  avec  ' 
Tangle  AIM  de  74  deg»  18  min«  puîrque  cet 
ang^  eft  le  fupplémenc  dé  Tangle  AIB  que 
Ton  vient  auffi  de  trouver  de  i  o  5  deg.  3  i  min: 
Ainfi  ^  Ton  chêrcne.dè  la  ndaniére  fui  vante  {a)j  (iiJN.  184; 

ie  égaient  IM- 

f 

Complément  du  logarithme  du  finus  du  complément 

de  V angle  ÀIM  trouvé  de  74  deg^  iS  min.    -     o.;7XX9ix 

Logarithme  delà  tangente  du  complément  de  l'hy- 
pàténufiAl  trouvée  de  if  deg.  40  min.     -    -      9.$344i4^ 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  feg- 

moit  IM  -.-,-  --  -  -.-  -  -  -  .10.40^^1^0 
qui  {%  donne  ^8  deg.  j;  min.  x6  Cec.p.  m,  pour  U  valeur  (()  N;tof; 
de  ce  complément  5  &  par  conféquent ,  ii  deg.  14  min.  54  fec. 
poaf  celle  de  ce  fegment  ;  lacpielle  éc^t  ajodtée  au  côté  BI ,  que 
l'on  a  crouvé  djc  S4  deg.  x^  mm.  donne  îoj  deg.  4S  xnih.  j 4  fec* 
pour  là  vileur  du  fegtAenc  BIM. 

a 

2^,  dans  le  trîangle-Sphcriqué  pfclîqtiad-^ 
gie  BAt  y  on  cpnnoît  le  fegment  IM  que  VoA 
vient  de  rroûyer  de  2  ï  dèg;  2^4  nwn.  34^c: 
le  fegment  BIM  que  roq-  vient  auffi  de  dWi- 
ver  de  1  o  5  deg.  48  mift.  54  fec.  avec  le  côté 
AI  que  y^ri  îtrouvé  de  j  5  deg,  46  mini.  Aîrifl  ^ 

Ooo 


474        Traita  coMPtEt 
C4)N-^oj.l'on  cherckc  de  la  manière  /"uîvantet a)  ^l*^ 
côcé  AB  qui  eft  la  dîftance  demandée. 

Cof^lhhen}  du  hgdrith!^  du  finks  du  complément 

,  dtt  figmcnt  iKi  trouvé  de  xï  deg:  14 min.  i4fec.   *  o.o^TOfif 

Logarithme  dufiniudu  complément  dufegment  filM 

trouvé  de  10 s  deg.dfimîn.  ^^fec.     -     -     -      ^.^j^i^Sf 
Logarithme  du  finus  du  complément  du  côté  AI 

tmuvé  de  fs  <^^g*  40  min\    -»    -    -    i    -^    -     9.7^11841 

LogarithiHe  du  finus  du  complément  de  la  diJUnce 

demandée  AB     ----------   x9.^ij6o\s 

rl)N.  10).  9^'  W  ^onhe  9  dëg.  30  mih.p-.  m,  pour  la  valèar  de  ce  com- 
ptément  ;  8t  par   conf<kjùei\t  >  99     deg.  30  niin.  poar  allé 

{e)  N.  i  }6.  de  cette  diflanee ,  qui  (c)  vaut  plus  que  le  quart  de  la  dfcoofê- 
rence  d*an  cercle  ;  puifqu'ellè  èft  l  hypoténufe  d'un  trianglc- 
Sphcriqûe  fedanglé  AbM ,  dont  Tun  des  côtes  BIM  yzm  pl« 
que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle^  61  Tancre  AFM 
vaut  moins  que  ce  quart* 

Autre    ExEMj?tË.         • 

A. 3  7*  On  donne  pour  lés  longitudes  &fmr 
•  Fig.  191.  tes  Itititudes  des  Etoiles  A*  &  blés  mêmes  nom- 
ères  que  Pon  a  donnés  pour  celles  des  Etoiles  à 
lexemple  Précèdent  ^  excepté  que  la  latitude  Vh 
de  l'Etoile  b  eji  méridionale  ;  &  il  faut  trouva 
la  dijiance  Ah  de  ces  detix  Etoiles .  • 

.  Solution,  i  «*« ,  dans  le  trîangle-Sphcrîqoe 
obllquangle  Alb  ,  on  coniloîc  k  côté  AI  de 
5  5  deg.  40  mîn.  le  côcé^I  de  9  5  d.  3  6  m.avec 
Tan^le  Al^dc-105  deg.  31  mîn.  Aînfij  après 
avoir  fuppofë  un  arc  AFM  d*un  grand  cercle; 
perpendiculaire  au  côté  £>!,&  trbuvé  le  fegment 
IJMJjl^e  21  d.  24111..  34fec.de même&dela 
même  manière  que  dans  Texemple  précèdent, 
on  ajoute  ce  fegment  au  côtc^ï ,  bL  l'oa  1 


PB  Tri 0(^NOMi^TR  1  £•  4*7 5 
117  deg.  omîn.  34.iec.  pourla  vafcur  dû 
fegmenc  MM. 

-  ^eat^  ^ans  le  triangle  -  Sphcrfcjue  obKquaiv 
gle  AAI,  on  connoîc  le  fegment  IM  que  l^on  a 
trpuvé  de  2 1  d.  14  m.  3  4  fec.  le  ferment  blM 
<juel*on  vient  de  trouver  de  j  1 7  deiç.  o  min/ 

3  4-  fee-  ayeç  le  côté  AI  oue  Ton  a  auflî  rronvé 
de  5  5  deç.  40  mm.  Ainfî ,  l'on  cherche  de  la 
manière  lui  van  te  (^),  le  c^tç  A^  qui  çft  lac^^N.  jpi. 
diftance  demandée^ 

du  fegment  IM  trouvé  de  ii  deg»  14  min,  ^\f^c,  0.0  ;  10  j^  24. 
JLogaruhme  dufinus  du  cçmplément  dafigment  oîlA 

iro^vi  dt  i\y  deg.omin^  ^^fic.      -     t     -  ,-  .9.6^7187^ 
f^agarithme  du  finus  du  compjfrnent .  dui  ç$ti  AI 

•     trouvé  de  ^j  deg,  ^o  min.     ------  9.7^1 1841 

4^ogaruhme  du  finus  du  cvmplémeni  di  la  dtfiance  ' 

demandée  Ah    -     -     -     -'    -     ^    -     -,    ^    -    ;r9*459;23' 
fini  [k)  donne  if  deg.  ^8  min.  9^£bc  pûttt  h  valeur  de  ce  coau(i}!){«  to|« 
plément  5  Se  par  conféqtienc ,  lo;  deg.  ; 8  «lin*  9  fec.  pour cçUe 
de  cette  diftance ,  qui  vaut  plus  aue  le  auan  de  la  circonfôence 
<l*ttn  cercle,par  des  raifons  pareilles  4  celles  que  nom  avons  dkts 

4  la  fin  de  l'exeoiple  précçden^. 

S  CH  Q  L  I  E. 

4i  8 .  Ceft  pof  urte  méthode  entièrement  ptsh 
ffdÙe  a  celle  que  nous  venons  de  fuiyre  dans  cet 
JJfage^  que  ton  trouve  la  difianee  de  detax  VUtes 
dont  on  connmt  les  latitudes  &  les  Ipngitudes., 

Ainfijfi  l'on /fait  ^^arexemph^  que  la  lon- 
gitude EC  *  de  Paris  e/2  de  f  q  deg.êrfa  lati-^rie.,\ff^ 
tude  CP  rfê  48  de^.  jo  mm  i  o  pc.  vers  te 
jeûterftrionf  &  fjue  la  longitude  ED  de  Goa  e^^ 

.  Q  Q  Q  ^ 


47^         Traite'  compibt 

f^  9 1  ^^g*  ^jt  ^^^«  &falatitudeDGdei  5  d^ 

'3  I  min.  aufft  vers  le  Jeptentriani  on  trouve\ 

la  manière Jukfânte  y  la  difianceVQ  de  ces  dt 

Villes'. 

WH.*97-'  jcnt  jprès  avQirfuppofé{a)unaccVUiia^ 
grand  cercle  de  la  Terre  ^  tiré  dpjômmet  detanr 
gle  P  perpendiculairement  au  coté  GN ,  (  quil 
^encontre  en  un  point  M^  parce  que  les  angUi 
PNG  &  PGN  font  de  même  ej^ece  ^)onam 
triangle  fphèrtque  MPN  qui[c]  e(i  redlangU  en 
M,  &  dans  lequel  on  connoît  Pkypoténufe  PN 
,  de  /^i  deg.  9  min*  5 o  fec^ puifque  cette  hypor 
ténufe  eji  le  complément  de  la  latitude  CP  de 
P^tis^quieji  donnée  de  ^,8  deg.  50  min.  i  ofec, 
avec  l* angle  PN  M»  ^^  CND,rf^  7 1  deg.  15  m. 

{k)}iL  136.  puifque  cet  angle  CL  pour  mejure{b)  la  différence 

""  > CD  de  la  longitude  EC  de  Paris ,  qui  efi donnk 

dç  lo  deg.  .c('la  longitude  ED  ^  Goa,  qui  eft 

^uffidonnéfi  de^  i  deg  z  5  min.  Ainfi^  Poncnerm 

(f  )N.  J84.  de  la  manière  fuivante  {c) ,  lefegment  MN. 


rhypocénufe  PN  trouvée  de  41  deg.  9  m.  fof.*  iouOf8529« 
Logarithme  de  U  tangente  du  copiplémenr  du  fce^ 


«f  fltr  74  <Mg.  *y  w*/».  vuijqu  n  cji  le  compiemenz  ae  la  laiiiuat 
't  o  A^*  JF'*^*'^  ^^  vakn^du  figme/u  GM, 


JpJB      TrIGO  N  QM^'FR  JE.       ^JJ 

2?û^  dans  le  triangle-Sphérique  obliquangh 
iprPN  ^on  connoit  kfegmeht  MN  que  Iqîi  vient 
4e  trouver 'de^  i  5  deg.  i/^min.  i  o^fec^  le  feg- 
ment  G  M  que  ton  vier^t  auffi  de  trouver  de 
§  8  deg.s4  min.  5  ofec.  avec  le  coté  V^  que  ton  a 
trouvé  de  4\  deg.^'min  iofeff.Ainfi^  Vohcherche 
de  la  manière  fuivante  {a\  Içcôté  VGqtii  efi  la^a}^.  loy 
défiance  demandée.  \  ' 

Complcment  du  logarithme  Su  Cijius  du  cpmplc- 

xnent  d^  fegment  MN  trouvé  de  i  f  deg.  j  4  min. 

10  fec.  l--.-.l.-_.--  p.oi^i3;8| 
Logarithme  du  finns  du  complcment  du  feginent 

GM  trouvé  de  jS  deg.  j4vrnin,  ;o  foc.  -  5.711915^ 
Logarithme  du  finus  ducompiéip^nt  du  côté.PN   .... 

trouvé  de  41  deg.  9.  min.  jo  fec.    -    -    -    .     ^.ij66<)6^ 

Los^arithme  du  finus  du  complément  de  la  diilance 

demanda  PG     -      -     -      .^     -     -     -    -    -  l9»6ojZf6f 
qui  [b]  donne  25  deff.  47  min.  %x  fec.  ipour  la  valeur  de  ce  corn-  (J^^fH^i^y^ 
pliment  ;  &  par  conjéquent  ,66  deg.  1 1  ynin,  7 Jec.  1 9  ou  16^^ 
lieues  p«  p.  de  1^  au  degré  y  pour  la  valekr  de  cette  diftance.  ' 

45  9.  £f  jÇ  ton pjropofoif  de  trouver  la  dkf- 
tance  PL*  ^/e  Paris  à  Lim^Caûitaledu  Féroù^^^^'^9h 
dont  l^a  Ijongitvde  ÀQED  ejk  de^oo  deg. 
50  nnn^  5  ojeç.  &  la  lmtitde:Dh  àe  i  ^  dég. 
I  nnn.  lific.  vers  le  midi;  ot}fiippoferpit(c)ic)S.t97. 
de  même  quç  dans  texémpU  précédent  ^  un  arc 
PJM  d'un  grand  cercle  de  la  Terre^  tiré  dufom^ 
met  de  t angle  P  perpendiçufairetnent  au  côté 
LDN  ,  (  qu'il  rencontrer  oit  aujjî  en  un  point  M  y 
parce qtie  les  angles  PNL  (&  VV^  fetoient  en^ 
coredemême  e^ece^)  &  ton  trouver  oit  enfuit  e 
de  la  manière  fuivante .  la  difiance  demandée  PL. 


♦ 

47^  Tra'ïte^  complet 

icnt  Dans  k  triangle-Sphérique  MPN  ^^'[cl 
ferait  reSiangle  enMy  on  connoitroit  Pnyfote^ 
nufe  PN  efe  41  deg.  ^min.  y  o  fectpùifque  cetti 
t^poténufe  ferait  Je  complément  de  la  tàtituà 
•  CP  de  Paris ,  qui  eji  de  48  deg.  5  o  min.  1  ofec. 
avec  f  angle  MNP ,  ou  DNC ,  ^ 79  ^5^*  9  wwfc 

f^lf»i9^^  3  o^^  puifi[ue  (a)  cet  angle  aurok  pour  mefire 
lafomme  DAC  delà  longitude  AC  de  Paris, 
âr^^i  e/î  de  1  p  de^.  C^  Je  la  différence  DA  ^/j 
longitude  AQ^ED de  Lima ^  qui.  efi  de  ^oo de^. 
KO  min.  ^ofec.  a  h  circonférence  entière  if 
(Equateur  ^Q.AinR\  ton  ttouveroit  delà  W- 

(l)  n,i94.  niére  fuivante  {b)Jefegment  MN, 

.  Complément  da  logarithme  cki  fintis  <la  complet 
ment  de  l'angle  MNP  croavé  de  79  deg.  9  min,    , 
>o  fec.     -      ----------     o.yij^iJI 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  Thj- 
poténafe  PN  trouvée  de  41  deg.  %  min.  f  o  fec.    icofS^i^o 

Logarithme  de  la  tangente  da  complément  du  feg- 

xnentMN    ----?-•------    i9.7S)9f0ç 

{c)  N«  xo)*  ^2<i  [c)  donnero'u  80  ^j^.  )  9  mlit.  3 ^/êc.  p.  p«  pour  la  valeur  dtu 
complément  ;  &  par  confcqujent  ^  9  deg.  lo  min,  11  fec.  pour  ccBf 
ii!r  ce  ftçnent;  laquelle  étant  retranchée  da  cJreLDN*,  {tf^^M 
trouvesou  de  lox  deg.  i  mi;i.  tj  /^f*  P^^hH^  ^^  côté  Jero'uU 
fomme  du  quart  de  cercle  DN  &  de  la  latitude  DL  ^«  Lima,il«- 
quelle  eft  de  it  irr*  i  mi/z.  t^  fec.  laifferôit $it  deg.  40i«i. 
54  y^^.  /Vtfr  Al  v^rttT  dufegmem  LPH,' 

i^^^dans  le  triangle-Sphérique  oUiquanf^k 
UPN^  on  connoitroit  le  fegment  MN  ^ae  tof 
viendrait  de  trouver  de  9  deg»  i  o  wi/^.  2  ly^^. 
îefegmentLDM  que  ton  viendrait  aufjidetrùft 
ver  de  91  rf^.  40  min  ^4^  fec.  avec  le  coté  PN 
que  ton  aurait  trouvé  Je  41  deg.  p  min.  jopc^ 


i?«»  dans  te  triangle-Sphérique  obliquangh 
iGPN  ^on  connoit  lefegment  MN  que  Hpn  viem 
de  couver  *de^  i  j  deg.  T^/^min.  i  o^fec^  le  feg- 
ment  GM  que  ton  vier^t  auffi  de  trouver  de 
§  8  deg.$4  min.  5  ofec,  avec  le  coté  PN  que  ton  a 
prouvé  de /^^  deg. cf' min  iofes;.Ainfi^  P oh  cherche 
de  la  manière  Juivante  {a)y  Içcôté  VGqiêi  eft  la^é)ït.  jo^ 
dijlance  demandée.  \  ' 

Complément  du  logarithme  du  Caus  da  complé- 
ment du  fegmcnc  MN  trouvé  de  i  j-  deg.  5  4  min, 

xo  fi^.     ----.-.-_.-•  p.oifzis^. 

Logarithme  du  finas  du  complément  du  feginent 

GM  trouvé  de  ç8  deg.  £4  min.  fo    foc.      -  5.71 191 3S 

Logarithme  du  (inus  du compléip^m  da  côtéPN  *.       .  . 

trouvé  de  41  deg.  st  min.  yofec.     -^  -    -    -  9.87^^9^9 

LoG;arithme  du  fînus  du  complément  de  la  diftance 

demanda  PG      -      --•^-•---  x9.6ojZf6f 
qui  [b]  donne  z  j  def^,  47  min.  çi  fec.  ipour  la  valeur  de  ce  eom-  (^)N#IOJ# 
pUment  ;  &  par  conjéquent  ,66  deg.  1 1  min.  -jjec.  [»oui6^j 
lieues  p.  p.  de  i<^  au  degré  ^  pour  la  valeur  de  cette  diftance.  * 

43  9.  Et(i  tonpropofoii  de  »ouver  la  dif^ 
tance  PL*  de  Paris  à  Lima  Capitale  du  Pérou  ,*Kg.  t ps. 
dont  l^^  hngitude  ÀQED  eji  de.ioo  deg. 
5  o  min.  5  çjec.  &  la  htit^de:DL  de  i  z  dé^. 
i  min.  ij,pc.  vers  le  midi;  onfuppoferoit{c)(s)^'^97^ 
de  même  que  dans  texempU  précédent  ^  un  arc 
,PM  d'un  grand  cercle  de  la  Terre^  tiré  dufom- 
met  de  l'angle  P  pkpendiçulairement  au  coté 
JLDN ,  (  qu'il  rencontrer  oit  aujji  en  un  point  M , 
parce qiie  les  angles  PNL  ^  VU^  fetoient  en- 
core de  même  e^ece ,  )  &  ïon  trouver  oit  enfuit  e 
de  la  manière  ftiivante ,  la  difiance  demandée  JPL. 


J^^io  fRAlTÈ^    COMPlkf 

30  (ce.  &  îi  faut  trouver  i^^^  ,Ie  point  B  àt  t8 
cercle  qui  fe  levé  en  même  tetof>s  qbecetctf 
Etoile  j  2"*^^  PangleFB^  que  ce  même  cerclé 
forme  à  cet  inftant  avec  cet  horifbn  HO. 

Solution,  x^^^  dans  le  trîangk-Sphérîqac 
«DF  qui  eft  redangle  ent) ,  on  connoît  Tanglc 
l)Frt  ^oU  EFH,  de  41  deg;  9  itiini  j  ù  fec.  pmP 

WN;i9tfique  {a)  cet  angle  a  pour  méfuré  le  ccmiplé- 
ment  HE  de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P ,  qui 
eft  donnée  de  48  deg;  50  min.  x'o  fècî  avec 
le  côté  Df  qui  eft  donné  de  1 6  deg.  1 3  min; 
10  fec.  Aînfi ,  Toh  cherche  de  la  manière  fuî- 

W  N-  ^77^  vante  (&),  le  côté  DF  qui  eft  la  différence  alcei>= 
fîonnelle  de  TEtoile  fiopofëe. 

CompUmeni  'du  logarithme  de  la  tangente  de  F  angle 

tjïcL  aouvé  de  41  deg.  9  min,  ^ojec.    -    -    -    o.oySjiif 

Logarithme  de  la  tangente  du  cèté  Da  donné  de 

16  deg.  13  mi/z.  xo  yec.      -       -  -        -^    ^.^ét^x^^ 

Logar.  du  fimts  de  ht  différence  afcenfionnelle  DF  9*S^^7S¥^ 
•  oui  (c)  donne  i^  de?.  39  min.  10  fec.poarla  valeur  de  cène 
différence,  laquelle  étant  ajoutée  a Tafcenfion  droite -yED,  <!«» 
eft  donnée  de  ^8  deg.  3 1  min.  27  fec.  donne  118  deg.  10  min. 
j7  fec.  pour  lafcenfon  oblique  VEDF  5  &  par  contëoixnt, 
61  deg.  49  mip.  x)  fec.  pour  le  Côté  F^' du  triangl6-Spheriqaè 
obliquangle  F^B* 

(d)  N.197.  1  ent  ^  âprèsa voir  fuppofé  (^dâris  le  tVîanglc- 
Sphérîque  obliquangle  FîûjB  ,  un  arc  ésM  d'un 
grand  cercle ,  tiré  du  fbmmet  de  Tangle  ia  per- 
pendiculairement au  côtéFB,(  prolongé  vers 
M,  parce  que  les  angles  ^^BF  &  =û:FB  lontdc 
différence  efpece,)  on  connoît  dans  le  trîan-  ! 
gle-Sphérique  F;£2ïM  qui  [c]  eft  reâangle  en  M,  \ 

riiypoténuiè  | 


(c»N.  loj 


Jbfi    TrIQONO  METRIE.        47^ 

éiinfi ,  Fan  trouverott âe la  mamére/uivante  (a)  ^i^yfu.  )6|i 
te  côté  PL  qui  ferait  la  dijiance  demaHdéeé 

Complément  <!u  l^rithme  da  JEiitis  docompté^ 

mène  du  fe|;ihencM>l  trouvé  de  9 deg.  io  min. 

il  fec.     -     -     ---------     o.oo;79;x 

Logarithme  <in  .(Tniis  du  complément  dû  (ègment 

LDM  troùvéde  9ideg.4omîn.f4fèc.  -  -  8.^70i2it 
Logarithnoe  da  finns  du  complément  du  côtéPN 

m>aY^de4X  deg.   9  mîii.  jo  fec,     -    -     -  .  9.*i7^^9^9 

LogmritEâie  da  finus  du  complément  de  la  diftance 

demandée  PL----------   jS.ff  i'<(i4S 

9»i  {b)  donneroit  %  deg.  i  min.  44  fie.  p.  p.  p^our  la  valeur  de  (jj  jg^  j^jj 
ce  cotmUmeni;  &pmr  cùf^uau\  fz  deg.  a  min.  44  fee.  'tiO* 
Z}Oi  lieues  p.pv   de  if    au    degré  ,  pour  U  vdew  de  cette 
dîjlanc'e, 

XXIX.      UsAGÉi 

.,  440.  Cônnoijfant  la  hauteur  du  Foie  fur  fhô^ 
rtfon  d'un  Certain  lieir^avec  tafcenjioh  droite  $unet 
Etoile  y  fa  décHnaifon ,  &  f  obliquité  de  PEclip- 
tique  ;  trouver  le  point  de  ce  cercle  qui  fe  levé  en 
fnême  temps  que  cette  Etoile ,  &  l'angle  que  ce 
tneme  cercle  forme  à  cet  infiant  avec  cetkorifon. 

On  donne  la  hauteur  OP  *  du  Pôle  P  fur^Fif.  1944 
Phorifon  HO, de 4 8  deg.  jô  mîà  ïo  kc.  l'a(^ 
cenfion  droite  TED  de  Sirius^de  98  deg.  5  i 
min.  17  iec.  fa  dëclinaifbn  D«  de  16  dee* 
£3  min*  10  fec.  vers  le  midi: avec  Tobliqui- 
té  FdSbB  de  l'Ecliptique  ^  de  ;i3  deg.  28  min. 

f  Cette  diftance  eft  de  plus  du  quan  de  la  drconfirence  d'uÀ 
6ercle  (r);  puifqù'elle  eit  l^bypoténufe  d*an  triangle- Spbériqoe (ON.  »}•« 
fedbangle  LPM»  dont  le  côté  LM  vaut  plus  que  le  quart  de  la  cir- 
«oaférence  d*un  cerdet  9l  W  côté  PM  vaut  moins  que  ce  quarté 


4*0  TtRAlTÈ^COiATlÈf 

30  fec.  &  îi  faut  trouver  i^^t^le  poîntËde 
cercle  qui  fe  levé  en  même  temps  qbea 
Etoile}  i«^«,  l*angleFBip  que  ce  xxicmc  cci 
forme  à  cet  inftant  avec  cet  horifoo  HO 

Solution.  1^^^  dans  le  trîangk-Sphériqi 
«DF  qui  eft  redangle  enD ,  on  connoit  Tangl 
DFrt  ^oii  EFH,  de  41  deg;  9  mini  j  ô  fec.  puiiij 

(«}K;i9tf:que  (a)  cet  angle  a  pour  mêfaré  leccmiplé- 
ment  HE  de  la  hauteur  OP  du  iPôleP,  qui 
eft  donnée  de  48  deg;  50  min.  ib  fec ^  avec 
le  côcé  Df  qui  eft  donné  de  1 6  deg.  13  mi 
10  fec,  Ainfi ,  i'oh  cherche  de  la  manière  foi* 

ih)  N.  ^77é  vante  {b\  le  côté  DF  qui  eft  la  différence  afccûî 
fionnelle  de  TEtorle  pi^opofëe. 

CompUmèni  'du  logarithme  de  la  lanfente  de  l'angle 

DTct  tiouvé  de  41  deg.  9  min,  ^ojec.    -     -    -    o.ojSjijl 

Logarithme  de  la  tangente  du  cêté  Da  donne  de 

16  deg.  «j  min.  10  fec.      -       -  -        -     ?.4^.<4Vj 

Logar.  du  finus  de  la  différence  afctnfiohneUe  DF  9*^^^1S^ 
(c)N«  lO)«  oui  (c)  donne  19  deg.  39  niîn.  10  fec.  pour  la  valeur  de  cène 
différence^  laquelle  étant  ajoutée  a  lafcenfion  droite  yED.  f* 
eft  donnée  de  ^8  deg.  51  min.  17  fec.  donne  118  deg.  lomiû. 
j7  fec,  pour  l'afcen/ion  oblique  VEDF  5  &  par  conflkiaen:, 
^i  deg.  49  min.  1;  fec.  pour  le  tôtc  F^  du  criangle^pheri<|at 
obliquangle  F^B« 

(îT)  N.i97i  2  ««ï ,  aprcsa voir  fuppofé  (^dâris  le  tVianglc- 
Sphérîque  obliquangle  FisB ,  un  arc  éM  d*ufl 
grand  cercle,  tiré  du  fommetde  Tangie^sper' 
pendîculaircment  au  côté  FB ,  (  prolonge  stii 
M,  parce  que  les  angles  ^BF  &  ^û^FB  lontde 
dîfFerenteefpeceJ  on  connoît  dans  le  rriao* 

gle-Spherique  FaûrMqùi  [c]  eftreâangleenH 

rhypoccnuiê 


DS     tRlQ<éjiiOMBTtLlE,  4St 

thypotcnufe  F:^  que  l'on  vient  de  trouver  de 

éi  deg.  49  min.  z}  (êc.  avec  l'angle  ûFM 

qui  {a)  €ft  égal  à  l'angle  EFH  que  Ton  a  trou-  (,)»,  ,,y; 

vc  de  41  degré  9   mïn.  50  lèc.  Âinfijl'on 

cherche  de  la  manière  fuivante(i),  l'angle (*)»•»«» 

-ConmUmtnt  du  iogar,  dufinUs  du  colnplémint  dé 
VnypoUmift  Fâe  trouvée  de  6i  deg.  49  min% 
t,^  fec.  "  -  -  -     0.)t;S77« 

Logar.  de  la  tangente  du  complément  de  V angle 

>JQsFtA  srauvé  de  41  deg.  y  min.  fo/ec.    ^     -   10.0^85190 

Zogar^  de  la  tangente  de  r angle  FéytA    *    -    -   10.384106^ 

3U1  (c)  donne  67  deg.  54  min.  pour  la  valeur  de  cet  anglej  (^j^j^içj, 
e  laquelle  ayant  retranché  l'angle  F^B  *  qui  eft  donne  de 
1)  deg.  18  min.  30  fec.  il refte  44  deg.  ;  min.  )0  fecpoorU 
valeur  de  Tangk  BjûtM» 

jû^^^dans  le  trîatigle-Sphcrîque  oblîquangle 
F:ûsB,onconnoît  Tangleau  fommecFrfirM  que 
Ton  vient  de  trouver  de  67  deg.  54  mîn. 
Taucrc  angle  au  (bmmet  BdOsM  que  l'oo  vient 
auflî  de  trouver  de  44  degré  5  mîn.  3  o  fec. 
avec  lecôcé  Fs^qucTon  a  trouve  de  6 1  deg. 
4  9  min.  1 3  fec.  Aînfi  ^  Ton  cherche  de  la  ma- 
nicre  fuîvance  (^),  Taucre  cote  Bi&.  W;n.  loy. 

Complément  du  logarithme  dufinus  du  complément 

«    detMle  F^M  trouvé  de  6y  A«,  34  wm.     -.     0.41838x3 

Logar.  £1  Jinus  du  complément  de  V angle  B:&M 

rrojïW  <w  44 deg.  f  min,  \ofec%      -     -    .     -      ^.%^6i6^^ 
Logar,  de  la  tangente  du  complément  du  côté  FsÛî 

trouvé  de  61  deg.  49  min,  13  fec.    -    -    -    -     9.7189031 

Zogar.  de  la  tang*  du  complément  du  côté  BA    -  ««.«oj  f  47f 

I 
qui  (0  <îonnc  4r  deg.  14  mîn.  %  fec.  ;>.  p.  pour  la  valeur  de  (0  N.  i e}# 
ce  complément }  &  par  confcquenc,  44*g'  +r  «"î"-  f  *  lec.pour 

Ppp 
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celle  de  ce  c6té  5  Uauelle  écanc  retranchée  de  la  moitié  V^^ 
de  la  circonférence  de  l'Ecliptique  ,  lailTe  1 3  f  deg.  14  min  z  têc, 
oa  le  If  me  deg.  14  min*  1  fec.  du  Ç^,  pour  le  poinc  B  de  ce 
cercle ,  qui  fe  feve  en  même  temps  que  TEtoile  propofée. 

4^*^  enfin,  dans  le  trîangle-Sphérîque  obli- 
quangle  'E^S ,  on  connoît  le  côté  Bâf  que  Ton 
vient  de  trouver  de  44  deg.  45  mîn.  5  8  fec. 


Wir.  taj.  vante  {a)  >  Tangle  sûîBF. 


Complément  du  logarithme  du  finus  du  coté  B^' 

trouvé  de  ^4- deg.  ^$  min*  $%  fec.      -      -      -      o.ifli^ji 
Zogar*  du  finus  du  côté  F £^  trouvé  de  6i   deg* 

^9min,i}fec,  -  -  -  -      -      5*^4fii9i 

.  JLogar'uhnu  du  finus  de  l'angle  sQsFB  trouvé  de 

41   deg,  9  min.  $0  fec»  -^        -        -       -     ^.8iS;^7* 

Logar.  du  finus  de  V  angle  s2^BF  -  -  -  X9•9l%^^^^ 
{h^*  soj.qui  (b)  donne  114 deg.  )i  min.  17  fec.  pour  la  valeur  de  cet 
angle ,  oui  eft  obtus  s  &  par  conftquent ,  f  f  deg.  18  min«  45  fec 
pour  celle  de langle  FB$  que  rEcliptiqu»  forme  avec  Tho- 
jrilbn. 

S  C  H  O  L  I    £     L 

441.  Si  enfuppofant  les  mêmes  ckofes  qui 
Ion  vient  de  donner  dans  cet ufage  ,  (  exceptes , 
Vafcenfton  droite  que  Von  change  en  defcenfm  \ 

•  Fig.  19s.  droite ,  )  on  propoje  de  trouver  le  point  B*  à 
VEcliptique  qui  fe  couche  en  même  temps  qui 

.     .         t Etoile  propope  «,  &  t angle  FB$  que  ce  cercU 
forme  à  cet  infiant  avec  thorifon  HO  i  alors^ 
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après  avoir  trouvé  la  différence  defcenjtonnelk 
DF ,  rf^  1  9  deg.  3  9  mî«.  i  o  fec.  de  la  même 
manière  dont  on  a  trouvé  dans  cet  Ufage  la 
différence  afcenfionnelle  DF  •(  fig.  1 9  ^.  )  j  on  re- 
tranche cette  différence  defcenftonnelle  de  la 
defcenjlon  droite  vFD  qui  ep  donnée  de  ^i  deg^ 
3  i  min.  17  fec.  &  le  rené  78  deg.  y  i  min. 
I  7  fec.  eft  la  valeur  de  la  defcenpon  oblique 
de  f  Etoile  propofée^  (^efl-^à-dire  ^  la  Valeur  du 
côté  Fv  du  triangle  '  Spkérique  bbliquariglè 
FyB.  ^ 

Or^ft  ronjiippofe  {a) un  arcYM  dungrand{,a)\i.%y;. 
cercle  y  tirédujbmmet  de  F  angle  y  perpendicu- 
lairement au  coté  VU  y  {prolongé  vers  M  ^  par  ce 
^ue  les  angles  yBF  &  yf^font  de  différente 
e/peccy  )  on  connoit  dans  le  triangle-Sphériqué 
FtM  qui  [c]  efl  reSlangle  en  M  ,  Phypoténup 
Ft  que  ton  vient  de  trouver  de  j^  deg.  5 1  mtn. 
17  fec.  avec  l'angle  vFM  qui  (b)  eji  égal  i(^)N,î9f. 
l'angle  HFE  ,'  c'efi-à-dste^au complément ^^  deg. 
9  min.  5  o  fec.  de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P| 
qui  eJi  donnée  de  4%  deg.  50  min.   10* fec: 
Amfi  y  ton  cherche  de  la  manière  fuivanse{c){c)^.%Zi. 
Pangle  FYM. 


Complcmenc  du  logarithme  du  finos  da  compte- 

ment  de  l'hypotcnufe  FV  trouvée  de  78  deg. 

ji  min.  17  fec.  .  i  .  -     o.7i44tf^ 

Logarithme  de  la  cansente  du  complcmenc  de 

langlc  VFM  trouve  de  41  deg.  9  min.  jo  fec.    lo.oyS^t^o 

Logar.  de  la  tangente  de  l'angle  FyM    -    -    -    io-77*744> 

^tti  {^  i/o/i/ie   »o  d€g.  zf  min.  17  fec.  pour  la  valeur  de  cet[d)^*  ^^l* 

Pppij 
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angles  de  laquelle  ayant  retranché  l'angle  PyB,  quîefldûtuu 
de  %%  deg,  18  min.  ^o  fec.  ilrefte  f^deg.  $6  min.  47  fie, pom 
la  valeur  de  l'angle  BYM* 

Ainfi  9  dans  le  triangte-Sphérique  obliqwingk 
FyB  ,  on  connaît  l'angle  aufommet  FvM ,  qw 
ton  vient  de  trouver  de  So  deg.  25  m.ijf 
t autre  angle  au  fommet  ByM  que  ton  vient 
auffi  de  trouver  de  ^6  deg.  j  6  min.  47  fec. 
avec  le  côté  FV  que  ton  a  trouvé  de  jî  dc7, 
5  1  min.  1  7  fec.  Par  confequent ,  on  cherck 
W  N.  joj^^e  la  manière  fuivante  {a) ,  T autre  coté  By. 

Xbmplément  dû  logarithme  A\jl  finos  da  compté* 
ment  de  l'angle  Jb  VM  trouvé  de  80  deg.  1  y  m. 
*    17  fec.  ---,--     o.77SS4f^ 

Logamhme  du  (înns  du  complément  de  Tangle 

BVM  trouvé  de  f  6  deg.  f  ^  mîn.  47  fec.   -     ^.75^7)5* 
Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du 
'c6té  FY  trouvé  de  78  deg.  yz  min.  17  fec.  -     5,19^8181 

/      Logar.  de  la  tangente  du  compl.  du  côié  By    -  x9.8o54Q7^ 

(5)K.  xOS«f2^i  (^)  donne  jx  </^.  48  xn/Vz.  46  fie,  pour  la  valeur  de  ce  cosf 

pUment ;&  par  confequent ,  fy  deg.  1 1  min.  14. fie.  ouïe  i7«^i<f» 

Il  min.  i^ffc.  au  \f  ,  pour  le  point  B  de  VEcUptiqui  qmft 

couché  en  menu  umps  que  VEtoiu  propofée. 

Enfin  y  dans  le  triangle-Sphériqui  obliquan- 
gle  FyB^  on  connoit  le  côté  By  que  ton  vient 
de  trouver  de  jj  deg.  i  i  min.  1 4  fec.  k 
côté  Fy  qut  tan  a  trouvé  de  ji  deg.  5  2  mn. 
1 7  fec.  avec  t  angle  yFB  ,  ou  yFM,  que  ton 
a  auffi  trouvé  de  ^i  deg.  ^  min.  jo  fec.  Ainftj 
(rtN.îJp./'o/z  cherche  de  la  manière  Juivante  ic)Jangk 
FBy. 
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Complément  da  logarithme  du  fînus  du,  côté  BY 
troavé  de  sj  deg.   ii  min.  14  fec.      -     -    -    0.07^490$ 

Logarithme    du   unus  da  côté  FV  foavé   de 

7%   deg.   fi  min.  17  fcc  -  -         -      9-99i7t59 

logarithme  da  finas  de  l'angle  VFB  trouvé  de 

41  deg.  ^  min.  30  fec.  --        .         -     9.8183^78 


logarithme  du  finus  de  Tangle  FBT     -    -    -   z9Mi4iJ^o 


SCHOLIE     IL 

•441.  Si  ton  cherche  dans  quelques  Eph^ 
mérides ,  ou  par  les  Tables  de  M.  de  Camnî , 
le  jour  auquel  le  Soleil  fera  au  i  5mc  de^è. 
du  Çi^^  on  trouvera  que  ce  jour  fera  le  8^«  du 
mois  d'Août  y  de  tannée  1 749.  Ainft^  le  %  du 
mois  d^Aoùt  de  cette  année  y  Sîrîus  fe  lèvera  f 
environ  en  même  temps  que  le  Soleil.  Et  comme 
on  trouvera  dans  les  mêmes  Ephémérides  ,  ou 
par  les  mêmes  Tables^  que  le  Soleil  fera  au 
degré oppofé  ,  qui  eji  le  i  ^^^  dutssiyle  4.  du 
mois  de  Février  de  l  année  fuivante  j  le  j\..  du 
mois  de  Février  de  tannée  1 7  5  o«  Sîrîusj^  fe- 
^era  environ  au  même  infiant  auquel  ie  SoleH 
Je  couchera. 

t  tJnfqu'un  Adre  fe  levé  en  même  temps  que  le  Soleil ,  le 
lever  de  cet  Adtt  fe  nomme  lever  Cafmiquf  ,  ou  dm  matin» 
Mm  ,  lorfqunm  Adre  fe  levé  à  IHnilanc  aaqvel  le  Soleil  fe 
couche  «  le  lever  decet  Adre  fe  nomme  alors  Levtr  Acroniqne  ^ 
ou  dmf9if.  Pareillement,  lorsqu'un  A'Ure  fe  couche  à  l'indanc 
auquel  le  Soleil  fe  levé  ,  le  coucher  de  cet  Aflre  fe  nomme 
<l9ucberCofmiqne\9c  lorfqu^n  Aflre  fe  couche  en  même  temps 
c|ue  le  Soleil  ,  alors  ie  coucher  de  ce  même  Aftre  fe  nomme 
Cêttcbn  Acfênique* 


jf^îS         Traite*  comflet 

Si  ton  cherche  pareillement  te  jour  auquel 
le  Soleil  fera  au  i7«»«  degré  du\SyOn  trouvera 
que  ce  jour  fera  le  i%^^  du  mois  de  Mai  de 
tannée  .1749-  Ainji^  le  i  8.  rftf  mois  de  Mai 
de  cette  année  ^  Sîrîusy^  couchera  environ  en 
même  temps  que  le  Soleil.  Mais ,  comme  le  So* 
leil  fera  au  degré  opùofé^  qui  efi  le  tj^^  du  ni^ 
le  1 9.  du  mois  de  NovenAre  de  la  même  année^ 
le  I  ^.  de  Novembre  de  cette  même  année  ^  Sîrîus 
fe  couchera  enMron  au  mêtne  infant  auquel  k 
Soleil  fe  lèvera. 

XXX.      UsAGfi* 

443.  Connoiffant  le  point  de  tEcUpttqnt 
avec  lequel  une  Etoile  fe  levé  j  &  t  angle  que  et 
cercle  forme  à  cet  infiant  avec  thorifon^  trouver 
le  point  de  ce  même  cercle  auquel  le  Soleil  doit 
être  y  afin  que  cette  Etoile  fe  lévei  Héliaquc- 
menc» 

t  On  dît  d'Un  Àflre  quil  (ê  ieve  Héîiaqnemtnt  ,  loriqnV 
mtM  «voir  été  pendant  quelque  temp«  îmnergédans  les  ra^roni 
du  Soleil  •  il  commence  k  pouvoir  être  apperçu  à  rhoriron  Oriei- 
cal  %  un  peu  avant  le  lever  du  Soleil  ;  fc  au  contraire  ,  qa*il  lé 
iênebe  Héiiaqnement  «  lorCqu^ètant  prêt  à  s'enfoncer  dans  Icf 
rayons  du  Soleil  »  on  l^emrevoit  cependant  encore  à  l'horifia 
Occidental ,  un  peu  après  le  coucher  du  Soleil.  Mais  il  faut  rema^ 
quer  que  tous  les  Aitres  ne  demandent  pas  une  même  diflaoct 
du  Soleil'  pour  pouvoir  être  vus.  Suivant  Kepier  f  ^  Qfl|€oai- 
mence  à  diftSnfftier  les  Etoiles  de  la  première  gnmdeurV  l^ 

2u*elles  font  Soignées  du  Soleil  de  ix  degfrês;at  celles  de  II 
erniére  ,  iorfquViles  en  font  éloignées  de  i8*  Saturne  n^cnfl 
que  II  deg.  de  diftance;  Jupiter  lo  ;  Mars  ii  4  >  Venus  J» 
âc  M.  De  la  Hire  affure  même  avoir  vu  cette  dernière  Planète» 
dans  des  temps  aufquelr  elle  ii*ètoit  pas  éloignée  du  Soleil  de, 
plus  d*un  degré. 

f  Copernic*  Eptt.  lab.  )•  fol.  3^4. 
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Le  point  B*  de  rEclîptîque  qui  fe  levé  en^Kf.iptf. 
même  temps  que  Sirius^cik  le  15"^^  deg.  14 
mîn.  1  fec  d\iÇi{a}\Yzng\c  FB^tfj  que  ce  cer-(4)N.44j, 
de  forme  avec  Thorifon  HO ,  eft  de  j  5  deg. 
z  8  m,  43  fec.  &  il  faut  trouver  lepoînt  C  de  ce 
même  cercle  auquel  le  Soleil  doit  être /afin 
que  cette  Etoile  fe  lève  héliaquement* 

Solution.  Après  avoir  fuppoie  qu*un  cercle 
vertical  ZGC  vient  rencontrer  PEclîptîque 
à  ï  1  degrés  au  deflbus  de  rhpriibnHO,(  qui 
ed:  la  profoideur  que  le  Soleil  doit  avoir,  afin 
que  rÊtoile  propoiée  qui  eft  de  la  première 
grandeur,  puifle  être  apperçue  J  on  a  un  tvian- 
gle-Sphcrîqu:  BCG  qui  [c]  eft  reâangle  en 
G}  &;  dans  lequel  on  connoit  le  côté  GC  de 
1  2  d.  puifqie  ce  côté  eft  la  mefure  de  cette 
profondeur  fippofée  -,  avec  Tangle  CBG  de 
5  5  d^*  2^8  nin.  43  fec  puifque  (A)  cet  angle<^)»,,py^ 
eft  égal  à  Tâiçle  FB^  qui  eft  donné  de  cette 
grandeur.  Âiifi,  Ton  cherche  de  la  manière 
ftiivance  (c) ,  ïhypoténufe  BC  (c)n.  ^^ 


Complément  du  logar,  dufinus  de  V angle  CBG  troiu 

vc  dt  %$  deg.  x\  min.  ^)  fec*     -      .     -    -      0.084X17S 
Zogar.  du  finus  ducôté  GQ  fuppofi  de  ii  deg.      9^5178789 


Logar*  du  finus  de  7hypoténiLfe  WC     -    -    -    «    9«40 199^7 

qui  {d\  donne  14  dee.  j^  aiin.  ^9  fec.  pour  la  valeur  de  cette  (4/)  N.  10 }• 

bypocàiufes  laquelteecant  ajoutée  au  i  ^ me  deg.  14  min.  z  fec. 

da  O  ,  donne  le  z^ime  deg.  f  i  min.  i  fec.  du  même  figne, 

pour  lé  point  demaadé. 

S  C  H  G  L  I  E     I. 

444.  Si  au  lieu  de  demander  le  point  de 
tEcHptique  au({uel  le  Soleil  doit  être  afin  ijiue 


4^*        Traite*    complet 
•     Sîrîus  Je  lève  héliaquement ^  onffopofe  aucon^ 
traire  de  trouver  celui  auquel  ce  même  Afhe 
doit  être  afin  que  cette  même  Etoile  Je  couche 

•Fîg.  197,  kéliaquement  ;  il  faut  alors  connaître  le  point^^ 
de  tEcliptique  qui  Je  couche  en  mêjne  temps 
qus  Sirîus,  &  t angle  FB?5  que  câ  même  cercle 
forme  à  cet  infiant  avec  thorifon  HO.  AinJi^ 
enfuppofant  que  ton  ait  trouvé  po%r  ce  point 
le  ij^^  deg.  1 1  min.  14  fec.  du  ^i  &  50 
deg.  1 1  min.  5 1  fec.  pour  la  vdeur  de  cet 
angle ^  {de  même  que  dans  la  premiére^Scholie 

{sf,is.  4f  I.  du  1 9  ""«  Ufage  [a)  y  &  de  la  même  marner e  dor/t 
on  Va  fait  dans  cette  Scholie  ,  )  0n  fera  pajfer 
par  le  Zénith  Z  un  cercle  vertical  ZGC  qui 
vienne  rencontrer  VEcliptique  à  :  2  degrés  de 
profondeur  au  dejfous  de  InoriJor  HO.  Or  par 
ce  moyen  ^  on  aura  un  triangfe-SphériqueBCG 
qui  [c]  fera  reSiangle  enGi&  dans  lequel  on 
connaîtra  le  côté  CG  de  iz  âtg.  puifaue  ce 
côté  fera  la  profondeur  Juppajet ,  avec  l'aile 

«N.IJ9-CBG  de  ^o  deg.  1 1  min.  5  1  fec.  puifaue  {h) 
cet  angle  eji  égal  à  t angle  FB^  qui  ejt  danni 
de  cette  grandeur.  AinfiJ'on  trotvera  de  la  mc^ 

{€)ïi.%6^.niére  fuivante  (^),  l'nypaténufe  BC. 

Complément  du  logar.  du  (inas  de  Tangk  CBG 

trouvé  de  yo  deg.  ii  min.  jt  fec. o.tî45S7j 

Logar.  dufinus  du  côté  CG  fuppofé  de  ix  deg.     ^.jiySytf 

Logarithme  du. finus  de  ThypoténufeBC  -  -  9.4)11^61 
ci)  Ht. 101.  qui  (d\  donne  if  deg.  41  min.  s^fic,  p.  m.  pour  la  valeur  de 
cette  hypoténuje  j  laquelle  étant  retranchée  du  lym*  deg  x  x  ma* 
14 /(PC,  du  V,  UiJJera  le  iimc  de^.  29  nln.  zi  fec.du  mém 
/igné  ,  pour  le  point  demandé. 

SCMOUE  IL 


ScHOLI£*IL 

445.  Si  ton  cherche  dans  quelques  EphAne-^ 
Vides  y  ou  par  les  Tables  de  M.  deCzmm\  k 
jour  auquel  le  Soleil  fera  au  x  9*"*  degré  duÇi^ 
on  trouvera  que  ce  jour  fera  le  virigr-deuxiém» 
du  nais  ttAoût  de  tannée  i  749*  Ainji  y  h 
11  du  mois  d'Août  de  cette  artnée  ^  Sirîus/J 
lever  a  héliaquethenti  Et  comme  on  trouvera  dans 
les  mêmes  Ephémetides  y  ou  par  les  mêmes 
Tables^  que  le  Soleil  fêta  au  11^^  degré  du  M  ^  le 
premier  jour  dumoisde  Mai  de  la  même  année ^ 
le  premier  du  mois  de  Mai  de  tannée  1749 
Siriasyi  couchera  héliaquementé  .4 

XXXL    ÙsAGi. 

446  e  Connoiffant  ta  Jf auteur  du  Poîé  fut 
thorifon^urC  certain  lieu  ^  avec  celle  âunerUt^ 
mite  quelconque  fur  le  même  horifon ,  la  dijlance 
de  cette  Planète  au  Méridien  de  ce  lieu  ,  & 
fa  Parallaxe  de  hauteur  i  trouver  les  Parallaxes 
dafcenfion  droite  &  de  déclinaifon  de  cette 
même  Planète,  f 

t  Suivant  ce  ^te' nous 'avons  dic'â  là  Note,  du  N^  jjd* 
ime  Flancté  ^  ècanc  vue  de  ,la  furfiioe  de  la  .  Terrç  »  parole 
hNijours  .moini  élevée  au'dle  sîe  l*eft  éà  effec  ;  de  maniéiti 
4u'à  l^iiiftaiic  auquel  on  robfecveà  un  poî^ic  du  CieU^par  exem^ 
pie  *t^  9  elle  c(t  a  un  poios  I4  d'autant  plut  élevé  au  deCTus  ae*11g,  s^t^ 
Ce  potat  T,  Que  la  Puneie  dont  il  «\igit  e(i  moins  éloignée 
tte  U  Terre.  Mais,  pinfqunine  Planète  étant  vue  de  la  furface 
de  k  "terre ,  parott  être  à  un  point  du  Ciel  T^  lorlqu^elle  efl 
a  un  po^nt  L  plus  prés  du  Méridien  HZO  que  n'eft  ce  çoînc  t  » 
l^fcen$on  droite  de  eefte  Planète  ,  taa  afeenfion  oblique,  tk 
defcenfion  droite  ,  fa.dcfcêniion  obliqne^  fit  djèclinailon ,  fitlon* 
g^tude  *  fa  UsiciMté  »  qui  fysa  «a  cm  celles  du  point  L* 


le  côté  ZL  de  39  dcg.  48  mîn.  puîfque  ci 
côté  eft  le  comploiîcnc  de  la  hauteur 
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•rif.198.  On  donne  la  hauteur  OP*  du  Pôle  P  fd 
rhoriibn  HO»  de  48  deg.  50  min,  10  fec 
k  iN-aie hauteur  CL  de  la  Lune  Lfur  le  mêm 
horifon  ,  de  5  o  deg.  1 1  min.  fa  diftance  0 
au  méridien  HZO  ^  de  1 9  deg.  48  min»  ave 
ûi  Parallaxe  de  hauteur  LT ,  de  }  9  min,  ZÙE 
il  faut  trouver  la  Parallaxe  DB  de  Taicenfioi 
droite  tQED  de  cette  Planete.aveclaParaUaxi 
FL  de  ÙL  déclinaîibn  DL  qui  eit  Septentrionale^ 

Solution.  1^^^  dans  le  triangle-Sphérîque 

oblîquangle  LZP  ,on  coonoît  le  côté  ZP  di 

,  41  deg.  9  mîù.  50  fec.  puifque  ce  côté  cflS 

Ife  complément  de  la  hauteur  OP  du  PôleP^ 

cjuî  eft  donnée  de  48  deg*  50  mîn.  10  fec. 

lin.  puîfque  cel 
a  hauteur  CLj 
de  la  Planète  propofée  ,  qui  ert  donnée  de! 
5odeg*  1 1  mîn.  avec  Tangle  LPZ  ,ouDPE, 

doivent  auifi  paroîcre  écre  celles  de  ce  fKÛnc  T.  Ahifi  »  il  f  a 
une  difTerence  de  la  vraie  afcennon  droire  d^une  Flanete  à  fo» 
afceniion  droite  apparence»  de  fa  vraie  afceafîon  oblique ifaa 
afcenfion  oblique  apparence  »  de  fa  vraie  defcenfîon  droiie  à  fii 
dcfcenfion  droite  apparence  ,~  de  fa  vraie  defcenfion  oblique  â  k 
defcenfîon  oblique  apparence ,  de  fa  vraie  dédinaifon  à  fa  dédinaî- 
fon  apparente  >  de  fa  vraie  longitude  à  fa  longitude  appareme, 
enfin  ,  de  fa  vraie  latinide  à  fa  latiradc  apparente  ;  ft  co 
différences  font  ce  que  IVjn  appelle  les  ParMllaxes  d*afcenfîofi 
droite >  d^aicenfîon obHqne , de  dédinaifon  te.  Or,  on  poom 
voir  par  les  exemples  de  cet  Uf^geft  dufaivanc,  que  là  Paral- 
laxe augmente  ks  afcenfions  droites  ft  les  afceçfions  obliqaei« 
de  diminue  au  côntkaîfeles  defcenfions  droites  A  les  defoenfioai 
obliques  :  x^u^clte  aU^^nte  les  longitudes  dans  l'hemilpheK 
Oriental  ,  ft  les  dtminoe  au  contraire  dans  l^emifphere  Ooci- 
deqtal  :  enfin  ,  qu'dle  diminue .  les  dèdinaifons  de  les  lati- 
tudea  Septentrionales  i  ^  augmente  au  omcraire  Içs  décUnai* 
^ons  9c  les-  latitudes  l^ridioiudefè   '      •  • 


DE     TRlQOÎfOMSTAlE.         4fl 

29  deg.  48  min.  puîfque  la  diftance  DE 
le  la  même  Planète^  au  méridien  HZO  \ 
juî  (a)  eft  la  mefure  de  cet  angle ,  eft  donnée  («)N.i9tf. 
le  cette  grandeur.  Ainfî ,  après  avoir  fuppo- 
Ê  (b)  un  arc  ZM  d'un  grand  cercle,  tîré-du WN.  197. 
^^mmet  de  Tanele  Z  perpendiculairement  an 
ÎÉÔtc  LP  ,  {-qu'il  rencontre  en  00  point  M , 
farce  que  les  angles  ZLP&ZPL  fontdemômo 
cfpece,  )  on   cherche  de    la    nvaniére  foî-^ 
vante  (^),  Tangle  PZM  du  triûngle-Spbérî-'(0N.28j. 
que  MZP  qui  [o]  eft  reftangle  en  M. 

Conmliment  du  logar.  du  finus  du  compliment  de 
Vnypoténufe  ZP  trouvée  </r  4 1  deg.  9  min  .^ofec.     o.iijjojr* 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  tan* 
gle  MPZ^  ou  LPZ,  trouvé  de  19  deg.  4S  min.    io.i4totf87 

■    lA   ■    ■  ^  ■ 

Logarithme  de  la  tangente  de  F  angle  PZM    -    -  lo.)6f}7i^ 

qui  [d]  d<Auie  ^^  deg.  40  min.  3 é  fec.  \  pour  la  ysJeur  dececangle.  {i)  N.io  $• 

xcnc^  dans  ie  triangle-Sphérîque  obliquaiH 
gle  LZP ,  on  connçît  le  côté  ZP  que  Ton  a  trou 
vc  de  4 1  deg,  9  m.  5  o  /ec.  le  côté  ZL  quePoi 
aaulE  trouve  de  3  9  dèg.  48  min.  avec  Tangl 
au  ibmmet  PZM  que  Ton  vient  de  trouve 
de  é6deg.  40  min.  3  6  fec,  i  Aînfi,  Ton  cher-» 
chede  la  manière  iùi  vante  (e) ,  Tautre  angle(0i^.}i5<» 
au  fommetLZM- 

Compliment  du  logar-  de  la  tangente  du  eomplimenl 

du  côté  ZP  trouvé  de  41  deg,  9  min,  yo  fec,      9.941^7 

Logar.  de  la  tangente  du  complément  du  côté  ZL 
trouvé  de  ^$  deg.  4^  min,      -     .    ^    -    .    -    10.0791  é 

Logar^  du  finus  du  complément  de  l'angle  PZM 

trouvé  de  66  deg;  4Ô  min,  \6fec,\      -    -     -   ^  9*;97^fT^ 

Logar.  du  finus  du  complément  de  l'angle  LZM  «9'^i8f94t> 

qui  (/)  donne  t4deg.  j  5  m.  8  lec./7. 1»,  pour  la  valeur  de  ce  com-  C/7  !f.  10  j. 
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|>léihents  êc  par  confSqaenc,  éj  deg*  x6 min.  si  ^*  pour  cdié 
de  cet  angle  s  laquelle  étanc  ajoutée  à  Tangle  PZM  »  que  ïoik 
a  trouvé  de  ^^  deg.  40  min.  )  6.  (kc.p.p.  donne  x  51  d^.  7  mk. 
aS  fec.  pour  la  valeur  de  Tangle  LZP. 

5^%  dans  le  trîangle-Sphcriquc  obliqaan- 
glc  LZP  ^  00  connoît  Tangle  LPZ  que  Ton  a 
trouvé  de  29  deg.  48  min,  Tangle  LZP  que 
Ton  vîenc  "de  trouver  de  131  dcg.  7  mw* 
2  8  fec,  avec  le  côté  ZL  que  l'on  a  audî  trou- 
vé de  39  dee.  48  min.  Âinfi,  Ton  cherche  de 
WN^api.la  manière  fui  vante  {a)  y  le  côté  LP. 

CompUmenf  du  logarithme  du  finu^  dcTanglc  LPZ 

trouvé  de  19  aeg»  48  min»  _  -  -  Q.)pjf^^ 

Zogar.  dufinus  d^  l'angle  LZP  trouvé  de  i  )^  deg^ 

#  7  miA  xay^c.       -       -       -       -  -         -  9.S702ZU 

Lagar» dufinus du-câtéZL  trouvé  de  ^9  degj^t  min,  ^.Sotfif 44 

Logarithme  du  finus  du  côté  LP     -    -    -    -    .   X9.9S014JO 

\})  H.  103*  ^  W  <lonne  71  deg.  48  min.  zo  fec,  pour  la  v^ear  de  ce  cotcî 
'     dont  le  complément ,  17  deg.  11  min.  40  fec.  efl  la  vraie  dér 
clinaifon  DI,  dé  la  Planète  propofce.   • 

4«»«,  dansle  ttîaùglc-Sphérîque  obliquao- 
gle  ZTP,  on  connoîc  le  côté  TZ  de  40 deg, 
2  7  mîn.  8  fec.  puîfque  ce  côté  eft  la  ibmme 
de  Parc  ZL  que  Ton  a  trouvé  de  3  9  degrcs 
48  mîn.  &  de  la  parallaxe  de  hauteur  LT, 
qui  eft  donnée  de  3  9  min.  8  fec.  le  cpcc  ZP 
que  Ton  a  trouvé  de  41  deg,  9  mîn,  50  fec. 
avec Tangle  TZP,  ou  LZP^  que  Pon  a auffi  trou- 
vé de  132  deg.  7  min.  28  fec.  Aînfi  ^  après 
(ON,  197.  avoir  fuppofe  {c)  un  arc  TN  d'un  grand  cercle^ 
tiré  du  iommet  de  TangleT  perpendiculaire- 
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ment  au  côté  ZP,  (prolongé  vers  N,  parce 
que  les  angles  TPZ  &  TZP  font  de  dîfFcrente 
eipece ,  )  on  cherche  de  laroaniere  fuivante  (a)  (a)Vf.i$^ 
k  côté  NZ  du  triangle -SphériqueNTZ, 


qui  [c]  eft  redangleen  N,  &  dontrangle  TZN 
eft  le  fQppléhientde  fangle 


connu  TZP. 


CompUment  du  logar»  du  Jinus  du  ecmpUmtnt  de 

Sangle  TZN  trouvé  de  j^-j  deg*  fX  min. ^31  f$C4     o»X7)443S 

Logar.  de  la  tangente  du  complément  de  rhypoté- 

nuft  TZ  trouvée  de  4P  deg^  27  iwi/i.S  jec*    -   10.0^91 54^ 

logar.  dt  la  tangmte  du  complément  du  coté  NZ   -    10.14x^78  3 

cgi\  {f)  <!onne  éo  deg.  14  min.  4  fec.  \  p^  p,  pour  la  valeur  de(^)K«  xo$^ 
ce  complément  3  &  par  conKouenc ,  19  deg.  4;  min.  f  5-  fec.  J 
pour  celle  de  ce  côté  3  laquelle  étant  ajoutée  au  côté  ZP ,  que  l'on 
a  rroavéde  41  deg*  9  min.  ^o  fec.  donne  70  deg.  yy  min» 
4f  fëc»  ;  pour  I9  valenr  du  ferment  NZP. 

5«^,  dans  le  triangle-Sphcrîque  oblîquan-  ^ 
gle  ZTP ,  on  connoîc  le  fegment  NZP  que  Ton 
vient  de  trouver  de  70  degrés  55  minutes 
45  ièc.  {5  le  fêgmenc  NZ  que  l'on  vient  auf& 
de  trouver  de  19  deg.  45  mirt.  5  %  fèc.  '55  avec 
Tangle  TZP  que  Pon  a  trouvé  de  i  3  2  deg. 
7  min.  28  fec.  Ainfi,  Ton  cherche  de  la  ma- 
nière fuîvante^c) ,  l'autre  angle  TPZ.  (ON. 517^ 

CompL  du  logar,  dufinus  du  fegment  NZP  trouvé 
de  70  deg.  s  S  ^^*  4f  fi<^*  s  -  -        -      o.oi4f  ijr 

Logar.  dufittus  du  fegment  NZ  trouvé  de  19  deg^ 

4j  jnirt.  f  y /^c.  ;  -  -  -  -     -      9.-^9  f  874; 

Logar»  de  la  tangente  de  l* angle  TZP  trouvé  de 

152,  deg.  7  min,  iSfec.    -------    10.043^^^0 

Logar*  de  la  tangente  de  l'angle  TVZ      -    -    -   x9-7^4o;f^ 

4|ui  [d}  donne  30  deg.  8  min.  ^9  i^.p*m.  pour  la  valeur  de(^)  N.  io}« 
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cet  angle;  de  bqnelle  ayant  recnnché  l'angle  LZP  >  qne  l'on  a 
crouYede  19  deg. 4S  mm.  te  reRe  lo  min.  f 9  fec.  eft la  Taleor 
de  l'angle  TPL  y  on  BPD  ;  Zc  par  conféqaent ,  celle  de  la  pre-^ 
MN«  196* miére  Parallaxe  demandée  ,  poifqae  {a)  cette  Parallaxe  dite* 
mefure  de  cet  angle. 

6^^^  enfin ,  dans  le  triangle-Sphérîque  oblî- 
<juangle  ZTP  ,  on  connoîc  l'angle  TPZ  que 
l'on  vient  de  trouver  de  3  o  deg.  8  mîn.  5  9  tec 
Tangle  TZP  que  Ton  a  trouvé  de  1 3 1  de^ 
7  min«  18  fec.  avec  le  côféTZ  que  Ion  ai 
auffi  trouvé  de  40  deg.  ij  min.  JH  fec*  ÂmG,  ! 
(i(>N«  i^r.ron  cherche  de  la  manière  fuivante  (^))le  cô- 
té TP. 

CompUment  du  logarithme  iufiniis  de  F  angle  TP2 
trouvé  de  jo  deg.  8  min^  s 9  fi^'    -     -    .    -     0.19907OX  1 
«  Logar.  dufinus  de  l* angle  TZP  trouvé  de  lyt  deg» 

jmin.xZfeç»    ----------      ^.Sjoiiu 

Logarithme  dufinus  du  côté  TZ  trouvé  de  40  deg. 

%Tmin»%fec,    ---..------     9.8121x00 

Logar*  dufinus  du  côté  TP  -  ...  19.9814114 
(i)  N«  I0j»aui  (c)  donne  7)  deg.  xx  min.  xt  Cec.  pour la^alear  de  ce  côcés 
dont  le  complément  i^  deg.  58  min.  38  fec,  eft  la  valeur  de 
U  déclinaifon  apparente  BT  de  la  Planète  ^opofée.  Atnfi  ,  fi 
Ton  retranche  cette  déclinaifon  de  la  vraie  déclinaifon  DL,  aw 
Ton  a  trouvée  de  1 7  deg.  1 1  min.  40  min.  Je  refte  3  )  vahu  x  ttc 
eft  la  valeur  de  la  féconde  Parallaxe  demandée  PL. 

A  U  T  R  E    E  X  E  M  P  L  E.* 

•Fîg.  199.  447-  On  donne  la  hauteur  OP*  du  Pôle  P 
fur  PhorifbnHO ^  ie  48  deg.  yo  rmn.  i  ofec. 
la  vraie  hauteur  CL  de  la  Lune  L  fur  le  même 
horifon^  de  16  deg.  41  min.  fa  dijiance  DE 
au  Méridien  HZO,  de  3  i  deg.  i  3  min.    avet 
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Ja  Parallaxe  de  hauteur  LT.  de^i  min.  ijfec. 
&  il  faut  trouver  la  Parallaxe  DB  de  rafce»» 
/ion  droite  vQED  de  cette  Planète ,  avec  ta  Pa^ 
rallaxe  FT  de  fa  dicUnaifon  DL  ^i  eji  Méri^ 
dionale. 

Solution,  i^^^dans  le  cmngle-Sphëriqae 
cbliauangle  LZP ,  on  connok  le  côté  ZP  de 
41  deg*  9  min.  50  fèc.  puifque  ce  côté  eft  le 
complément  de  la  hauteur  OP  du  Pôle  P,qiu 
eft  donnée  de  48  deg.  50  min.  10  fëc.  le 
côté  ZL  de  63  deg.  i  8  mîn.  puifque  ce  côté 
eft  le  complément  de  la  hauteur  CL  de  la  Pla- 
nète propofée  ^  qui  eft  donnée  de  2  6  dee. 
41  mm.avec  ràngleLPZ,ou  DPE,de  3id. 
1 3  min*  puifque  la  diftance  DE  de  la  même 
Planète  au  Méridien  HZO  ,  qui  {a)  eftW^.iptf. 
I«  mefure  de  cet  angle  ,  eft  donnée  de 
cette  grandeur.  Âinfi ,  après  avoir  fuppofë  {b)  (^}M.  %97. 
on  arc  ZM  d'un  grand  cercle^  tiré  du  ibmmet 
de  Tangle  Z  perpendiculairement  au  côtéLP^ 
(qu'il  rencontre  en  un  point  M 9  parce  que 
les  angles  ZPL  âc  ZLP  font  de  mêmee&ece,  ) 
on  cherche  de  la  manière  ruivante(^)  ,rangle  (On.iSi* 
PZM  du  triangle-Sphcrique  M21P,quî  [c]  eft 
reélapglc  en  M. 

Compliment  du  logarithme  du  finus  du  complément 

de  rhypoténufeZ^  trouvée  de  41  deg.$min.fOfic.     Q.t^^^^pi 

JéOgaritikme  de  la  tangente  du  complenunt  de  l'angle 

WZ,  ou  l$Z^  trouvé  de  II  dtg.iinùui    -    •   xo.&Z7fi^ 

Logarithme .  de  la  tangente  de  F  angle  PZM    -    -    x  o.  )  40^  i  ^7 

qai  {d\  donne  6$  deg.  %%  naûn.  }4  <^«  P^v  ^  yépaisét  eK(/}|f«TO}« 

«ngle. 
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.    i^\  dans  le  triangle- Sphcrîque  oblîqviaii-» 
^  gle  LZP  y  on  connoîc  le  côté  ZP  que  Ton  a 

trouvé  de  41  deg.  9  mint  50  fèc.  le  coté  ZL 
que  Ton  a  aulB  trouvé  de  6  3  deg.  1 8  min* 
avec  l'angle  au  fommet  PZM  que  Ton  vient* 
de  trodyer  de  6  y  deg*  28  rtiîn.  34  fec.  Ainfi/- 
(ê)  N.  305c  l'on  cherche  de  la  manière  fui  vante  [a)  y  l'autre 
angle  au  fommet  LZM« 

Complément  du  logar.  de  la  tang.  du  eon^Iàmént 

du,  côté  ZP  trouvé  de  41  deg^  9  min.  ^ofee.    ^  ^.941^^1» 

XiOg.  de  la  tang.  du  compliment  du  côté  ZL  trouvé       9 

de  6^  deg»  1%  min.     --------  9.7oif  117  ; 

Logàr.   du  finus  du  complément  de  l'angle  PZM 

^  trouvé  de  6f  deg.  ^%  min.  ^^  ftd    -    -    -     -  9.^1^11^  i 

Logar.  du  finus  du  compL  de  tanf^  LZM  -  j:9«*^ïJ'77^ 
(i)N«t0}.qui  (b)  donne  10  deg.  31  min.  pour  la  yaleiïr  de  œ  cxmj/àr  : 
inent  ;  &.  par  cônféquent ,  79  deg.  29  min.  powif  cfelle  de  ctt  ; 
angle  i  .laqifôlle  écant  ajoutée  à  l'angle  PZM ,  que  l'on  a  trouvé  i 
de  é;  deg.  18  min.  34  (èç.  donne  144  deg.  ^7  min.  )jh&(* 
pour  la  valeur  de  l'angle  LZI', 

3  ^»<  9  dans  lé  triangle-  Sphérique  obliquât^ 
LZP ,  on  connoît  l'angle  LPZ  que  Pott  a  trouvé 
de  3  I  d*  ï  3  m.  Pangle  LZP  que  Ton  vieiicde 
trouver  de  1 44d«  5  7  m^  34  H  aveéle  côtéZL 
que  Ton  a  auilî  trouvé  de  6  3  d .  1 8  m*  Ainfi^roii 
(0  N.  i9t«cherche  de  la  manière  Aiivante  {c)  5  le  côté  LP. 

Complément  du  logar»  du  finus  de  V  angle  LP2  trou-         ^ 

vé  de  ^1  deg.  i\  min.     -------  o.iSf459t 

^Logar.  dit  finus  de  l'angle  LZP  trouvé  de  i^degm 

S7  min.  i^fee -  9,7f90)M 

Logar.  du  finus  du- côté  ZL  trouH^é  de  6j  deg, 

iZ  min*         -        -         -         -         -     .  -  9«9fï^^*^^ 

■  Y-  ■  ' 

'Zogar^  du  finus  du  côté  LP     -     *    -    *    -    -  19«99f  pit , 
(4  M«iô}«^  (<i^  donne  98  deg.  x  3  min.  ft  fec*  pour  b  raleor  de  « 

cfcéi, 
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cètè ,  qui  vaut  plus  que  le  quart  de  la  circonférence  d'un  cercle  i' 
&  par  conféquent,  8  deg.  ij  min.  ;8  fec.  pbur  la  vraie  décli- 
naifon  DL  de  la  Planète  propofée, 

4«*« ,  dans  le  triangle- Sphcricjue  oblîquan- 
gle  ZTP,  on  connoît  le  côté  TZ  de  64  deg. 
10  mîo.  ly  fec4  puisque  ce  côté  eft  la  fbmme 
de  Tare  ZL  que  Ton  a  trouve  de  6}  degrés 
18  min»  Se  de  la  parallaxe  de  hauteur  LT 
qui  eft  donnée  dé  5  z  mîn.zy  fèc.  le  côté  ZP 
que  Ton  a  trouvé  de  41  deg*  9  min.  5  o  fec. 
avec  Pangle  TZP,  ou  LZP,  que  Ton  a  auflî 
trouvé  de  i44dee.  57  mîn.  34  fcc*  Aînfî^  # 
après  avoir  fuppofc(a)  un  arc  TN  d'un  grand(a)N*ip7t 
cercle  ,  tiré  du  fbmmet  de  Tangle  T  perpen- 
diculairement au  côte  ZP ,  (  prolongé  vers  N, 
parce  que  les  angles  TZP  &  TPZ  font  de  dif- 
férente efbece ,  )  on  cherche  de  la  manière 
fui  vante  Ib)^  le  côté  NZ  du  triangle-Sphérî-(^)N,i84« 
que  NTZ  qui  [c]eft  reélangle  en  N,  &donc 
Pangle  TZN  eft  le  fûpplément  de  l'angle 
connu  TZP. 

Complément  du  logdr*  du  finus  du  complément  de 

V angle  TZN  trouvé  de  ^f  des.  i  min.  16  fecr     0,oÎ6îfOf 

Logar.  de  la  tangente  du  eomp&nent  de  l'àypo^ 

ténufe  TZ  trouvée  de  6j^deg,  10  min,  tj  fec*      9.^8481^1 

Lûgar.  de  la  tang.  du  compL  du  côté  NZ    -    -    -     9»77i^740 

qui  (c)  donne  50  deg.  5  f  min.  17  fecé  p.  v*  pour  la  valeur  de  (^)Kf.  ii|» 

ce  complément  ;  &  par  confZquent  >  59  ijt%.  14  min.  43  fec. 

pour  celle  de  ce  c6té;  laqueÙe  étant  ajoutée  au  côté  ZP ,  quo 

ron  a  trouTé  de  41  deg.  9  min.  f  o  fec.  donne  <too  deg.  34  min. 

93  fec.  pour  la  valeur  du  fegment  NZP. 

5^",  dans  le  trîangle-Sphérîque  obliquangle 

Rrr 
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Zip  y  on  connoîc  le  fegment  NZP  que  l*on 
vient  de  trouver  de  1 00  deg.  3  4  mîn.  3  3  fec* 
le  fegment  NZ  que  Ton  vient  auffi  de  trouver 
de  5  9  deg.  14  min;  43  fec,  avec  l'angle  TZP 
que  l'on  a  trouve  de  144  deg.  5  7  min.  34  fcc. 
(«)N.îi7'  AînG ,  l'on  cherche  de  la  manière  fuivante  (a), 
l'autre  angle  TPZ. 

Complément  du  hgar.  du  finus  du  fegment .  NZP 

trouvé  de  loo  5«r,  34  mi«.  35 /^c.      -      •      -•  0,007440s 

Logar,  du  finus  dujegment  NZ  trouvé  de  $9  deg. 
i^min.  45 /ec.    ..'--.-..-    -      $>9549^^r 

Logar.  de  la  tangente  de  l'angle  TZP  trouvé  de 

X44  deg.  S7  mm.  ^^  fie.     .     -    .    ^    -     .       9.84yS8o5 

Logar.  de  U  tangente  de  l'angle  TPZ  -  -  -  x9*7^^^4<>^ 
(♦)H.  lOJ.  qui  (t)  donne  51  deg.  jj  min.  i^  fec. /y.  ;».  pour  la  valeur  de 
cet  angle  5  de  laquelle  ayant  retranché  l'angle  LPZ,  que  lona 
trouve  de  3 1  deç.  1 3  min.  le  refte  10  min.  lé  fêc.  eH:  la  n- 
leur  de  Tangle  TPL,  ouBPD  3  &  par  confikjuent,  celle  de  !i 
(ON.l^tf.  première  parallaxe  demandée  DB,  puifque  (c)  cette  parallan 
eft  la  meuire  de  cet  angle. 

6«^^,  enfin  ,  dans  le  triangle -Sphcrîque 
iïbliquangle  ZTP  ,  on  connoît  l'angle  TPZ , 
que  Ton  vient  de  trouver  de  3  i  deg.  3  3  min, 
16  fec.  Tangle  TZP  que  l'on  à  trouvé  de 
144  deg.  57  min.  34  (èc.  avec  le  côté  TZ  que 
Ton  a  auffi  trouvé  de  64  d.  i  o  m.  1 7  f.  Aînfi,roii 
(i)N.  îpu  cherche  de  la  manière  fuivante  {d) ,  le  côtcTP, 

Complément  du  logarithme  du  finus  de  F  angle  TPZ' 
trouvé  de  ^i  deg.  33  min.  16  fec.    -    -   -    -     0.181x411 

Logar.  du  finus  de  rangle  TZP  trouvé  dt  144  deg. 

ST  min.  %^fec.     -----.-.--     9*7S9^l^ 

Logar.  du  finus  du  côté  TZ  trouva  de  €4  deg. 

10  min.  ^1  fie.     --------     9*954!Oî^ 

Logarithme  du  finus  du  côté  T9    -    -    -    -    -     X^'994f7)< 
(0  N.i^.  <]u^  {^)  <i^i^^  99  ^^S*  ^  ^'^^  iirec  pour  b  ralçu  de  ce  g6sc 
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^m  ▼ant  plus  que  le  quart  de  la  circonfttence  d*an  cercle  ;  &  par 
coniéqaent,  9  cteg.  X  min.  iS  fec.  pour  la  valeur  delà  décli- 
nîfôit  appareote  BT  de  la  Planète  propofée.  Amfi  ,  fi  de  cette 
déclinaiion  on  retranche  la  vraie  déclinaîron  DL  ,  que  l'on  a 
trouvée  de  8  dee.  i  )  min.  f  8  fec.  le  relie  48  ailn.  10  fec.  eft 
h  valear  de  la  leconde  parallaxe  demandée  FT. 

XXXII.   Usage. 

j\,j\.%.Connotffant  la  hauteur  du  Pôle  fur  l'ko^ 
rijon  itun  certain  lieu ,  av-ec  celle  d'une  Planète 
quelconque  fur  le  mêtne  horifon  ,  lavtaie  longi- 
tude de  cette  Planète  ^fa  parallaxe  de  hauteur^ 
r obliquité  de  tEcliptique  y  le  lieu  du  Soleil^  & 
l'heure  i  trouver  hs  parallaxes  de  longitude ,  & 
de  latitude  de  cette  même  Planète. 

La  hauteur  OP*  du  Pôle  P  fur  l'horifon  HO,  ♦««•  *oi 
cft  de  48  deg.  5  o  min.  i  o  fec.  la  hauteur  CL 
de  la  Lune  L  fur  le  même  horifon ,  eft  de  41  d. 
a  S  mîn.  la  vraîe  longitude  tFVD  de  cette 
Planète  ^  efl:  de  14^  deg.  il  min.  50  fec* 
fa  parallaxe  de  hauteur  LT  ,  eft  de  47  min. 
5  1  fec.  robliqukc  E&V  de  rEçlîptique  VK, 
eft  de  2  3  deg.  a  8  min  3  o  fec*  le  lieu  S  du 
Soleil  eft  le  i  8°^«  deg.  45  mîn.  du  O,  :  enfin^ 
il  eft  10  heures  du  matin  ^  &  il  faur  trouver 
la  parallaxe  DB  de  la  longitude  xFVD  de 
cette  même  Planète ,  avec  la  parallaxe  RL  de 
fâ  latitude  DL. 

Solution,  i^"^  Dans  le  triangle  -  Sphé- 
ricjue  eS^  qui  cft  reftangle  en  e^  on  connoîc 
l'angle ^aS^ ouEibV  >  de  2^  deg.  28  m.  30  f. 

Rrr  ï\ 
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puîfque  cet  angle  eft  donné  de  cette  grandeur  ^ 
avec  rhypoténufè  Sr^  de  41^.  15  m.  puîfque 
Tare  vVSa  eft  de  î'8  o  deg,  &  que  le  lieu  S 
du  Soleil  étant  donné  au  i  S*"^  deg,  45  mîn, 
j      ^"  Cl»  l'arc  rVS    doit  çtre  de  138  deçrci 
l     4  j   min,  Ainfî  ,  Ton  cherche  de  la  maniçre 
{m)  N,i^4,fuîyante  (a)  y  le  côté  eA  de  ce  triangle. 

Complément  du  logarithme  dufiius  du  complément 

de  l'angle  e^S  donné  de  i^  deg.  i  S.  mîn*  )  ofèc^     O.o  1 7/ 1  f  9 
logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  l  hy- 
poténufe  S-flf  trouvée  de  41  deg,  ly  min,    -    -   xo.of70iii 

I  ■  i 
Zogar*  de  la  tang.  du  ccmpU  du  coté  cA  -  -  -  10.094^  5  la 
(l)NtiÇJ.^^  W  <ionrie  f  i  deg*  n  miiu  ij  fec, /?•/;.  pour JaTaleor  de  a 
complément»  &  par  conféouenc ,  j8  dee.  4S  min.  47  fec.  wwr 
celle  de  ce  cdcé ,  a  laquelle  ayant  aioaté  Tare  £e ,  ûai  eft  de 
)P  deg.  (pairque  1^  diflance  du  Soleil  au  Méridien  HZO  ,  donc 
(tf)  N,  ijff.  cet  arc  eu  la  mefure  (c),  eft  donnée  de  t  heures  ),  otia ^8  de^ 
4^  min.  47  .fec  pour  b  valeur  de  IVc  E^ifii  j  &  par  conféqiieDt, 
^i  deg.  11  qiin.  i  x  fçc.  pour  celle  du  complément  fS^  de  co 

z^'^^dans  le  trtangle-Sphérique  obliquan- 
gle  bé^y  on  connoit  le  cQté  a^dà^%iÀ.ii  mib. 
13  fecpuîfquç  l'on  vient  de  le  trouver  de  cette 
grandeur  :  l'angle  b^  de  1 3  deg  z  8  m,  3  o  f, 
puîfque  cet  angle  eft  Tobliquité  de  TEclipti- 
quc  ,  qui  eft  xlonnée  de.  cette  grandeur  :  avec 
l'angle  ^db ,  ou  E^H  ,  de  41  deg.  9  mia, 

#)M.i5u5.  5  o  fec.  puîfque  {d)  ce  dernier  ai^le  ^  pour 
mefure  la  hauteur  HE  de  l'Equateur ,  &  par- 
confequent^le  complément  de  la  hauteur  OP 
du  Pôle  P ,  qui  ef^  clonnée  de  48  deg.  5  o  mîo. 

(0Nk»?7^  I  of^  Ainfî,  après  avoir  fuppofé  {e\  un  arc  sSaM 
4/w  çr^ind.  cercle ,  ciré  du  fommer  de;  Tançlç 
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^  perpendiculairement  au  côté  bd^  (  prolongé 
Vers  M  9  parce  que  les  angles  ékbd  &  ^db 
font  de  diflferentc  efpecc ,  )  on  cherche  de  la 
manière  fuivante  (a)  J*angle  d^M  du  triangle-- Wn.  *«î. 
Sphérîque  Misw/  qui  [c]  eft  rectangle  en  Mt 

CompUmtttî  du  logarithme  iufinus  dû  compliment 
dt  thypoténufe  ^d  trouvée  de  xi  deg,  1 1  rr^in^ 
xj  ftc.     --.-,.--..-     0.0)05948 
JLogarUhme  de  la  tangente  du  compUmenX  de  Van^  . 
gle  :ûidM,  oi^iû^b,  trouvé  de  41  deg.  9  /7ii;2.  ;  oy^c.  lo.o  f  8  )  190 

i^  "  '  — ■■— 
Logarithme  de  la  tangente  de  l* angle  Ma& J  -  -  10.08^715^ 
qui  (b)  donne  yo  deg.  48  min.  44  fec.  pour  la  valeur  de  cet(^)N.  I0}« 
«ngle  ;  de  laquelle  ayant  retranché  l'angle  hjr^d^  qui  efl  donné 
de  z)  deg.  z$  min.  |0(ec«  il  refte  17  deg.  zo  min.  14  fec* 
pour  la  valeur  de  Tangle  M^^* 

3  «"%  dans  le  trîangle-Sphcrîque  oblîquan- 
gle^^i^,  onconnoîc  langle  au  fommet  lA^d 
que  l'on  vient  de  trouver  de  50  deg.  48  min» 
44  fec,  l'autre  angle  au  fommet  M^  queToa 
vient  auffi  de  trouver  ^e  17  deg.  10  min. 
14  fèc,  avec  i*angle  ^db  que  Ton  a  trouve  de 
4'  ^^g*  9  ^îo*  50  fec,  Aînfî^l'on  cherche  • 
de  la  manière  fuivante  [c] ,  Vangle  îû«AM.  t^'^  ^*  **^ 

Complément  du  lagar*  du  fiu^s  de  l'angle  M:Ûid 

/rotfv/  ^«^  fo  deg.  4%  min*  44  /^c.      -      -     -      o.xoz^f)^ 

J^ogarithme  du  finus  de  Vangle  Maûib  rroav^'  <£« 

17  4/f^.  xo  min.  14  fie.    «    -    -    -    -     .    -      9.^^10171 

logarithme  du  finus  du  complément  de  Vangle  aQ«db 

trouvé  de  41  ^rj^.  9  wi/i.  ^o.fec.     -    -    -     -      9.87^^^^^ 

Logar.  du  finus  du  compliment  de  V  angle  ^ÊiM    -   T9»^493779 

qui  (<f)  donne  i>  deg.  19  min.  14  fec.  pour  la  valeur  dfe  ce(^)N.iot^ 

t  Ceft  Tangle  ^i  que  l 'on  doic  fe  propofer  de  chercher  {e)i 
mais  comme  cet  angle  eft  obtus ,  ou  trouve  iinn\édiacement<0  N*  îiOw 
)>.n^le  deuxand^  :^MU 
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,  ^^y      o  ^on^pl^nï^nt*  ^par  conféquent,  ^3  deg.  jomin.  ^^fecpmq 

W  w-îJ^-celle  de  cet  angle.  Mais  («),  cet  angle  qm  eft  fermé  oar  l'E^ 

cliptique  VK  &  par  rhôrifon  HO  ,  a  pour  mefore  ftrc  K 

du  cercle  vertical  ZFG  qui  efttiré  du  Zénith  Z  par  le  ^obm  degrf 

'  F  de  ce  même  Ecliptique.  Ainfi ,  cet  arc  FG  eft'auflî  de  ^  j  deg. 

jo  min.  16  fec.  t 

4^"%  dans  le  trîangle-Sphcrîquc  oblîquan- 
gle  b^isd^  on  connoîc  Pangle  Abd  de  1 16  d^. 
29  min.  24.  fec.  puifque  cet  angle  eft  le  fup- 
plémenc  de  Tangle  d&AM  que  Ton  vient  de 
trouver  de  63  deg.  30  min.  36  kc.  Tangle 
tiiidb  de  41  deg.  9  min.  50  fecpuî^uonu 
trouve  de  cette  grandeur  :  avec  k  cotc^fiJ 
que  1  on  a  auffi  trouvé  de  n  deg.  1 1  min. 
1 3  fec.  Ainfi ,  Pon  cherche  de  la  manière  fui- 
(WN.  Z9U  vante  (^),  le  coté  €tb^ 

Complément  du  loforUAme  ditfinus  de  t*  angle  ^bd 
trouvé  de  11^  deg,  tj^  min.  x^fec.     -     -    -.    cxo^tiTii 

Logarithme  duûnm  deV angle  jQ^db  rroievc  <&  41  ^. 

9  mi/ï.  fO/Jc.    -.--.--.«-     9.SiS)^i 

Logarithme  du  finus  du  côté  ébd  /rai^v/ ic  ^idegk 

n  m//ï.   ij  y<c.    ---------      9>ffSootf 

Logarithme  du  finus  du  côté  J^b  -  -  -  -  X9>4^4r4t' 
\c\  N.  loj.qoi  (c)  donne  if  dfeg.  14  min.  $0  fec.  pour  la  râleur  de  ce 
cAté  ;  laquelle  étant  ajoutée  à  l'arc  VFV^ ,  qui  eft  de  i  So  do. 
donne  19;  deg.  14min.  fofecpourla valeur del'arc y¥V^n 
&  par  conféquent  ,  fî  de  ce  dernier  arc  on  retranche  Tait  , 
F  V  ô3  de  $0  degb  ie  refte  VF  eft  die  lo;  dfeg,  14  min.  f  o  fec 

t  Noos  aurions  pu  chercher  le  9  o  "«^  deg.  F  de  rEcliptîque  Vi; 
&:  Tangle  sûr^M  que  ce  cercle  forme  avec  Thorifon  HO  ,deit 
même  manière  dont  nous  Tavons  fait  au  n*'  1^96  qui  elU 
plus  courte.  Mais  nous  avons  pris  ici  une  route  diffcrente, 
afin  de  faire  voir  aux  commençons  qu*il  y  a  ibuveot  piniîefiv 
manières  de  refondre  le  môme  Problème. 
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jcnt^  dans  le  tnangle-Sphcrîque  obliquant 
gle  LZI ,  on  connoSc  le  côté  ZI  de  63  deg.  . , 

30  min.  }6  fec*  puîfque  les  arcs  ZFG  &  FZI  ^ 

écanc  chacun   le  quart  de  la  circonférence 
d'un  cercle  ,  Tare  ZI  eft  égal  â  Tare  FG  que 
Ton  a  trouvé  de  cette  grandeur  :  le  côté  ZL 
de  48  deg.  3  2  min.  puiique  ce  côté  eft  le  com- 
plément de  la  hauteur  CL  de  la  Planète  pro-  ^ 
pofée  ,  qui  eft  donnée  de  41  deg.  i8  min. 
avec  Tangle  ZIL,  ôuFID,de  43  deg.  48  min. 
puifque  (a)  cet  angle  a  pour  mefure  la  difFé-(4)N.i9^, 
rence  FVD  de  l'arc  tF  que  Ton  vient  de  trou- 
ver de  I  o  5  deg.  14  mîn.  5  o  fec.  à  Tare  tF  VD 
qui  eft'  donné  de  149  deg.  12  min.  jo  fèc» 
Aînfi  ,  après  avoir  luppofc  (b)  un  arc  ZN(*)n.i97. 
d'un  grand  cercle, tiré  du  fommetde  l'angle  Z 
perpendiculairement  au  côté  LI,  (  qu'il  ren- 
contre en  un  point  N ,  parce  que  les  anglesZlL 
&  ZLI  font  de  même  efpece ,  )  on  cherche 
de  la  manière  fuîvante  {c\  l'angle  NZI  du  trîan-  (0  n.  28  j. 
gle-Sphérique  NZI  qui  [c]  eft  reâangle  enN. 

Compliment  du  logarithme  du  finus  du  compliment 

de  l'hypoténufelA  trouvée  de  6)  d.  )Om.  3^/1     0. 3^0^14^ 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  de  tan" 

gle  ZIN  >  ou  ZIL  trouvé  de  ^^  deg.  4S  min.   -    10.01 8 1970 

Logarithme  de  la  tangente  de  V angle  NZI    •    -    10.3  ^8821^ 

qui  (d)  donne  6^  deg.  $0  ipin.  30  (ec.  poiula  valeardecet(i/)K.xo). 

angle. 

6«"S  dans  le  triangle- Sphérîquc  oblîquan- 
gle  LZI  y  on  connoît  le  côté  ZI  que  Pon  a 
crouvé  de  63  deg.  30  mia  36  fec.  lecôté  ZL 
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que  loti  a  aufli  trouvé  de  4S  deg.  3 1  miû» 
avec  Tangle  au  fommec  NZI  que  l'on  vîcnc 
de  trouver  de  66  deg.  5omîn.  30  fèc*  AinO', 
(4)  M.  50  j.  l'on  cherche  de  la  manière  fui  vante  {a)  y  Tautiç 
angle  au  fonamet  LZN. 

Complément  du  logarithme  de  la  tangente  du  compL 
ducotéZltrouvéde  6}  deg,  jomin.  }6fec»  *  -      a.}oi4ff4 

Logarithme  de  la  tangente  du  complément  du  cèté  ZL 

trouvé, de  4%  deg,   ^i  min.     -     -     -     -    -    -   '  5.54^199$ 

Logeait hme  dufinus  du  complément  de  l* angle  NZI 

trouvé  de  66  deg.  jo  min.  }qfeùé      -     -     -      9*f94^94f 

Logar.  dujînus  du  complément  de  VangU  LZN  J9.S4)4474 
(^)N,  loj.qai  (b)  donne  44  deg.  ii  min,  fi  fec.  ^  p.  p.  pour  h  vakor 
de  ce  complément  5  &  par  conCcquent ,  4 f  deg.  47  min.  8  fec.i 
pour  celle  de  cet  angle  j  laquelle  étant  [ajoutée  à  l'angle  NZi, 
que  Ion  a  trouvé  de  ^6  deg.  fo  min.  50  fec.  donne  11  i<û. 
Î7  min.  58  fec.  L  pour  la  valeur  de  Tangle  LZl. 

7^"%  dans  le  trîangle-Sphérîque  obHquan- 
gle  LZl  ^  on  connoît  l'angle  ZIL  que  Ton  a 
trouvé  de  43  deg.  48  min.  Tanglc  LZl  que 
l*on  vient  de  trouver  de  112  deg.  37  min. 
38  fèc.  Tx  :  avec  le  côté  ZL  que  l'on  a  auffi 
trouvéde  48  de^.  3  2  min«  Ainfi ,  Ton  cherche 
(ON.291.de  la  manière  mîvante  (^)  ^  le  côté  LL 

Complément  'du  logar.  dufinus  de  V  angle  ZIL  trotf- 
vé  de  '45  deg.  48  min.    -     -    -    -    -    -     •      o.i;9804i 

Logarithme    du.finus  de  V angle  LZl  trouvé  de 

Hi  deg.  57  min,  ^%  fec.  L      ^     -     -     -    -     9.9^^114* 

Logarithme  du  finus  du  côté  ZL  trouvé  de  ^%  deg. 

32  min.     --      -     -     -------     9.874^7?^ 

Logarithme  du  finus  du  coté  Ll    -.--.-     jr9* 999^97' 
(i)N.XOJ.qui  (d)  donne  87  deg.  f  i  min.  ^6  fec.  p.  m.  pour  la  valenrà 
ce  côté  5  dont  le  complément  t  àtg,  8  min,  14  fec.  eft  la  vraie 
latitude  DL  de  la  Planète  propofée.. 

'    '        8«*f ,  dans 


'    t^^  Daufi  letrfaftgle-Spheriqiiécbliquanf-»- 
gleZTI,on  connoltlecôce  TZ.de  49  dcgréi 
i^fmn.  Il  fec.'puifi|Ue  ceieèté  eft  lafommè 
de  Faxc  ZL  que  l'on  a  troiuvé  d6  ^^8  degrés 
31  mîn.  &  ddJâ  paxalkxe  dé  hauteur  L'^  ^^^^ 
qui  eft  donnée  dç  47  min^.>*  fec  :  le  côtcZI 
^4}e  Pou  a:  trouvé  de  63  dég/  30  mîn  3  6*  £ 
avecl'apgleTZ,!,  ou  LZI,.quç  Ton  a  auflî  trou- 
vé de  1 1  z  deg*  3  7  min.  3  S  fec:  n;  Aînfi,  apr& 
âvoîr  foppofè  (a)  tfn  àrc  TrX  d'un  grand  cér-  W  N.  1^7; 
cîe,  tircdurortimet  de  langle T  perpendîcu^  ,^^  .,  , 
lairement  au  côté  ZI  (  profongé  vers  X ,  parce 
que  le^  angtesTZI  &  TIZ  font  de  différente 
efpéGe  •)  on  cherche  de  la  manière  fuivanré    .,        . 
tfr)lecôréXZ  du  Trîanglerfphérîque  Xrï2WN.*.iS4rf 
qui  rc]  eft  reûangle  en  X ,  &  dont  l'angle  TZX 
dl  ïe^pplénjent  de  l-angle  «onouTZL 

Comptément  êû  I6garvti'mt\du-/inus  du  compli"  ^  , 

-  ment'de  Tangie  TZX*  trôùfé  dt  ^y  deg.  xi  mîn»  \ 

c'f  i/èc.^  >-  - ^ -  ^    .--«-<  ©;4X4tj7/ 

^^garithme  dfi  U  tanguait-  du  compUmtni  de,  thy*  > 

potéaufcTt  trouvée  de  49  deg.  i^jnin.  y^fec.  9«9l4'7fX 

Logar.  de  la  tang*  d»  ^ompUmintdu  eôtLXZ    *    io.}49Qi-xf     ^^  / 
qui  (c)  donne  éf  dég  yi  min  f  f  fec.  p.  m,  pour  la  valeur  de  M  N.  roj. 
ce  complément  $  &  p»r  CDnftqoenr  >  14  d^.  7  min.  f  fec,  pomv 
cçU«>de,cerc6té  >  laquelle. étant  a^ûcée  au-  côté  ZI ,  queron-a 
ci^ouvé'^e  é)  deg.   )0  Aiii^.  $6  feci'  dowaft  Zq  deg^.  )>imn«» 
4j.^reCfSgo)ir  la  valeur  du  iêgmenc  XZI.    '       '  V 

.   ç«vt^  Xy^r\$  le  Triangle- fphcrrque  oblfqu^- 
gleZTl>on  connoîc  lefègment  XZï  qoehan-^ 
vient  de  trouver  de  S7  deg;rés  fiy  min.  41  *ftc;'  '  '  • 


u 


Je  iegment  XZ  que  Ton  vient  auflî  de  trt»- 
iwgrde  x4clçg:^^/mîn.  5  fec  :  avec  l'angle  TZI 
que  l'on  a  trouvé  de  1 1  x  deg.  37  inin«  3  8  ie« 
conde$  r>.  Aînfi  ^  ron  cberchie  de  la  manière 
m\  N.  )i7-fiiivante  (a),  Tautre  angle.  TIZ* 

ComfUmentiulofftntknudufinus  dufegmeatXZt 

trouvé  de  >7  neg.  jy  min.  41  fec.    -     -     -    •dOoo^jlf 
'JLogarithme  du  finus,  du  fagmtnt  ISZ  trouvé  dt 
"   14  d€g.  7  mn^  {fie.    -------     ^.^xx^iT^ 

j^ogMr'uhme  de  la  tanftnttde  VmgU  TZI  trouvé  . 
.  .  ,  .    '5p  iiJi  i<jf.  37  m/».  )r8yèc.  J    *     -     -    -  xo.)too5i7 

J^qgdritàme -de  U  tangente  de  Sangle  TIZ  -  -  -  I9.99i74ii 

(i)>J.  103.  qui  (^j  donne  44  deg*  17  tsm*  19  fec.  pour  la  Talem  dectf 

angle  s   de  laquelle  ayant  retrancha  l'aigle  ZIL ,  que  Ton  t 

trouvé  de  4^  Heg.  48  min.  le  refte  )'9min.,X9  fec.  efl:lav> 

kur  de  Tangle  TIL  ^  ou  BID  i  &  par  oonféqnem ,  celle  dek 

((}  N,  19e.  première  parallaxe  demandée  DB,  puir^ue(<)  cette  panllaa 

'  "      eft  la  soelure  de  cet  angle. 

loent.  Enfin  9  dans  le  Triangle-fphërîqfie 
obliquangle  ZTI  ^  on  connoît  Tangle  TIZ  que 
Ton  vient  de  trouver  de  44  deg.  27  mia 
I  ^  fécondes  :  J*anglc  TZÏ  que  l'on  a  troa- 
ILC  de  II  %  deg»  37  mîn.  58  fec.  iV  avec  k 
côté  rZ  que  l'on  a  auffi  trouvé  de  49  degra 
i  9  min.  %  1  fec.  Âinfî ,  Ton  cherche  de  la 
M  N.i9i- manière  fui  vante  {d),  le  côté  TI. 

CompUmentdu  logamhme  dufinusdê  tangUItt 
trouvé  de  ^  deg.  %'i  min,  1^  fie.    .    -    .    «    o«if4^t); 

LogoT.  du  finus  de  VangU  TZ]  trouvé  de  i  xa  deg. 
57  min.  1%  fic>  -k     -     -    -     -    -    -     •   *     9-9^X^14» 

Logmritkme  duSnus  du  côté  TZ  trouvé  de  4i9  i^- 

If  min.  \kfie.    .----•--.-     9-<799i27 

Zpgor.  du  finus  du  c$té Tl.     ••-•».  I9.999lia4 
{e}  1SL  io>«q<si  (0  dcuiiie  18  deg*  xi  miD*  af  ftc*  pour  la  vftkvde  a 
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eAté  I  dont  le  complémêDt  i  iee*  41  min.  54  fcc.  ék  layalear 
de  U  lâcîmHe  tpptrente  BT  de  U  planetce  proporée.  Ainfi ,  fi 
Ton  retranche  cette  Utitude  de  U  vraie  latitude  DL  «que  To» 
a  crouTée  de  a  deg.  t  min.  X4  fec,  le  refte  z6  mm.  40  fecv 
«ft  la  Taleor  de  U  iêcond»  parallaie  demandée  RL. 

S  C  H  O  L  I  £•    L 

449*  On  cherche  tes  fifraEiions  ^afcen^ 
Jion  droite  y  de  déclinaifon  ^  de  hngituchy  & 
Je  latitude  d'un  Afire  dont  on  connaît  la  ré^ 
fraBion  de  hauteur ,  de  la  même  manière. dont 
nous  venons  de  chercher  dans  ces  deux  derniers, 
Vfagès\  les  parallaxes  étafcenjlon  droite  ^  de  dé- 
clinaifon y  de  longitude  y  &  de  latitude  d'une 
Ttanette  dont  nous  connoijftons  lafarallaxe  de 
hauteur^ 

S  c  H  o  t  1  £  II. 

450.  Voila  prefque  toutes  les  Queftions 
aftronomiques  qui  dépendent  de  la  Trigono- 
métrie fphérique }  &  celles  que  noas  avons 
omifès  ne  peuvent  caufer  aucune  difficulté. 
Ainfî  y  ù  Ion  foint  à  ce  Traité  une  bonne 
Théorie  des  Planetces>  on  aura  tout  ce  qui 
fera  néceflalre  pour  slnftruire  parfaitement 
de  rAftronomie. 


,  FIN- 


*  1 


A  PP  R  a  B  A-T  irON.'    -  ^     -     ' 

Ï*Ai  Kt  par  l'ordre  de  Monfeigoear  le  CbancelUr  lur  Miinufa^t  lorîculé,  Taaiti 
GOUPLEr  X>B  Tn-iGOMOM&TRiB,   contenim  Ôfc-fai  M.  Aadtêrne,  &  je  ny  4 
•en  trouvé  <}ui  eo  puiilc  empêchai  l'imptedioii.  A  Paris  v  ^  >7  Dé^mbreV74>»     *^^ 


L 


PRiriL:ËGE*Dt7  ROT. 

ouïs,  par  U  grâce  4f  Dieu^Roi  de  France.  9c  4eNavari:e ,  i  Bos  améifie  fim 
Confeiltèrs  ks  Ceni^ten^hs  nor  Coitu  de  Parî^melit ,  Mafcrei  det  Réi)édie5  txé- 
lairctdeponeBôçeif'GMiKifCooTeityPrévôidc  Pd^is^Baîllif»,  SénéclMUii,  UanUef 
ettans Civils V  8c  adores' noV  Jufticiers  qu^l  àpp^niéiulra.  Salut.  Nôtçc  aiûf  Ciaum-» 
Kam.Bapti^i^  HE^if  cÀMâ'iîis ,  LibtaUe  à  Park^  aottc  a  fak  «cpotfcr  cu*i!  dtfinnfe 
lire  imprimer  Ac  dp(xov.^j|ti.pti)>lic  un  OuVriRe  qui  «.pour  dite:,  TrtUiwÊflâ 
k  TrMMmarity  s'il  àdas  plàifoic  lut  accorder  ûo»  Lenret  de  Perroiûîoti  pou  c^ 
Iceflaires.  -A  cec  -€4iii'e»,'VQaboc  .favorableuiçiit  tuiter  VEx  ofaoLt  noff  loi  tfaf 
«rmit  &:  permeccons  par  .ces  préfences  de  faiçe  imprimer  ledit  Ouvrage  en  uati 
•Ittfieurs  vokimes  «  êc  ^Ixmic  de  fois  qu*  bo»  4ui  («aiblcra  ^  9c  àt  l9  rttiàtt  âia 
eadre  9c  débiter  par  ço^^  nptre  Royaume  penda^^c  le  tempi  de  croît  anoéet  codScb* 
iresâ  compter  dujmir  de  tiH^d^te  dis  préfentei;  FalfoiM  défenfes  d  tous  Ubraîra, 
inprinieurs'gç,  aïKfes'periii^uiitc  ,  de^uelque  ;quaKci(  ^  coBdirion.qu^ite^CoiaK, 
to  ioctoduire  d'imprcdion  écrangét e  dans  aucun  lieu  de  notre  obéiflànce  :  à  la  cH'f 
lie  CCS  préfeiites  feront  enrcgiftrées  tout-au-loog  fur  le  Regiftre  de  la  GomoiHiiairf 
et  Libraires  8c  Imprimeurs  de  Parts,  dans  trots  luoif  de  la  date  d'tcelles  •»  qoei'in--^ 
reflion  dudic  Ouvrage  fera  faire  dans  notre  tVoyajimj;  >  ^.  non  ailleiirs ,  en  boa  pipid 
c  beaux  caraâetes  •  coofonuément  à'  U  feuille  imprhnÀ  attachée  pour  modèle  foa 
i  contre- fcel  des  préfentes  j  que  l'Impétrant  fe  conformera  en  tout  aux  Rcgknieii 
eULibrair^,  fc  op;aimirrm  â  celui  du  uo,  >Ajtwfl  ^.^^M*  qu'anm  éf  VçifoCei  a 
ente  le  roafhilrric  ;  *qlrî  aura  f^rvi  de  copie  Jf  là  rélmpredSbn  dUcift  ôuvragi  «  ^ 
!inîs  dans  (e.  mên^-ritai;'  <>ii  fapprobarioa  y  aaia  étf  doûoéc,  êi  nmin<  <fc  «notre vw 
tier  &  féal  Chevalier  le  Sieur  DaguciTeaU  Chancelier  de  France ,  Commandeur  de 
ot  Ordres  »  le  qàll^errlerà  «an fuite  reuMS'defX  exemplaires  dans  nocrt  Èibliotb^se 
ublique,  un  dans  celle -de  notre  Cbâteau- db  Loayre^,  un  dane  celle  de  npirs^u 
rès-cher  6r  ^^l  dhevalier  le^içur  Oaguefleau  Chaiicelier  de  France  ,  Iptout  a  peint 
e  nullité  dci^  ftUfS^t%  ^  du  .oonteno  dcfqueHit)v<Ds  Hiandons  8ç  ea^oig^oçs  de  fais 
»nlr  l^dic  Expofant  8c  fcs  ayans  cauf'es  ,  pleinemeiit  8c  paifiblement  f  fans  foufFrir  i{d 
;uc  foit  fait  aucun  «rottble  ou  cmpéchetneàc^  VoukNis  qu'à  U^'copfe  des  pTifeois 
ui  fera  imprimée  tout-vu.  long  au  cdmméfCfùlcnL  oa  i  la  fin  dudfc  Q^vrage ,  6* 
rit  ajourée  comme  i  roriginal.  Commandnntau  prêA\îer  notre  HuilSer  ou  icrjta^ 
irce  requis,  de  faire  pour  l'exécution  d'icehcs  tous  i€ic%tti{^Ui9fk^Mfkipi  '** 
emaoder  autre  permiffioa  »  £c  nonobftaor  clameur  de  Haro,  Charte  Norinaïuiet 
ettrec  i  ce  contraires.  Car  jDcl  eft  notre  plaifir.  Donné  i  Verfaillet  le  yiâgc-quirri^ 
lurdu  mois  de  Janvier  l'an  de  grâce  mil  feptccnc  ûnquanre  ,  9c  de  notre  régcefe 
«ite-cinquiéme.  Par  le  Roi^en  ibnConfeil. 

.11    i      l^V"<>  SAINSCN. 

^^iftré  fnr  U  Kegifiri  jesf.  de  U  Cbsmhft  X«ji«/#  de*  Librâirtâ  é  Imfrimit»*  ^\ 
^tSj  N*«  189. /»/.  itf)r.  €*nfctmém*t$t  émx^wiiimt  K4gUmmu  ecBfirnut  par  ctlmà 
••  Pivritf  i7ij,  A  Péris  /e  17.  F/i/wVr  i7jo, 

1m  z   G  IL  A  S.,  >  Syrtdic. 


ThxncAe^I         Ay^ 


w       'A     Ni' 


'Al  lA  par  Tordre  de  Monfcîgneac  le  Chancelier  uç  Nfinufcrît  jnrîculé ,  Traiti 
coUPLEr  t>%  TfcieoMôMÈTRiB,  comenâtic  ficc-'Jai  M.  Au<lîcrne*  êc  je  n'y  ** 
n  crouvé  qui  en  puiilè  eaipéthoi  riroprcflUm.  'A  Parti  V  «  >7  Dédenibte  V74^: 


PRIVILtGE^DÙ  ROL 

ouïs  ♦  par  U  grâce  4p.Oi«i>Rox  de  Pcancé  8c  4eNavafte,  i nwaorft^fert 
^  Confcillcrs  Iti  GcnrieMhs  nof  Conu  de  PafftmcW  ,'  Maîtres  tftt  R^jïwki  ot» 
tr«deiioCTca6teJ,OM|î<VCoiircîl,PfCvôide  Paris,  BwllUt,  5to^*^»^« .  I"»"» 
uwCivils  ;  &:  adores* noV  Jufticiers  qu^l  app?riiendfa.  Salut.  Nôtre  »";*  Çuuw^ 
AK-BAFTi^ii»  HEUiwAkTiîli,  Libtaif*  d  Pa^yWiu  a  fak  «po&f  y»|f^"^ 
ure  imprimer  U  d9W«5:..ail-P«bUc  ub  Q»«Vra|p  qui  a.pour  tiuc  :  ïr«tf  «^ 
Trigonamarity  s»ll  Adtts  plaifoic  lut  accaraer  ûoi  Lcctre»  de  PcrrnlOîûJï  poot  c| 
ceflaires.  A  cet  ^^o.-voubot  ,fawraWeiiitnt  «aiicr  Vit  'ofant,^  noaiiui aNBi 
rmis  &  permettons  par  ces  préfcmes  de  faire  imprimer  ledit  9«y«8««? '**!*' 
nfieurs  votomes  ,  8c  aocitir  de  fois  que  bo*  4tti  feniblcrt ,  &  de  le  v«d*e,ûrt 
ftdre  8c  débiter  par  ro^it  noue  Royaume  pendav  le  icropi  «te  ^5^»  "«*î"°r: 
res  i  comï;Ter  du  iciiir  de  li^diite  des  préfentes;  Faîfons  dcfenfes  à  «o^i  Libraua, 
ipriiiieur...lc.  awfei  >eriVeiiiie«  ,  de  quelque  a«aH4  ¥  ««»»^«wi  9'^«l»H/«««; 
to  introd^iirc  d'imprcffion  éuangéie  dans  aucun  lieu  de  oocre  obéiflancet  ilac^ 
te  CCS  prélcutes  feront  enrcgiftrées  tout-au-long  fur  le  Regiftre  de  la  CoonaiM*! 
f  Libraires  8c  Imprinwars  de  Paris,  dans  trois  moi«  de  la  date  dicelles  jji«'™' 
effion  dudit  Ouvrage  fera  faire  dans  notre  R,oya)»tn|î  i  ^.  no«»  a«l«n« .  "  ''^a  papa 
beaux  caraûeres  .  conformément  à'  U  feuille  itnprhnéfe  atticWe  pour  n»odc^  &" 
contre-fcel  des  préfentes  -,  que  l'Impétrant  fe  conformera  en  tout  aux  Rtgkœw 
laLibrairk,  8cwaiwntm  â'ccUaiUu.  «...A^i^xll  *-?M- 4»>5»«  1'  ^?Pf%" 
me  lemamifcricrquî  aura  ftfvi  de  copie  I  ta  réîmprcflibn  dtidlt  Ouvrigt  ,^ 
mis  dans  le.  w8ii^<;^iac'^0Ù  f^jpfobarioB  y  aura  ét;^dî[ïnoéei  es  mam^  * ^T.!t 
ter  &  ftal  Chevalier  le  Sieur  DagUw-iTeaU  Chancelier  de  France ,  Co™^"**"/* 
>s  Oidrcs  ,  l^qanreir  Rriàafukc  fenM$de««  ciempUires  dans  «>«•  Î^WioChe^ 
iblique,  un  dans  celle  de  notre  cUteau.  dh  Louvre,,  un  daw  celle  àc  -m^ 
èi-cher  8c  -fifeil  dheValier  le-^icur  DaguclTcau  Chancelier  de  France  ,  Iptoui  a  r« 
5  nullité  des  pi^eiKes  rdo  œnteOtt  •defqueHtl»T<««  ^wwdons  <(  eii|oi$|ioçs  *  »« 
»atr  Irdit  Ejtporant  8c  fei  aya'ns  caufcs  ,  pleinemciit  8c  ^aifiblement ,  fans  ]ouitmj{^ 
uc  foii  faii. aucun  Jtrobble  ou  empêchetoieftt^  VoAloni  qu'à  la'copfc  des  pteieoa 
iii  fera  imprimée  .tout-au- long  au  comméfCfttçnt  ou.  à  la  fin  dudjt  Quvrage i  ■ 
rie  ajoutée  comme  à  l'original.  Commandons  au  prêMîer  notre  Huiflier  ou  ^crj» 
irce  requit,  de  faire  pour  l'exécution  d'icches  loai  aéles  requis  8fi«éc?|U*WJ>'" 
smaoder  autre  petmiflîon  ,  8c  nonobftaoc  clameur  de  Haro,  Charte  Normande» 
tttrei  à  ce  contraires.  Car  fel  eft  notre  plaifir.  Donné  à  Verfaillesle  yingt-qiurncK 
»ur  du  mois  de  Janvier  l'an  de  grâce  mil  fept  cent  ùnquanie  ,  8c  de  noire  régw 
witc-cinquiéme.  Par  le  Roi-en -^nConfciU  .      ^  .«^^ 

^  ,1'    1      ^^%n^»  SAIN  SON. 

ntgifirifiiT  u  Ke^ifinjcif.  dt  U  Cbamhrt  Kcjféite  de»  Librsins  é  (»r'"^'^*^ 
^w>,  N».  i99.fol.x49.  €9nf»mtmtnt  éutx anciens  Uglmtnt  ctmfimiS  f^f  ^^^ 
9.  Février  ijx  u  J  Péris  le  17,  Février  17 S 0.  .. 
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